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001 
 

Câu 1.  Đồ thị của hàm số ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 2 và đồ thị của hàm số ݕ = ଶݔ− + 4 có tất cả bao nhiêu điểm 
chung? 

 A.  0. B.  3. C.  1. D.  2. 
Câu 2.   Trên mặt phẳng tọa độ, điểm biểu diễn số phức ݖ = 1 − 2݅ là điểm nào dưới đây? 
 A.  ܳ(1 ;  2). B.  ܲ(−1 ;  2). 
 C.  ܰ(1 ; −2). D.  1−)ܯ ;  −2). 
Câu 3.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ − ݖ2 − 1 = 0. Véc tơ nào sau đây là một véc tơ 

pháp tuyến của (ܲ)? 
 A.  ݊ସሬሬሬሬ⃗ = (1;  0; −1). B.  ݊ଵሬሬሬሬ⃗ = (1;  0; −2). C.  ݊ଷሬሬሬሬ⃗ = (1; −2; −1). D.  ݊ଶሬሬሬሬ⃗ = (1; −2;  0). 
Câu 4.   Cho ܫ = ∫ ଶ݀(ݔ)݂

 ݔ = 3. Khi đó ܬ = ∫ −(ݔ)4݂] ଶݔ݀[3
  bằng 

 A. 6. B. 8. C. 4. D. 2. 
Câu 5.  Tập xác định của hàm số ݕ = ݔ) − 1)

య
ఱ là 

 A.  ℝ\{1}. B.  (0; +∞). C.  [1; +∞). D.  (1; +∞). 
Câu 6.  Trong không gian với hệ toạ độ ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): ݔ) − 2)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 34. 

Tìm tọa độ tâm ܫ và bán kính ܴ của mặt cầu (ܵ). 
 A.  2−;2)ܫ; 3); ܴ = √34. B.  2−)ܫ; 2;−3); ܴ = √26. 
 C.  4−)ܫ; 4;−6); ܴ = √34. D.  2−;2−)ܫ; 3); ܴ = √26. 
Câu 7.   Cho hàm số ݕ = ;liên tục trên [−3 (ݔ)݂ 3] và có bảng xét dấu đạo hàm hình bên. Mệnh đề nào sau 

đây sai về hàm số đó? 

 
 A. Đạt cực tiểu tại ݔ = 1. B. Đạt cực đại tại ݔ = −1. 
 C. Đạt cực đại tại ݔ = 2. D. Đạt cực tiểu tại ݔ = 0. 
Câu 8.  Cho hình trụ có chiều cao bằng 2 và diện tích xung quanh bằng 16ߨ. Bán kính đáy của hình trụ đã 

cho bằng 
 A.  8. B.  4. C.  2. D.  2√2. 
Câu 9.  Cho cấp số cộng có số hạng đầu là ݑଵ = 3 và ݑ = 18. Công sai của cấp số cộng đó là: 
 A.  4. B.  1. C.  2. D.  3. 
Câu 10.  Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên đoạn [0;  2]. Khi đó ∫ ଵݔd(ݔ)݂

 + ∫ ଶݔd(ݔ)݂
ଵ  bằng 

 A.  ∫ ଵݔd(ݔ)݂
ଶ . B.  ∫ ଶݔd(ݔ)݂

 . C.  ∫ ݔd(ݔ)݂
ଵ . D.  ∫ ݔd(ݔ)݂

ଶ . 
Câu 11.  Trong không gian ܱݖݕݔ, trục tọa độ ݖܱ′ݖ có một véc tơ chỉ phương là? 
 A.  ݑଵሬሬሬሬ⃗ = (0 ;  1 ; 0)  B.  ݑଵሬሬሬሬ⃗ = (0 ;  0 ; 1)  C.  ݑଵሬሬሬሬ⃗ = (1 ;  0 ; 0)  D.  ݑଶሬሬሬሬ⃗ = (1 ;  0 ; 1)  

Câu 12.   Cho hai số phức ࢠ =  −  và ࢠ = + . Số phức ࢠ − ࢠ bằng 
 A.  23− 6݅. B.  −14 + 33݅. C.  26− 15݅. D.  7 − 30݅. 
Câu 13.  Có bao nhiêu cách xếp 5 học sinh vào một bàn hình chữ U có 5 chỗ ngồi? 
 A.  120. B.  1. C.  5. D.  3125. 
Câu 14.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai điểm 1)ܣ; 0; 1) và 1−;2)ܤ; 3). Véc tơ ܤܣሬሬሬሬሬ⃗  có tọa độ là 
 A.  (−1;−1; 2). B.  (1;−1; 2). C.  (−1; 1;−2). D.  (3;−1; 4). 
Câu 15.  Trong các khẳng định sau, khẳng đinh nào sai? 
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 A.  ∫ dݔ = ݔ + ∫  .B .ܥ e௫dݔ = e௫ + ∫  .C .ܥ 0 dݔ = ∫  .D .ܥ ଵ
௫

dݔ = lnݔ +
 .ܥ
Câu 16.  Nghiệm của phương trình logଷ(2ݔ + 1) = 2 là 
 A.  ݔ = 1. B.  ݔ = 2.  C.  ݔ = 3.  D.  ݔ = 4.  
Câu 17.   Bảng biến thiên trong hình dưới là đồ thị của một hàm số trong bốn hàm số được liệt kê ở bốn 

phương án ܦ,ܥ,ܤ,ܣ dưới đây. Hỏi hàm số đó là hàm số nào? 

 
 A.  ݕ = ି௫ିଷ

௫ିଵ
. B.  ݕ = ௫ାଷ

௫ିଵ
. C.  ݕ = ି௫ିଶ

௫ିଵ
. D.  ݕ = ି௫ାଷ

௫ିଵ
. 

Câu 18.  Số phức ݖ = (2 + 3݅)(1− ݅) có phần ảo bằng 
 A.  0. B.  1. C.  5. D.  ݅. 
Câu 19.   Cho hàm số ݕ =  có đồ thị như hình vẽ sau (ݔ)݂

 
Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 

 A.  (−1;   0). B.  (−∞;   −1). C.  (0;  +∞). D.  (−1;   1). 
Câu 20.   Cho hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm ݂′(ݔ) = ݔ) − ݔ)(2 − 4)ଷ, ∀ݔ ∈ ℝ. Khẳng định nào dưới đây đúng? 
 A. Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 4. B. Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 2. 
 C. Hàm số đạt cực tiểu tại ݔ = 2. D. Hàm số không có cực trị. 
Câu 21.   Cho hàm số ݕ = ଶ௫ାଵ

ଷିଶ௫
. Tìm phát biểu đúng về đường tiệm cận của đồ thị hàm số 

 A.  ݕ = ଷ
ଶ
 là đường tiệm cận đứng. B.  ݔ = 1 là đường tiệm cận đứng. 

 C.  ݔ = ଷ
ଶ
 là đường tiệm cận đứng. D.  ݔ = 1 là đường tiệm cận ngang. 

Câu 22.   Một khối lăng trụ có chiều cao bằng 2ܽ và diện tích đáy bằng 2ܽଶ. Tính thể tích khối lăng trụ. 
 A.  ܸ = ସమ

ଷ
. B.  ܸ = ସయ

ଷ
. C.  ܸ = 4ܽଷ. D.  ܸ = ଶయ

ଷ
. 

Câu 23.  Tập nghiệm của bất phương trình 3௫ିଵ > 27 là 
 A.  (−∞; 4). B.  (1; +∞). C.  (4; +∞). D.  (−∞; 4]. 
Câu 24.  Với ܽ là số thực tùy ý, 2logଷ3 bằng: 
 A.  3ܽ. B.  ܽଶ. C.  ܽଷ. D.  2ܽ. 
Câu 25.  Trong các hàm số sau hàm số nào đồng biến trên ℝ? 

 A.  ݕ = ቀగ

ቁ
௫
. B.  ݕ = ቀగ

ସ
ቁ
௫
. C.  ݕ = ቀ√ଶ

ଶ
ቁ
௫
. D.  ݕ = ቀ గ

ଶ
ቁ
௫
. 

Câu 26.  Chiều cao ℎ của hình nón có độ dài đường sinh ݈ và bán kính ݎ bằng: 
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 A.  ℎ = √݈ଶ − ଶ. B.  ℎݎ = √݈ଶ + ଶ. C.  ℎݎ = ݈ + D.  ℎ .ݎ = ݈ −  .ݎ
Câu 27.   Gieo một con súc sắc cân đối và đồng chất. Giả sử súc sắc xuất hiện mặt ܾ chấm. Xác suất để 

phương trình ݔଶ + ݔܾ + 2 = 0 có hai nghiệm phân biệt là 
 A.  ଵ

ଶ
. B.  ଶ

ଷ
. C.  ହ


. D.  ଵ

ଷ
. 

Câu 28.  Tìm giá trị nhỏ nhất của hàm số ݕ = ଵ
௫య
− ଵ

௫
 khi ݔ > 0. 

 A.  − ଶ√ଷ
ଽ

. B.  − ଵ
ସ
. C.  0. D.  ଶ√ଷ

ଽ
. 

Câu 29.  Cho ݖଵ = 2 − ଶݖ ;݅ = −3 + ݅. Phần thực của số phức 3ݖଵݖଶ? 
 A.  −15݅. B.  15. C.  −15. D.  15݅. 
Câu 30.  Cho hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm là ݂′(ݔ) = ݔ)ݔ + 1)ଶ. Hàm số đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 
 A.  (−1; 0). B.  (−∞;−1). C.  (0; +∞). D.  (−1; +∞). 
Câu 31.  Trong không gian với hệ toạ độ ܱݖݕݔ, cho tam giác ܥܤܣ có 2)ܣ; 2; ;1)ܤ ,(0 0; ;0)ܥ ,(2 4; 4). Viết 

phương trình mặt cầu (ܵ) có tâm là điểm 2)ܣ; 2; 0) và đi qua trọng tâm ܩ của tam giác ܥܤܣ. 
 A.  (ݔ + 2)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ଶݖ = √5. B.  (ݔ + 2)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ଶݖ = 5. 
 C.  (ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 5. D.  (ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 4. 
Câu 32.   Cho tứ diện ܦܥܤܣ có 4 mặt là tam giác đều. Góc giữa hai đường thẳng ܤܣ và ܦܥ bằng 
 A.  90.  B.  45.  C.  60.  D.  30.  
Câu 33.   Nếu ∫ ݔd(ݔ)݂ = 3ଶ

ଵ , ∫ ݔd(ݔ)݂ = −1ହ
ଶ  thì ∫ ହ ݔd(ݔ)݂

ଵ  bằng 
 A.  −2. B.  2. C.  3. D.  4. 
Câu 34.  Cho ba số thực dương bất kỳ ܽ, ܾ, ܿ và ܽ, ܾ, ܿ khác 1. Tìm đẳng thức sai trong các đẳng thức sau 

đây. 
 A.  logܽ − logܿ. logܽ = log1. B.  logܾ − ܿ. logܾ. logܾ = 0. 
 C.  logܾܿ − logܾ = logܿ. D.  log



− logܿ = logܾ. 

Câu 35.  Cho hình chóp tam giác đều ܵ.ܥܤܣ có cạnh bên bằng 2ܽ, góc giữa cạnh bên và mặt đáy bằng 30°. 
Tính khoảng cách từ ܵđến mặt phẳng (ܥܤܣ). 

 A. ܽ. B. √ଷ
ଶ

. C. ܽ√2. D. 
ଶ
. 

Câu 36.   ∫ቀ3௫ − ଵ
ଷೣ
ቁ
ଶ

dݔ bằng 

 A.  ቀ ଷ
ೣ

୪୬ଷ
− ୪୬ଷ

ଷೣ
ቁ
ଶ

+ B.  ଵ .ܥ
ଷ
ቀ ଷ

ೣ

୪୬ଷ
− ଵ

ଷೣ୪୬ଷ
ቁ
ଷ

+  .ܥ

 C.  ଽ
ೣ

ଶ୪୬ଷ
− ଵ

ଶ.ଽೣ.୪୬ଷ
− ݔ2 + D.  ଵ .ܥ

ଶ୪୬ଷ
ቀ9௫ + ଵ

ଽೣ
ቁ − ݔ2 +  .ܥ

Câu 37.  Cho hình chóp ܵܥܤܣ có chiều cao bằng ܽ, đáy là tam giác ܥܤܣ đều cạnh ܽ. Thể tích của khối chóp 
 là ܥܤܣܵ

 A.  √ଷ
ଶସ
ܽଷ. B.  ଵ

ଶସ
ܽଷ. C.  √ଷ

ଵଶ
ܽଷ. D.  √3ܽଷ. 

Câu 38.   Trong không gian ܱݖݕݔ, đường thẳng đi qua hai điểm 2)ܣ; ;1)ܤ,(1− ;3   2;  4) có phương trình 
tham số là 

 A.    ൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = 2 + ݐ
ݖ = 4 + ݐ5

  B.    ൝
ݔ = 2 + ݐ
ݕ = 3 + ݐ
ݖ = −1 + ݐ5

  C.  ൝
ݔ = 2− ݐ
ݕ = 3 − ݐ
ݖ = −1 + ݐ5

  D.    ൝
ݔ = 1− ݐ
ݕ = 2 − ݐ
ݖ = 4 − ݐ5
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Câu 39.   Cho (ܪ) là hình phẳng giới hạn bởi parabol (ܲ):ݕ = ;2)ܯ ଶ, tiếp tuyến với (ܲ) tại điểmݔ 4) và 
trục hoành. Tính diện tích của hình phẳng (ܪ)? 

 A.  ସ
ଷ
.  B.  ଶ

ଷ
.  C.  ଼

ଷ
.  D.  ଵ

ଷ
.  

Câu 40.   Có bao nhiêu giá trị ݉nguyên thuộc đoạn [−2018 ; 2019]để hàm số ݕ = ଷݔ − ଶݔ2 −
(2݉ − ݔ(5 + 5đồng biến trên khoảng (0 ; +∞). 

 A.  2021. B.  2019. C.  2020. D.  2022. 
Câu 41.  Trên bàn có một cốc nước hình trụ chứa đầy nước bán kính ܴ, chiều cao bằng 5 lần đường kính của 

đáy và hai viên bi (là hai khối cầu, đặc), một khối nón làm bằng thủy tinh đều có bán kính ܴ. Người 
ta từ từ thả vào cốc nước hai viên bi và khối nón (như hình vẽ) thì thấy nước trong cốc tràn ra 
ngoài. Thể tích lượng nước còn lại trong cốc (bỏ qua bề dày của lớp vỏ thủy tinh) là 

 

 A.  ଵగோ
య

ଷ
. B.  ଵସగோ

య

ଷ
. C.  ଵగோ

య

ଷ
. D.  10ܴߨଷ. 

Câu 42.   Cho hai số phức ݓ ,ݖ thỏa mãn |ݖ + |ݓ2 = ݖ2| ,3 + |ݓ3 = 6 và |ݖ + |ݓ4 = 7. Tính giá trị của 
biểu thức ܲ = ݓ.ݖ +  .ݓ.ݖ

 A.  ܲ = −14. B.  ܲ = −28. C.  ܲ = −14݅. D.  ܲ = −28݅. 
Câu 43.  Cho các số thực dương ݕ ,ݔ thỏa mãn logସݔ = logݕ = logଽ(4ݔ − −(ݕ5 1. Tính ௫

௬
. 

 A.  ௫
௬

= ଽ
ସ
. B.  ௫

௬
= ଶ

ଷ
. C.  ௫

௬
= ଷ

ଶ
. D.  ௫

௬
= ସ

ଽ
. 

Câu 44.   Cho hai hàm số ݂(ݔ) = ସݔܽ + ଷݔܾ + ଶݔܿ + (ݔ)݃ và ݔ2 = ଷݔ݉ + ଶݔ݊ − ,ܽ với ,ݔ ܾ, ܿ,݉, ݊ ∈ ℝ. 
Biết hàm số ݕ = −(ݔ)݂ ;có ba điểm cực trị là −1 (ݔ)݃  2 và 3. Diện tích hình phẳng giới hạn bởi 
hai đường ݕ = ݕ và (ݔ)′݂ =  bằng (ݔ)′݃

 A.  ଵ
ଵଶ

. B.  ଷଶ
ଷ

. C.  ଵ
ଷ

. D.  ଵ


. 
Câu 45.  Cho khối lăng trụ tam giác ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ mà mặt bên ܣ′ܤܤܣ′ có diện tích bằng 4. Khoảng cách giữa 

cạnh ܥܥ′ và ܤܣ′ bằng 7. Thể tích khối lăng trụ bằng 
 A.  16. B.  12. C.  14. D.  10. 
Câu 46.  Xét các số thực dương ܽ, ܾ, ݕ ,ݔ thỏa mãn ܽ > 1, ܾ > 1 và ܽ௫ = ܾ௬ = √ܾܽర . Giá trị nhỏ nhất của 

biểu thức ܲ = ݔ +  ?thuộc tập hợp nào dưới đây ݕ4

 A.  [1; 2). B.  [0; 1). C.  (1; 2). D.  ቂ2; ହ
ଶ
ቁ. 

Câu 47.   Trong không gian Oxݖݕ, cho hai mặt cầu ( ଵܵ), (ܵଶ) có phương trình lần lượt là ( ଵܵ):ݔଶ + ଶݕ +
ଶݖ = 25; (ܵଶ):ݔଶ + ଶݕ + ݖ) − 1)ଶ = 4. Một đường thẳng ݀ vuông góc với véc tơ ݑሬ⃗ = (1;−1; 0) 
tiếp xúc với mặt cầu (ܵଶ) và cắt mặt cầu ( ଵܵ) theo một đoạn thẳng có độ dài bằng 8. Hỏi véc tơ nào 
sau đây là véc tơ chỉ phương của ݀? 

 A. ݑଷሬሬሬሬ⃗ = (1; 1; 0). B. ݑଶሬሬሬሬ⃗ = ൫1; 1;√6൯. C. ݑସሬሬሬሬ⃗ = ൫1; 1;−√3൯. D. ݑଵሬሬሬሬ⃗ = ൫1; 1;√3൯. 



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 5    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

Câu 48.  Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂   = ݔ)  − 1)ଶ(ݔଶ − ݔ∀ với (ݔ2 ∈ ℝ. Có bao nhiêu giá trị 
nguyên dương của tham số ݉ để hàm số ݃(ݔ)  = ଶݔ)݂  − ݔ8 + ݉) có 5 điểm cực trị? 

 A.  16. B.  15. C.  17. D.  18. 
Câu 49.   Trong đợt hội trại “ Khi tôi 18 ” được tổ chức tại trường THPT X, Đoàn trường có thực hiện một 

dự án ảnh trưng bầy trên một pano có dạng Parabol như hình vẽ. Biết rằng Đoàn trường sẽ yêu cầu 
các lớp gửi hình dự thi và dán lên khu vực hình chữ nhật ܦܥܤܣ. Phần còn lại sẽ trang trí hoa văn 
cho phù hợp. Chi phí dán hoa văn là 200.000 đồng cho một ݉ଶ bảng. Hỏi chi phí thấp nhất cho 
việc hoàn tất hoa văn trên pano sẽ là bao nhiêu (làm tròn đến hàng phần nghìn)? 

 
 A.  1.230.000 đồng. B.  900.000 đồng. 
 C.  1.232.000 đồng. D.  902.000 đồng. 

Câu 50.  Cho hai số phức z, w thỏa mãn ݖ + ݓ3 = 2 + 2√3݅ và |ݖ − |ݓ = 2. Giá trị lớn nhất của biểu thức 
ܲ = |ݖ| +  bằng |ݓ|

 A.  ଶ√ଶଵ
ଷ

. B.  2√7. C.  √ଶଵ
ଷ

. D.  2√21. 
------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
D C B A D A D B D B B D A B D D D B B B C C C D A 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
A B A C C C A B D A C C C B C A B A A C D A B D A 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1.  Đồ thị của hàm số ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 2 và đồ thị của hàm số ݕ = ଶݔ− + 4 có tất cả bao nhiêu điểm 
chung? 

 A.  0. B.  3. C.  1. D.  2. 
Lời giải 

Chọn D 

Phương trình hoành độ giao điểm: ݔସ − ଶݔ2 + 2 = ଶݔ− + 4 ⇔ ସݔ − ଶݔ − 2 = 0 ⇔ ݔ = √2
ݔ = −√2

. 

Vậy hai đồ thị có tất cả 2 điểm chung. 

. 
Câu 2.   Trên mặt phẳng tọa độ, điểm biểu diễn số phức ݖ = 1 − 2݅ là điểm nào dưới đây? 
 A.  ܳ(1 ;  2). B.  ܲ(−1 ;  2). 
 C.  ܰ(1 ; −2). D.  1−)ܯ ;  −2). 

Lời giải 
Chọn C 
Số phức ݖ = 1− 2݅ có điểm biểu diễn là ܰ(1 ; −2). 

Câu 3.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ − ݖ2 − 1 = 0. Véc tơ nào sau đây là một véc tơ 
pháp tuyến của (ܲ)? 

 A.  ݊ସሬሬሬሬ⃗ = (1;  0; −1). B.  ݊ଵሬሬሬሬ⃗ = (1;  0; −2). C.  ݊ଷሬሬሬሬ⃗ = (1; −2; −1). D.  ݊ଶሬሬሬሬ⃗ = (1; −2;  0). 
Lời giải 

Chọn B 
Véc tơ pháp tuyến của (ܲ) là ݊ଵሬሬሬሬ⃗ = (1;  0; −2)  

Câu 4.   Cho ܫ = ∫ ଶ݀(ݔ)݂
 ݔ = 3. Khi đó ܬ = ∫ −(ݔ)4݂] ଶݔ݀[3

  bằng 
 A. 6. B. 8. C. 4. D. 2. 

 Lời giải 
Chọn A 
Ta có: ∫ (ݔ)4݂] − 3]ଶ

 ݔ݀ = 4∫ ݔ݀(ݔ)݂ − 3∫ ݔ݀ = 6.ଶ


ଶ
  

Câu 5.  Tập xác định của hàm số ݕ = ݔ) − 1)
య
ఱ là 

 A.  ℝ\{1}. B.  (0; +∞). C.  [1; +∞). D.  (1; +∞). 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có ଷ

ହ
 là số mũ không nguyên nên điều kiện xác định của hàm sốđã cho là ݔ − 1 > 0 ⇔ ݔ > 1. 

Vậy tập xác định là (1; +∞). 
Câu 6.  Trong không gian với hệ toạ độ ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): ݔ) − 2)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 34. 

Tìm tọa độ tâm ܫ và bán kính ܴ của mặt cầu (ܵ). 
 A.  2−;2)ܫ; 3); ܴ = √34. B.  2−)ܫ; 2;−3); ܴ = √26. 
 C.  4−)ܫ; 4;−6); ܴ = √34. D.  2−;2−)ܫ; 3); ܴ = √26. 

Lời giải 
Chọn A 



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 7    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

Phương trình mặt cầu (ܵ): ݔ) − ܽ)ଶ + ݕ) − ܾ)ଶ + ݖ) − ܿ)ଶ = ܴଶ  sẽ có tâm là  ܫ(ܽ;ܾ; ܿ) và bán 
kính ܴ. 
Ta có mặt cầu (ܵ) có tâm 2−;2)ܫ; 3) và bán kính √2ଶ + 2ଶ + 3ଶ + 17 = √34. 

Câu 7.   Cho hàm số ݕ = ;liên tục trên [−3 (ݔ)݂ 3] và có bảng xét dấu đạo hàm hình bên. Mệnh đề nào sau 
đây sai về hàm số đó? 

 
 A. Đạt cực tiểu tại ݔ = 1. B. Đạt cực đại tại ݔ = −1. 
 C. Đạt cực đại tại ݔ = 2. D. Đạt cực tiểu tại ݔ = 0. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: BBT 

 
Tại ݔ = 0 hàm số không đạt cực trị. 

Câu 8.  Cho hình trụ có chiều cao bằng 2 và diện tích xung quanh bằng 16ߨ. Bán kính đáy của hình trụ đã 
cho bằng 

 A.  8. B.  4. C.  2. D.  2√2. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có: ܵ୶୯ = ℎݎߨ2 ⇔ ߨ16 = .ߨ2 .ݎ 2 ⇔ ݎ = 4. 

Câu 9.  Cho cấp số cộng có số hạng đầu là ݑଵ = 3 và ݑ = 18. Công sai của cấp số cộng đó là: 
 A.  . B.  1. C.  . D.  . 

Lời giải 
Chọn D 
Gọi ݀ là công sai, ta có ݑ = ଵݑ + 5݀ ⇒ 18 = 3 + 5݀ ⇒ ݀ = 3. 

Câu 10.  Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên đoạn [0;  2]. Khi đó ∫ ଵݔd(ݔ)݂
 + ∫ ଶݔd(ݔ)݂

ଵ  bằng 
 A.  ∫ ଵݔd(ݔ)݂

ଶ . B.  ∫ ଶݔd(ݔ)݂
 . C.  ∫ ݔd(ݔ)݂

ଵ . D.  ∫ ݔd(ݔ)݂
ଶ . 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ∫ ଵݔd(ݔ)݂

 + ∫ ଶݔd(ݔ)݂
ଵ = ∫ ଶݔd(ݔ)݂

 . 
Câu 11.  Trong không gian ܱݖݕݔ, trục tọa độ ݖܱ′ݖ có một véc tơ chỉ phương là? 
 A.  ݑଵሬሬሬሬ⃗ = (0 ;  1 ; 0)  B.  ݑଵሬሬሬሬ⃗ = (0 ;  0 ; 1)  C.  ݑଵሬሬሬሬ⃗ = (1 ;  0 ; 0)  D.  ݑଶሬሬሬሬ⃗ = (1 ;  0 ; 1)  

Lời giải 
Chọn B 
Trục tọa độ ݖܱ′ݖ có một véc tơ chỉ phương ሬ݇⃗ = (0 ;  0 ;  1). 

Câu 12.   Cho hai số phức ࢠ =  −  và ࢠ = + . Số phức ࢠ − ࢠ bằng 
 A.  23− 6݅. B.  −14 + 33݅. C.  26− 15݅. D.  7 − 30݅. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có ࢠ − ࢠ = ( − )− ( + ) = ૠ − . 

Câu 13.  Có bao nhiêu cách xếp 5 học sinh vào một bàn hình chữ U có 5 chỗ ngồi? 
 A.  120. B.  1. C.  5. D.  3125. 
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Lời giải 
Chọn A 
Mỗi cách xếp 5 học sinh vào một bàn hình chữ U có 5 chỗ ngồi là một hoán vị của 5 phần tử. Vậy 
có 5! = 120 cách xếp 5 học sinh vào một bàn hình chữ U có 5 chỗ ngồi. 

Câu 14.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai điểm 1)ܣ; 0; 1) và 1−;2)ܤ; 3). Véc tơ ܤܣሬሬሬሬሬ⃗  có tọa độ là 
 A.  (−1;−1; 2). B.  (1;−1; 2). C.  (−1; 1;−2). D.  (3;−1; 4). 

Lời giải 
Chọn B 
Giả sử ݔ)ܣ;ݕ; ݕ;ݔ)ܤ ,(ݖ ; ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ ) thì ta cóݖ = ݔ) − ;ݔ ݕ − ;ݕ ݖ −  .(ݖ
Vậy theo bài ra ta có ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = (1;−1; 2). 

Câu 15.  Trong các khẳng định sau, khẳng đinh nào sai? 
 A.  ∫ dݔ = ݔ + ∫  .B .ܥ e௫dݔ = e௫ + ∫  .C .ܥ 0 dݔ = ∫  .D .ܥ ଵ

௫
dݔ = lnݔ +

 .ܥ
Lời giải 

Chọn D 
Khẳng định C sai do ∫ ଵ

௫
dݔ = ln|ݔ| +  .ܥ

Câu 16.  Nghiệm của phương trình logଷ(2ݔ + 1) = 2 là 
 A.  ݔ = 1. B.  ݔ = 2.  C.  ݔ = 3.  D.  ݔ = 4.  

Lời giải 
Chọn D 

Ta có logଷ(2ݔ + 1) = 2 ⇔ ቄ2ݔ + 1 > 0
ݔ2 + 1 = 9 ⇔ ቊݔ > − ଵ

ଶ
ݔ = 4

⇔ ݔ = 4 

 Câu 17.   Bảng biến thiên trong hình dưới là đồ thị của một hàm số trong bốn hàm số được liệt kê ở bốn 
phương án ܦ,ܥ,ܤ,ܣ dưới đây. Hỏi hàm số đó là hàm số nào? 

 
 A.  ݕ = ି௫ିଷ

௫ିଵ
. B.  ݕ = ௫ାଷ

௫ିଵ
. C.  ݕ = ି௫ିଶ

௫ିଵ
. D.  ݕ = ି௫ାଷ

௫ିଵ
. 

Lời giải 
Chọn D 
Nhìn vào bảng biến thiên ta thấy ngay tiệm cận đứng ݔ = 1, tiệm cận ngang ݕ = −1. 
Và hàm số nghịch biến trên các khoảng (−∞; 1) và (1; +∞). 
nên chọn hàm số ݕ = ି௫ାଷ

௫ିଵ
 có ܽ݀ − ܾܿ = −2 < 0. 

Câu 18.  Số phức ݖ = (2 + 3݅)(1− ݅) có phần ảo bằng 
 A.  0. B.  1. C.  5. D.  ݅. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ݖ = (2 + 3݅)(1− ݅) = 5 + ݅  Suy ra phần ảo của số phức ݖ  bằng 1  

Câu 19.   Cho hàm số ݕ =  có đồ thị như hình vẽ sau (ݔ)݂
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Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 

 A.  (−1;   0). B.  (−∞;   −1). C.  (0;  +∞). D.  (−1;   1). 
Lời giải 

Chọn B 
Dựa vào đồ thị, ta thấy hàm số đã cho đồng biến trên các khoảng (−∞;   −1) và (1;  +∞). 

Câu 20.   Cho hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm ݂′(ݔ) = ݔ) − ݔ)(2 − 4)ଷ, ∀ݔ ∈ ℝ. Khẳng định nào dưới đây đúng? 
 A. Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 4. B. Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 2. 
 C. Hàm số đạt cực tiểu tại ݔ = 2. D. Hàm số không có cực trị. 

Lời giải 
Chọn B 
Cho ݂′(ݔ) = ݔ) − ݔ)(2 − 4)ଷ = 0 ⇔ ቂݔ = 2

ݔ = 4. 

 

Từ bảng biến thiên ta suy ra hàm số đạt cực đại tại ݔ = 2. 
Câu 21.   Cho hàm số ݕ = ଶ௫ାଵ

ଷିଶ௫
. Tìm phát biểu đúng về đường tiệm cận của đồ thị hàm số 

 A.  ݕ = ଷ
ଶ
 là đường tiệm cận đứng. B.  ݔ = 1 là đường tiệm cận đứng. 

 C.  ݔ = ଷ
ଶ
 là đường tiệm cận đứng. D.  ݔ = 1 là đường tiệm cận ngang. 

Lời giải 
Chọn C 
đồ thị hàm số có: +) đường tiệm cận đứng là: ݔ = ଷ

ଶ
. 

+) đường tiệm cận ngang là: ݕ = 1. 
Vậy phát biểu đúng là: A 

Câu 22.   Một khối lăng trụ có chiều cao bằng 2ܽ và diện tích đáy bằng 2ܽଶ. Tính thể tích khối lăng trụ. 
 A.  ܸ = ସమ

ଷ
. B.  ܸ = ସయ

ଷ
. C.  ܸ = 4ܽଷ. D.  ܸ = ଶయ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn C 

 
Thể tích khối lăng trụ ܸ = 2ܽଶ. 2ܽ = 4ܽଷ. 

Câu 23.  Tập nghiệm của bất phương trình 3௫ିଵ > 27 là 
 A.  (−∞; 4). B.  (1; +∞). C.  (4; +∞). D.  (−∞; 4]. 

22S a

2h a
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Lời giải 
Chọn C 
3௫ିଵ > 27 ⇔ 3௫ିଵ > 3ଷ ⇔ ݔ − 1 > 3 ⇔ ݔ > 4. 
Vậy: Tập nghiệm của bất phương trình là ܵ = (4; +∞). 

Câu 24.  Với ܽ là số thực tùy ý, 2logଷ3 bằng: 
 A.  3ܽ. B.  ܽଶ. C.  ܽଷ. D.  2ܽ. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có với ܽ; ܾ > 0;ܽ ≠ 1 thì logܾఈ = .ߙ logܾ. 
Nên 2logଷ3 = 2.ܽ. logଷ3 = 2.ܽ. 1 = 2ܽ. 

Câu 25.  Trong các hàm số sau hàm số nào đồng biến trên ℝ? 

 A.  ݕ = ቀగ

ቁ
௫
. B.  ݕ = ቀగ

ସ
ቁ
௫
. C.  ݕ = ቀ√ଶ

ଶ
ቁ
௫
. D.  ݕ = ቀ గ

ଶ
ቁ
௫
. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có nhận xét, khi ܽ > 1 thì hàm số ݕ = ܽ௫ đồng biến trên ℝ. 
Với hàm số ݕ = ቀగ


ቁ
௫
 có ܽ = గ


> 1 nên hàm số ݕ = ቀగ


ቁ
௫
 đồng biến trên ℝ. 

Câu 26.  Chiều cao ℎ của hình nón có độ dài đường sinh ݈ và bán kính ݎ bằng: 

 
 A.  ℎ = √݈ଶ − ଶ. B.  ℎݎ = √݈ଶ + ଶ. C.  ℎݎ = ݈ + D.  ℎ .ݎ = ݈ −  .ݎ

Lời giải 
Chọn A 
Áp dụng công thức trong tam giác vuông, ta có: ℎ = √݈ଶ −   ଶݎ
Phương án nhiễu B: Nhầm công thức trong tam giác vuông 
Phương án nhiễu C: Hiểu sai về độ dài 
Phương án nhiễu D: Hiểu sai về độ dài 

Câu 27.   Gieo một con súc sắc cân đối và đồng chất. Giả sử súc sắc xuất hiện mặt ܾ chấm. Xác suất để 
phương trình ݔଶ + ݔܾ + 2 = 0 có hai nghiệm phân biệt là 

 A.  ଵ
ଶ
. B.  ଶ

ଷ
. C.  ହ


. D.  ଵ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn B 
Không gian mẫu Ω = {1 ;  2 ;  3 ;  4 ;  5 ;  6} ⇒ ݊(Ω) = 6. 
Gọi ܣ là biến cố được mặt ܾ chấm để phương trình ݔଶ + ݔܾ + 2 = 0 có hai nghiệm phân biệt. 

Phương trình ݔଶ + ݔܾ + 2 = 0 có hai nghiệm phân biệt ⇔ ܾଶ − 8 > 0 ⇔ ܾ < −2√2
ܾ > 2√2

. 

Mà ܾ ∈ ܾ nên ߗ ∈ {3 ;  4 ;  5 ;  6} ⇒ (ܣ)݊ = 4. 
Vậy ܲ(ܣ) = ()

(ఆ)
= ସ


= ଶ

ଷ
. 

Câu 28.  Tìm giá trị nhỏ nhất của hàm số ݕ = ଵ
௫య
− ଵ

௫
 khi ݔ > 0. 

 A.  − ଶ√ଷ
ଽ

. B.  − ଵ
ସ
. C.  0. D.  ଶ√ଷ

ଽ
. 
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Lời giải 
Chọn A 
Hàm số đã cho xác định và liên tục trên (0; +∞). 
Ta có ݕ′ = ିଷ

௫ర
+ ଵ

௫మ
. 

′ݕ = 0 ⇔ ିଷ
௫ర

+ ଵ
௫మ

= 0 ⇔ ଶݔ = 3 ⇔ ݔ = √3 ∈ (0; +∞). 
Có lim

௫→శ
ݕ = +∞; lim

௫→ାஶ
ݕ = 0. 

Lập bảng biến thiên của hàm số trên (0; +∞), ta được: 

 
Vậy giá trị nhỏ nhất của hàm số đã cho trên (0; +∞) bằng − ଶ√ଷ

ଽ
. 

Câu 29.  Cho ݖଵ = 2 − ଶݖ ;݅ = −3 + ݅. Phần thực của số phức 3ݖଵݖଶ? 
 A.  −15݅. B.  15. C.  −15. D.  15݅. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: ݖଵ = 2− ଶݖ ;݅ = −3 + ݅  
⇒ ଶݖଵݖ3 = 3(2− ݅)(−3 + ݅) = −15 + 15݅  
Phần thực của 3ݖଵݖଶ là −15. 

Câu 30.  Cho hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm là ݂′(ݔ) = ݔ)ݔ + 1)ଶ. Hàm số đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 
 A.  (−1; 0). B.  (−∞;−1). C.  (0; +∞). D.  (−1; +∞). 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có ݂′(ݔ) = 0 ⇔ ቂݔ = 0
ݔ = −1. 

Có ݂′(ݔ) = ݔ)ݔ + 1)ଶ. Ta thấy đạo hàm của hàm số đổi dấu từ âm sang dương khi qua nghiệm ݔ =
0 và không đổi dấu khi qua nghiệm ݔ = −1 nên hàm số ݂(ݔ) đồng biến trên (0; +∞). 

Câu 31.  Trong không gian với hệ toạ độ ܱݖݕݔ, cho tam giác ܥܤܣ có 2)ܣ; 2; ;1)ܤ ,(0 0; ;0)ܥ ,(2 4; 4). Viết 
phương trình mặt cầu (ܵ) có tâm là điểm 2)ܣ; 2; 0) và đi qua trọng tâm ܩ của tam giác ܥܤܣ. 

 A.  (ݔ + 2)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ଶݖ = √5. B.  (ݔ + 2)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ଶݖ = 5. 
 C.  (ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 5. D.  (ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 4. 

Lời giải 
Chọn C 
⇒ ܥܤܣ là trọng tâm của tam giác ܩ ;1)ܩ 2; 2). 
Bán kính của mặt cầu ܴ = ܣܩ = ඥ(2 − 1)ଶ + (2 − 2)ଶ + (0− 2)ଶ = √5  

Phương trình mặt cầu (ܵ) là: (ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 5. Câu 32.   Cho tứ diện ܦܥܤܣ có 4 mặt là tam giác đều. Góc giữa hai đường thẳng ܤܣ và ܦܥ bằng 
 A.  90.  B.  45.  C.  60.  D.  30.  

Lời giải 
Chọn A 
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Ta có tứ diện ܦܥܤܣ là tứ diện đều. Gọi ܯ là trung điểm của ܦܥ, khi đó. 

൞

ܯܣ ⊥ ܦܥ
ܯܤ ⊥ ܦܥ
ܯܣ ∩ ܯܤ = ܯ
; ܯܣ ܯܤ  ⊂ (ܯܤܣ)

⇒ ܦܥ ⊥ (ܯܤܣ) ⇒ ܦܥ ⊥  .ܤܣ

Suy ra góc giữa hai đường thẳng ܤܣ và ܦܥ bằng 90.  
Câu 33.   Nếu ∫ ݔd(ݔ)݂ = 3ଶ

ଵ , ∫ ݔd(ݔ)݂ = −1ହ
ଶ  thì ∫ ହ ݔd(ݔ)݂

ଵ  bằng 
 A.  −2. B.  2. C.  3. D.  4. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ∫ ହ ݔ݀(ݔ)݂

ଵ = ∫ ݔ݀(ݔ)݂ + ଶ
ଵ ∫ ݔ݀(ݔ)݂ = 3 − 1ହ

ଶ = 2. 
Câu 34.  Cho ba số thực dương bất kỳ ܽ, ܾ, ܿ và ܽ, ܾ, ܿ khác 1. Tìm đẳng thức sai trong các đẳng thức sau 

đây. 
 A.  logܽ − logܿ. logܽ = log1. B.  logܾ − ܿ. logܾ. logܾ = 0. 
 C.  logܾܿ − logܾ = logܿ. D.  log



− logܿ = logܾ. 

Lời giải 
Chọn D 
logܾܿ − logܾ = log




= logܿ (đúng). 

log


− logܿ = log

್



= log

మ

, suy ra B sai. 
logܽ − logܿ. logܽ = logܽ − logܽ = 0 = log1 (đúng). 
logܾ − ܿ. logܾ. logܾ = logܾ − logܾ = 0 (đúng). 

Câu 35.  Cho hình chóp tam giác đều ܵ.ܥܤܣ có cạnh bên bằng 2ܽ, góc giữa cạnh bên và mặt đáy bằng 30°. 
Tính khoảng cách từ ܵđến mặt phẳng (ܥܤܣ). 

 A. ܽ. B. √ଷ
ଶ

. C. ܽ√2. D. 
ଶ
. 

Lời giải 
Chọn A 
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Gọi ܩ là tâm tam giác đều ܥܤܣ thì ܵܩ ⊥ ܩܣܵ ,(ܥܤܣ) = 30°. 
Ta có sinܵܩܣ = ௌீ

ௌ
⇒ ଵ

ଶ
= ௌீ

ଶ
⇒ ܩܵ = ܽ. 

Câu 36.   ∫ቀ3௫ − ଵ
ଷೣ
ቁ
ଶ

dݔ bằng 

 A.  ቀ ଷ
ೣ

୪୬ଷ
− ୪୬ଷ

ଷೣ
ቁ
ଶ

+ B.  ଵ .ܥ
ଷ
ቀ ଷ

ೣ

୪୬ଷ
− ଵ

ଷೣ୪୬ଷ
ቁ
ଷ

+  .ܥ

 C.  ଽ
ೣ

ଶ୪୬ଷ
− ଵ

ଶ.ଽೣ.୪୬ଷ
− ݔ2 + D.  ଵ .ܥ

ଶ୪୬ଷ
ቀ9௫ + ଵ

ଽೣ
ቁ − ݔ2 +  .ܥ

Lời giải 
Chọn C 

∫ ቀ3௫ − ଵ
ଷೣ
ቁ
ଶ

dݔ = ∫ ቀ3ଶ௫ + ଵ
ଷమೣ

− 2ቁdݔ = ∫3ଶ௫dݔ + ∫ 3ିଶ௫dݔ − 2∫ dݔ = ଵ
ଶ

. ଷ
మೣ

୪୬ଷ
− ଵ

ଶ
. ଵ
ଷమೣ୪୬ଷ

−
ݔ2 +   ܥ
= ଵ

ଶ
. ଽ

ೣ

୪୬ଷ
− ଵ

ଶ
. ଵ
ଽೣ୪୬ଷ

− ݔ2 +  .ܥ
Câu 37.  Cho hình chóp ܵܥܤܣ có chiều cao bằng ܽ, đáy là tam giác ܥܤܣ đều cạnh ܽ. Thể tích của khối chóp 

 là ܥܤܣܵ
 A.  √ଷ

ଶସ
ܽଷ. B.  ଵ

ଶସ
ܽଷ. C.  √ଷ

ଵଶ
ܽଷ. D.  √3ܽଷ. 

Lời giải 
Chọn C 

 
Gọi ܯ là trung điểm của ܥܣ. Tam giác ܥܤܣ đều nên ܯܤ ⊥  .ܥܣ
Ta có ܯܤ = ଶܤܣ√ − ଶܯܣ = √ଷ

ଶ
; ܵ = ଵ

ଶ
ܥܣ.ܯܤ = మ√ଷ

ସ
. 

Chiều cao của chóp là ℎ = ܽ. 
Vậy thể tích ௌܸ = ଵ

ଷ
ܵ . ℎ = ଵ

ଷ
మ√ଷ
ସ
ܽ = య√ଷ

ଵଶ
. 

Câu 38.   Trong không gian ܱݖݕݔ, đường thẳng đi qua hai điểm 2)ܣ; ;1)ܤ,(1− ;3   2;  4) có phương trình 
tham số là 

M

A B

C

S
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 A.    ൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = 2 + ݐ
ݖ = 4 + ݐ5

  B.    ൝
ݔ = 2 + ݐ
ݕ = 3 + ݐ
ݖ = −1 + ݐ5

  C.  ൝
ݔ = 2− ݐ
ݕ = 3 − ݐ
ݖ = −1 + ݐ5

  D.    ൝
ݔ = 1− ݐ
ݕ = 2 − ݐ
ݖ = 4 − ݐ5

  

Lời giải 
Chọn C 
ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ = (−1;−1; 5). 
Vậy phương trình chính tắc của đường thẳng ܤܣ đi qua điểm ܣ và nhận ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = (−1;−1; 5) làm 

vectơ chỉ phương là: ൝
ݔ = 2 − ݐ
ݕ = 3 − ݐ
ݖ = −1 + ݐ5

. 

Câu 39.   Cho (ܪ) là hình phẳng giới hạn bởi parabol (ܲ):ݕ = ;2)ܯ ଶ, tiếp tuyến với (ܲ) tại điểmݔ 4) và 
trục hoành. Tính diện tích của hình phẳng (ܪ)? 

 A.  ସ
ଷ
.  B.  ଶ

ଷ
.  C.  ଼

ଷ
.  D.  ଵ

ଷ
.  

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ݕ′ = ᇱ(ଶݔ) =  .ݔ2
Tiếp tuyến d với (ܲ) tại điểm 2)ܯ; 4) có phương trình là: 
ݕ = ݔ)(2)′݂ − 2) + 4 ⇔ ݕ = ݔ)4 − 2) + 4 ⇔ ݕ = ݔ4 − 4.  
Giao điểm của ݀ và ܱݔ là 1)ܣ;  0)  

 
Trên đoạn [0;  1] hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị hàm số ݕ =  .ଶ và trục hoànhݔ
Trên đoạn [1;  2] hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị hàm số ݕ =  .݀ ଶ và tiếp tuyếnݔ
Vậy diện tích của hình phẳng (ܪ) được xác định là: ܵ = ∫ ݔଶ݀ݔ + ∫ ଶݔ) − ݔ4 + 4) dݔଶ

ଵ
ଵ
 = ଶ

ଷ
.  

Câu 40.   Có bao nhiêu giá trị ݉nguyên thuộc đoạn [−2018 ; 2019]để hàm số ݕ = ଷݔ − ଶݔ2 −
(2݉ − ݔ(5 + 5đồng biến trên khoảng (0 ; +∞). 

 A.  2021. B.  2019. C.  2020. D.  2022. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có ݕᇱ = ଶݔ3 − ݔ4 − 2݉ + 5 
Hàm số đồng biến trên khoảng (0;+∞) ⇔ ᇱݕ ≥ ݔ∀,0 ∈  (0;+∞)

 

⇔ ଶݔ3 − ݔ4 − 2݉ + 5 ≥ ݔ∀, 0 ∈ (0;+∞) ⇔ ଶݔ3 − ݔ4 ≥ 2݉ − ݔ∀, 5 ∈ (0;+∞) 
Xét hàm số ݂(ݔ) = ଶݔ3 − (ݔ)trên (0;+∞), ta có ݂ᇱݔ4 = ݔ6 − 4 = 0 ⇔ ݔ = ଶ

ଷ
 

Ta có bảng biến thiên 
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Từ bảng trên suy ra 3ݔଶ − ݔ4 ≥ 2݉− ݔ∀, 5 ∈  (0;+∞) ⇔ 2݉− 5 ≤ − ସ
ଷ
⇔݉ ≤ ଵଵ


. 

Do ݉nguyên và ݉ ∈ [−2018 ; 2019] ⇒ ݉ ∈ {−2018;−2017;−2016, . . . . ,0,1}. 
Vậy có 2020giá trị ݉thỏa mãn đề bài. 
 

Câu 41.  Trên bàn có một cốc nước hình trụ chứa đầy nước bán kính ܴ, chiều cao bằng 5 lần đường kính của 
đáy và hai viên bi (là hai khối cầu, đặc), một khối nón làm bằng thủy tinh đều có bán kính ܴ. Người 
ta từ từ thả vào cốc nước hai viên bi và khối nón (như hình vẽ) thì thấy nước trong cốc tràn ra 
ngoài. Thể tích lượng nước còn lại trong cốc (bỏ qua bề dày của lớp vỏ thủy tinh) là 

 

 A.  ଵగோ
య

ଷ
. B.  ଵସగோ

య

ଷ
. C.  ଵగோ

య

ଷ
. D.  10ܴߨଷ. 

Lời giải 
Chọn A 
Thể tích hai viên bi khối cầu là: ଵܸ = 2. ସ

ଷ
ଷܴߨ = ଼

ଷ
 .(ݐݐݒ݀)ଷܴߨ

Chiều cao khối nón thủy tinh là: ℎ = 10ܴ − 2.2ܴ = 6ܴ. 
Thể tích khối nón làm bằng thủy là: ଶܸ = ଵ

ଷ
.ଶܴ.ߨ 6ܴ =  .(ݐݐݒ݀)ଷܴߨ2

Thể tích cốc nước hình trụ là: ܸ = .ଶܴߨ 10ܴ =  .(ݐݐݒ݀)ଷܴߨ10
Thể tích lượng nước tràn ra chính là tổng thể tích của hai viên bi hình cầu và khối nón. Vậy thể tích 
lượng nước còn lại trong cốc là: ܸ − ( ଵܸ + ଶܸ) = ଷܴߨ10 − ቀ଼

ଷ
ଷܴߨ + ଷቁܴߨ2 = ଵగோయ

ଷ
 .(ݐݐݒ݀)

Câu 42.   Cho hai số phức ݓ ,ݖ thỏa mãn |ݖ + |ݓ2 = ݖ2| ,3 + |ݓ3 = 6 và |ݖ + |ݓ4 = 7. Tính giá trị của 
biểu thức ܲ = ݓ.ݖ +  .ݓ.ݖ

 A.  ܲ = −14. B.  ܲ = −28. C.  ܲ = −14݅. D.  ܲ = −28݅. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có: |ݖ + |ݓ2 = 3 ⇔ ݖ| + ଶ|ݓ2 = 9 ⇔ ݖ) + .(ݓ2 ൫ݖ + ൯ݓ2 = 9 ⇔ ݖ) + .(ݓ2 ݖ) + (ݓ2 = 9  
⇔ .ݖ ݖ + ݓ.ݖ)2 + (ݓ.ݖ + ݓ.ݓ4 = 9 ⇔ ଶ|ݖ| + 2ܲ + ଶ|ݓ|4 = 9 (1). 
Tương tự: 
ݖ2| + |ݓ3 = 6 ⇔ ݖ2| + ଶ|ݓ3 = 36 ⇔ ݖ2) + .(ݓ3 ݖ2) + (ݓ3 = 36 ⇔ ଶ|ݖ|4 + 6ܲ + ଶ|ݓ|9 = 36 
(2). 
ݖ| + |ݓ4 = 7 ⇔ ݖ) + .(ݓ4 ݖ) + (ݓ4 = 49 ⇔ ଶ|ݖ| + 4ܲ + ଶ|ݓ|16 = 49 (3). 

Giải hệ phương trình gồm (1), (2), (3) ta có: ൝
ଶ|ݖ| = 33
ܲ = −28
ଶ|ݓ| = 8

 ⇒ ܲ = −28. 
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Câu 43.  Cho các số thực dương ݕ ,ݔ thỏa mãn logସݔ = logݕ = logଽ(4ݔ − −(ݕ5 1. Tính ௫
௬
. 

 A.  ௫
௬

= ଽ
ସ
. B.  ௫

௬
= ଶ

ଷ
. C.  ௫

௬
= ଷ

ଶ
. D.  ௫

௬
= ସ

ଽ
. 

Lời giải 
Chọn A 

Đặt ݐ = logସݔ = logݕ = logଽ(4ݔ − −(ݕ5 1. Suy ra ቐ
ݔ = 4௧
ݕ = 6௧

ݔ4 − ݕ5 = 9௧ାଵ = 9. 9௧
. 

Vì 9௧. 4௧ = (6௧)ଶ nên ta có 9. 9௧ . 4௧ = 9. (6௧)ଶ. Hay là 
ݔ4) − ݔ(ݕ5 = ଶݕ9 ⇔ ଶݔ4 − ݕݔ5 − ଶݕ9 = 0 ⇔ ݔ) + ᇣᇧᇤᇧᇥ(ݕ

வ

ݔ4) − (ݕ9 = 0 ⇔ ݔ4 = ݕ9 ⇔ ௫
௬

= ଽ
ସ
. 

Vậy ௫
௬

= ଽ
ସ
. 

Câu 44.   Cho hai hàm số ݂(ݔ) = ସݔܽ + ଷݔܾ + ଶݔܿ + (ݔ)݃ và ݔ2 = ଷݔ݉ + ଶݔ݊ − ,ܽ với ,ݔ ܾ, ܿ,݉, ݊ ∈ ℝ. 
Biết hàm số ݕ = −(ݔ)݂ ;có ba điểm cực trị là −1 (ݔ)݃  2 và 3. Diện tích hình phẳng giới hạn bởi 
hai đường ݕ = ݕ và (ݔ)′݂ =  bằng (ݔ)′݃

 A.  ଵ
ଵଶ

. B.  ଷଶ
ଷ

. C.  ଵ
ଷ

. D.  ଵ


. 
Lời giải 

Ta có: ݂′(ݔ)− (ݔ)′݃ = ଷݔ4ܽ) + ଶݔ3ܾ + ݔ2ܿ + 2)− ଶݔ3݉) + ݔ2݊ − 1)  
= ଷݔ4ܽ + 3(ܾ − ଶݔ(݉ + 2(ܿ − ݔ(݊ + 3. 
Vì hàm số ݕ = −(ݔ)݂ ;có ba điểm cực trị là −1 (ݔ)݃  2 và 3  
nên phương trình ݂′(ݔ)− (ݔ)′݃ = 0 có ba nghiệm phân biệt là −1;  2 và 3. 
Suy ra ݂′(ݔ)− (ݔ)′݃ = ݔ)4ܽ + ݔ)(1 − ݔ)(2 − 3), ܽ ≠ 0. 
Mặt khác, ݂′(0)− ݃′(0) = 3 ⇒ 24ܽ = 3 ⇔ ܽ = ଵ

଼
. 

Suy ra ݂′(ݔ)− (ݔ)′݃ = ଵ
ଶ

ݔ) + ݔ)(1 − ݔ)(2 − 3). 
Vậy diện tích hình phẳng cần tính là: 
ܵ = ∫ −(ݔ)′݂| ଷ|(ݔ)′݃

ିଵ ݔ݀ = ∫ ቚଵ
ଶ

ݔ) + ݔ)(1 − ݔ)(2 − 3)ቚଷ
ିଵ ݔ݀ = ଵ

ଵଶ
. 

Câu 45.  Cho khối lăng trụ tam giác ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ mà mặt bên ܣ′ܤܤܣ′ có diện tích bằng 4. Khoảng cách giữa 
cạnh ܥܥ′ và ܤܣ′ bằng 7. Thể tích khối lăng trụ bằng 

 A.  16. B.  12. C.  14. D.  10. 
Lời giải 

Chọn C 

 
Ta có ܣܣ//′ܥܥ′ ⇒  .(′ܣ′ܤܤܣ)//′ܥܥ
Do đó ݀൫ܥܥ′  ; ൯(′ܣ′ܤܤܣ)   = ݀൫ܥ  ;  .൯(′ܣ′ܤܤܣ)  

ܸ .ᇱᇱ = ଵ
ଷ
݀൫ܥ  ; .൯(′ܣ′ܤܤܣ)   ܵᇱᇱ = ଶ଼

ଷ
. 

ܸ .ᇱᇱᇱ = ଵ
ଷ
݀൫ܥ  ; .൯(′ܥ′ܤ′ܣ)   ܵᇱᇱᇱ = ଵ

ଷ ܸ .ᇱᇱᇱ. 

Suy ra ܸ .ᇱᇱ = ଶ
ଷ ܸ .ᇱᇱᇱ ⇒ ܸ .ᇱᇱᇱ = ଷ

ଶ ܸ .ᇱᇱ = 14. 

C'

B'

A

B

A'

C
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Câu 46.  Xét các số thực dương ܽ, ܾ, ݕ ,ݔ thỏa mãn ܽ > 1, ܾ > 1 và ܽ௫ = ܾ௬ = √ܾܽర . Giá trị nhỏ nhất của 
biểu thức ܲ = ݔ +  ?thuộc tập hợp nào dưới đây ݕ4

 A.  [1; 2). B.  [0; 1). C.  (1; 2). D.  ቂ2; ହ
ଶ
ቁ. 

Lời giải 
Chọn D 

Theo bài ra ta có: ܽ௫ = ܾ௬ = √ܾܽర  ⇔ ቊܽ
௫ = ܽ

భ
ర.ܾ

భ
ర

ܾ௬ = ܽ
భ
ర.ܾ

భ
ర

 ⇔ ቊܽ
௫ିభర = ܾ

భ
ర

ܾ௬ି
భ
ర = ܽ

భ
ర

 ⇔ ቐ
ݔ − ଵ

ସ
= ଵ

ସ
logܾ

ݕ − ଵ
ସ

= ଵ
ସ

. logܽ
  

Do đó: ܲ = ݔ + = ݕ4 ଵ
ସ

+ ଵ
ସ

logܾ + 1 + logܽ = ହ
ସ

+ ଵ
ସ

logܾ + logܽ  
Đặt ݐ = logܾ ⇒ ݐ > 0. Vì ܽ, ܾ > 1 nên logܾ > log1 = 0. 

Khi đó ܲ = ହ
ସ

+ ଵ
ସ
ݐ + ଵ

௧
 ≥ ହ

ସ
+ 2ටଵ

ସ
.ݐ ଵ
௧

= ଽ
ସ
. (Áp dụng BĐT Cô Si) 

Vậy ܲ đạt giá trị nhỏ nhất là ଽ
ସ
 khi ݐ = 2 hay ܾ = ܽଶ. 

Phương án A: học sinh áp dụng BĐT Cô si thiếu số 2. ܲ = ହ
ସ

+ ଵ
ସ
ݐ + ଵ

௧
 ≥ ହ

ସ
+ ටଵ

ସ
.ݐ ଵ
௧

= 
ସ
. 

Phương án C: học sinh áp lấy logarit sai ݔ = ଵ
ସ

logܾ, ݕ = ଵ
ସ

logܽ ⇒ ܲ = ଵ
ସ
ݐ + ଵ

௧
≥ 2ටଵ

ସ
.ݐ ଵ
௧

= 1. 

Phương án D: học sinh áp dụng BĐT Cô Si cho 3 số. ܲ = ହ
ସ

+ ଵ
ସ
ݐ + ଵ

௧
 ≥ 3ටହ

ସ
. ଵ
ସ
.ݐ ଵ
௧

య = 3ට ହ
ଵ

య . 

Câu 47.   Trong không gian Oxݖݕ, cho hai mặt cầu ( ଵܵ), (ܵଶ) có phương trình lần lượt là ( ଵܵ):ݔଶ + ଶݕ +
ଶݖ = 25; (ܵଶ):ݔଶ + ଶݕ + ݖ) − 1)ଶ = 4. Một đường thẳng ݀ vuông góc với véc tơ ݑሬ⃗ = (1;−1; 0) 
tiếp xúc với mặt cầu (ܵଶ) và cắt mặt cầu ( ଵܵ) theo một đoạn thẳng có độ dài bằng 8. Hỏi véc tơ nào 
sau đây là véc tơ chỉ phương của ݀? 

 A. ݑଷሬሬሬሬ⃗ = (1; 1; 0). B. ݑଶሬሬሬሬ⃗ = ൫1; 1;√6൯. C. ݑସሬሬሬሬ⃗ = ൫1; 1;−√3൯. D. ݑଵሬሬሬሬ⃗ = ൫1; 1;√3൯. 
Lời giải 

Chọn A 

Hai mặt cầu (S1),(S2) có tâm lần lượt là là gốc toạ độ O, điểm I(0;0;1) và bán kính lần lượt là 

ܴଵ = 5; ܴଶ = 2. 

Gọi A là tiếp điểm của d và (S2), ta có IA = R2 = 2. 

Vì d cắt ( ଵܵ) theo một đoạn thẳng có độ dài bằng 8 nên 

݀(O; d) = ඨܴଵଶ − ൬
8
2൰

ଶ

= √25− 16 = 3. 
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Vì ݀ ⊥ ሬ⃗ݑ ⇒ ሬ⃗ݑ ௗ = (1;  :ta có ,(ݔ;1

ܫܱ + ܣܫ ≥ ܣܱ ≥ ݀(ܱ, ݀) → 1 + 2 ≥ OA ≥ 3 ⇒ ܱ,  .thẳng hàng ܣ,ܫ

ሬሬሬሬሬ⃗ܣܱ =
ܣܱ
ܫܱ ܫܱ

ሬሬሬሬ⃗ = ሬሬሬሬ⃗ܫ3ܱ = (0; 0; 3) ⇒ ;0)ܣ 0; 3). 

Do đó ݀(ܱ;݀) = หൣைሬሬሬሬሬሬ⃗ ,௨ሬሬ⃗ ൧ห
|௨ሬሬሬሬሬ⃗ |

= ଷ√ଶ
√௫మାଶ

= 3 ⇔ ݔ = 0 ⇒ ሬ⃗ݑ ௗ = (1; 1; 0). 

Câu 48.  Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂   = ݔ)  − 1)ଶ(ݔଶ − ݔ∀ với (ݔ2 ∈ ℝ. Có bao nhiêu giá trị 
nguyên dương của tham số ݉ để hàm số ݃(ݔ)  = ଶݔ)݂  − ݔ8 + ݉) có 5 điểm cực trị? 

 A.  16. B.  15. C.  17. D.  18. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có ݃′(ݔ)  = ݔ2)  − ଶݔ)′݂.(8 − ݔ8 + ݉). 
Vì ݂′(ݔ)  = ݔ)  − 1)ଶ(ݔଶ −  nên (ݔ2
(ݔ)′݃  = ݔ2)  − ଶݔ)(8 − ݔ8 + ݉ − 1)ଶ(ݔଶ − ݔ8 + ଶݔ)(݉ − ݔ8 + ݉ − 2). 

(ݔ)′݃  =  0 ⇔  ൦

= ݔ  4
ଶݔ − ݔ8 + ݉ − 1 =  0     (1)
ଶݔ − ݔ8 + ݉ =  0           (2)
ଶݔ − ݔ8 + ݉ − 2 =  0    (3)

. 

Các phương trình (1), (2), (3) không có nghiệm chung từng đôi một và (ݔଶ − ݔ8 + ݉ − 1)ଶ  ≥  0 
với ∀ݔ ∈ ℝ. 
Suy ra ݃(ݔ) có 5 điểm cực trị khi và chỉ khi mỗi phương trình (2) và (3) có hai nghiệm phân biệt 
khác 4  

⇔  ൞

Δ′ଶ  =  16−݉ >  0
Δ′ଷ  =  16−݉ + 2 >  0
16 − 32 + ݉ ≠  0
16 − 32 + ݉ − 2 ≠  0

 ⇔  ൞

݉ <  16
݉ <  18
݉ ≠  16
݉ ≠  18

 ⇔  ݉ < 16. 

Vì ݉ nguyên dương và ݉ < 16 nên có 15 giá trị ݉ thỏa mãn. 
Câu 49.   Trong đợt hội trại “ Khi tôi 18 ” được tổ chức tại trường THPT X, Đoàn trường có thực hiện một 

dự án ảnh trưng bầy trên một pano có dạng Parabol như hình vẽ. Biết rằng Đoàn trường sẽ yêu cầu 
các lớp gửi hình dự thi và dán lên khu vực hình chữ nhật ܦܥܤܣ. Phần còn lại sẽ trang trí hoa văn 
cho phù hợp. Chi phí dán hoa văn là 200.000 đồng cho một ݉ଶ bảng. Hỏi chi phí thấp nhất cho 
việc hoàn tất hoa văn trên pano sẽ là bao nhiêu (làm tròn đến hàng phần nghìn)? 
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 A.  1.230.000 đồng. B.  900.000 đồng. 
 C.  1.232.000 đồng. D.  902.000 đồng. 

Lời giải 
Chọn D 

 
Xét hệ trục tọa độ như hình vẽ. Parabol của pano có dạng ݕ = ଶݔܽ + ܿ(ܽ < 0). Vì (ܲ) cắt ܱݕ tại 
điểm có tung độ 4 nên ܿ = 4. Mà (ܲ) đi qua điểm (2; 0) nên ܽ = −1. Như vậy Parabol của pano 
có phương trình ݕ = 4 − ;ଶ trên đoạn [−2ݔ 2]. 
Giả sử ܦܥ = với 0 ݔ2 ≤ ݔ ≤ 2. Khi đó diện tích của hình chữ nhật là ܵ = −4)ݔ2  .(ଶݔ
Diện tích phần trang trí của hoa văn là 
(ݔ)ܵ = ∫ (4 − ଶݔଶ)dݔ

ିଶ − −4)ݔ2 (ଶݔ = ଷݔ2 − ݔ8 + ଷଶ
ଷ

  

Hàm số ܵ(ݔ) có ܵ′(ݔ) = ଶݔ6 − 8 và  ܵ′(ݔ) = 0 ⇔ ݔ = ± ଶ√ଷ
ଷ

  

Trên đoạn [−2; 2] ta có ܵ(±2) = ଷଶ
ଷ

;   ܵ ቀଶ√ଷ
ଷ
ቁ = ଽିଷଶ√ଷ

ଽ
;   ܵ ቀ− ଶ√ଷ

ଷ
ቁ = ଽାଷଶ√ଷ

ଽ
  

Do đó giá trị nhỏ nhất của ܵ(ݔ) trên đoạn [−2; 2] là ଽିଷଶ√ଷ
ଽ

  

Chi phí cho họa tiết văn hoa lúc đó là ଽିଷଶ√ଷ
ଽ

× 200.000 ≈ 902.000 đồng. 

Câu 50.  Cho hai số phức z, w thỏa mãn ݖ + ݓ3 = 2 + 2√3݅ và |ݖ − |ݓ = 2. Giá trị lớn nhất của biểu thức 
ܲ = |ݖ| +  bằng |ݓ|

 A.  ଶ√ଶଵ
ଷ

. B.  2√7. C.  √ଶଵ
ଷ

. D.  2√21. 
Lời giải 

Chọn A 
Giả thiết: ݖ + ݓ3 = 2 + 2√3݅ ⇒ ݖ| + |ݓ3 = 4 
⇔ ݖ| + ଶ|ݓ3 = 16 ⇔ ଶ|ݖ| + ଶ|ݓ|9 + ݓ.̅ݖ)2.3 + (ഥݓ.ݖ = 16 (1) 
Và: |ݖ − |ݓ = 2 ⇔ ݖ| − ଶ|ݓ = 4 ⇔ ଶ|ݖ| + ଶ|ݓ| − ݓ.̅ݖ)2 + (ഥݓ.ݖ = 4 
⇔ ଶ|ݖ|3 + ଶ|ݓ|3 − ݓ.̅ݖ)6 + (ഥݓ.ݖ = 12 (2) 
Từ (1) và (2) ⇒ ଶ|ݖ|4 + ଶ|ݓ|12 = 28 ⇔ ଶ|ݖ| + ଶ|ݓ|3 = 7 
Vậy ܲ = |ݖ| + |ݓ| = |ݖ| + ଵ

√ଷ
|ݓ|3√ ≤ ඥ(1 + ଶ|ݖ|)(3 + (ଶ|ݓ|3 = ଶ√ଶଵ

ଷ
. 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
002 

 
Câu 1.  Cho hàm số ݂(ݔ) có bảng biến thiên như sau: 

 
Giá trị cực đại của hàm số là 

 A.  −4. B.  10. C.  4. D.  54. 
Câu 2.   Cho hàm số ݕ =  .có đồ thị như hình vẽ bên (ݔ)݂

 
Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng 

 A.  (0 ;  1). B.  (1 ;  3). C.  (−1 ;  0). D.  (−2 ; −1). 
Câu 3.   Trong không gian  ܱݖݕݔ  , cho mặt cầu 

ଶݔ   :(ܵ) + ଶݕ + ଶݖ − ݕ2 − ݖ2 − 6 = 0. Tâm ܫ của mặt cầu đã cho có tọa độ là: 
 A.  (1; 1; 3). B.  (0; 1; 1). C.  (−1;−1; 0). D.  (2; 2; 6). 
Câu 4.  Cho ܥ là một hằng số. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 
 A.  ∫ ݁௫dݔ = ݁௫ − ∫  .B .ܥ sinݔ dݔ = cosݔ +  .ܥ
 C.  ∫ ݔdݔ2 = ଶݔ + ∫  .D   .ܥ ଵ

௫
dݔ = ln|ݔ| +  .ܥ

Câu 5.  Số giao điểm của đồ thị hàm số ݕ = ଷݔ −  với trục hoành là ݔ9
 A.  2. B.  1. C.  4. D.  3. 

Câu 6.  Trong không gian ܱݖݕݔ, vectơ đơn vị trên trục ܱݕ là 
 A.  ሬ݊⃗ = (1 ;  1 ;  1). B.  ଔ⃗ = (0 ;  1 ;  0). C.  ଓ⃗ = (1 ;  0 ;  0). D.  ሬ݇⃗ = (0 ;  0 ;  1). 
Câu 7.  Cho hình trụ có diện tích xung quang bằng 8ܽߨଶ và bán kính đáy bằng ܽ. Độ dài đường sinh của 

hình trụ bằng 
 A.  2ܽ. B.  6ܽ. C.  4ܽ. D.  8ܽ. 

Câu 8.  Điểm biểu diễn hình học của số phức ݖ = 2 − 3݅ là điểm nào trong các điểm sau đây? 
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 A.  ܳ(−2 ; −3). B.  ܰ(2 ; −3). C.  ܲ(2 ;  3). D.  2−)ܯ ;  3). 
Câu 9.  Môđun của số phức −݅ bằng 
 A.  −1. B.  0. C.  ݅. D.  1. 
Câu 10.  Cho hình nón (ܰ) có độ dài đường sinh bằng 5 và bán kính đáy bằng 3. (ܰ) có chiều cao bằng 
 A.  4. B.  2. C.  3. D.  5. 
Câu 11.  Một tổ công nhân có 10 người. Cần chọn 4 người để đi làm cùng một nhiệm vụ, hỏi có bao nhiêu 

cách chọn? 
 A.  10ଷ. B.  ܥଵସ . C.  ܣଵସ . D.  10!.  
Câu 12.  Thể tích của khối chóp có chiều cao bằng ℎ và diện tích đáy bằng ܤ là 
 A.  ܸ = ଵ


ܸ  .ℎ. Bܤ = ଵ

ଶ
ܸ  .ℎ. Cܤ = ଵ

ଷ
ܸ  .ℎ. Dܤ =  .ℎܤ

Câu 13.   Hàm số nào sau đây có bảng biến thiên như hình dưới 

 
 A.  ݕ = ଷݔ − ଶݔ3 − 1. B.  ݕ = ଷݔ− +  .ݔ3
 C.  ݕ = ଷݔ− + ଶݔ3 + 1. D.  ݕ = ଷݔ −  .ݔ3
Câu 14.  Với ܽ và ܾ là hai số thực dương tùy ý, log(ܽଶܾଷ) bằng 
 A.  ଵ

ଶ
logܽ + ଵ

ଷ
logܾ. B.  2logܽ + logܾ. C.  2logܽ + 3logܾ. D.  2logܽ. 3logܾ. 

Câu 15.  Trong không gian Oxyz, đường thẳng đi qua hai điểm 1)ܣ; 0; 1) và 1−)ܤ; 2; 2) có một vec tơ chỉ 
phương là 

 A.  ሬ݊⃗ ସ = (2;−2; 1)  B.  ሬ݊⃗ ଵ = (2;−2;−1). C.  ሬ݊⃗ ଶ = (0; 2; 2). D.  ሬ݊⃗ ଷ = (2; 2;−1). 
Câu 16.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ − ݖ2 + 1 = 0. Vecto nào dưới đây là vecto pháp 

tuyến của (ܲ)? 
 A.  ݊ଵሬሬሬሬ⃗ (1;−2; 1). B.  ݊ଶሬሬሬሬ⃗ (1; 0;−2). C.  ݊ଷሬሬሬሬ⃗ (1; 1;−2). D.  ݊ସሬሬሬሬ⃗ (0; 1;−2). 

Câu 17.  Tập xác định của hàm số ݕ = ൫√ݔయ ൯ଷ tương ứng là 
 A.  [0; +∞).  B.  ℝ\{0}.  C.  (0; +∞).  D.  (−∞; +∞).  
Câu 18.  Cho ∫ ଷିݔ݀(ݔ)݂

 = 1;∫ ଷݔ݀(ݔ)݂
 = 2. Khi đó ∫ ଷݔ݀(ݔ)݂

ିଷ  bằng 
 A.  −3. B.  3. C.  1. D.  −1. 
Câu 19.  Đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ݕ = ଷ௫ିଶ

௫ାସ
 là 

 A.  ݔ = ଷ
ସ
. B.  ݕ = ଷ

ସ
. C.  ݔ = −4. D.  ݕ = 3. 

Câu 20.  Tìm số phức liên hợp của số phức ݖ = 1 − 3݅ + (1 − ݅)ଶ. 
 A.  ݖ = 5 − ݅. B.  ݖ = −1− 5݅. C.  ݖ = 1 − 5݅. D.  ݖ = 1 + 5݅. 
Câu 21.   Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ xác định trên ℝ, có (ݔ)݂ = ݔ) − ݔ)(1 + 2)ଶ(ݔ − 3)ଷ. Tìm số điểm cực trị 

của hàm số ݕ =  .(ݔ)݂
 A.  2. B.  3. C.  4. D.  1. 
Câu 22.   Cho cấp số cộng (ݑ) có số hạng đầu ݑଵ = 2 và công sai ݀ = 5. Giá trị của ݑସ bằng 
 A.  22. B.  17. C.  12. D.  250. 
Câu 23.  Tập nghiệm của bất phương trình 3ଶ௫ < 9 là 
 A.  ܵ = (−∞;  1). B.  ܵ = (1; +∞). C.  ܵ = (−∞;  2). D.  ܵ = (2; +∞). 
Câu 24.   Nếu ݂(1) = ∫ liên tục và (ݔ)′݂,12 4ݔ݀(ݔ)′݂

1 = 17, giá trị của ݂(4) bằng: 
 A.  9  B. 19 C. 29 D.  5  
Câu 25.  Trong các hàm số dưới đây, hàm số nào nghịch biến trên tập số thực ℝ? 
 A.  ݕ = ቀଶ


ቁ
௫
. B.  ݕ = logభ

మ
 .ݔ
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 C.  ݕ = logഏ
ర
ଶݔ2) + 1). D.  ݕ = ቀగ

ଷ
ቁ
௫
. 

Câu 26.  Phương trình logଷ(3ݔ − 1) = 2 có nghiệm là 
 A.  ݔ = ଵ

ଷ
. B.  ݔ = 1. C.  ݔ = ଷ

ଵ
. D.  ݔ = 3. 

Câu 27.  Giá trị nhỏ nhất của hàm số ݂(ݔ) = ݔ + ସ
௫
− 1 trên khoảng (0; +∞) bằng 

 A.  3. B.  4. C.  −1. D.  2. 
Câu 28.  Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ + 1 với mọi ݔ ∈ ℝ. Hàm số đã cho nghịch biến trên 

khoảng nào dưới đây? 
 A. (−∞;−1). B. (−∞; 1). C. (−1; +∞). D. (1; +∞). 
Câu 29.   Một bình đựng 8 viên bi xanh và 4 viên bi đỏ. Lấy ngẫu nhiên 3 viên bi. Xác suất để lấy được ít 

nhất hai viên bi xanh là bao nhiêu? 
 A.  ଶ଼

ହହ
. B.  ସଶ

ହହ
. C.  ଵସ

ହହ
. D.  ସଵ

ହହ
. 

Câu 30.  Cho hình hộp ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′. Giả sử tam giác ܥ′ܤܣ và ܥܦ′ܣ′ đều có 3 góc nhọn. Góc giữa hai 
đường thẳng ܥܣ và ܦ′ܣ là góc nào sau đây? 

 A.  ܤ′ܤܦ . B.  ܥ′ܣܦ′ . C.  ܤܦܤ′ . D.  ܥ′ܤܣ . 
Câu 31.  Xét tất cả các số thực dương ܽ và ܾ thỏa mãn logଷܽ = logଶ൫ܽଶ√ܾ൯. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
 A.  ܽ = ܾ. B.  ܽଶ = ܾ. C.  ܽ = ܾଶ. D.  ܽଷ = ܾ. 
Câu 32.   Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܳ): ݔ3 + ݕ4 − ݖ5 + 2 = 0. Viết phương 

trình đường thẳng đi qua điểm 3)ܣ; 2; 1) đồng thời vuông góc với mặt phẳng (ܳ). 
 A.  ௫ିଷ

ଷ
= ௬ିଶ

ିସ
= ௭ିଵ

ିହ
. B.  ௫

ଷ
= ௬ିଶ

ସ
= ௭ିଷ

ିହ
. 

 C.  ௫ି
ଷ

= ௬ି
ସ

= ௭ାସ
ିହ

. D.  ௫ିଷ
ଵ

= ௬ିସ
ଶ

= ௭ାହ
ଷ

. 
Câu 33.  Cho khối chóp có đáy là hình vuông cạnh ܽ và chiều cao là 4ܽ. Thể tích của khối chóp đã cho là 
 A.  ସ

ଷ
ܽଷ. B.  ଵ

ଷ
ܽଷ. C.  4ܽଷ. D.  16ܽଷ. 

Câu 34.   Trong không gian ܱxyz, mặt cầu tâm 1−)ܫ; 2;−3) và đi qua điểm 2)ܣ; 0; 0) có phương trình là: 
 A.  (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 22. B.  (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) + 3)ଶ = 11. 
 C.  (ݔ − 1)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 22. D.  (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) + 3)ଶ = 22. 
Câu 35.  Cho lăng trụ tam giác đều ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ có ܤܣ = ′ܣܣ, 2ܽ = ܽ√3. Gọi ܫ giao điểm của ܤܣ′ và ܤ′ܣ. 

Khoảng cách từ ܫ đến mặt phẳng (ܤ′ܥܥܤ′) bằng. 
 A.  ଷ

ସ
. B.  ଷ

ଶ
. C.  √ଷ

ସ
. D.  √ଷ

ଶ
. 

Câu 36.   Cho ∫ ଶݔd(ݔ)݂
ିଵ = 2 và ∫ ଶݔd(ݔ)݃

ିଵ = −1. Tính ܫ = ∫ ݔ] + (ݔ)2݂ + ଶݔd[(ݔ)3݃
ିଵ . 

 A.  ܫ = ହ
ଶ
. B.  ܫ = ଵଵ

ଶ
. C.  ܫ = 

ଶ
. D.  ܫ = ଵ

ଶ
. 

Câu 37.  Các nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = e௫(eଷ௫ + e௫ + 1) là 
 A.  (ݔ)ܨ = ଵ

ସ
eସ௫ + ଵ

ଶ
eଶ௫ + e௫ + (ݔ)ܨ  .B .ܥ = e௫ ቀଵ

ଷ
eଷ௫ + e௫ + +ቁݔ  .ܥ

 C.  (ݔ)ܨ = ଵ
ସ

eସ௫ + ଵ
ଶ

eଶ௫ + ݔ + (ݔ)ܨ  .D .ܥ = eସ௫ + eଶ௫ + e௫ +  .ܥ
Câu 38.  Cho hai số phức ݖଵ = 1 + ݅ và ݖଶ = 2− 5݅. Tính môđun của số phức ݖଵ +  .ଶݖ
 A.  |ݖଵ + |ଶݖ = 1. B.  |ݖଵ + |ଶݖ = 5. C.  |ݖଵ + |ଶݖ = √5. D.  |ݖଵ + |ଶݖ = √13. 
Câu 39.   Tìm tập hợp tất cả các giá trị của ݉ để hàm số ݕ = ି௦ ௫

௦మ ௫
 nghịch biến trên ቀ0; గ


ቁ. 

 A. ݉ ≤ 2. B. ݉ ≤ ହ
ସ
. C. ݉ ≤ 0. D. ݉ ≥ 1. 

Câu 40.   Cho ܽ,ܾ là các số thực dương thỏa mãn logସܽ = logܾ = logଽ(ܽ + ܾ). Giá trị của 

 bằng: 

 A.  √ହିଵ
ଶ

. B.  ଶ
ଷ
. C.  √ହାଵ

ଶ
. D.  ଷ

ଶ
. 

Câu 41.  Biết diện tích hình phẳng giới bởi các đường ݕ = sinݕ ,ݔ = cosݔ ,ݔ = ݔ,0 = ܽ (với ܽ ∈ ቂగ
ସ

; గ
ଶ
ቃ là 

ଵ
ଶ
൫−3 + 4√2 − √3൯. Hỏi số ܽ thuộc khoảng nào sau đây? 
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 A.  ቀ1, ହଵ
ହ
ቁ. B.  ቀ 

ଵ
, 1ቁ. C.  ቀହଵ

ହ
, ଵଵ
ଵ
ቁ. D.  ቀଵଵ

ଵ
; ଷ
ଶ
ቁ. 

Câu 42.  Cho hai số phức ݖଵ, ଵݖ ଶ thỏa mãnݖ + ଶݖ = 8 + 6݅ và |ݖଵ − |ଶݖ = 2. Tính giá trị lớn nhấtcủa biểu 
thức ܲ = |ଵݖ| +  ?|ଶݖ|

 A.  ୫ܲୟ୶ = 34 + 3√2. B.  ୫ܲୟ୶ = 5 + 3√5. C.  ୫ܲୟ୶ = 2√26. D.  ୫ܲୟ୶ = 4√6. 
Câu 43.  Một nhà máy cần sản xuất các hộp hình trụ kín cả hai đầu có thể tích ܸ cho trước Mối quan hệ giữa 

bán kính đáy ܴ và chiều cao ℎ của hình trụ để diện tích toàn phần của hình trụ nhỏ nhất là 
 A.  ℎ = 2ܴ. B.  ܴ = 2ℎ. C.  ℎ = 3ܴ. D.  ܴ = ℎ. 
Câu 44.   

 
Hình trên là đồ thị (ܥ) của hàm số ݕ = ݔ) − 2)ଶ(ݔ + 3) với ܤ,ܣ lần lượt là hai điểm cực trị của 
 Diện tích hình phẳng ܴ được tô đậm trong hình bằng .(ܥ)

 A.  ଵଶହ
ଶ

. B.  ଶହ
ଵଶ

. C.  ଶହ
଼ଵ

. D.  ହ
ଶସଷ

. 
Câu 45.  Cho lăng trụ ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ có đáy là tam giác đều cạnh ܽ. Hình chiếu vuông góc của ܣ′ trên mặt 

phẳng (ܥܤܣ) trùng với trọng tâm tam giác ܥܤܣ. Biết khoảng cách giữa ܣܣ′ và ܥܤ bằng √ଷ
ସ

. Tính 
thể tích ܸ của khối lăng trụ ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′? 

 A.  ܸ = య√


. B.  ܸ = య√ଶ
ଵଶ

. C.  ܸ = య√ଷ
ଵଶ

. D.  ܸ = ଷయ

ଵ
. 

Câu 46.  Một quán cafe muốn làm cái bảng hiệu là một phần của elip có kích thước, hình dạng giống như 
hình vẽ và có chất liệu bằng gỗ. Diện tích gỗ bề mặt của bảng hiệu là bao nhiêu? (làm tròn đến 
phần hàng chục). 

 
 A.  1,5. B.  1,6. C.  1,3. D.  1,4. 
Câu 47.  Cho hàm số ݂(ݔ) có bảng xét dấu đạo hàm như sau: 

 
Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên dương của tham số ݉ để hàm số ݃(ݔ) = ସݔ|)݂ − ଶݔ2 − 3| + ݉) 
có ít nhất 7 điểm cực trị? 

 A.  3. B.  4. C.  2. D.  5. 
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Câu 48.   Cho ݕ;ݔ là các số thực dương thỏa mãn logଷ
ଶ௫ା௬ାଵ
௫ା௬

= ݔ +  Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức .ݕ2

ܶ = ଵ
௫

+ ଶ
√௬

. 

 A.  3 + √3.  B.  4.  C.  3 + 2√3.  D.  6.  
Câu 49.  Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ cho ba điểm 1−;2)ܣ; ;5)ܯ ,(1 3; 1), ܰ(4; 1; 2) và mặt 

phẳng (ܲ):ݕ + ݖ = 27. Biết rằng tồn tại điểm ܤ trên tia ܯܣ, điểm ܥ trên (ܲ) và điểm ܦ trên tia 
 là ܥ là hình thoi. Tọa độ điểm ܦܥܤܣ sao cho tứ giác ܰܣ

 A.  (−15; 7; 20). B.  (21; 19; 8). C. (−15; 21; 6). D.  (21; 21; 6). 
Câu 50.  Giả sử ݖଵ, ݖଶ là hai trong số các số phức ݖ thỏa mãn ห݅ݖ + √2 − ݅ห = 1 và |ݖଵ − |ଶݖ = 2. Giá trị lớn 

nhất của |ݖଵ| +  ଶ| bằngݖ|
 A.  3√2. B.  3. C.  4. D.  2√3. 

------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
D A B B D B C B D A B C D C B B D C D D A B A C A 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
A A A B B B C A D C A A B B A C C A C C D D D D C 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1.  Cho hàm số ݂(ݔ) có bảng biến thiên như sau: 

 
Giá trị cực đại của hàm số là 

 A.  −4. B.  10. C.  4. D.  54. 
Lời giải 

Chọn D 
Dựa vào BBT ta có giá trị cực đại của hàm số là 54. 

Câu 2.   Cho hàm số ݕ =  .có đồ thị như hình vẽ bên (ݔ)݂

 
Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng 

 A.  (0 ;  1). B.  (1 ;  3). C.  (−1 ;  0). D.  (−2 ; −1). 
Lời giải 

Chọn A 
Từ đồ thị hàm số ta có hàm số nghịch biến trên các khoảng (−∞ ;  −2) và (0 ;  1). 

Câu 3.   Trong không gian  ܱݖݕݔ  , cho mặt cầu 
ଶݔ   :(ܵ) + ଶݕ + ଶݖ − ݕ2 − ݖ2 − 6 = 0. Tâm ܫ của mặt cầu đã cho có tọa độ là: 

 A.  (1; 1; 3). B.  (0; 1; 1). C.  (−1;−1; 0). D.  (2; 2; 6). 
Lời giải 

Chọn B 
Mặt cầu (ܵ):  ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݕ2 − ݖ2 − 6 = 0 có tâm là 0)ܫ; 1; 1). 

Câu 4.  Cho ܥ là một hằng số. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 
 A.  ∫ ݁௫dݔ = ݁௫ − ∫  .B .ܥ sinݔ dݔ = cosݔ +  .ܥ
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 C.  ∫ ݔdݔ2 = ଶݔ + ∫  .D   .ܥ ଵ
௫

dݔ = ln|ݔ| +  .ܥ
Lời giải 

Chọn B 
Ta có: ∫ sinݔ dݔ = cosݔ +  .ܥ

Câu 5.  Số giao điểm của đồ thị hàm số ݕ = ଷݔ −  với trục hoành là ݔ9
 A.  2. B.  1. C.  4. D.  3. 

Lời giải 
Chọn D 
Số giao điểm đồ thị hàm số ݕ = ଷݔ −  với trục hoành bằng số nghiệm phương trình ݔ9
ଷݔ − ݔ9 = 0 ⇔ ଶݔ)ݔ − 9) = 0 ⇔ ቂݔ = 0

ݔ = ±3. 
Vậy số giao điểm của hàm số với trục hoành là 3. 

Câu 6.  Trong không gian ܱݖݕݔ, vectơ đơn vị trên trục ܱݕ là 
 A.  ሬ݊⃗ = (1 ;  1 ;  1). B.  ଔ⃗ = (0 ;  1 ;  0). C.  ଓ⃗ = (1 ;  0 ;  0). D.  ሬ݇⃗ = (0 ;  0 ;  1). 

Lời giải 
Chọn B 
Trong không gian ܱݖݕݔ, vectơ đơn vị trên trục ܱݕ là ଔ⃗ = (0 ;  1 ;  0). 

Câu 7.  Cho hình trụ có diện tích xung quang bằng 8ܽߨଶ và bán kính đáy bằng ܽ. Độ dài đường sinh của 
hình trụ bằng 

 A.  2ܽ. B.  6ܽ. C.  4ܽ. D.  8ܽ. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có: ܵ௫ = 2πܴ݈ ⇒ ݈ = ௌೣ

ଶோ
= ଼మ

ଶ
= 4ܽ. 

Câu 8.  Điểm biểu diễn hình học của số phức ݖ = 2 − 3݅ là điểm nào trong các điểm sau đây? 
 A.  ܳ(−2 ; −3). B.  ܰ(2 ; −3). C.  ܲ(2 ;  3). D.  2−)ܯ ;  3). 

Lời giải 
Chọn B 
Điểm biểu diễn hình học của số phức ݖ = ܽ + ܾ݅ (ܽ, ܾ ∈ ℝ) là (ܽ ;   ܾ). 
Với ݖ = 2 − 3݅ ta có ܽ = 2 và ܾ = −3. Do đó điểm biểu diễn tương ứng là ܰ(2 ; −3). 

Câu 9.  Môđun của số phức −݅ bằng 
 A.  −1. B.  0. C.  ݅. D.  1. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có |−݅| = ඥ0ଶ + (−1)ଶ = 1. 

Câu 10.  Cho hình nón (ܰ) có độ dài đường sinh bằng 5 và bán kính đáy bằng 3. (ܰ) có chiều cao bằng 
 A.  4. B.  2. C.  3. D.  5. 

Lời giải 
Chọn A 
Đường cao hình nón 
ℎ = √݈ଶ − ܴଶ = √5ଶ − 3ଶ = 4  

Câu 11.  Một tổ công nhân có 10 người. Cần chọn 4 người để đi làm cùng một nhiệm vụ, hỏi có bao nhiêu 
cách chọn? 

 A.  10ଷ. B.  ܥଵସ . C.  ܣଵସ . D.  10!.  
Lời giải 

Chọn B 
Mỗi cách chọn 4 người trong 10 người để đi làm cùng một nhiệm vụ là một tổ hợp chập 4 của10. 
Số cách chọn là: ܥଵସ .  

Câu 12.  Thể tích của khối chóp có chiều cao bằng ℎ và diện tích đáy bằng ܤ là 
 A.  ܸ = ଵ


ܸ  .ℎ. Bܤ = ଵ

ଶ
ܸ  .ℎ. Cܤ = ଵ

ଷ
ܸ  .ℎ. Dܤ =  .ℎܤ



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 8    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

Lời giải 
Chọn C 
Thể tích của khối chóp có chiều cao bằng ℎ và diện tích đáy bằng ܤ là ܸ = ଵ

ଷ
 .ℎܤ

Câu 13.   Hàm số nào sau đây có bảng biến thiên như hình dưới 

 
 A.  ݕ = ଷݔ − ଶݔ3 − 1. B.  ݕ = ଷݔ− +  .ݔ3
 C.  ݕ = ଷݔ− + ଶݔ3 + 1. D.  ݕ = ଷݔ −  .ݔ3

Lời giải 
Chọn D 
Từ bảng biến thiên suy ra hệ số ܽ > 0 nên loại A và B. 
Do hàm số có hai điểm cực trị là ݔ = 1 và ݔ = −1 nên chỉ có phương án C thỏa mãn. 

Câu 14.  Với ܽ và ܾ là hai số thực dương tùy ý, log(ܽଶܾଷ) bằng 
 A.  ଵ

ଶ
logܽ + ଵ

ଷ
logܾ. B.  2logܽ + logܾ. C.  2logܽ + 3logܾ. D.  2logܽ. 3logܾ. 

Lời giải 
Chọn C 
Với ܽ và ܾ dương, ta có: 
log(ܽଶܾଷ) = logܽଶ + logܾଷ = 2logܽ + 3logܾ. 

Câu 15.  Trong không gian Oxyz, đường thẳng đi qua hai điểm 1)ܣ; 0; 1) và 1−)ܤ; 2; 2) có một vec tơ chỉ 
phương là 

 A.  ሬ݊⃗ ସ = (2;−2; 1)  B.  ሬ݊⃗ ଵ = (2;−2;−1). C.  ሬ݊⃗ ଶ = (0; 2; 2). D.  ሬ݊⃗ ଷ = (2; 2;−1). 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = (−2; 2; 1). 

Câu 16.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ − ݖ2 + 1 = 0. Vecto nào dưới đây là vecto pháp 
tuyến của (ܲ)? 

 A.  ݊ଵሬሬሬሬ⃗ (1;−2; 1). B.  ݊ଶሬሬሬሬ⃗ (1; 0;−2). C.  ݊ଷሬሬሬሬ⃗ (1; 1;−2). D.  ݊ସሬሬሬሬ⃗ (0; 1;−2). 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có (ܲ): ݔ − ݖ2 + 1 = 0 ⇒ ݊ሬሬሬሬ⃗ = (1; 0;−2). 

Câu 17.  Tập xác định của hàm số ݕ = ൫√ݔయ ൯ଷ tương ứng là 
 A.  [0; +∞).  B.  ℝ\{0}.  C.  (0; +∞).  D.  (−∞; +∞).  

Lời giải 
Chọn D 
Do: ݕ = ൫√ݔయ ൯ଷ có mũ nguyên dương nên xác định khi √ݔయ  xác định, mà √ݔయ  xác định ∀ݔ ∈ ℝ. 

Câu 18.  Cho ∫ ଷିݔ݀(ݔ)݂
 = 1;∫ ଷݔ݀(ݔ)݂

 = 2. Khi đó ∫ ଷݔ݀(ݔ)݂
ିଷ  bằng 

 A.  −3. B.  3. C.  1. D.  −1. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có: ∫ ଷݔ݀(ݔ)݂

ିଷ = ∫ ݔ݀(ݔ)݂
ିଷ + ∫ ଷݔ݀(ݔ)݂

 = −∫ ଷିݔ݀(ݔ)݂
 + ∫ ଷݔ݀(ݔ)݂

 = −1 + 2 = 1. 
Câu 19.  Đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ݕ = ଷ௫ିଶ

௫ାସ
 là 

 A.  ݔ = ଷ
ସ
. B.  ݕ = ଷ

ସ
. C.  ݔ = −4. D.  ݕ = 3. 

Lời giải 
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Chọn D 

Ta có lim
௫→ାஶ

ଷ௫ିଶ
௫ାସ

= lim
௫→ାஶ

ଷିమೣ
ଵାరೣ

= 3;  lim
௫→ିஶ

ଷ௫ିଶ
௫ାସ

= lim
௫→ିஶ

ଷିమೣ
ଵାరೣ

= 3  

Suy ra tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ݕ = ଷ௫ିଶ
௫ାସ

 là ݕ = 3  

Câu 20.  Tìm số phức liên hợp của số phức ݖ = 1 − 3݅ + (1 − ݅)ଶ. 
 A.  ݖ = 5 − ݅. B.  ݖ = −1− 5݅. C.  ݖ = 1 − 5݅. D.  ݖ = 1 + 5݅. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có ݖ = 1 − 3݅ + 1 − 2݅ + ݅ଶ = 1 − 5݅ suy ra ݖ = 1 + 5݅. 

Câu 21.   Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ xác định trên ℝ, có (ݔ)݂ = ݔ) − ݔ)(1 + 2)ଶ(ݔ − 3)ଷ. Tìm số điểm cực trị 
của hàm số ݕ =  .(ݔ)݂

 A.  2. B.  3. C.  4. D.  1. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có: 

(ݔ)′݂ = ݔ) − ݔ)(1 + 2)ଶ(ݔ − 3)ଷ ⇒ (ݔ)′݂ = 0 ⇔ 
ݔ = 1
ݔ = −2
ݔ = 3

.  

Mặt khác, ݂′(ݔ) đổi dấu khi ݔ qua ݔ = 1; ݔ = 3 và ݂′(ݔ) không đổi dấu khi ݔ qua ݔ = −2.  
Vậy hàm số ݕ =  .có hai điểm cực trị (ݔ)݂

Câu 22.   Cho cấp số cộng (ݑ) có số hạng đầu ݑଵ = 2 và công sai ݀ = 5. Giá trị của ݑସ bằng 
 A.  22. B.  17. C.  12. D.  250. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: ݑସ = ଵݑ + 3݀ = 2 + 3.5 = 17. 

Câu 23.  Tập nghiệm của bất phương trình 3ଶ௫ < 9 là 
 A.  ܵ = (−∞;  1). B.  ܵ = (1; +∞). C.  ܵ = (−∞;  2). D.  ܵ = (2; +∞). 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: 3ଶ௫ < 9 ⇔ 3ଶ௫ < 3ଶ ⇔ ݔ2 < 2 ⇔ ݔ < 1  
⇒ Tập nghiệm của bất phương trình là ܵ = (−∞;  1). 

Câu 24.   Nếu ݂(1) = ∫ liên tục và (ݔ)′݂,12 4ݔ݀(ݔ)′݂
1 = 17, giá trị của ݂(4) bằng: 

 A.  9  B. 19 C. 29 D.  5  
Lời giải 

Chọn C 
Ta có 17 = ∫ ସݔ݀(ݔ)′݂

ଵ = ଵସ|(ݔ)݂ = ݂(4) − ݂(1) ⇔ ݂(4) = 17 + ݂(1) = 17 + 12 = 29. 
Câu 25.  Trong các hàm số dưới đây, hàm số nào nghịch biến trên tập số thực ℝ? 
 A.  ݕ = ቀଶ


ቁ
௫
. B.  ݕ = logభ

మ
 .ݔ

 C.  ݕ = logഏ
ర
ଶݔ2) + 1). D.  ݕ = ቀగ

ଷ
ቁ
௫
. 

Lời giải 
Chọn A 
Hàm số ݕ = logభ

మ
ܦ có TXĐ ݔ = (0; +∞) nên không thỏa mãn. 

Do గ
ଷ

> 1 nên hàm số ݕ = ቀగ
ଷ
ቁ
௫
 đồng biến trên ℝ. 

Do 0 < ଶ


< 1 nên hàm số ݕ = ቀଶ

ቁ
௫
 nghịch biến trên ℝ. 

Hàm số ݕ = logഏ
ర
ଶݔ2) + 1) có ݕ′ = ସ௫

(ଶ௫మାଵ)୪୬ቀഏరቁ
 đổi dấu khi ݔ đi qua 0 nên không nghịch biến trên 

ℝ. 
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Câu 26.  Phương trình logଷ(3ݔ − 1) = 2 có nghiệm là 
 A.  ݔ = ଵ

ଷ
. B.  ݔ = 1. C.  ݔ = ଷ

ଵ
. D.  ݔ = 3. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có logଷ(3ݔ − 1) = 2 ⇔ ݔ3 − 1 = 9 ⇔ ݔ = ଵ

ଷ
. 

Câu 27.  Giá trị nhỏ nhất của hàm số ݂(ݔ) = ݔ + ସ
௫
− 1 trên khoảng (0; +∞) bằng 

 A.  3. B.  4. C.  −1. D.  2. 
Lời giải 

Chọn A 

Ta có ݂′(ݔ) = 1 − ସ
௫మ

= 0 ⇔ ݔ = 2 ∈ (0; +∞)
ݔ = −2 ∉ (0; +∞). 

Có lim
௫ → శ

(ݔ)݂ = +∞; lim
௫ → ାஶ

(ݔ)݂ = +∞; ݂(2) = 3. 
Nên hàm số đạt giá trị nhỏ nhất bằng 3.  

Câu 28.  Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ + 1 với mọi ݔ ∈ ℝ. Hàm số đã cho nghịch biến trên 
khoảng nào dưới đây? 

 A. (−∞;−1). B. (−∞; 1). C. (−1; +∞). D. (1; +∞). 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có: ݂′(ݔ) < 0 ⇔ ݔ + 1 < 0 ⇔ ݔ < −1. 
Vậy hàm số ݕ =  .nghịch biến trên khoảng (−∞;−1) (ݔ)݂

Câu 29.   Một bình đựng 8 viên bi xanh và 4 viên bi đỏ. Lấy ngẫu nhiên 3 viên bi. Xác suất để lấy được ít 
nhất hai viên bi xanh là bao nhiêu? 

 A.  ଶ଼
ହହ

. B.  ସଶ
ହହ

. C.  ଵସ
ହହ

. D.  ସଵ
ହହ

. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có ݊(Ω) = ଵଶଷܥ = 220. 
Gọi biến cố ܣ: “Lấy được ít nhất hai bi xanh”. 
Suy ra ݊(ܣ) = ସଵܥ.ଶ଼ܥ + ଷ଼ܥ = 168. 
Vậy ܲ(ܣ) = ()

(ஐ)
= ସଶ

ହହ
. 

Câu 30.  Cho hình hộp ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′. Giả sử tam giác ܥ′ܤܣ và ܥܦ′ܣ′ đều có 3 góc nhọn. Góc giữa hai 
đường thẳng ܥܣ và ܦ′ܣ là góc nào sau đây? 

 A.  ܤ′ܤܦ . B.  ܥ′ܣܦ′ . C.  ܤܦܤ′ . D.  ܥ′ܤܣ . 
Lời giải 

Chọn B 

 
Ta có: ܥ′ܣ // ܥܣ′ (tính chất của hình hộp) 
⇒ (ܦ′ܣ,ܥܣ) = (ܦ′ܣ,′ܥ′ܣ) = ′ܥ′ܣܦ  (do giả thiết cho ܥ′ܣܦ߂′ có ba góc nhọn). 

Câu 31.  Xét tất cả các số thực dương ܽ và ܾ thỏa mãn logଷܽ = logଶ൫ܽଶ√ܾ൯. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
 A.  ܽ = ܾ. B.  ܽଶ = ܾ. C.  ܽ = ܾଶ. D.  ܽଷ = ܾ. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có logଷܽ = logଶ൫ܽଶ√ܾ൯ ⇔ logଷܽ = ଵ

ଷ
logଷ൫ܽଶ√ܾ൯ ⇔ 3logଷܽ = logଷ൫ܽଶ√ܾ൯  

D'

B' C'

B

A D

C

A'
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⇔ logଷܽଷ = logଷ൫ܽଶ√ܾ൯ ⇔ ܽଷ = ܽଶ√ܾ ⇔ ܽ = √ܾ ⇔ ܽଶ = ܾ. 
Câu 32.   Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܳ): ݔ3 + ݕ4 − ݖ5 + 2 = 0. Viết phương 

trình đường thẳng đi qua điểm 3)ܣ; 2; 1) đồng thời vuông góc với mặt phẳng (ܳ). 
 A.  ௫ିଷ

ଷ
= ௬ିଶ

ିସ
= ௭ିଵ

ିହ
. B.  ௫

ଷ
= ௬ିଶ

ସ
= ௭ିଷ

ିହ
. 

 C.  ௫ି
ଷ

= ௬ି
ସ

= ௭ାସ
ିହ

. D.  ௫ିଷ
ଵ

= ௬ିସ
ଶ

= ௭ାହ
ଷ

. 
Lời giải 

Chọn C 
Gọi ߂ là đường thẳng đi qua điểm 3)ܣ; 2; 1) đồng thời vuông góc với mặt phẳng (ܳ). 
Mặt phẳng (ܳ) có một véc-tơ pháp tuyến ሬ݊⃗ = (3; 4;−5). 
Vì ߂ ⊥ (ܳ) nên đường thẳng ߂ nhận ሬ݊⃗ = (3; 4;−5) làm véc-tơ chỉ phương. 
Đường thẳng ߂ đi qua điểm 3)ܣ; 2; 1) và nhận ሬ݊⃗ = (3; 4;−5) làm véc-tơ chỉ phương nên có 

phương trình tham số là ൝
ݔ = 3 + ݐ3
ݕ = 2 + ݐ4
ݖ = 1 − ݐ5

ݐ)  ∈ ℝ). 

Dễ thấy đường thẳng ߂ đi qua điểm 6)ܤ; 6;−4). Do đó đường thẳng ߂ có phương trình chính tắc là 
௫ି
ଷ

= ௬ି
ସ

= ௭ାସ
ିହ

. 
Câu 33.  Cho khối chóp có đáy là hình vuông cạnh ܽ và chiều cao là 4ܽ. Thể tích của khối chóp đã cho là 
 A.  ସ

ଷ
ܽଷ. B.  ଵ

ଷ
ܽଷ. C.  4ܽଷ. D.  16ܽଷ. 

Lời giải 
Chọn A 

 
ܵ = ܽଶ, ܵܪ = 4ܽ. 

ௌܸ = ଵ
ଷ ܵ . ܪܵ = ଵ

ଷ
ܽଶ. 4ܽ = ସ

ଷ
ܽଷ (đvtt). 

Câu 34.   Trong không gian ܱxyz, mặt cầu tâm 1−)ܫ; 2;−3) và đi qua điểm 2)ܣ; 0; 0) có phương trình là: 
 A.  (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 22. B.  (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) + 3)ଶ = 11. 
 C.  (ݔ − 1)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 22. D.  (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) + 3)ଶ = 22. 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có ܣܫ = ට൫2 − (−1)൯ଶ + (0− 2)ଶ + ൫0 − (−3)൯ଶ = √22. Mặt cầu tâm 1−)ܫ; 2;−3) và đi qua 

điểm 2)ܣ; 0; 0) có bán kính ܴ = ܣܫ = √22. Phương trình mặt cầu là: (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ +
ݖ) + 3)ଶ = 22. 

Câu 35.  Cho lăng trụ tam giác đều ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ có ܤܣ = ′ܣܣ, 2ܽ = ܽ√3. Gọi ܫ giao điểm của ܤܣ′ và ܤ′ܣ. 
Khoảng cách từ ܫ đến mặt phẳng (ܤ′ܥܥܤ′) bằng. 

 A.  ଷ
ସ

. B.  ࢇ


. C.  ࢇ√


. D.  ࢇ√


. 
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Lời giải 
Chọn C 

 
Gọi ܪ là trung điểm ܥܤ ⇒ ܪܣ ⊥ ܥܤ ⇒ ܪܣ ⊥  .(′ܤ′ܥܥܤ)
Ta có: ܫ là trung điểm của ܤܣ′ ⇒ ݀൫ܫ , ൯(′ܤ′ܥܥܤ) = ଵ

ଶ
݀൫ܣ , ൯(′ܤ′ܥܥܤ) = ଵ

ଶ
ܪܣ = √ଷ

ସ
. 

Câu 36.   Cho ∫ ଶݔd(ݔ)݂
ିଵ = 2 và ∫ ଶݔd(ݔ)݃

ିଵ = −1. Tính ܫ = ∫ ݔ] + (ݔ)2݂ + ଶݔd[(ݔ)3݃
ିଵ . 

 A.  ܫ = ହ
ଶ
. B.  ܫ = ଵଵ

ଶ
. C.  ܫ = 

ଶ
. D.  ܫ = ଵ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có ܫ = ∫ ݔ] + (ݔ)2݂ + ଶݔd[(ݔ)3݃

ିଵ = ∫ ݔdݔ + 2∫ ଶ(ݔ)݂
ିଵ dݔ + 3∫ ଶݔd(ݔ)݃

ିଵ
ଶ
ିଵ  

= ௫మ

ଶ
ቚ
ିଵ

ଶ
+ 2.2 + 3. (−1) = 2 − ଵ

ଶ
+ 1 = ହ

ଶ
. 

Câu 37.  Các nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = e௫(eଷ௫ + e௫ + 1) là 
 A.  (ݔ)ܨ = ଵ

ସ
eସ௫ + ଵ

ଶ
eଶ௫ + e௫ + (ݔ)ܨ  .B .ܥ = e௫ ቀଵ

ଷ
eଷ௫ + e௫ + +ቁݔ  .ܥ

 C.  (ݔ)ܨ = ଵ
ସ

eସ௫ + ଵ
ଶ

eଶ௫ + ݔ + (ݔ)ܨ  .D .ܥ = eସ௫ + eଶ௫ + e௫ +  .ܥ
Lời giải 

Chọn A 
Ta có ݂(ݔ) = e௫(eଷ௫ + e௫ + 1) = eସ௫ + eଶ௫ + e௫ 
⇒ ݔd(ݔ)݂∫ = ∫(eସ௫ + eଶ௫ + e௫)dݔ = ଵ

ସ
eସ௫ + ଵ

ଶ
eଶ௫ + e௫ +  .ܥ

Vậy (ݔ)ܨ = ଵ
ସ

eସ௫ + ଵ
ଶ

eଶ௫ + e௫ +  .ܥ
Câu 38.  Cho hai số phức ݖଵ = 1 + ݅ và ݖଶ = 2− 5݅. Tính môđun của số phức ݖଵ +  .ଶݖ
 A.  |ݖଵ + |ଶݖ = 1. B.  |ݖଵ + |ଶݖ = 5. C.  |ݖଵ + |ଶݖ = √5. D.  |ݖଵ + |ଶݖ = √13. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: ݖଵ + ଶݖ = 3 − 4݅ nên |ݖଵ + |ଶݖ = ඥ3ଶ + (−4)ଶ = 5. 

Câu 39.   Tìm tập hợp tất cả các giá trị của ݉ để hàm số ݕ = ି௦ ௫
௦మ ௫

 nghịch biến trên ቀ0; గ

ቁ. 

 A. ݉ ≤ 2. B. ݉ ≤ ହ
ସ
. C. ݉ ≤ 0. D. ݉ ≥ 1. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ݕᇱ = ି௦మ ௫ାଶ ௦ ௫ିଶ ௦మ ௫

௦య ௫
= ିଵାଶ ௦ ௫ି௦మ ௫

௦య ௫
 

Để hàm số nghịch biến trên ቀ0; గ

ቁ thì 

ᇱݕ ≤ ݔ∀,0 ∈ ቀ0; గ

ቁ ⇔ ଶ݊݅ݏ− ݔ + ݊݅ݏ2݉ ݔ − 1 ≤ ݔ∀,0 ∈ ቀ0; గ


ቁ, vì ܿݏଷ ݔ > ݔ∀,0 ∈ ቀ0; గ


ቁ (1) 

Đặt ݊݅ݏ ݔ = ,ݐ ݐ ∈ ቀ0; ଵ
ଶ
ቁ. 
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Khi đó (1) ⇔ ଶݐ− + ݐ2݉ − 1 ≤ ݐ∀,0 ∈ ቀ0; ଵ
ଶ
ቁ

2 1 1, 0;
2 2

tm t
t
      

 
(2) 

Ta xét hàm ݂(ݐ) = ௧మାଵ
ଶ௧

ݐ∀, ∈ ቀ0; ଵ
ଶ
ቁ 

Ta có ݂ᇱ(ݐ) = ଶ൫௧మିଵ൯
ସ௧మ

< ݐ∀,0 ∈ ቀ0; ଵ
ଶ
ቁ. 

Bảng biến thiên 

 
Từ bảng biến thiên suy ra () ⇔ ≤ 


. 

Câu 40.   Cho ܽ,ܾ là các số thực dương thỏa mãn logସܽ = logܾ = logଽ(ܽ + ܾ). Giá trị của 

 bằng: 

 A.  √ହିଵ
ଶ

. B.  ଶ
ଷ
. C.  √ହାଵ

ଶ
. D.  ଷ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn A 
Đặt ݐ = logସܽ = logܾ = logଽ(ܽ + ܾ).  

⇒ ൝
ܽ = 4௧
ܾ = 6௧
ܽ + ܾ = 9௧

⇒ 4௧ + 6௧ = 9௧ ⇔ ቀଶ
ଷ
ቁ
ଶ௧

+ ቀଶ
ଷ
ቁ
௧
− 1 = 0 ⇔ 

ቀଶ
ଷ
ቁ
௧

= ିଵା√ହ
ଶ

(݉ݐ) 

ቀଶ
ଷ
ቁ
௧

= ିଵି√ହ
ଶ

 (݈)
. 

Vậy 


= ସ


= ቀଶ

ଷ
ቁ
௧

= ିଵା√ହ
ଶ

. 

Câu 41.  Biết diện tích hình phẳng giới bởi các đường ݕ = sinݕ ,ݔ = cosݔ ,ݔ = ݔ,0 = ܽ (với ܽ ∈ ቂగ
ସ

; గ
ଶ
ቃ là 

ଵ
ଶ
൫−3 + 4√2 − √3൯. Hỏi số ܽ thuộc khoảng nào sau đây? 

 A.  ቀ1, ହଵ
ହ
ቁ. B.  ቀ 

ଵ
, 1ቁ. C.  ቀହଵ

ହ
, ଵଵ
ଵ
ቁ. D.  ቀଵଵ

ଵ
; ଷ
ଶ
ቁ. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: sinݔ < cosݔ với ݔ ∈ ቂ0; గ

ସ
ቃ, sinݔ > cosݔ với ݔ ∈ ቂ గ

ସ
, గ
ଶ

 ቃ 

Diện tích hình phẳng giới bởi các đường ݕ = sinݕ ,ݔ = cosݔ ,ݔ = ݔ,0 = ܽ với ܽ ∈ ቂగ
ସ

; గ
ଶ
ቃ là 

ܵ = ∫ |sinݔ − cosݔ| 
 dݔ = ∫ |sinݔ − cosݔ| 

ഏ
ర
 dݔ + ∫ |sinݔ − cosݔ| 

ഏ
ర

dݔ = ∫ (cosݔ −
ഏ
ర


sinݔ)dݔ  + ∫ (sinݔ − cosݔ)dݔ
ഏ
ర

 

ܵ = න√2cos ቀݔ +
ߨ
4ቁdݔ 

గ
ସ



 + න√2sin ቀݔ −
ߨ
4ቁdݔ



గ
ସ

 = √2 sin ቀݔ +
ߨ
4ቁ
ቚ


గ
ସ − √2cos ቀݔ −

ߨ
4ቁ
ቚగ
ସ


 

⇒ ܵ =
−3 + 4√2− √3

2  

ܵ = √2 sin ቀݔ + గ
ସ
ቁቚ


ഏ
ర − √2cos ቀݔ − గ

ସ
ቁቚഏ

ర


 = √2 ቀsin గ

ଶ
− sin గ

ସ
ቁ − √2 ቀcos ቀݔ − గ

ସ
ቁ − cos0ቁ ܵ =

√2 ቀ1− √ଶ
ଶ
ቁ − √2 ቀcos ቀܽ − గ

ସ
ቁ − 1ቁ = 2√2 − 1 − √2cos ቀܽ − గ

ସ
ቁ = ିଷାସ√ଶି√ଷ

ଶ
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⇒ cos ቀܽ − గ
ସ
ቁ = ଵା√ଷ

ଶ√ଶ
⇒ ܽ − గ

ସ
= గ

ଵଶ
⇒ ܽ = గ

ଷ
≈ 1,047 ⇒ ܽ ∈ ቀହଵ

ହ
, ଵଵ
ଵ
ቁ. 

Câu 42.  Cho hai số phức ݖଵ, ଵݖ ଶ thỏa mãnݖ + ଶݖ = 8 + 6݅ và |ݖଵ − |ଶݖ = 2. Tính giá trị lớn nhấtcủa biểu 
thức ܲ = |ଵݖ| +  ?|ଶݖ|

 A.  ୫ܲୟ୶ = 34 + 3√2. B.  ୫ܲୟ୶ = 5 + 3√5. C.  ୫ܲୟ୶ = 2√26. D.  ୫ܲୟ୶ = 4√6. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có ݖଵ + ଶݖ = 8 + 6݅ ⇒ ଵݖ| + |ଶݖ = 10. 
ଵݖ| + ଶ|ଶݖ + ଵݖ| − ଶ|ଶݖ = ଵ|ଶݖ|)2 + (ଶ|ଶݖ| ⇒ 104 = ଵ|ଶݖ|)2 + (ଶ|ଶݖ| ⇒ 52 = ଵ|ଶݖ| +  .ଶ|ଶݖ|
Ta có: (1ଶ + 1ଶ)(|ݖଵ|ଶ + (ଶ|ଶݖ| ≥ |ଵݖ|) + ଶ|)ଶݖ| ⇔ |ଵݖ|) + ଶ|)ଶݖ| ≤ 104  
⇒ |ଵݖ| + |ଶݖ| ≤ √104 = 2√26. 
Dấu đẳng thức xảy ra khi |ݖଵ| =  .|ଶݖ|

Câu 43.  Một nhà máy cần sản xuất các hộp hình trụ kín cả hai đầu có thể tích ܸ cho trước Mối quan hệ giữa 
bán kính đáy ܴ và chiều cao ℎ của hình trụ để diện tích toàn phần của hình trụ nhỏ nhất là 

 A.  ℎ = 2ܴ. B.  ܴ = 2ℎ. C.  ℎ = 3ܴ. D.  ܴ = ℎ. 
Lời giải 

Chọn A 
ܸ = ଶℎܴߨ ⇒ ℎ = 

గோమ
  

்ܵ = ଶܴߨ2 + = ℎܴߨ2 ଶܴߨ2 + .ܴߨ2 
గோమ

 = ଶܴߨ2 + 
ோ

+ 
ோ
≥ 3. ට2ܴߨଶ. 

ோ
. 
ோ

య  = 3. ଶయܸߨ2√   

்ܵ đạt giá trị nhỏ nhất khi 2ܴߨଶ = 
ோ

 ⇔ ଶܴߨ2 = గோమ
ோ

 ⇔ 2ܴ = ℎ  
Câu 44.   

 
Hình trên là đồ thị (ܥ) của hàm số ݕ = ݔ) − 2)ଶ(ݔ + 3) với ܤ,ܣ lần lượt là hai điểm cực trị của 
 Diện tích hình phẳng ܴ được tô đậm trong hình bằng .(ܥ)

 A.  ଵଶହ
ଶ

. B.  ଶହ
ଵଶ

. C.  ଶହ
଼ଵ

. D.  ହ
ଶସଷ

. 
Lời giải 

Chọn C 
ݕ = ݔ) − 2)ଶ(ݔ + 3). Tập xác định ℝ. 
′ݕ = ݔ)2 − ݔ)(2 + 3) + ݔ) − 2)ଶ = ݔ) − ݔ3)(2 + 4). 

′ݕ = 0 ⇔ ݔ) − ݔ3)(2 + 4) = 0 ⇔ ቈ
ݔ = 2
ݔ = ିସ

ଷ
. 

Hình phẳng ܴ có diện tích ܵோ = ∫ ݔ)] − 2)ଶ(ݔ + 3)]dݔଶ
షర
య

= ଶହ
଼ଵ

. 

Vậy diện tích phần tô đậm ܴ là ଶହ
଼ଵ

. 
Câu 45.  Cho lăng trụ ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ có đáy là tam giác đều cạnh ܽ. Hình chiếu vuông góc của ܣ′ trên mặt 

phẳng (ܥܤܣ) trùng với trọng tâm tam giác ܥܤܣ. Biết khoảng cách giữa ܣܣ′ và ܥܤ bằng √ଷ
ସ

. Tính 
thể tích ܸ của khối lăng trụ ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′? 

 A.  ܸ = య√


. B.  ܸ = య√ଶ
ଵଶ

. C.  ܸ = య√ଷ
ଵଶ

. D.  ܸ = ଷయ

ଵ
. 

Lời giải 
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Chọn C 

 
Gọi ܫ là trung điểm ܪ ,ܥܤ là trọng tâm tam giác ܥܤܣ ⇒ ܪ′ܣ ⊥  .(ܥܤܣ)
ܫܣ :đều cạnh ܽ nên ܥܤܣ߂ = √ଷ

ଶ
ܪܣ , = ଶ

ଷ
ܫܣ = √ଷ

ଷ
, ௱ܵ = మ√ଷ

ସ
. 

Trong ܫܣ′ܣ߂ dựng ܬܫ ⊥  .′ܣܣ
ቄܥܤ ⊥ ܫܣ
ܥܤ ⊥ ܪ′ܣ ⇒ ܥܤ ⊥ (ܫܣ′ܣ) ⇒ ܥܤ ⊥  .ܬܫ

Suy ra ܬܫ là đoạn vuông góc chung giữa ܣܣ′ và ܥܤ ⇒ (ܥܤ;′ܣܣ)݀ = ܬܫ = √ଷ
ସ

. 

⇒ ܫ vuông tại ܬܫܣ߂ sinܬܣܫ = ூ
ூ

=
ೌ√య
ర

ೌ√య
మ

= ଵ
ଶ
 ⇒ ߙ = ܬܣܫ = 30°. 

⇒ ܪ vuông tại ܪܣ′ܣ߂ ܪ′ܣ = .ܪܣ tanߙ = √ଷ
ଷ

. tan30° = 
ଷ
. 

Thể tích của khối lăng trụ ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′: ܸ = .ܪ′ܣ ௱ܵ = 
ଷ

. 
మ√ଷ
ସ

= య√ଷ
ଵଶ

. 
Câu 46.  Một quán cafe muốn làm cái bảng hiệu là một phần của elip có kích thước, hình dạng giống như 

hình vẽ và có chất liệu bằng gỗ. Diện tích gỗ bề mặt của bảng hiệu là bao nhiêu? (làm tròn đến 
phần hàng chục). 

 
 A.  1,5. B.  1,6. C.  1,3. D.  1,4. 

Lời giải 
Chọn D 
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Đầu tiên ta cần lập phương trình đường elip biểu thị bảng gỗ. 
Chọn hệ trục tọa độ ܱݕݔ và các điểm như hình vẽ sao cho bảng gỗ này đối xứng qua hai trục ܱݔ và 
 .ݕܱ
Theo đề bài ta có: ܦܥ = ܰܯ ,1 = 1,5, ܰܲ = 0,75. 
Đường Elip có phương trình: ௫

మ

మ
+ ௬మ

మ
= 1 có trục nhỏ ܦܥ = 1 và đi qua điểm ܰ ቀଷ

ସ
; ଷ
଼
ቁ nên ta có: 

൝
2ܾ = 1
ቀయరቁ

మ

మ
+

ቀయఴቁ
మ

మ
= 1

⇔ ቐ
ܾ = ଵ

ଶ

ܽଶ = ଽ


.  

Do đó phương trình Elip là: 
ଽ
ଶݔ + ଶݕ4 = 1 ⇒ ݕ = ± ଵ

ଶ
ට1− 

ଽ
 .ଶݔ

Diện tích gỗ bề mặt của bảng hiệu là: ܵ = 2∫ ଵ
ଶ
ට1 − 

ଽ
ଶdx=,ହݔ

ି,ହ ∫ ට1 − 
ଽ
ଶdxݔ ≈ 1,4,ହ

ି,ହ  mଶ.  

Câu 47.  Cho hàm số ݂(ݔ) có bảng xét dấu đạo hàm như sau: 

 
Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên dương của tham số ݉ để hàm số ݃(ݔ) = ସݔ|)݂ − ଶݔ2 − 3| + ݉) 
có ít nhất 7 điểm cực trị? 

 A.  3. B.  4. C.  2. D.  5. 
Lời giải 

Chọn D 
Đặt (ݔ)ݑ = ସݔ| − ଶݔ2 − 3| + ݉. Khi đó (ݔ)ݑ có cùng số điểm cực trị với hàm số ℎ(ݔ) =
ସݔ| − ଶݔ2 − 3|. 
Đồ thị hàm số ℎ(ݔ) = ସݔ| − ଶݔ2 − 3| như sau 

 
Từ đó suy ra hàm số (ݔ)ݑ = ସݔ| − ଶݔ2 − 3| + ݉ có 5 điểm cực trị. 
Từ giả thiết suy ra hàm số ݂(ݔ) có hai điểm cực trị là ݔ = ݔ;4 = 5  
(ݔ)′݃ = ସݔ|] − ଶݔ2 − 3| + ݉]ᇱ.݂′(|ݔସ − ଶݔ2 − 3| + ݉)  
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Ta có ݂′(|ݔସ − ଶݔ2 − 3| + ݉) = 0 ⇔ 
ସݔ| − ଶݔ2 − 3| + ݉ = 4
ସݔ| − ଶݔ2 − 3| + ݉ = 5

⇔


ସݔ| − ଶݔ2 − 3| = 4 −݉
ସݔ| − ଶݔ2 − 3| = 5 −݉

 (1)  

Hàm số ݃(ݔ) = ସݔ|)݂ − ଶݔ2 − 3| + ݉) có ít nhất 7 điểm cực trị khi và chỉ khi (1) có ít nhất 2 
nghiệm phân biệt khác điểm cực trị của (ݔ)ݑ ⇔ 5 −݉ > 0 ⇔ ݉ < 5 ⇒ ݉ ∈ {1,2,3,4}. 

Câu 48.   Cho ݕ;ݔ là các số thực dương thỏa mãn logଷ
ଶ௫ା௬ାଵ
௫ା௬

= ݔ +  Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức .ݕ2

ܶ = ଵ
௫

+ ଶ
√௬

. 

 A.  3 + √3.  B.  4.  C.  3 + 2√3.  D.  6.  
Lời giải 

Chọn D 
Ta có logଷ

ଶ௫ା௬ାଵ
௫ା௬

= ݔ + ⇔ ݕ2 logଷ(2ݔ + ݕ + 1) − logଷ(ݔ + (ݕ = ݔ +  ݕ2
⇔ logଷ(2ݔ + ݕ + 1) = logଷ(3ݔ + (ݕ3 + ݔ + ݕ2 − 1 

⇔ logଷ(2ݔ + ݕ + 1) + ݔ2 + ݕ + 1 = logଷ(3ݔ + (ݕ3 + ݔ3 +  (*) ݕ3
Xét hàm số ݂(ݐ) = logଷݐ + ݐ với ݐ > 0. 
Khi đó ݂′(ݐ) = ଵ

௧୪୬ଷ
+ 1 > ݐ∀,0 > 0, suy ra hàm số ݂(ݐ) liên tục và đồng biến trên (0; +∞). 

Do đó (∗) ⇔ ݔ2 + ݕ + 1 = ݔ3 + ݕ3 ⇔ ݔ + ݕ2 = 1 ⇔ ݔ = 1−  .ݕ2
Vì ݔ, ݕ > 0 ⇒ 0 < ݕ < ଵ

ଶ
. 

Xét ܶ = ଵ
௫

+ ଶ
√௬

= ଵ
ଵିଶ௬

+ ଶ
√௬

= ଵ
ଵିଶ௬

+ ଵ
√௬

+ ଵ
√௬

 

Áp dụng bất đẳng thức Cô si ta có ܶ ≥ 3. ට ଵ
௬(ଵିଶ௬)

య = 3. ට ଶ
ଶ௬(ଵିଶ௬)

య ≥ 3. √8య = 6. 

Dấu " = " xảy ra ⇔ ቐ
ݔ = 1 − ݕ2
1 − ݕ2 = ඥݕ
ݕ2 = 1 − ݕ2

⇔ ቐ
ݔ = ଵ

ଶ

ݕ = ଵ
ସ

. 

Câu 49.  Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ cho ba điểm 1−;2)ܣ; ;5)ܯ ,(1 3; 1), ܰ(4; 1; 2) và mặt 
phẳng (ܲ):ݕ + ݖ = 27. Biết rằng tồn tại điểm ܤ trên tia ܯܣ, điểm ܥ trên (ܲ) và điểm ܦ trên tia 
 là ܥ là hình thoi. Tọa độ điểm ܦܥܤܣ sao cho tứ giác ܰܣ

 A.  (−15; 7; 20). B.  (21; 19; 8). C. (−15; 21; 6). D.  (21; 21; 6). 
Lời giải 

Chọn D 

 
Cách 1: Ta có ܯܣሬሬሬሬሬሬ⃗ = (3; 4; ܯܣ ;(0 = 5. Gọi ܧ là điểm sao cho ܧܣሬሬሬሬሬ⃗ = ଵ

ெ
ሬሬሬሬሬሬ⃗ܯܣ. = ቀଷ

ହ
; ସ
ହ

; 0ቁ, khi đó 
ܧܣ và ܯܣ thuộc tia ܧ = 1. 
Ta cũng có ܰܣሬሬሬሬሬሬ⃗ = (2; 2; ܰܣ ;(1 = 3. Gọi ܨ là điểm sao cho ܨܣሬሬሬሬሬ⃗ = ଵ

ே
ሬሬሬሬሬሬ⃗ܰܣ. = ቀଶ

ଷ
; ଶ
ଷ

; ଵ
ଷ
ቁ, khi đó ܨ 

thuộc tia ܰܣ và ܨܣ = 1. 

C

A

B
D

E
F

K

M
N
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Do ܦܥܤܣ là hình thoi nên suy ra ܭܣሬሬሬሬሬ⃗ = ሬሬሬሬሬ⃗ܧܣ + ሬሬሬሬሬ⃗ܨܣ = ቀଵଽ
ଵହ

; ଶଶ
ଵହ

; ଵ
ଷ
ቁ = ଵ

ଵହ
(19; 22; 5) cùng hướng với 

ሬሬሬሬሬ⃗ܥܣ , hay ݑሬ⃗ = (19; 22; 5) là một véc-tơ chỉ phương của đường thẳng ܥܣ. Phương trình đường thẳng 

:ܥܣ là ܥܣ ൝
ݔ = 2 + ݐ19
ݕ = −1 + ݐ22
ݖ = 1 + ݐ5

. 

Tọa độ điểm ܥ ứng với ݐ là nghiệm phương trình: (−1 + (ݐ22 + (1 + (ݐ5 = 27 ⇔ ݐ = 1. 
Do đó 21)ܥ; 21; 6). 
Cách 2: ܯܣሬሬሬሬሬሬ⃗ = (3; 4; ܯܣ ,(0 = 5. 
ሬሬሬሬሬሬ⃗ܰܣ = (2; 2; ܰܣ ,(1 = 3. 
Chọn điểm ܯܣଵሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = ሬሬሬሬሬሬ⃗ܯܣ3 ଵܯܣ , = 15 và ܣ ଵܰሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = ሬሬሬሬሬሬ⃗ܰܣ3 ܣ , ଵܰ = 15. Khi đó tam giác ܯܣଵ ଵܰ cân tại ܣ. 
Do tứ giác ܦܥܤܣ là hình thoi nên tam giác ܦܤܣ cân tại ܣ. Suy ra ܦܤ và ܯଵ ଵܰ song song. 
Ta có ܯଵ ଵܰሬሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = ܣ ଵܰሬሬሬሬሬሬሬ⃗ − ଵሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ܯܣ = ሬሬሬሬሬሬ⃗ܰܣ5 − ሬሬሬሬሬሬ⃗ܯܣ3 = (1;−2; 5). 
Cần có ܥܣ ⊥ ܦܤ ⇔ ܥܣ ⊥ ଵܯ ଵܰ ⇔ ሬሬሬሬሬ⃗ܥܣ ଵܯ. ଵܰሬሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = 0 Với ݕ;ݔ)ܥ; ሬሬሬሬሬ⃗ܥܣ ta có ,(ݖ ଵܯ. ଵܰሬሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = 0 ⇔ ݔ −
ݕ2 + ݖ5 − 9 = 0.Thử đáp án thấy B thỏa mãn. 

Câu 50.  Giả sử ݖଵ, ݖଶ là hai trong số các số phức ݖ thỏa mãn ห݅ݖ + √2 − ݅ห = 1 và |ݖଵ − |ଶݖ = 2. Giá trị lớn 
nhất của |ݖଵ| +  ଶ| bằngݖ|

 A.  3√2. B.  3. C.  4. D.  2√3. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có ห݅ݖ + √2− ݅ห = 1 ⇔ หݖ − ൫1 + ݅√2൯ห = 1. Gọi ݖ = 1 + ݅√2 có điểm biểu diễn là ܫ൫1;√2൯. 
Gọi ܤ ,ܣ lần lượt là các điểm biểu diễn của ݖଵ, ݖଶ. 
Vì |ݖଵ − |ଶݖ = 2 nên ܫ là trung điểm của ܤܣ. 
Ta có |ݖଵ| + |ଶݖ| = ܣܱ + ܤܱ ≤ ඥ2(ܱܣଶ + (ଶܤܱ = ଶܫ4ܱ√ + ଶܤܣ = √16 = 4. 
ܣܱ = ܤܱ = 2 ⇔ |ଵݖ| = |ଶݖ| = 2. 
Vậy giá trị lớn nhất của |ݖଵ| +  .ଶ| bằng 4ݖ|
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
003 

 
Câu 1. Hàm số nào dưới đây đồng biến trên tập xác định của nó? 
 A. ݕ = ൫√2൯

௫
. B. ݕ = ቀଶ

ଷ
ቁ
௫
. C. ݕ = ቀ

గ
ቁ
௫
. D. ݕ = (0,5)௫. 

Câu 2. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho điểm 2− ; 3)ܣ ; ; 5)ܤ; (1   3 ;  4). Tọa độ của vectơ ܤܣሬሬሬሬሬ⃗  là 
 A. (2 ;  5 ;  3). B. (−2 ; −5 ; −3). C. (8 ;  1 ;  5). D. (15 ; −6 ;  4). 
Câu 3. Với ܽ là số thực dương tùy ý, ta có logଷ


ଷ
 bằng 

 A. ଵ
ଷ

logଷܽ. B. logଷܽ + 1. C. logଷܽ − 1. D. logଷܽ − 3. 

Câu 4. Trong tập số phức, tính ܣ = ସାଶ
ଵା

. 
 A. ܣ = 1 − 2݅. B. ܣ = 4. C. ܣ = 3 − ݅. D. ܣ = 2 + ݅. 
Câu 5. Tiệm cận đứng của đồ thị hàm số ݕ = ଶ௫ାଶ

௫ିଵ
 là 

 A. ݔ = −1. B. ݔ = 2. C. ݔ = 1. D. ݔ = −2. 

Câu 6. Số phức ݖ = 5− 7݅ có số phức liên hợp là 
 A. ݖ = 7 − 5݅. B. ݖ = −5− 7݅. C. ݖ = 5 + 7݅. D. ݖ = −5 + 7݅. 
Câu 7. Số giao điểm của đồ thị hàm số ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1 với trục ܱݔ là 

 A. 4. B. 3. C. 1. D. 2. 
Câu 8. Trong không gian với hệ tọa độ (ܱݖݕݔ), mặt phẳng (ܲ) có phương trình ݔ + ݕ − ݖ + 1 = 0. Vectơ 

pháp tuyến của mp (ܲ) là: 
 A. ሬ݊⃗ = (1;  1; −1). B. ሬ݊⃗ = (1;  1;  1). 
 C. ሬ݊⃗ = (1; −1; −1)D. ሬ݊⃗ = (−1;  1; −1). 
Câu 9. Cho tập hợp ܣ có 12 phần tử. Số các tập con có 3 phần tử của tập hợp ܣ là 
 A. ܣଵଶଷ . B. ܥଵଶଷ . C. 3ଵଶ. D. 12ଷ. 
Câu 10. Tập nghiệm ܵ của phương trình logଶ(ݔ + 4) = 4 là 
 A. ܵ = {4, 8}. B. ܵ = {12}. C. ܵ = {−4,12}. D. ܵ = {4}. 

Câu 11. Tính thể tích của khối trụ biết bán kính đáy của khối trụ đó bằng ܽ và thiết diện qua trục là một 
hình vuông. 

 A. 4ܽߨଷ. B. ܽߨଷ. C. 2ܽߨଷ. D. ଶ
ଷ
 .ଷܽߨ

Câu 12. Cho khối nón có chiều cao ℎ = 3 và thể tích khối nón ܸ =  Bán kính đường tròn đáy của khối .ߨ36
nón đã cho bằng 

 A. 6. B. 8. C. 2. D. 4. 
Câu 13. Tích phân ∫ 5௫dݔଶଶ

  bằng 

 A. ହ
మబమబି୪୬ହ

ହ
. B. ହ

మబమబିହ
୪୬ହ

. C. ହ
మబమభି୪୬ହ

ହ
. D. ହ

మబమబିଵ
୪୬ହ

. 
Câu 14. Cho hàm số ݕ =  :có bảng biến thiên như hình bên (ݔ)݂
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Khẳng định nào sau đây là đúng? 

 A. Hàm số đạt cực đại tại ݔ = −2. B. Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 3. 
 C. Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 4. D. Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 2. 
Câu 15. Nếu ∫ ଵݔd(ݔ)݂

 = 3 và ∫ ଷݔd(ݔ)݂
 = 2 thì ∫ ଷݔd(ݔ)2݂

ଵ  bằng 
 A. 10. B. 2. C. −1. D. −2. 
Câu 16. Cho khối lăng trụ có diện tích đáy ܤ = 4ܽଶ và chiều cao ℎ = ܽ. Thể tích của khối lăng trụ đã cho 

bằng 
 A. ଶ

ଷ
ܽଷ. B. 4ܽଷ. C. ସ

ଷ
ܽଷ. D. 2ܽଷ. 

Câu 17. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho ܱܣሬሬሬሬሬ⃗ = 2ଓ⃗ + 3ଔ⃗ − 5 ሬ݇⃗ ሬሬሬሬሬ⃗ܤܱ ; = −2ଔ⃗ − 4 ሬ݇⃗ . Tìm một vectơ 
chỉ phương của đường thẳng ܤܣ. 

 A. ݑሬ⃗ = (2 ;  5 ; −9). B. ݑሬ⃗ = (2 ;  3 ; −5). 
 C. ݑሬ⃗ = (−2 ; −5 ; −1). D. ݑሬ⃗ = (2 ;  5 ; −1). 
Câu 18. Cho số phức ݖ biểu diễn bởi điểm ܯ như hình vẽ bên. Hỏi điểm nào trong hình vẽ biểu diễn số 

phức 2ݖ? 

 
 A. Điểm ܰ. B. Điểm ܳ. C. Điểm ܧ. D. Điểm ܲ. 
Câu 19. Tìm họ nguyên hàm (ݔ)ܨ = ∫ ଵ

(ଶ௫ାଵ)య
 .ݔ݀

 A. (ݔ)ܨ = ିଵ
ସ(ଶ௫ାଵ)మ

+ (ݔ)ܨ .B .ܥ = ିଵ
(ଶ௫ାଵ)మ

+  .ܥ

 C. (ݔ)ܨ = ିଵ
ସ(ଶ௫ାଵ)య

+ (ݔ)ܨ .D .ܥ = ିଵ
଼(ଶ௫ାଵ)ర

+  .ܥ

Câu 20. Tập xác định của hàm số ݕ = ଷݔ) − 27)
ഏ
మ là 

 A. ܦ = [3 ; +∞). B. ܦ = ℝ\{3}. C. ܦ = ℝ. D. ܦ = (3 ; +∞). 
Câu 21. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 3)ଶ + ݖ) − 4)ଶ = 9. Bán 

kính của mặt cầu (ܵ) bằng 
 A. 9. B. 81. C. 18. D. 3. 
Câu 22. Cho hàm số ݂(ݔ)có đạo hàm ݂′(ݔ) = ݔ)ݔ − ݔ)(1 + 2)ଷ, ∀ݔ ∈ ℝ. Số điểm cực trị của hàm số đã 

cho là 
 A. 3. B. 2. C. 5. D. 1. 
Câu 23. Cho cấp số cộng (ݑ) có số hạng đầu ݑଵ = 3 và công sai ݀ = 2. Tính ݑଽ. 
 A. 19. B. 16. C. 29. D. 26. 
Câu 24. Tập nghiệm của bất phương trình 2ଶ௫ିଵ < 8 là  
 A. (−∞; 0]. B. (−∞; 2). C. (−∞; 2]. D. (−∞; 0). 
Câu 25. Hàm số nào trong các hàm số sau đây có bảng biến thiên phù hợp với hình vẽ 
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 A. ݕ = ସݔ− + ଶݔ4 + 1. B. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1. 
 C. ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 + 1. D. ݕ = ସݔ − ଶݔ4 + 1. 
Câu 26. Cho hàm số ݕ =  có đồ thị như hình vẽ. Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng (ݔ)݂

 
 A. ቀ− √ଶ

ଶ
;  − ଵ

ଶ
ቁ.  B. (−∞;  1). C. ቀଵ

ଶ
;  √ଶ

ଶ
ቁ. D. ቀ− √ଶ

ଶ
;  ଵ
ଶ
ቁ. 

Câu 27. Cho hai số phức ݖଵ = 2 + ݅ và ݖଶ = −3 + 2݅. Phần thực của số phức ݖଵݖଶ bằng 
 A. 1. B. −6. C. −8. D. −4. 
Câu 28. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có ܵܣ = ܤܵ ,ܽ = ܥܵ ,2ܽ = ܤܵܣ ,3ܽ = ܥܵܤ = ܣܵܥ ,60° = 90°. Gọi ߙ là 

góc giữa hai đường thẳng ܵܣ và ܥܤ. Tính cosߙ. 
 A. cosߙ = √


. B. cosߙ = − √


. C. cosߙ = 0. D. cosߙ = ଶ

ଷ
. 

Câu 29. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho điểm 1− ;3)ܣ;  1). Đường thẳng đi qua ܣ và song song với đường 
thẳng Δ: ௫

ଶ
= ௬ାଵ

ିଵ
= ௭ିଶ

ସ
 có phương trình tham số là 

 A. ൝
ݔ = 3 + ݐ2
ݕ = −1 − ݐ
ݖ = 1 + ݐ4

. B. ൝
ݔ = 2 + ݐ3
ݕ = −1 − ݐ
ݖ = 4 + ݐ

. C. ൝
ݔ = −3 + ݐ2
ݕ = 1 − ݐ
ݖ = −1 + ݐ4

. D. ൝
ݔ = 3− ݐ2
ݕ = −1 + ݐ
ݖ = 1 + ݐ4

. 

Câu 30. Cho các số thực dương ݕ ,ݔ thỏa mãn log௬(ݔଶݕ) = 2. Giá trị của log௫(ݕݔଶ) bằng 
 A. 3. B. 2. C. 0. D. 5. 
Câu 31. Cho hàm số ݕ = ;xác định trên khoảng (0 (ݔ)݂ 3) có tính chất ݂′(ݔ) ≥ ݔ∀ 0 ∈ (0; 3) và ݂′(ݔ) =

ݔ∀,0 ∈ (1; 2). Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 
 A. Hàm số ݂(ݔ) đồng biến trên khoảng (1; 3). B. Hàm số ݂(ݔ) không đổi trên khoảng (1; 2). 
 C. Hàm số ݂(ݔ) đồng biến trên khoảng (0; 3). D. Hàm số ݂(ݔ) đồng biến trên khoảng (0; 2). 
Câu 32. Biết ∫ (ݔ)݂] + ݔd[ݔ =ଶ

 6 và ∫ −(ݔ)3݂] ݔd[(ݔ)݃ = 10ଶ
  . Tính ܫ = ∫ (ݔ)2݂] + ଶݔd[(ݔ)3݃

  . 
 A. ܫ = 10. B. ܫ = 14. C. ܫ = 12. D. ܫ = 16. 

Câu 33. Tính nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = e௫ ቀ2017− ଶଵ଼ୣషೣ

௫ఱ
ቁ. 

 A. ∫ ݔd(ݔ)݂ = 2017e௫ − ଶଵ଼
௫ర

+ ∫ .B .ܥ ݔd(ݔ)݂ = 2017e௫ + ଶଵ଼
௫ర

+  .ܥ

 C. ∫ ݔd(ݔ)݂ = 2017e௫ + ହସ,ହ
௫ర

+ ݔd(ݔ)݂∫ .D .ܥ = 2017e௫ − ହସ,ହ
௫ర

+  .ܥ
Câu 34. Có 6 học sinh lớp 11 và 4 học sinh lớp 12 được xếp thành một hàng ngang. Tính xác suất để không 

có hai học sinh lớp 12 nào đứng cạnh nhau. 
 A. ଵ

ସଶ
.B. ଵ


.C. ଵ

ଵସସ
.D. ଵ

ଶଵ
.  
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Câu 35. Cho khối chóp có chiều cao bằng 2ܽ, đáy là hình thoi cạnh ܽ và có một góc bằng 60°. Thể tích của khối 
chóp đã cho bằng 

 A. ܽଷ√3. B. 
య√ଷ
ଷ

. C. 
య√ଷ
ଶ

. D. 
య√ଷ


. 
Câu 36. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho 2)ܣ ;  3 ; ; 1− ; 2)ܤ ,(1   1). Mặt cầu đường kính ܤܣ có tâm ܫ và bán 

kính ܴ lần lượt là 
 A. 2− ; 0)ܫ ;  0); ܴ = 2. B. 2)ܫ ;  1 ;  1); ܴ = 2. 
 C. 2− ; 0)ܫ ;  0); ܴ = 4. D. 4− ; 0)ܫ ;  0); ܴ = 4. 
Câu 37. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy là tam giác vuông cân tại ܥܤ,ܥ =  vuông góc với mặt phẳng ܣܵ ,ܽ

đáy và ܵܣ = ܽ. Khoảng cách từ ܣ đến mặt phẳng (ܵܥܤ) bằng 
 A. √ଷ

ଶ
. B. √2ܽ. C. √ଶ

ଶ
. D. 

ଶ
. 

Câu 38. Giá trị lớn nhất của hàm số ݕ = ସݔ3− + ଷݔ4 + 1 bằng 
 A. 5. B. 2. C. 11. D. 0. 
Câu 39. Tìm số các cặp số nguyên (ܽ;ܾ) thoả mãn logܾ + 6logܽ = 5, 2 ≤ ܽ ≤ 2020, 2 ≤ ܾ ≤ 2021. 
 A. 52. B. 53. C. 51. D. 54. 
Câu 40. Cho lăng trụ ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ có đáy ܦܥܤܣ là hình chữ nhật với ܤܣ = ܦܣ ,6√ = ܥ′ܣ ,3√ = 3 và 

mặt phẳng (ܥ′ܥ′ܣܣ) vuông góc với mặt đáy. Biết hai mặt phẳng (ܥ′ܥ′ܣܣ), (ܤ′ܤ′ܣܣ) tạo với nhau 
góc ߙ có tanߙ = ଷ

ସ
. Thể tích của khối lăng trụ ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ là 

 A. ܸ = 8. B. ܸ = 10. C. ܸ = 12. D. ܸ = 6. 
Câu 41. Cho hai hàm số ݕ = ଷݔ + ଶݔܽ + ݔܾ + ܿ(ܽ, ܾ, ܿ ∈ ℝ) có đồ thị (ܥ) và ݕ = ଶݔ݉ + ݔ݊ +

,݉) ݊,  ∈ ℝ) có đồ thị (ܲ) như hình vẽ. Diện tích hình phẳng giới hạn bởi (ܥ) và (ܲ) có giá trị 
nằm trong khoảng nào sau đây? 

 
 A. (0; 1). B. (1; 2). C. (2; 3). D. (3; 4). 
Câu 42. Cho đường cong (ܥ): ݕ = ݔ8 − ݕ ଷ và đường thẳngݔ27 = ݉ cắt (ܥ) tại hai điểm phân biệt nằm 

trong gốc phần tư thứ nhất của hệ trục tọa độ ܱݕݔ và chia thành 2 miền phẳng (gạch sọc và kẻ 
caro) có diện tích bằng nhau (tham khảo hình vẽ bên) 
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Mệnh đề nào sau đây là đúng? 

 A. ଵ
ଶ

< ݉ < 1. B. 1 < ݉ < ଷ
ଶ
. C. ଷ

ଶ
< ݉ < 2. D. 0 < ݉ < ଵ

ଶ
. 

Câu 43. Trong các số phức ݖ thoả mãn |ݖଶ + 1| =  ଶ lần lượt là các số phức có môđun nhỏݖ ଵ vàݖ gọi |ݖ|2
nhất và lớn nhất. Giá trị của biểu thức |ݖଵ|ଶ +  ଶ|ଶ bằngݖ|

 A. 6. B. 2√2. C. 4√2. D. 2. 
Câu 44. Một chiếc bút chì khối lăng trụ lục giác đều có cạnh đáy 3 ݉݉ và chiều cao bằng 200 ݉݉. Thân 

bút chì được làm bằng gỗ và phần lõi được làm bằng than chì. Phần lõi có dạng khối trụ có ciều cao 
bằng chiều dài của bút chì và đáy là hình tròn bán kính 1 ݉݉. Giả định 1 ݉ଷgỗ có giá trị ܽ (triệu 
đồng), 1 ݉ଷ than chì có giá trị 8ܽ (triệu đồng). khi đó giá nguyên vật liệu làm một chiếc bút chì 
như trên gần nhất với kết quả nào sau đây? 

 A. 9,07.ܽ (đồng). B. 97,03.ܽ (đồng). C. 90,7.ܽ (đồng). D. 9,7.ܽ (đồng). 
Câu 45. Cho hàm số ݕ = ଷݔ− ଶݔ݉− + (4݉ + ݔ(9 + 5, với ݉ là tham số. Có bao nhiêu giá trị nguyên của 

tham số ݉ để hàm số nghịch biến trên ℝ? 
 A. 5. B. 6. C. 4. D. 7. 
Câu 46. Cho ܽ; ܾ; ܿ là các số thực không âm thỏa mãn logଶ

(ା)(ା)
ଵାమ

= 2 − 2(ܾܽ + ܾܿ + ܿܽ). Tìm giá trị 
nhỏ nhất của biểu thức ܲ = 10ܽଶ + 10ܾଶ + ܿଶ. 

 A. 11. B. ଵଵ
ଷ

. C. 4. D. ଵ
ଷ

. 
Câu 47. Trong không gian, cho mặt cầu (ܵ): ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ2 + ݕ2 − ݖ4 + ݉ − 1 = 0 và mặt phẳng 

ݔ :(ܲ) + ݕ2 + ݖ + ݉ + 12 = 0. Có bao nhiêu số tự nhiên ݉ để không tồn tại điểm ܭ nào thuộc 
mặt phẳng (ܲ) mà qua điểm ܭ kẻ được đường thẳng (݀) cắt mặt cầu (ܵ) tại ܤ,ܣ thỏa mãn 
ሬሬሬሬሬ⃗ܣܭ ሬሬሬሬሬሬ⃗ܤܭ. = 18? 

 A. 7. B. 3. C. 4. D. 5. 
Câu 48. Một mặt bàn có dạng hình elip với bốn đỉnh ܣଵ,ܣଶ,ܤଵ,ܤଶ như hình vẽ bên dưới. Biết chi phí để lát 

đá hoa cương phần tô đậm là 150.000 đồng/m2 và kính cường lực phần còn lại là 100.000 
đồng/m2. Hỏi số tiền để trang trí theo cách trên gần nhất với số tiền nào dưới đây? Biết ܣଵܣଶ =
ଶܤଵܤ,݉ 12  =  4 ݉ và tứ giác ܳܲܰܯ là hình chữ nhật có ܰܯ = 6√3 ݉. 
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 A. 4.250.000 đồng. B. 4.917.845 đồng. C. 4.540.000 đồng. D. 4.000.000 đồng. 
Câu 49. Cho hàm số ݂(ݔ) = ଵ

ଷ
ଷݔ − ଶݔ +  Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ thuộc đoạn .ݔ݉

[0; 10] để hàm số ݕ =  ?có 5 cực trị (|ݔ|)݂
 A. 8. B. 1. C. 10. D. 0. 
Câu 50. Cho số phức ܼ thỏa mãn 2|ݖ − ݅| = ݖ| − ̅ݖ + 2݅|. Giá trị nhỏ nhất của |ݖ + 2 − 2݅| gần nhất với giá 

trị 
 A. 8,5. B. 4. C. 0,5. D. 0. 

------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
A A C C C C D A B B C A D D D B D C A D D A A B B 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
C C A A D B B C B A B C B D A B B A A D C D B D C 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1.  Hàm số nào dưới đây đồng biến trên tập xác định của nó? 

 A.  ݕ = ൫√2൯
௫
. B.  ݕ = ቀଶ

ଷ
ቁ
௫
. C.  ݕ = ቀ

గ
ቁ
௫
. D.  ݕ = (0,5)௫. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có √2 > 1 nên ݕ = ൫√2൯

௫
 đồng biến trên tập xác định. 

Câu 2.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho điểm 2− ; 3)ܣ ; ; 5)ܤ; (1   3 ;  4). Tọa độ của vectơ ܤܣሬሬሬሬሬ⃗  là 
 A.  (2 ;  5 ;  3). B.  (−2 ; −5 ; −3). C.  (8 ;  1 ;  5). D.  (15 ; −6 ;  4). 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = (2 ;  5 ;  3). 

Câu 3.   Với ܽ là số thực dương tùy ý, ta có logଷ

ଷ
 bằng 

 A.  ଵ
ଷ

logଷܽ. B.  logଷܽ + 1. C.  logଷܽ − 1. D.  logଷܽ − 3. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có: logଷ


ଷ

= logଷܽ − logଷ3 = logଷܽ − 1. 

Câu 4.   Trong tập số phức, tính ܣ = ସାଶ
ଵା

. 
 A.  ܣ = 1 − 2݅. B.  ܣ = 4. C.  ܣ = 3 − ݅. D.  ܣ = 2 + ݅. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có ܣ = ସାଶ

ଵା
= (ସାଶ)(ଵି)

ଶ
= ିଶ

ଶ
= 3 − ݅. 

Câu 5.  Tiệm cận đứng của đồ thị hàm số ݕ = ଶ௫ାଶ
௫ିଵ

 là 
 A.  ݔ = −1. B.  ݔ = 2. C.  ݔ = 1. D.  ݔ = −2. 

Lời giải 
Chọn C 
lim
௫→ଵశ

ݕ = lim
௫→ଵశ

ଶ௫ାଶ
௫ିଵ

= +∞ ⇒ ݔ = 1 là tiệm cận đứng của đồ thị hàm số. 

Câu 6.   Số phức ݖ = 5 − 7݅ có số phức liên hợp là 
 A.  ݖ = 7 − 5݅. B.  ݖ = −5− 7݅. C.  ݖ = 5 + 7݅. D.  ݖ = −5 + 7݅. 

Lời giải 
Chọn C 

Câu 7.  Số giao điểm của đồ thị hàm số ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1 với trục ܱݔ là 

 A.   4. B.   3. C.   1. D.   2. 
Lời giải 

Chọn D 
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Phương trình hoành độ giao điểm: ݔସ − ଶݔ2 + 1 = 0 ⇔ ଶݔ) − 1)ଶ = 0 ⇔ ݔ = ±1. 
Vậy đồ thị hàm số và trục hoành có 2 giao điểm. 

Câu 8.   Trong không gian với hệ tọa độ (ܱݖݕݔ), mặt phẳng (ܲ) có phương trình ݔ + ݕ − ݖ + 1 = 0. 
Vectơ pháp tuyến của mp (ܲ) là: 

 A.  ሬ݊⃗ = (1;  1; −1). B.  ሬ݊⃗ = (1;  1;  1). 
 C.  ሬ݊⃗ = (1; −1; −1)  D.  ሬ݊⃗ = (−1;  1; −1). 

Lời giải 
Chọn A 
Vectơ pháp tuyến của mp (ܲ) là ሬ݊⃗ = (1;  1; −1). 

Câu 9.   Cho tập hợp ܣ có 12 phần tử. Số các tập con có 3 phần tử của tập hợp ܣ là 
 A.  ܣଵଶଷ . B.  ܥଵଶଷ . C.  3ଵଶ. D.  12ଷ. 

Lời giải 
Chọn B 
Số các tập con có 3 phần tử của tập hợp ܣ có 12 phần tử là ܥଵଶଷ . 

Câu 10.  Tập nghiệm ܵ của phương trình logଶ(ݔ + 4) = 4 là 
 A.  ܵ = {4, 8}. B.  ܵ = {12}. C.  ܵ = {−4,12}. D.  ܵ = {4}. 

Lời giải 

Chọn B 

logଶ(ݔ + 4) = 4 ⇔ ቄݔ + 4 > 0
ݔ + 4 = 2ସ ⇔ ቄݔ > −4

ݔ = 12 . 

Vậy tập nghiệm của phương trình đã cho là ܵ = {12}. 

Câu 11.   Tính thể tích của khối trụ biết bán kính đáy của khối trụ đó bằng ܽ và thiết diện qua trục là một 
hình vuông. 

 A.  4ܽߨଷ. B.  ܽߨଷ. C.  2ܽߨଷ. D.  ଶ
ଷ
 .ଷܽߨ

Lời giải 
Chọn C 

 
Gọi bán kính, chiều cao của khối trụ lần lượt là ݎ , ℎ. 
Vì thiết diện qua trục khối trụ là hình vuông nên đường cao của khối trụ bằng đường kính của khối 
trụ ⇒ ℎ = ݎ2 = 2ܽ. 
Thể tích khối trụ là: ܸ = ଶℎݎߨ =   .ଷܽߨ2

Câu 12.  Cho khối nón có chiều cao ℎ = 3 và thể tích khối nón ܸ =  Bán kính đường tròn đáy của khối .ߨ36
nón đã cho bằng 

 A.  . B.  ૡ. C.  . D.  . 
Lời giải 

Chọn A 

Ta có: ܸ = ଵ
ଷ
ଶℎݎߨ ⇒ ݎ = ටଷ

.గ
= ටଷ.ଷగ

ଷ.గ
= 6  
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Câu 13.  Tích phân ∫ 5௫dݔଶଶ
  bằng 

 A.  ହ
మబమబି୪୬ହ

ହ
. B.  ହ

మబమబିହ
୪୬ହ

. C.  ହ
మబమభି୪୬ହ

ହ
. D.  ହ

మబమబିଵ
୪୬ହ

. 
Lời giải 

Chọn D 

∫ 5௫dݔଶଶ
  = ହೣ

୪୬ହ
ቚ


ଶଶ
 = ହమబమబିଵ

୪୬ହ
. 

Câu 14.  Cho hàm số ݕ =  :có bảng biến thiên như hình bên (ݔ)݂

 
Khẳng định nào sau đây là đúng? 

 A. Hàm số đạt cực đại tại ݔ = −2. B. Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 3. 
 C. Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 4. D. Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 2. 

Lời giải 
Chọn D 
Giá trị cực đại của hàm số là ݕ = 3 tại ݔ = 2. 

Câu 15.  Nếu ∫ ଵݔd(ݔ)݂
 = 3 và ∫ ଷݔd(ݔ)݂

 = 2 thì ∫ ଷݔd(ݔ)2݂
ଵ  bằng 

 A.  10. B.  2. C.  −1. D.  −2. 
Lời giải 

Chọn D 
∫ ଷݔd(ݔ)2݂
 = ∫ ଵݔd(ݔ)2݂

 + ∫ ଷݔd(ݔ)2݂
ଵ   

∫ ଷݔd(ݔ)2݂
ଵ  = ∫ ଷݔd(ݔ)2݂

 − ∫ ݔd(ݔ)2݂ =ଵ
  = 2.2 − 2.3 = −2. 

Câu 16.   Cho khối lăng trụ có diện tích đáy ܤ = 4ܽଶ và chiều cao ℎ = ܽ. Thể tích của khối lăng trụ đã cho 
bằng 

 A.  ଶ
ଷ
ܽଷ. B.  4ܽଷ. C.  ସ

ଷ
ܽଷ. D.  2ܽଷ. 

Lời giải 
Thể tích của khối lăng trụ đã cho bằng ܸ = .ܤ ℎ = 4ܽଶ.ܽ = 4ܽଷ. 

Câu 17.   Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho ܱܣሬሬሬሬሬ⃗ = 2ଓ⃗ + 3ଔ⃗ − 5 ሬ݇⃗ ሬሬሬሬሬ⃗ܤܱ ; = −2ଔ⃗ − 4 ሬ݇⃗ . Tìm một vectơ 
chỉ phương của đường thẳng ܤܣ. 

 A.  ݑሬ⃗ = (2 ;  5 ; −9). B.  ݑሬ⃗ = (2 ;  3 ; −5). 
 C.  ݑሬ⃗ = (−2 ; −5 ; −1). D.  ݑሬ⃗ = (2 ;  5 ; −1). 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có ܱܣሬሬሬሬሬ⃗ = 2ଓ⃗ + 3ଔ⃗ − 5 ሬ݇⃗  ⇒ ;2)ܣ 3;−5) và ܱܤሬሬሬሬሬ⃗ = −2ଔ⃗ − 4 ሬ݇⃗  ⇒  .(4−;2−;0)ܤ
Ta có ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = (−2 ; −5 ;  1), hay đường thẳng ܤܣ có một vectơ chỉ phương là ݑሬ⃗ = (2 ;  5 ; −1). 

Câu 18.  Cho số phức ݖ biểu diễn bởi điểm ܯ như hình vẽ bên. Hỏi điểm nào trong hình vẽ biểu diễn số 
phức 2ݖ? 
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 A. Điểm ܰ. B. Điểm ܳ. C. Điểm ܧ. D. Điểm ܲ. 

Lời giải 
Chọn C 
Gọi điểm biểu diễn số phức 2ݖ là ܣ thì ܱܣሬሬሬሬሬ⃗ = ሬሬሬሬሬሬ⃗ܯ2ܱ  nên ܣ ≡  là điểm biểu diễn số phức ܧ Vậy .ܧ
 .ݖ2

Câu 19.   Tìm họ nguyên hàm (ݔ)ܨ = ∫ ଵ
(ଶ௫ାଵ)య

 .ݔ݀

 A.  (ݔ)ܨ = ିଵ
ସ(ଶ௫ାଵ)మ

+ (ݔ)ܨ  .B .ܥ = ିଵ
(ଶ௫ାଵ)మ

+  .ܥ

 C.  (ݔ)ܨ = ିଵ
ସ(ଶ௫ାଵ)య

+ (ݔ)ܨ  .D .ܥ = ିଵ
଼(ଶ௫ାଵ)ర

+  .ܥ
Lời giải 

Chọn A 
Áp dụng công thức ∫ ଵ

(௫ା)
ݔ݀ = ିଵ

(ିଵ)(௫ା)షభ
+  :ta có ܥ

(ݔ)ܨ = ∫ ଵ
(ଶ௫ାଵ)య

ݔ݀ = ିଵ
ଶ.ଶ(ଶ௫ାଵ)మ

+ ܥ = ିଵ
ସ(ଶ௫ାଵ)మ

+  .ܥ

Câu 20.  Tập xác định của hàm số ݕ = ଷݔ) − 27)
ഏ
మ là 

 A.  ܦ = [3 ; +∞). B.  ܦ = ℝ\{3}. C.  ܦ = ℝ. D.  ܦ = (3 ; +∞). 
Lời giải 

Chọn D 
Hàm số xác định ⇔ ଷݔ − 27 > 0 ⇔ ଷݔ > 27 ⇔ ݔ > 3. 
Vậy ܦ = (3 ; +∞). 

Câu 21.  Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 3)ଶ + ݖ) − 4)ଶ = 9. Bán 
kính của mặt cầu (ܵ) bằng 

 A.  9. B.  81. C.  18. D.  3. 
Lời giải 

Chọn D 
Câu 22.   (ĐTK 2019-Câu 17) Cho hàm số ݂(ݔ)có đạo hàm ݂′(ݔ) = ݔ)ݔ − ݔ)(1 + 2)ଷ, ∀ݔ ∈ ℝ. Số điểm 

cực trị của hàm số đã cho là 
 A.  3. B.  2. C.  5. D.  1. 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có ݂′(ݔ) = ݔ)ݔ − ݔ)(1 + 2)ଷ; ݂′(ݔ) = 0 ⇔ 
ݔ = 0
ݔ = 1
ݔ = −2

 

Bảng xét dấu 

 
Vì ݂′(ݔ)đổi dấu 3 lần khi đi qua các điểm nên hàm số đã cho có 3cực trị. 
 

Câu 23.  Cho cấp số cộng (ݑ) có số hạng đầu ݑଵ = 3 và công sai ݀ = 2. Tính ݑଽ. 
 A.  19. B.  16. C.  29. D.  26. 

  ∞+  1  0  2−   ∞−  ݔ
   + 0  − 0  + 0  −   (ݔ)′݂
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Lời giải 
Chọn A 
Ta có ݑଽ = ଵݑ + 8݀ = 3 + 8.2 = 19. 

Câu 24.  Tập nghiệm của bất phương trình 2ଶ௫ିଵ < 8 là  
 A.  (−∞; 0]. B.  (−∞; 2). C.  (−∞; 2]. D.  (−∞; 0). 

Lời giải 
Chọn B 
2ଶ௫ିଵ < 8 ⇔ 2ଶ௫ିଵ < 2ଷ ⇔ ݔ2 − 1 < 3 ⇔ ݔ < 2. 
Vậy tập nghiệm của bất phương trình là (−∞; 2). 

Câu 25.   Hàm số nào trong các hàm số sau đây có bảng biến thiên phù hợp với hình vẽ 

 
 A.  ݕ = ସݔ− + ଶݔ4 + 1. B.  ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1. 
 C.  ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 + 1. D.  ݕ = ସݔ − ଶݔ4 + 1. 

Lời giải 
Từ bảng biến thiên ta có: 
- Hệ số ܽ >  0 ⇒ đáp án ܦ ,ܤ loại. 
- Đồ thị hàm số đi qua điểm (1 ;  0)  ⇒ đáp án ܥ loại. 

Câu 26.   Cho hàm số ݕ =  có đồ thị như hình vẽ. Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng (ݔ)݂

 
 A.  ቀ− √ଶ

ଶ
;  − ଵ

ଶ
ቁ.  B.  (−∞;  1). C.  ቀଵ

ଶ
;  √ଶ

ଶ
ቁ. D.  ቀ− √ଶ

ଶ
;  ଵ
ଶ
ቁ. 

Lời giải 
Chọn C 
Từ đồ thị ta có: Hàm số ݕ = ;∞−) nghịch biến trên các khoảng (ݔ)݂  −1) và (0;  1). 
Do đó hàm số ݕ = nghịch biến trên ቀଵ (ݔ)݂

ଶ
;  √ଶ

ଶ
ቁ. 

Câu 27.  Cho hai số phức ݖଵ = 2 + ݅ và ݖଶ = −3 + 2݅. Phần thực của số phức ݖଵݖଶ bằng 
 A.  1. B.  −6. C.  −8. D.  −4. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có ݖଵݖଶ = (2 + ݅)(−3 + 2݅) = −8 + ݅  
Nên phần thực của ݖଵݖଶ là −8. 
Phân tích phương án nhiễu: 
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Học sinh không biết tính phép nhân hai số phức nên có thể lấy 2. (−3) = −6 Chọn C 
Học sinh thực hiện phép nhân lấy ݅ଶ = 1 thì sẽ ra Chọn C 
Học sinh không phân biệt được phần thực và phần ảo nên lấy phần ảo Chọn C 

Câu 28.   Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có ܵܣ = ܤܵ ,ܽ = ܥܵ ,2ܽ = ܤܵܣ ,3ܽ = ܥܵܤ = ܣܵܥ ,60° = 90°. Gọi ߙ là 
góc giữa hai đường thẳng ܵܣ và ܥܤ. Tính cosߙ. 

 A.  cosߙ = √


. B.  cosߙ = − √


. C.  cosߙ = 0. D.  cosߙ = ଶ
ଷ
. 

Lời giải 
Chọn A 

 

cosߙ = หcos(ܵܣሬሬሬሬሬ⃗ ሬሬሬሬሬ⃗ܥܤ, )ห = หௌሬሬሬሬሬ⃗ .ሬሬሬሬሬ⃗ ห
ௌ.

 = หௌሬሬሬሬሬ⃗ .(ௌሬሬሬሬሬ⃗ ିௌሬሬሬሬሬ⃗ )ห
ௌ.

 = หௌሬሬሬሬሬ⃗ .ௌሬሬሬሬሬ⃗ ିௌሬሬሬሬሬ⃗ .ௌሬሬሬሬሬ⃗ ห
ௌ.

 = |ௌ.ୗ.ୡ୭ୱଽ°ିௌ.ௌ .ୡ୭ୱ°|
.√ସమାଽమିଶ.ଶ.ଷ.ୡ୭ୱ°

 = √


  

Câu 29.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho điểm 1− ;3)ܣ;  1). Đường thẳng đi qua ܣ và song song với đường 
thẳng Δ: ௫

ଶ
= ௬ାଵ

ିଵ
= ௭ିଶ

ସ
 có phương trình tham số là 

 A.  ൝
ݔ = 3 + ݐ2
ݕ = −1 − ݐ
ݖ = 1 + ݐ4

. B.  ൝
ݔ = 2 + ݐ3
ݕ = −1 − ݐ
ݖ = 4 + ݐ

. C.  ൝
ݔ = −3 + ݐ2
ݕ = 1 − ݐ
ݖ = −1 + ݐ4

. D.  ൝
ݔ = 3− ݐ2
ݕ = −1 + ݐ
ݖ = 1 + ݐ4

. 

Lời giải 
Chọn A 
Đường thẳng Δ: ௫

ଶ
= ௬ାଵ

ିଵ
= ௭ିଶ

ସ
 có vectơ chỉ phương ݑሬ⃗ = (2; −1;  4). 

Đường thẳng đi qua 1− ;3)ܣ;  1) và song song với đường thẳng Δ nên cũng nhận ݑሬ⃗ = (2; −1;  4) 

làm một vectơ chỉ phương, do đó có phương trình là ൝
ݔ = 3 + ݐ2
ݕ = −1 − ݐ
ݖ = 1 + ݐ4

. 

Câu 30.   Cho các số thực dương ݕ ,ݔ thỏa mãn log௬(ݔଶݕ) = 2. Giá trị của log௫(ݕݔଶ) bằng 
 A. 3. B. 2. C. 0. D. 5. 

Lời giải 
Chọn D 
Với ݔ > ݕ ,0 > ݕ ,0 ≠ 1 ta có log௬(ݔଶݕ) = 2 ⇔ ݕଶݔ = ଶݕ ⇔ ଶݔ =  .ݕ
Do đó log௫(ݕݔଶ) = log௫(ݔ(ݔଶ)ଶ) = log௫(ݔହ) = 5. 

Câu 31.  Cho hàm số ݕ = ;xác định trên khoảng (0 (ݔ)݂ 3) có tính chất ݂′(ݔ) ≥ ݔ∀ 0 ∈ (0; 3) và ݂′(ݔ) =
ݔ∀,0 ∈ (1; 2). Tìm khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 

 A. Hàm số ݂(ݔ) đồng biến trên khoảng (1; 3). B. Hàm số ݂(ݔ) không đổi trên khoảng (1; 2). 
 C. Hàm số ݂(ݔ) đồng biến trên khoảng (0; 3). D. Hàm số ݂(ݔ) đồng biến trên khoảng (0; 2). 

Lời giải 
Chọn B 
Theo giả thiết ݂′(ݔ) = ݔ∀,0 ∈ (1; 2) nên hàm ݂(ݔ) không đổi trên khoảng (1; 2). 

Câu 32.   Biết ∫ (ݔ)݂] + ݔd[ݔ =ଶ
 6  và ∫ −(ݔ)3݂] ݔd[(ݔ)݃ = 10ଶ

  . Tính ܫ = ∫ (ݔ)2݂] + ଶݔd[(ݔ)3݃
  . 
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 A. ܫ = 10. B. ܫ = 14. C. ܫ = 12. D. ܫ = 16. 
Lời giải 

Chọn B 

Ta có ∫ (ݔ)݂] + ݔd[ݔ =ଶ
 6 ⇔ ∫ ଶ(ݔ)݂

  dݔ + ௫మ

ଶ
ቚ


ଶ
= 6 ⇔ ∫ ଶ(ݔ)݂

  dݔ = 4.
 ∫ −(ݔ)3݂] ݔd[(ݔ)݃ = 10ଶ

 ⇔ ∫ ଶ(ݔ)3݂
  dݔ − ∫ ଶ(ݔ)݃

  dݔ = 10 ⇒ ∫ ଶ(ݔ)݃
  dݔ = ∫ ଶ(ݔ)3݂

  dݔ −
10 = 2. 
ܫ = ∫ (ݔ)2݂] + ଶݔd[(ݔ)3݃

 = 2.4 + 3.2 = 14. 
Vậy ܫ = 14. 

Câu 33.  Tính nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = e௫ ቀ2017− ଶଵ଼ୣషೣ

௫ఱ
ቁ. 

 A.  ∫ ݔd(ݔ)݂ = 2017e௫ − ଶଵ଼
௫ర

+ ∫  .B .ܥ ݔd(ݔ)݂ = 2017e௫ + ଶଵ଼
௫ర

+  .ܥ

 C.  ∫ ݔd(ݔ)݂ = 2017e௫ + ହସ,ହ
௫ర

+ ݔd(ݔ)݂∫  .D .ܥ = 2017e௫ − ହସ,ହ
௫ర

+  .ܥ
Lời giải 

Chọn C 
∫ ݔd(ݔ)݂ = ∫(2017e௫ − ݔହ)dିݔ2018 = 2017e௫ + ହସ,ହ

௫ర
+  .ܥ

Câu 34.  Có 6 học sinh lớp 11 và 4 học sinh lớp 12 được xếp thành một hàng ngang. Tính xác suất để không 
có hai học sinh lớp 12 nào đứng cạnh nhau. 

 A.  ଵ
ସଶ

.  B.  ଵ

.  C.  ଵ

ଵସସ
.  D.  ଵ

ଶଵ
.  

Lời giải 
Chọn B 
Phép thử ܶ: Xếp 10 học sinh thành hàng ngang. 
Ta có: ݊(Ω) = 10!. 
Biến cố ܣ: Không có hai học sinh lớp 12 nào đứng cạnh nhau. 
Ta thực hiện: 
- Xếp 6 HS lớp 11 thành hàng: có 6! cách 
- Chọn 4 chỗ trong 5 chỗ xen giữa và 2 đầu của các HS lớp 11 để xếp chỗ cho 4 HS lớp 12: có ܣସ 
cách. 
Do đó: ݊(ܣ) =  .ସܣ.!6
Vậy: ܲ(ܣ) = ()

(ஐ)
= !.ళర

ଵ!
= ଵ


. 

Câu 35.  Cho khối chóp có chiều cao bằng 2ܽ, đáy là hình thoi cạnh ܽ và có một góc bằng 60°. Thể tích của khối 
chóp đã cho bằng 

 A.  ܽଷ√3.  B.  
య√ଷ
ଷ

.  C.  
య√ଷ
ଶ

.  D.  
య√ଷ


. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có ℎ = 2ܽ. 
Gọi ܦܥܤܣ là đáy của hình chóp và ܦܣܤ = 60°. Suy ra tam giác ܦܤܣ đều cạnh ܽ có ܵ = మ√ଷ

ସ
.  

Suy ra ܵ = 2 ܵ = మ√ଷ
ଶ

. 

Vậy ܸ = .ܤ ℎ = 2ܽ. 
మ√ଷ
ଶ

= ܽଷ√3. 
Câu 36.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho 2)ܣ ;  3 ; ; 1− ; 2)ܤ ,(1   1). Mặt cầu đường kính ܤܣ có tâm ܫ và bán 

kính ܴ lần lượt là 
 A.  2− ; 0)ܫ ;  0); ܴ = 2. B.  2)ܫ ;  1 ;  1); ܴ = 2. 
 C.  2− ; 0)ܫ ;  0); ܴ = 4. D.  4− ; 0)ܫ ;  0); ܴ = 4. 

Lời giải 
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Chọn B 

Gọi ݔ)ܫூ  ; ூݕ   ;  .ܤܣ cũng là trung điểm của đoạn thẳng ܫ khi đó ,ܤܣ ூ) là tâm mặt cầu đường kínhݖ 

Do đó 

⎩
⎪
⎨

⎪
ூݔ⎧ = ௫ಲା௫ಳ

ଶ

ூݕ = ௬ಲା௬ಳ
ଶ

ூݖ = ௭ಲା௭ಳ
ଶ

⇔ ൝
ூݔ = 2
ூݕ = 1
ூݖ = 1

 ⇒ ; 2)ܫ  1 ;  1). 

Gọi ܴ là bán kính mặt cầu tâm ܫ đường kính ܤܣ thì: 
ܴ = ܣܫ = ඥ(ݔூ − )ଶݔ + ூݕ) − )ଶݕ + ூݖ) − )ଶݖ = 2. 

Câu 37.   Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy là tam giác vuông cân tại ܥܤ,ܥ =  vuông góc với mặt phẳng ܣܵ ,ܽ
đáy và ܵܣ = ܽ. Khoảng cách từ ܣ đến mặt phẳng (ܵܥܤ) bằng 

 A.  √ଷ
ଶ

. B.  √2ܽ. C.  √ଶ
ଶ

. D.  
ଶ
. 

Lời giải 

 
Chọn C 
Vì ቄܥܤ ⊥ ܥܣ

ܥܤ ⊥ ܣܵ ⇒ ܥܤ ⊥   (ܥܣܵ)

Khi đó (ܵܥܤ) ⊥  .ܥܵ theo giao tuyến là (ܥܣܵ)
Trong (ܵܥܣ), kẻ ܪܣ ⊥ ܪܣ suy ra ܪ tại ܥܵ ⊥  .ܪ tại (ܥܤܵ)
Khoảng cách từ ܣ đến mặt phẳng (ܵܥܤ) bằng ܪܣ. 
Ta có ܥܣ = ܥܤ = ܣܵ ,ܽ = ܽ nên tam giác ܵܥܣ vuông cân tại ܣ. 
Suy ra ܪܣ = ଵ

ଶ
ܥܵ = ଵ

ଶ
ܽ√2. 

Cách 2: Ta có ݀൫ܣ, ൯(ܥܤܵ) = ଷಲ.ೄಳ
ௌ೩ೄಳ

= ଷೄ.ಲಳ
ௌ೩ೄಳ

. 

Vì ቄܥܤ ⊥ ܥܣ
ܥܤ ⊥ ܣܵ ⇒ ܥܤ ⊥  .ܥ vuông tại ܥܤܵ nên tam giác ܥܵ

Suy ra ݀൫ܣ, ൯(ܥܤܵ) = ଷಲ.ೄಳ
ௌ೩ೄಳ

= ଷೄ.ಲಳ
ௌ೩ೄಳ

=
ଷ.భయௌ.భమ

మ

భ
మௌ.

= √ଶ
ଶ

  

Câu 38.   Giá trị lớn nhất của hàm số ݕ = ସݔ3− + ଷݔ4 + 1 bằng 
 A.  5. B.  2. C.  11. D.  0. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ݕ′ = ଷݔ12− + ଶݔ12 ⇒ ′ݕ = 0 ⇔ ቂݔ = 0

ݔ = 1. Khi đó ta có bảng biến thiên 

a a

a

//

//

A

C

B

S

H
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Dựa vào bảng biến thiên giá trị lớn nhất của hàm số bằng 2. 

Câu 39.  Tìm số các cặp số nguyên (ܽ;ܾ) thoả mãn logܾ + 6logܽ = 5, 2 ≤ ܽ ≤ 2020, 2 ≤ ܾ ≤ 2021. 
 A.  52. B.  53. C.  51. D.  54. 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có: logܾ + 6logܽ = 5 ⇔ logଶܾ − 5logܾ + 6 = 0 ⇔ logܾ = 2
logܾ = 3 ⇔ ቂܾ = ܽଶ

ܾ = ܽଷ
  

TH1: ܾ = ܽଶ ⇒ 2 ≤ ܽଶ ≤ 2021 ⇒ 2 ≤ ܽ ≤ 44 ⇒ Có 43 cặp (ܽ; ܾ). 
TH2: ܾ = ܽଷ ⇒ 2 ≤ ܽଷ ≤ 2021 ⇒ 2 ≤ ܽ ≤ 12 ⇒ Có 11 cặp (ܽ; ܾ). 
Vậy có tất cả 43 + 11 = 54 cặp (ܽ; ܾ). 

Câu 40.  Cho lăng trụ ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ có đáy ܦܥܤܣ là hình chữ nhật với ܤܣ = ܦܣ ,6√ = ܥ′ܣ ,3√ = 3 và 
mặt phẳng (ܥ′ܥ′ܣܣ) vuông góc với mặt đáy. Biết hai mặt phẳng (ܥ′ܥ′ܣܣ), (ܤ′ܤ′ܣܣ) tạo với nhau 
góc ߙ có tanߙ = ଷ

ସ
. Thể tích của khối lăng trụ ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ là 

 A. ܸ = 8. B. ܸ = 10. C. ܸ = 12. D. ܸ = 6. 
Lời giải 

Chọn A 

 
Gọi ܯ là trung điểm của ܣܣ′. Kẻ ܪ′ܣ vuông góc với ܥܣ tại ܭܤ ,ܪ vuông góc với ܥܣ tại ܰܭ ,ܭ 
vuông góc với ܣܣ′ tại ܰ. 
Do (ܥ′ܥ′ܣܣ) ⊥ ܪ′ܣ suy ra (ܦܥܤܣ) ⊥ ܭܤ và (ܦܥܤܣ) ⊥ (ܥ′ܥ′ܣܣ) ⇒ ܭܤ ⊥  ′ܣܣ
⇒ ′ܣܣ ⊥ (ܰܭܤ) ⇒ ′ܣܣ ⊥ ,(ܥ′ܥ′ܣܣ)suy ra ൫ܤܰ (ܤ′ܤ′ܣܣ) ൯ = ܤܰܭ =  .ߙ
Ta có: ܦܥܤܣ là hình chữ nhật với ܤܣ = ܦܣ ,6√ = √3 suy ra ܦܤ = 3 =  ܥܣ
Suy ra Δܣܥܣ′ cân tại ܥ. Suy ra ܯܥ ⊥ ′ܣܣ ⇒ ܯܥ // ܰܭ ⇒ 


= ே

ெ
= ே

ெ
  . 

Xét Δܥܤܣ vuông tại ܤ có ܭܤ là đường cao suy ra ܭܤ = .


= √2 và 

ଶܤܣ = ܥܣ.ܭܣ ⇒ ܭܣ =
ଶܤܣ

ܥܣ = 2 

Xét Δܰܤܭ vuông tại ܭ có tanߙ = tanܤܰܭ = ଷ
ସ
 ⇒ 

ே
= ଷ

ସ
⇔ ܰܭ = ସ√ଶ

ଷ
. 

Xét Δܭܰܣ vuông tại ܰ có ܰܭ = ସ√ଶ
ଷ

ܭܣ , = 2 suy ra ܰܣ = ଶ
ଷ
. 
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⇒ ଶ
ଷ

=
మ
య
ெ

=
ర√మ
య
ெ

  ⇒ ൜ܯܣ = 1 ⇒ ′ܣܣ = 2
ܯܥ = 2√2

. 

Ta lại có: ܥܣ.ܪ′ܣ = ′ܣܣ.ܯܥ ⇒ ܪ′ܣ = ெ.ᇱ


= ଶ√ଶ.ଶ
ଷ

= ସ√ଶ
ଷ

. 

Suy ra thể tích khối lăng trụ cần tìm là: ܸ = ܦܣ.ܤܣ.ܪ′ܣ = ସ√ଶ
ଷ

.√6.√3 = 8. 

Câu 41.  Cho hai hàm số ݕ = ଷݔ + ଶݔܽ + ݔܾ + ܿ(ܽ, ܾ, ܿ ∈ ℝ) có đồ thị (ܥ) và ݕ = ଶݔ݉ + ݔ݊ +
,݉) ݊,  ∈ ℝ) có đồ thị (ܲ) như hình vẽ. Diện tích hình phẳng giới hạn bởi (ܥ) và (ܲ) có giá trị 
nằm trong khoảng nào sau đây? 

 
 A.  (0; 1). B.  (1; 2). C.  (2; 3). D.  (3; 4). 

Lời giải 
Chọn B 
Xét phương trình hoành độ giao điểm 
ଷݔ + ଶݔܽ + ݔܾ + ܿ = ଶݔ݉ + ݔ݊ +  ⇔ ଷݔ + (ܽ ଶݔ(݉− + (ܾ − ݔ(݊ + (ܿ − ( = 0(∗). 
Dựa vào hình vẽ, ta thấy hai đồ thị tiếp xúc nhau tại điểm có hoành độ ݔ = −1 và cắt nhau tại điểm 
có hoành độ ݔ = 1 nên phương trình (∗) có nghiệm ݔ = −1 (bội 2) và ݔ = 1 (nghiệm đơn). 
Khi đó, (∗) ⇔ ݔ) + 1)ଶ(ݔ − 1) = 0. 
Vậy diện tích hình phẳng giới hạn bởi (ܥ) và (ܲ) là: 
ܵ = ∫ ݔ)| + 1)ଶ(ݔ − ݔ݀|(1 =ଵ

ିଵ ∫ ݔ) + 1)ଶ(1− ݔ݀(ݔ =ଵ
ିଵ

ସ
ଷ
∈ (1; 2). 

Câu 42.  Cho đường cong (ܥ): ݕ = ݔ8 − ݕ ଷ và đường thẳngݔ27 = ݉ cắt (ܥ) tại hai điểm phân biệt nằm 
trong gốc phần tư thứ nhất của hệ trục tọa độ ܱݕݔ và chia thành 2 miền phẳng (gạch sọc và kẻ 
caro) có diện tích bằng nhau (tham khảo hình vẽ bên) 
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Mệnh đề nào sau đây là đúng? 

 A.  ଵ
ଶ

< ݉ < 1. B.  1 < ݉ < ଷ
ଶ
. C.  ଷ

ଶ
< ݉ < 2. D.  0 < ݉ < ଵ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn B 
Phương trình hoành độ giao điểm: 8ݔ − ଷݔ27 = ݉ ⇔ ଷݔ27 − ݔ6 + ݉ = 0. 
Giả sử đường thẳng ݕ = ݉ cắt đường cong (ܥ) trong góc phần tư thứ nhất của hệ trục tọa độ tại 

các điểm có hoành độ 0 < ܽ < ܾ, ta có: 27ܽଷ − 8ܽ + ݉ = 0   (1)
27ܾଷ − 8ܾ + ݉ = 0    (2). 

Ta có các hình phẳng ଵܵ: ൝
ݕ = ݔ8 − ଷݔ27
ݕ = ݉
ݔ = ݔ;0 = ܽ

; ܵଶ: ൝
ݕ = ݔ8 − ଷݔ27
ݕ = ݉
ݔ = ܽ; ݔ = ܾ

; 

Suy ra ଵܵ = ∫ |݉− ݔ8) − ଵݔ݀|(ଷݔ27
 = ∫ (݉ − ݔ8 + ݔ݀(ଷݔ27

 = ݉ܽ − 4ܽଶ + ଶ
ସ
ସ và ܵଶݔ =

∫ ݔ8)| − (ଷݔ27 ݔ݀|݉−
 = ∫ ݔ8) − ଷݔ27 ݔ݀(݉−

 = ቀ4ܾଶ − ଶ
ସ
ܾସ −ܾ݉ቁ − ቀ4ܽଶ − ଶ

ସ
ܽସ −

݉ܽቁ.Vì ଵܵ = ܵଶ ⇔ 4ܾଶ − ଶ
ସ
ܾସ −ܾ݉ = 0 ⇔ ݉ = 4ܾ − ଶ

ସ
ܾଷ  (ܾ > 0). 

Thay vào (2) có: 27ܾଷ − 8ܾ + 3ܾ − ଶ
ସ
ܾଷ = 0 ⇔ ܾ = ସ

ଽ
> 0 ⇒ ݉ = ଷଶ

ଶ
. 

Câu 43.  Trong các số phức ݖ thoả mãn |ݖଶ + 1| =  ଶ lần lượt là các số phức có môđun nhỏݖ ଵ vàݖ gọi |ݖ|2
nhất và lớn nhất. Giá trị của biểu thức |ݖଵ|ଶ +  ଶ|ଶ bằngݖ|

 A.  6. B.  2√2. C.  4√2. D.  2. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có: 

ଶ|ݖ|4 = ଶݖ| + 1|ଶ = ଶݖ) + ଶ(ݖ))(1 + 1) = ସ|ݖ| + 1 + ଶݖ + ଶ(ݖ) = ସ|ݖ| + 1 + ݖ) + ଶ(ݖ − ݖݖ2 ≥ ସ|ݖ| − ଶ|ݖ|2 + 1
⇒ ସ|ݖ| − ଶ|ݖ|6 + 1 ≤ 0 ⇔ 3− 2√2 ≤ ଶ|ݖ| ≤ 3 + 2√2

 

Vậy ݖ|݊݅ܯ| = ඥ3 − 2√2 = √2− 1 đạt được ⇔ ൜ݖ + ݖ = 0
|ݖ| = √2− 1 ⇔

ቈݖ = (√2 − 1)݅
ݖ = −(√2− 1)݅

 

Max|ݖ| = ඥ3 + 2√2 = √2 + 1 đạt được ⇔ ൜ݖ + ݖ = 0
|ݖ| = √2 + 1 ⇔ ቈݖ = (√2 + 1)݅

ݖ = −(√2 + 1)݅
 

Do đó |ݖଵ|ଶ + ଶ|ଶݖ| = 3 − 2√2 + 3 + 2√2 = 6  
Câu 44.  Một chiếc bút chì khối lăng trụ lục giác đều có cạnh đáy 3 ݉݉ và chiều cao bằng 200 ݉݉. Thân 

bút chì được làm bằng gỗ và phần lõi được làm bằng than chì. Phần lõi có dạng khối trụ có ciều cao 
bằng chiều dài của bút chì và đáy là hình tròn bán kính 1 ݉݉. Giả định 1 ݉ଷgỗ có giá trị ܽ (triệu 
đồng), 1 ݉ଷ than chì có giá trị 8ܽ (triệu đồng). khi đó giá nguyên vật liệu làm một chiếc bút chì 
như trên gần nhất với kết quả nào sau đây? 
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 A. 9,07.ܽ (đồng). B. 97,03.ܽ (đồng). C. 90,7.ܽ (đồng). D. 9,7.ܽ (đồng). 
Lời giải 

Chọn A 
Thể tích phần phần lõi được làm bằng than chì: ܸ = ଶℎܴߨ = .ߨ 10ି. 0,2 = 0,2.10ିߨ (݉ଷ). 
Thể tích chiếc bút chì khối lăng trụ lục giác đều: 
ܸ = .ܤ ℎ = ଷ√ଷ

ଶ
. (3.10ିଷ)ଶ. 0,2 = ଶ√ଷ

ଵ
. 10ି (݉ଷ). 

Thể tích phần thân bút chì được làm bằng gỗ: ௧ܸ = ܸ − ܸ = ଶ√ଷ
ଵ

. 10ି − 0,2.10ିߨ(݉ଷ). 
Giá nguyên vật liệu làm một chiếc bút chì: 
0,2.10ିߨ. 8ܽ + ቀଶ√ଷ

ଵ
. 10ି − 0,2.10ିߨቁܽ ≈ 9,07.10ି. ܽ (triệu đồng). 

Câu 45.  Cho hàm số ݕ = ଷݔ− ଶݔ݉− + (4݉ + ݔ(9 + 5, với ݉ là tham số. Có bao nhiêu giá trị nguyên của 
tham số ݉ để hàm số nghịch biến trên ℝ? 

 A.  5. B.  6. C.  4. D.  7. 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có ݕ′ = ଶݔ3− − ݔ2݉ + 4݉ + 9. 
Để hàm số đã cho nghịch biến trên ℝ thì ݕ′ ≤ ݔ∀,0 ∈ ℝ 

ଶݔ3−⇔ − ݔ2݉ + 4݉ + 9 ≤ ݔ∀,0 ∈ ℝ ⇔ ′߂ ≤ 0 
⇔ ݉ଶ + 3(4݉ + 9) ≤ 0 ⇔ −9 ≤ ݉ ≤ −3. 

Vì ݉ ∈ ℤ nên ݉ ∈ {−9;−8; … ;−3}. 
Vậy có 7 số nguyên ݉ thỏa mãn yêu cầu bài toán. 

Câu 46.  Cho ܽ; ܾ; ܿ là các số thực không âm thỏa mãn logଶ
(ା)(ା)

ଵାమ
= 2 − 2(ܾܽ + ܾܿ + ܿܽ). Tìm giá trị 

nhỏ nhất của biểu thức ܲ = 10ܽଶ + 10ܾଶ + ܿଶ. 
 A.  11. B.  ଵଵ

ଷ
. C.  4. D.  ଵ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có logଶ

(ା)(ା)
ଵାమ

= 2− 2(ܾܽ + ܾܿ + ܿܽ) 

⇔ logଶ
(ܽ + ܾ)(ܽ + ܿ)

1 + ܽଶ = 2 + 2ܽଶ − 2(ܽଶ + ܾܽ + ܾܿ + ܿܽ) 

⇔ logଶ(ܽ + ܾ)(ܽ + ܿ) + 2(ܽ + ܾ)(ܽ + ܿ) = logଶ(1 + ܽଶ) + 2(1 + ܽଶ) 
Xét hàm số ݂(ݐ) = logଶݐ + ݐ với ݐ2 > 0. Ta có ݂′(ݐ) = ଵ

௧୪୬ଶ
+ 2 > ݐ∀,0 > 0. 

Do đó phương trình ݂൫(ܽ + ܾ)(ܽ + ܿ)൯ = ݂(1 + ܽଶ) ⇔ (ܽ + ܾ)(ܽ + ܿ) = 1 + ܽଶ ⇔ ܾܽ + ܾܿ +
ܿܽ = 1. 

Ta có: 

2ܽଶ + 2ܾଶ ≥ 4ܾܽ
8ܽଶ + ଵ

ଶ
ܿଶ ≥ 4ܽܿ

8ܾଶ + ଵ
ଶ
ܿଶ ≥ 4ܾܿ

ൢ ⇒ 10ܽଶ + 10ܾଶ + ܿଶ ≥ 4(ܾܽ + ܾܿ + ܿܽ) = 4. Suy ra ܲ ≥ 4. 

Dấu đẳng thức xảy ra khi và chi khi ቐ
ܽ = ܾ = ଵ

ଷ

ܿ = ସ
ଷ

. Vậy minܲ = 4. 

Câu 47.   Trong không gian, cho mặt cầu (ܵ):   ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ2 + ݕ2 − ݖ4 + ݉ − 1 = 0 và mặt phẳng 
ݔ    :(ܲ) + ݕ2 + ݖ + ݉ + 12 = 0. Có bao nhiêu số tự nhiên ݉ để không tồn tại điểm ܭ nào thuộc 
mặt phẳng (ܲ) mà qua điểm ܭ kẻ được đường thẳng (݀) cắt mặt cầu (ܵ) tại ܤ   ,ܣ thỏa mãn 
ሬሬሬሬሬ⃗ܣܭ ሬሬሬሬሬሬ⃗ܤܭ. = 18? 

 A.  7. B.  3. C.  4. D.  5. 
Lời giải 

Chọn D 
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ݔ) :(ܵ) + 1)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) − 2)ଶ = 7 −݉ là phương trình mặt cầu khi ݉ < 7. 
Khi đó tâm 1−;1−)ܫ; 2), bán kính ܴ = √7 −݉. 
Gọi ܪ là trung điểm của ܤܣ. 
Ta có ܣܭሬሬሬሬሬ⃗ ሬሬሬሬሬሬ⃗ܤܭ. = 18 ⇔ ൫ܪܭሬሬሬሬሬሬ⃗ + ሬሬሬሬሬሬ⃗ܣܪ ൯. ൫ܪܭሬሬሬሬሬሬ⃗ − ሬሬሬሬሬሬ⃗ܣܪ ൯ = 18  
⇔ ଶܪܭ ଶܣܪ− = 18  
⇔ ଶܫܭ = 25−݉  
⇔ ଶܫܭ = ܴଶ + 18. 
Ta có yêu cầu bài toán tương đương ݀൫ܫ, (ܲ)൯ > ܫܭ ⇔ (ାଵଵ)మ


> 25 −݉ ⇔ ݉ଶ + 28݉− 29 >

0 ⇔ ቂ݉ > 1
݉ < −29. 

Do ݉ ∈ ℕ, ݉ < 7 nên ݉ ∈ {2,3,4,5,6}. 
Câu 48.   Một mặt bàn có dạng hình elip với bốn đỉnh ܣଵ,ܣଶ,ܤଵ,ܤଶ như hình vẽ bên dưới. Biết chi phí để lát 

đá hoa cương phần tô đậm là 150.000 đồng/m2 và kính cường lực phần còn lại là 100.000 
đồng/m2. Hỏi số tiền để trang trí theo cách trên gần nhất với số tiền nào dưới đây? Biết ܣଵܣଶ =
ଶܤଵܤ,݉ 12  =  4 ݉ và tứ giác ܳܲܰܯ là hình chữ nhật có ܰܯ = 6√3 ݉. 

 
 A.  4.250.000 đồng. B.  4.917.845 đồng. C.  4.540.000 đồng. D.  4.000.000 đồng. 

Lời giải 
Chọn B 

Phương trình chính tắc của elip (ܧ): ௫
మ

ଷ
+ ௬మ

ସ
= 1 ⇒ ݕ = ± √ଷି௫మ

ଷ
. 

Diện tích (ܧ) là ܵ = 4∫ √ଷି௫మ

ଷ

 dݔ. 

Đặt ݔ = 6sinݐ ,ݐ ∈ ቂ− గ
ଶ

; గ
ଶ
ቃ ⇒ dݔ = 6cosݐdݐ. 

Đổi cận: ݔ = 0 ⇒ ݐ = ݔ;0 = 6 ⇒ ݐ = గ
ଶ
. 

ܵ = 4∫ ୡ୭ୱ୲
ଷ

. 6cosݐdݐ
ഏ
మ
  = 48∫ cosଶݐdݐ

ഏ
మ
  = 24∫ (1 + cos2ݐ)dݐ

ഏ
మ
  = 24 ቀݐ + ୱ୧୬ଶ௧

ଶ
ቁ ቤ

గ
ଶ
0

 =  .ߨ12
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Dễ thấy ܰ൫3√3;ݕே൯ ∈ ேݕ do đó (ܧ) = 1. 
Tương tự cách tính tích phân ở trên ta có diện tích phần tô đậm là: 

ଵܵ = 4∫ √ଷି௫మ

ଷ

ଷ√ଷ dݔ + ܵெேொ  = 24∫ (1 + cos2ݐ). dݐ

ഏ
మ
ഏ
య

+ 2.6√3 = 24ቀݐ + ୱ୧୬ଶ௧
ଶ
ቁ อ

గ
ଶ
గ
ଷ

+ 12√3 =

ߨ4 + 6√3. 
Diện tích phần không tô đậm là: ܵଶ = ܵ − ଵܵ = ߨ8 − 6√3. 
Do đó số tiền trang trí là: 150.000. ൫4ߨ + 6√3൯ + 100.000. ൫8ߨ − 6√3൯ ≈ 4917.844.957 đồng. 
(có thể tính diện tích (ܧ) bằng công thức ܵ = ܾܽߨ = .ߨ 6.2 =  .(ߨ12

Câu 49.   Cho hàm số ݂(ݔ) = ଵ
ଷ
ଷݔ − ଶݔ +  Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ thuộc đoạn .ݔ݉

[0; 10] để hàm số ݕ =  ?có 5 cực trị (|ݔ|)݂
 A. 8. B. 1. C. 10. D. 0. 

Lời giải 
Chọn D 

݂ᇱ(ݔ) = ଶݔ − ݔ2 + ݉ 
Hàm số ݕ = ݕ có 5 cực trị ⇔ Hàm số (|ݔ|)݂ =  có 2 điểm cực trị dương (ݔ)݂
⇔ ݂ᇱ(ݔ) = ଶݔ − ݔ2 + ݉ = 0 có hai nghiệm dương phân biệt 

⇔ ൝
߂ = 1−݉ > 0
ܵ = 1 > 0
ܲ = ݉ > 0

⇔ ቄ݉ < 1
݉ > 0 ⇔ 0 < ݉ < 1 

Mà ൜݉ ∈ ℤ
݉ ∈ [0; 10] nên ݉ ∈ ∅. 

Câu 50.  Cho số phức ܼ thỏa mãn 2|ݖ − ݅| = ݖ| − ̅ݖ + 2݅|. Giá trị nhỏ nhất của |ݖ + 2 − 2݅| gần nhất với giá 
trị 

 A.  8,5. B.  4. C.  0,5. D.  0. 
Lời giải 

Chọn C 
Đặt ݖ = ݔ + ,ݔ) ,݅ݕ ݕ ∈ ℝ) 
Ta có 2|ݖ − ݅| = ݖ| − ̅ݖ + 2݅| ⇔ ݔ|2 + ݕ) − 1)݅| = ݕ)2| + 1)݅| 
⇔ ଶݔ + ݕ) − 1)ଶ = ݕ) + 1)ଶ ⇔ ଶݔ =  ݕ4

Ta có |ݖ + 2− 2݅| = ඥ(ݔ + 2)ଶ + ݕ) − 2)ଶ = ට(ݔ + 2)ଶ + ቀ௫
మ

ସ
− 2ቁ

ଶ
 = ට௫ర

ଵ
+ ݔ4 + 8 

Xét ݂(ݔ) = ௫ర

ଵ
+ ݔ4 + 8 ⇒ ݂ᇱ(ݔ) = ௫య

ସ
+ 4. 

݂ᇱ(ݔ) = 0 ⇔ ݔ = −√16య . 
Bảng biến thiên của ݂(ݔ): 

 
Dựa vào bảng biến thiên ta thấy ݂(ݔ)୫୧୬ = ݂(−√16య ) = −3√16య + 8. 
Vậy |ݖ + 2− 2݅|୫୧୬ = −3√16య + 8 ≈ 0,44. 

 



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 1    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
004 

 
Câu 1.   Cho hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm ݂′(ݔ) = ݔ)ݔ − ݔ)(1 + 2)ଷ, ∀ݔ ∈ ℝ. Số điểm cực trị của hàm số đã 

cho là 
 A.  3. B.  2. C.  5. D.  1. 
Câu 2.  Trong không gian với hệ toạ độ ܱݖݕݔ, cho hai điểm 2−)ܤ; 0; 4) và (1−;2−;0)ܥ. Một vectơ pháp 

tuyến của mặt phẳng vuông góc với đường thẳng ܥܤ là 
 A.  ሬ݊⃗ = (1; 5; 2). B.  ሬ݊⃗ = (1;−2; 3). C.  ሬ݊⃗ = (1; 2; 5). D.  ሬ݊⃗ = (2;−2;−5). 
Câu 3.  Tập xác định của hàm số ݕ = ଷݔ) − 27)

ഏ
మ là 

 A.  ܦ = ℝ\{2}. B.  ܦ = ℝ. C.  ܦ = (3; +∞). D.  ܦ = [3; +∞). 
Câu 4.   Cho hàm số ݕ =  có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂

 
Hàm số đạt cực tiểu tại điểm nào? 

 A.  ݔ = 1. B.  ݕ = −1. C.  ݔ = −1. D.  ݕ = 3. 
Câu 5.   Cho hình hình nón có độ dài đường sinh bằng 4, diện tích xung quanh bằng 8ߨ. Khi đó hình nón 

có bán kính hình tròn đáy bằng 
 A.  8. B.  4. C.  2. D.  1. 
Câu 6.  Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) =  ଷ làݔ
 A.  ௫

య

ଷ
+ B.  ௫ .ܥ

ర

ସ
+ ଶݔC.  3 .ܥ + ସݔ  .D .ܥ +  .ܥ

Câu 7.  Tổng các nghiệm của phương trình log(ݔଶ − ݔ3 + 1) = −9 bằng 
 A.  9. B.  10ିଽ. C.  3. D.  −3. 

Câu 8.  Cho ∫ ݔd(ݔ)݂ = 10ହ
ଶ . Tính ܫ = ∫ [2− ଶݔd[(ݔ)4݂

ହ . 
 A.  ܫ = 36. B.  ܫ = −34. C.  ܫ = 40. D.  ܫ = 34. 
Câu 9.  Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên ℝ và có đồ thị như hình vẽ bên. Khẳng định nào sau đây là đúng? 

 
 A. Hàm số đồng biến trên (−1; 0) và (1; +∞). B. Hàm số đồng biến trên (−1; 0) ∪ (1; +∞). 
 C. Hàm số đồng biến trên (−∞;−1) ∪ (1; +∞). D. Hàm số đồng biến trên (−∞; 0) và (0; +∞). 
Câu 10.   Cho cấp số cộng (ݑ) có số hạng đầu ݑଵ = 2, công sai ݀ = 5. Giá trị của ݑସ bằng 
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 A.  17. B.   12. C.  250. D.  22. 
Câu 11.   Với ܽ  và ܾ là hai số thực dương tùy ý, log(ܾܽଷ) bằng   
 A.  3(logܽ + logܾ). B.  3logܽ + logܾ. C.  logܽ + ଵ

ଷ
logܾ. D.  logܽ + 3logܾ. 

Câu 12.   Trong không gian với hệ toạ độ ܱݖݕݔ, cho hai điểm 1)ܣ; 1; 0) và 0)ܤ; 1; 2). Vectơ nào dưới đây 
là một vectơ chỉ phương của đường thẳng ܤܣ. 

 A.  ሬܾ⃗ = (−1; 0; 2). B.  ܿ⃗ = (1; 2; 2). C.  ݀⃗ = (−1; 1; 2). D.  ܽ⃗ = (−1; 0;−2). 
Câu 13.  Cho hàm số ݕ =  xác định, liên tục trên ℝ và có bảng biến thiên như hình sau. Đồ thị hàm số (ݔ)݂

ݕ = ݕ cắt đường thẳng (ݔ)݂ = −2020 tại bao nhiêu điểm? 

 
 A.  2. B.  1. C.  4. D.  0. 
Câu 14.   Kết quả của phép tính ݖ = (2 − 3݅)(4− ݅) là 
 A.  ݖ = 6 − 14݅. B.  ݖ = −5− 14݅. C.  ݖ = 5 − 14݅. D.  ݖ = 5 + 14݅. 

Câu 15.  Thể tích khối lăng trụ có diện tích đáy ܤ và chiều cao ℎ được tính theo công thức: 
 A.  ܸ = ܸ  .ℎ. Bܤ3 = ܸ  .ℎ. Cܤ = ସ

ଷ
ܸ  .ℎ. Dܤ = ଵ

ଷ
 .ℎܤ

Câu 16.  Có ba loại cây và bốn hố trồng cây. Hỏi có mấy cách trồng cây nếu mỗi hố trồng một cây và mỗi 
loại cây phải có ít nhất một cây được trồng 

 A.  36.  B.  72.  C.  12.  D.  24.  
Câu 17.  Trong không gian ܱݖݕݔ, hình chiếu vuông góc của điểm 2−;1)ܯ; 3) trên trục ܱݔ có toạ độ là 
 A.  (0;−2; 3).  B.  (1; 0; 0).  C.  (1;−2; 0).  D.  (1; 0; 3).  
Câu 18.  Phần thực của số phức ݖ = ݅(1− 2݅) là 
 A.  1. B.  2. C.  −1. D.  −2. 
Câu 19.  Bảng biến thiên trong hình bên dưới của hàm số nào dưới đây? 

 
 A.  ݕ = ௫ିଵ

ଶ௫ିଵ
. B.  ݕ = ସݔ − ଶݔ2 − 3. C.  ݕ = ଷݔ− + ݔ3 + 2. D.  ݕ = ଷݔ − ݔ3 + 4. 

Câu 20.  Tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ݕ = ଶ௫ିଵ
௫ାଶଶ

 là 

 A.  ݕ = −2. B.  ݕ = 2. C.  ݔ = −2020. D.  ݔ = ିଵ
ଶଶ

. 
Câu 21.   Tập nghiệm của bất phương trình e௫మି௫ାଵ < e là 
 A.  (−∞; 0). B.  (1; 2). 
 C.  (1; +∞). D.  (0; 1). 
Câu 22.   Trong mặt phẳng ܱݕݔ, điểm (4−;3)ܯ là biểu diễn hình học của số phức nào sau đây? 
 A.  ݖ = 3 + 4݅. B.  ݖ = 4 − 3݅. C.  ݖ = 3 − 4݅. D.  ݖ = −4 + 3݅. 
Câu 23.  Cho hàm số ݂(ݔ) thỏa mãn ∫ ହ(ݔ)݂

ଶ ݔ݀ = 10. Tính ܫ = ∫ [2− ଶ[(ݔ)4݂
ହ  .ݔ݀

 A.  ܫ = 36. B.  ܫ = 40. C.  ܫ = 32. D.  ܫ = 34. 
Câu 24.  Trong các hàm số sau, hàm số nào đồng biến trên ℝ? 
 A.  ݕ = ݕ  .ଶ. Bିݔ = ݁௫. C.  ݕ = 2௫మ. D.  ݕ = logଶݔ. 



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 3    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

Câu 25.  Cho hình trụ có bán kính đáy bằng ܴ, chiều cao bằng ℎ. Biết rằng hình trụ đó có diện tích toàn phần 
gấp đôi diện tích xung quanh. Mệnh đề nào sau đây đúng? 

 A.  ℎ = √2ܴ. B.  ܴ = ℎ. C.  ܴ = 2ℎ. D.  ℎ = 2ܴ. 
Câu 26.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu có phương trình ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ2 − ݕ6 − 6 = 0. Tìm tọa 

độ tâm ܫ của mặt cầu đó. 
 A.  1−)ܫ; 3; 0). B.  1−)ܫ; 3; 3). C.  (3−;3−;1)ܫ. D.  3−;1)ܫ; 0). 
Câu 27.   Cho số phức ݖ = 3− 2݅. Tìm phần ảo của số phức ݓ = (1 +   ݖ(݅
 A.  −1. B.  5. C.  1. D.  ݅. 
Câu 28.   Trong không gian ܱݖݕݔ cho hai điểm 2−)ܣ;  1; ;1− ;2)ܤ ,(0   4). Phương trình mặt cầu (ܵ) có 

đường kính ܤܣ là 
 A.  ݔଶ + ଶݕ + ݖ) + 2)ଶ = 9  .  B.  ݔଶ + ଶݕ + ݖ) − 2)ଶ = 3 .   
 C.  ݔଶ + ଶݕ + ݖ) + 2)ଶ = 3 .  D.  ݔଶ + ଶݕ + ݖ) − 2)ଶ = 9 .  
Câu 29.   Cho hai số thực dương ݔ ,  ?tùy ý. Mệnh đề nào sau đây đúng ݕ

 A.  logଶ
௫మ

௬
= ଶ୪୭మ௫

୪୭మ௬
. B.  logଶ(ݔଶݕ) = 2logଶݔ + logଶݕ. 

 C.  logଶ(ݔଶݕ) = logଶݔ + 2logଶݕ. D.  logଶ(ݔଶ + (ݕ = 2logଶݔ. logଶݕ. 
Câu 30.  Gọi (ݔ)ܨ là nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ݔ2) − 3)ଶ thỏa mãn (0)ܨ = ଵ

ଷ
. Giá trị của biểu thức 

logଶ[3(1)ܨ −  bằng [(2)ܨ2

 A.  −4. B.  4. C.  2. D.  10. 
Câu 31.  Trong không gian với hệ toa độ ܱݖݕݔ, lập phương trình đường thẳng đi qua điểm 1−  ;0)ܣ;   3) và 

vuông góc với mặt phẳng (ܲ): ݔ + ݕ3 − 1 = 0. 

 A.  ൝
ݔ =          ݐ
ݕ = −1 + ݐ3
ݖ = 3        

. B.  ൝
ݔ = 1     
ݕ = 3 − ݐ
ݖ = 3    

. C.  ൝
ݔ =          ݐ
ݕ = −1 + ݐ3
ݖ = 3−    ݐ

. D.  ൝
ݔ =          ݐ
ݕ = −1 + ݐ2
ݖ = 3 +   ݐ2

. 

Câu 32.  Cho tứ diện ܦܥܤܣ có tất cả các cạnh đều bằng ܽ > 0. Khi đó khoảng cách từ đỉnh ܣ đến 
 bằng (ܦܥܤ)݉

 A.  √ଶ
ଷ

. B.  √ଷ
ଷ

. C.  √଼
ଷ

. D.  √
ଷ

. 
Câu 33.  Cho hình lập phương ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′. Góc giữa hai đường thẳng ܥܣ và ܦ′ܣ bằng 
 A. 30°. B. 60°. C. 45°. D. 90°. 
Câu 34.  Giá trị lớn nhất của hàm số ݕ = ௫ାଵ

√௫మାଵ
 trên khoảng (−∞; +∞) bằng 

 A.  √2. B.  2. C.  2√2. D.  1. 

Câu 35.  Biết (ݔ)ܨ = ∫ trên ℝ. Giá trị của (ݔ)݂ ଷ là một nguyên hàm của hàm sốݔ (1 + ଷݔd((ݔ)݂
ଵ  bằng 

 A. 20. B. 22. C. 26. D. 28. 
Câu 36.   Một hộp có 9 viên bi khác nhau trong đó có 5 viên bi màu đỏ và 4 viên bi màu xanh. Chọn ngẫu 

nhiên 2 viên bi. Tính xác suất để hai viên bi được chọn có cùng màu. 
 A.  ଵ

ସ
. B.  ଵ

ଽ
. C.  ସ

ଽ
. D.  ହ

ଽ
. 

Câu 37.  Cho khối chóp có thể tích ܸ = 6 và chiều cao ℎ = 2. Diện tích đáy của khối chóp đã cho bằng 
 A.  3. B.  9. C.  4. D.  12. 
Câu 38.   Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ) + 1)ଶ(2− ݔ)(ݔ + 3). Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
 A.  Hàm số nghịch biến trên khoảng (−3; 2). 
 B.  Hàm số nghịch biến trên các khoảng (−3;−1) và (2; +∞). 
 C.  Hàm số đồng biến trên các khoảng (−∞;−3) và (2; +∞). 
 D.  Hàm số đồng biến trên khoảng (−3; 2). 
Câu 39.   Phương trình logమ

ೣ
ଶݔ4 + logଶ√௫

ଶ
௫

= 3 có một nghiệm ݔ = 1 và một nghiệm khác 1 bằng 

 A.  2
భ
ళ. B.  2ି

య
ళ. C.  2ି

ఱ
ళ. D.  2

య
ళ. 
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Câu 40.  Hình vuông ܱܥܤܣ có cạnh bằng 4 được chia thành hai phần bởi đường cong (ܥ) có phương trình 
ݕ = ଵ

ସ
, ଶ. Gọi ଵܵݔ  ܵଶ lần lượt là diện tích của phần không bị gạch và bị gạch như hình vẽ bên dưới. 

Tỉ số ௌభ
ௌమ

 bằng 

 
 A.  ଵ

ଶ
. B.  2. C.  ଷ

ଶ
. D.  3. 

Câu 41.   Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉đề hàm số ݂(ݔ) = ଷݔ− + 3(݉ + ଶݔ(1 + 3(2݉−
ݔ(1 + 2020nghịch biến trên tập xác định của nó? 

 A.  2. B.  3. C.  5. D.  0. 

Câu 42.   Cho hai số phức ݖ và ݓ thỏa mãn điều kiện ൝
ݖ| + |ݓ2 = 3
ݖ2| + |ݓ3 = 6
ݖ| + |ݓ4 = 7

. Khi đó giá trị của biểu thức ܲ =

ݓ.ݖ +  bằng ݓ.ݖ
 A.  ܲ = −12. B.  ܲ = −28. C.  ܲ = 33. D.  ܲ = 8. 
Câu 43.   Một chiếc hộp hình trụ với bán kính đáy bằng chiều cao và bằng 10 cm. Một học sinh bỏ một 

miếng bìa hình vuông vào chiếc hộp đó và thấy hai cạnh đối diện của miếng bìa lần lượt là dây 
cung của hai đường tròn đáy hộp và miếng bìa không song song với trục của hộp. Hỏi diện tích của 
miếng bìa đó bằng bao nhiêu? 

 A.  200  ܿ݉ଶ  B.  300  ܿ݉ଶ  C.  150  ܿ݉ଶ  D.  250  ܿ݉ଶ  
Câu 44.  Cho hình lăng trụ ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ có đáy ܥܤܣ là tam giác đều cạnh ܽ. Hình chiếu vuông góc của ܣ′ 

lên (ܥܤܣ) là trung điểm của ܥܤ. Đường thẳng ܤܤ′ tạo với mặt phẳng (ܥܤܣ) một góc bằng 45. 
Thể tích ܸ của khối lăng trụ ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ bằng 

 A.  ܸ = ଷయ

଼
. B.  ܸ = ଷయ√ଶ

଼
. C.  ܸ = య

଼
. D.  ܸ = య√ଶ

଼
. 

Câu 45.  Cho các hàm số ݂(ݔ) = ଶݔܽ + ݔܾ + ܿ và ݃(ݔ) = ݔ݉ + ݊ có đồ thị lần lượt là đường cong (ܥ) và 
đường thẳng (݀) như hình vẽ. Biết ܤܣ = 5. Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị (ܥ) và đường 
thẳng (݀) (phần tô màu) là ܵ = 


 (trong đó ݍ, ∈ ℕ∗, (ݍ;) = 1). Khẳng định nào sau đây đúng? 

 
 A.   > ݍ  .B .ݍ11 = 69. C.   + ݍ = 35. D.   − ݍ = 20. 
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Câu 46.   Cho hai số phức ݖଵ, |ଵݖ| ଶ thỏa mãnݖ = |ଶݖ| ,1 = ଵݖ2| ,4 + |ଶݖ = √15. Giá trị lớn nhất của biểu 
thức |4ݖଵ + ଶݖ + 3݅| bằng 

 A.  √22 + 3. B.  4√22 + 3. C.  √22− 3. D.  2√22 + 3. 
Câu 47.  Cho hàm số ݂(ݔ) = ସݔܽ + ଷݔܾ + ଶݔܿ + ݔ݀ + ݁, (ܽ ≠ 0) có đồ thị của đạo hàm ݂′(ݔ) như hình vẽ. 

 
Biết rằng ݁ > ݊. Số điểm cực trị của hàm số ݕ = −(ݔ)݂]′݂  bằng [ݔ2

 A.  7. B.  6. C.  10. D.  14. 
Câu 48.  Một khối gỗ hình trụ với bán kính đáy bằng 6 và chiều cao bằng 8. Trên một đường tròn đáy nào 

đó ta lấy hai điểm ܤ ,ܣ sao cho cung ܤܣ có số đo 120୭. Người ta cắt khúc gỗ bởi một mặt phẳng đi 
qua ܤ ,ܣ và tâm của hình trụ (tâm của hình trụ là trung điểm của đoạn nối tâm hai đáy) để được 
thiết diện như hình vẽ. Biết diện tích ܵ của thiết diện thu được có dạng ܵ = ܽπ + ܾ√3. Tính ܲ =
ܽ + ܾ. 

 
 A. ܲ = 30. B. ܲ = 50. C. ܲ = 45. D. ܲ = 60. 

Câu 49.  Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): (ݔ − 1)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) − 2)ଶ = 9 và 
điểm 1)ܯ ;  3 ; −1). Biết rằng các tiếp điểm của các tiếp tuyến kẻ từ ܯ tới mặt cầu đã cho luôn 
thuộc một đường tròn (ܥ) có tâm ܬ(ܽ ;  ܾ ;  ܿ). Tính 2ܽ + ܾ + ܿ. 

 A.  ଶ
ଶହ

. B.  ଵଷସ
ଶହ

. C.  ଵଵ
ଶହ

. D.  ଼ସ
ଶହ

. 

Câu 50.  Cho ݔ, là các số thực dương thỏa mãn ln ݕ ௫(ଵା௬)
ସ(ଶି௬)

= 2(8− ݔ − ݕ4 −  Tìm giá trị nhỏ nhất của .(ݕݔ
ܲ = ݔ +  .ݕ3

 A.  5. B.  6. C.  7. D.  4. 
------------- HẾT ------------- 
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Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 
Mã đề thi 

004 
 
Câu 1.   Cho hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm ݂′(ݔ) = ݔ)ݔ − ݔ)(1 + 2)ଷ, ∀ݔ ∈ ℝ. Số điểm cực trị của hàm số đã 

cho là 
 A.  3. B.  2. C.  5. D.  1. 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có ݂′(ݔ) = ݔ)ݔ − ݔ)(1 + 2)ଷ; ݂′(ݔ) = 0 ⇔ 
ݔ = 0
ݔ = 1
ݔ = −2

  

Bảng xét dấu 

 
Vì ݂′(ݔ) đổi dấu 3  lần khi đi qua các điểm nên hàm số đã cho có 3 cực trị. 

Câu 2.  Trong không gian với hệ toạ độ ܱݖݕݔ, cho hai điểm 2−)ܤ; 0; 4) và (1−;2−;0)ܥ. Một vectơ pháp 
tuyến của mặt phẳng vuông góc với đường thẳng ܥܤ là 

 A.  ሬ݊⃗ = (1; 5; 2). B.  ሬ݊⃗ = (1;−2; 3). C.  ሬ݊⃗ = (1; 2; 5). D.  ሬ݊⃗ = (2;−2;−5). 
Lời giải 

Chọn D 

Ta có: ܥܤሬሬሬሬሬ⃗ = (2;−2;−5). 
Vì mặt phẳng vuông góc với đường thẳng ܥܤ nên nhận ܥܤሬሬሬሬሬ⃗ = ሬ݊⃗ = (2;−2;−5) làm một vectơ pháp 
tuyến. 

Câu 3.  Tập xác định của hàm số ݕ = ଷݔ) − 27)
ഏ
మ là 

 A.  ܦ = ℝ\{2}. B.  ܦ = ℝ. C.  ܦ = (3; +∞). D.  ܦ = [3; +∞). 
Lời giải 

Chọn C 

Hàm số đã cho xác định khi ݔଷ − 27 > 0 ⇔ ݔ > 3. 
Vậy tập xác định của hàm số đã cho là ܦ = (3; +∞). 

Câu 4.   Cho hàm số ݕ =  có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂
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Hàm số đạt cực tiểu tại điểm nào? 

 A.  ݔ = 1. B.  ݕ = −1. C.  ݔ = −1. D.  ݕ = 3. 
Lời giải 

Chọn A 
Từ bảng biến thiên, ta có hàm số ݕ = ݔ đạt cực tiểu tại điểm (ݔ)݂ = 1. 

Câu 5.   Cho hình hình nón có độ dài đường sinh bằng 4, diện tích xung quanh bằng 8ߨ. Khi đó hình nón 
có bán kính hình tròn đáy bằng 

 A.  8. B.  4. C.  2. D.  1. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có diện tích xung quanh của hình nón là: 
ܵ௫ = ݈ܴߨ = .ܴ.ߨ 4 = ߨ8 ⇒ ܴ = 2. 
Vậy bán kính hình tròn đáy là ܴ = 2. 

Câu 6.  Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) =  ଷ làݔ
 A.  ௫

య

ଷ
+ B.  ௫ .ܥ

ర

ସ
+ ଶݔC.  3 .ܥ + ସݔ  .D .ܥ +  .ܥ

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ∫ d(ݔ)݂ ݔ = ଷdݔ∫ ݔ = ௫ర

ସ
+  .ܥ

Câu 7.  Tổng các nghiệm của phương trình log(ݔଶ − ݔ3 + 1) = −9 bằng 
 A.  9. B.  10ିଽ. C.  3. D.  −3. 

Lời giải 
Chọn C 
Phương trình tương đương với ݔଶ − ݔ3 + 1 = 10ିଽ ⇔ ଶݔ − ݔ3 + 1 − 10ିଽ = 0. 
Vì Δ = 5 + 4.10ିଽ > 0 nên phương trình có hai nghiệm ݔଵ và ݔଶ phân biệt. 
Theo định lý Vi-et ta có ݔଵ + ଶݔ = 3. 

Câu 8.  Cho ∫ ݔd(ݔ)݂ = 10ହ
ଶ . Tính ܫ = ∫ [2− ଶݔd[(ݔ)4݂

ହ . 
 A.  ܫ = 36. B.  ܫ = −34. C.  ܫ = 40. D.  ܫ = 34. 

Lời giải 
Chọn D 
ܫ = ∫ [2− ଶݔd[(ݔ)4݂

ହ  = 2∫ dݔଶ
ହ − 4∫ ଶݔd(ݔ)݂

ହ  = −2∫ dݔହ
ଶ + 4∫ ହݔd(ݔ)݂

ଶ ଶହ|ݔ2− =  + 4.10 = 34. 
Câu 9.  Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên ℝ và có đồ thị như hình vẽ bên. Khẳng định nào sau đây là đúng? 



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 8    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

 
 A. Hàm số đồng biến trên (−1; 0) và (1; +∞). B. Hàm số đồng biến trên (−1; 0) ∪ (1; +∞). 
 C. Hàm số đồng biến trên (−∞;−1) ∪ (1; +∞). D. Hàm số đồng biến trên (−∞; 0) và (0; +∞). 

Lời giải 
Chọn A 
Hàm số đồng biến trên (−1; 0) và (1; +∞). 

Câu 10.   Cho cấp số cộng (ݑ) có số hạng đầu ݑଵ = 2, công sai ݀ = 5. Giá trị của ݑସ bằng 
 A.  17. B.   12. C.  250. D.  22. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: ݑସ = ଵݑ + 3݀ = 2 + 3.5 = 17. 

Câu 11.   Với ܽ  và ܾ là hai số thực dương tùy ý, log(ܾܽଷ) bằng   
 A.  3(logܽ + logܾ). B.  3logܽ + logܾ. C.  logܽ + ଵ

ଷ
logܾ. D.  logܽ + 3logܾ. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: log(ܾܽଷ) = logܽ + logܾଷ = logܽ + 3logܾ. 

Câu 12.   Trong không gian với hệ toạ độ ܱݖݕݔ, cho hai điểm 1)ܣ; 1; 0) và 0)ܤ; 1; 2). Vectơ nào dưới đây 
là một vectơ chỉ phương của đường thẳng ܤܣ. 

 A.  ሬܾ⃗ = (−1; 0; 2). B.  ܿ⃗ = (1; 2; 2). C.  ݀⃗ = (−1; 1; 2). D.  ܽ⃗ = (−1; 0;−2). 
Lời giải. 

Chọn A 
Ta có ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = (−1; 0; 2) suy ra đường thẳng ܤܣ có VTCP là ሬܾ⃗ = (−1; 0; 2). 

Câu 13.  Cho hàm số ݕ =  xác định, liên tục trên ℝ và có bảng biến thiên như hình sau. Đồ thị hàm số (ݔ)݂
ݕ = ݕ cắt đường thẳng (ݔ)݂ = −2020 tại bao nhiêu điểm? 

 
 A.  2. B.  1. C.  4. D.  0. 

Lời giải 
Chọn A 
Từ bảng biến thiên suy ra, đồ thị hàm số ݕ = ݕ cắt đường thẳng (ݔ)݂ = −2020 tại hai điểm. 

Câu 14.   Kết quả của phép tính ݖ = (2 − 3݅)(4− ݅) là 
 A.  ݖ = 6 − 14݅. B.  ݖ = −5− 14݅. C.  ݖ = 5 − 14݅. D.  ݖ = 5 + 14݅. 

Lời giải 

Chọn C 

Ta có: ݖ = (2 − 3݅)(4− ݅) = 8− 2݅ − 12݅ + 3݅ଶ = 5− 14݅. 
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Câu 15.  Thể tích khối lăng trụ có diện tích đáy ܤ và chiều cao ℎ được tính theo công thức: 
 A.  ܸ = ܸ  .ℎ. Bܤ3 = ܸ  .ℎ. Cܤ = ସ

ଷ
ܸ  .ℎ. Dܤ = ଵ

ଷ
 .ℎܤ

Lời giải 

Chọn B 

Câu 16.  Có ba loại cây và bốn hố trồng cây. Hỏi có mấy cách trồng cây nếu mỗi hố trồng một cây và mỗi 
loại cây phải có ít nhất một cây được trồng 

 A.  36.  B.  72.  C.  12.  D.  24.  
Lời giải 

Chọn D 

Yêu cầu bài toán tương đương sắp xếp 3 phần tử (3 loại cây) và 4 vị trí (4 hố trông cây). Do đó, số 
cách trồng cây thỏa mãn yêu cầu bài toán chính là chỉnh hợp chập 3 của 4 phần tử. 

Vậy có ܣସଷ = 24 cách trồng. 

Câu 17.  Trong không gian ܱݖݕݔ, hình chiếu vuông góc của điểm 2−;1)ܯ; 3) trên trục ܱݔ có toạ độ là 
 A.  (0;−2; 3).  B.  (1; 0; 0).  C.  (1;−2; 0).  D.  (1; 0; 3).  

Lời giải 
Chọn B 

Câu 18.  Phần thực của số phức ݖ = ݅(1− 2݅) là 
 A.  1. B.  2. C.  −1. D.  −2. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ݖ = ݅(1− 2݅) = ݅ − 2݅ଶ = 2 + ݅. 
Như vậy phần thực của ݖ là 2. 

Câu 19.  Bảng biến thiên trong hình bên dưới của hàm số nào dưới đây? 

 
 A.  ݕ = ௫ିଵ

ଶ௫ିଵ
. B.  ݕ = ସݔ − ଶݔ2 − 3. C.  ݕ = ଷݔ− + ݔ3 + 2. D.  ݕ = ଷݔ − ݔ3 + 4. 

Lời giải 
Chọn C 
Bảng biến thiên của hàm số bậc ba có hệ số ܽ < 0. 

Câu 20.  Tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ݕ = ଶ௫ିଵ
௫ାଶଶ

 là 

 A.  ݕ = −2. B.  ݕ = 2. C.  ݔ = −2020. D.  ݔ = ିଵ
ଶଶ

. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có lim

௫→ାஶ
ݕ = lim

௫→ାஶ

ଶ௫ିଵ
௫ାଶଶ

= 2; lim
௫→ିஶ

ݕ = lim
௫→ିஶ

ଶ௫ିଵ
௫ାଶଶ

= 2. Suy ra đồ thị hàm số có tiệm cận 
ngang là đường thẳng ݕ = 2. 

Câu 21.   Tập nghiệm của bất phương trình e௫మି௫ାଵ < e là 
 A.  (−∞; 0). B.  (1; 2). 
 C.  (1; +∞). D.  (0; 1). 

Lời giải 
Chọn D 
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Ta có e௫మି௫ାଵ < e ⇔ ଶݔ − ݔ + 1 < 1 ⇔ ଶݔ − ݔ < 0 ⇔ 0 < ݔ < 1. 
Vậy tập nghiệm của bất phương trình là ܵ = (0; 1). 

Câu 22.   Trong mặt phẳng ܱݕݔ, điểm (4−;3)ܯ là biểu diễn hình học của số phức nào sau đây? 
 A.  ݖ = 3 + 4݅. B.  ݖ = 4 − 3݅. C.  ݖ = 3 − 4݅. D.  ݖ = −4 + 3݅. 

Lời giải 
Chọn C 

Câu 23.  Cho hàm số ݂(ݔ) thỏa mãn ∫ ହ(ݔ)݂
ଶ ݔ݀ = 10. Tính ܫ = ∫ [2− ଶ[(ݔ)4݂

ହ  .ݔ݀
 A.  ܫ = 36. B.  ܫ = 40. C.  ܫ = 32. D.  ܫ = 34. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: ܫ = ∫ [2− ଶ[(ݔ)4݂

ହ ݔ݀ = −∫ [2 − ହ[(ݔ)4݂
ଶ ݔ݀ = ∫ −(ݔ)4݂) 2)ହ

ଶ ݔ݀ = 4∫ ହ(ݔ)݂
ଶ ݔ݀ −

2∫ ହݔ݀
௫ = 34. 

Câu 24.  Trong các hàm số sau, hàm số nào đồng biến trên ℝ? 
 A.  ݕ = ݕ  .ଶ. Bିݔ = ݁௫. C.  ݕ = 2௫మ. D.  ݕ = logଶݔ. 

Lời giải 
Chọn B 

+ Hàm số ݕ = ;∞−) ଶ đồng biến trên khoảngିݔ 0). 

+ Hàm số ݕ = 2௫మ đồng biến trên khoảng (0; +∞). 

+ Hàm số ݕ = logଶݔ đồng biến trên khoảng (0; +∞). 

+ Hàm số ݕ = ݁௫ đồng biến trên ℝ. 
Câu 25.  Cho hình trụ có bán kính đáy bằng ܴ, chiều cao bằng ℎ. Biết rằng hình trụ đó có diện tích toàn phần 

gấp đôi diện tích xung quanh. Mệnh đề nào sau đây đúng? 
 A.  ℎ = √2ܴ. B.  ܴ = ℎ. C.  ܴ = 2ℎ. D.  ℎ = 2ܴ. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: ௧ܵ = 2ܵ௫ ⇔ ଶܴߨ2 + ℎܴߨ2 = ⇔ ℎܴߨ2.2 ܴ = ℎ. 

Câu 26.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu có phương trình ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ2 − ݕ6 − 6 = 0. Tìm tọa 
độ tâm ܫ của mặt cầu đó. 

 A.  1−)ܫ; 3; 0). B.  1−)ܫ; 3; 3). C.  (3−;3−;1)ܫ. D.  3−;1)ܫ; 0). 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có: ܽ = −1, ܾ = 3, ܿ = 0 ⇒ Tâm của mặt cầu là 1−)ܫ; 3; 0). 

Câu 27.   Cho số phức ݖ = 3− 2݅. Tìm phần ảo của số phức ݓ = (1 +   ݖ(݅
 A.  −1. B.  5. C.  1. D.  ݅. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có w = (1 + ݖ(݅ = (1 + ݅)(3− 2݅) = 5 + ݅. Số phức ݓ có phần ảo bằng 1  

Câu 28.   Trong không gian ܱݖݕݔ cho hai điểm 2−)ܣ;  1; ;1− ;2)ܤ ,(0   4). Phương trình mặt cầu (ܵ) có 
đường kính ܤܣ là 

 A.  ݔଶ + ଶݕ + ݖ) + 2)ଶ = 9  .  B.  ݔଶ + ଶݕ + ݖ) − 2)ଶ = 3 .   
 C.  ݔଶ + ଶݕ + ݖ) + 2)ଶ = 3 .  D.  ݔଶ + ଶݕ + ݖ) − 2)ଶ = 9 .  

Lời giải 
Chọn D 
Do (ܵ) có đường kính ܤܣ nên nó nhận trung điểm ܫ của ܤܣ làm tâm và 

ଶ
 làm bán kính. 

Ta có: 
ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ + = (4; −2;  4) ⇒ ܤܣ = 6. 
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;0)ܫ +  0;  2). 
Vậy (ܵ) có phương trình là ݔଶ + ଶݕ + ݖ) − 2)ଶ = 9. 

Câu 29.   Cho hai số thực dương ݔ ,  ?tùy ý. Mệnh đề nào sau đây đúng ݕ

 A.  logଶ
௫మ

௬
= ଶ୪୭మ௫

୪୭మ௬
. B.  logଶ(ݔଶݕ) = 2logଶݔ + logଶݕ. 

 C.  logଶ(ݔଶݕ) = logଶݔ + 2logଶݕ. D.  logଶ(ݔଶ + (ݕ = 2logଶݔ. logଶݕ. 
Lời giải 

Chọn B 
logଶ

௫మ

௬
= ଶ୪୭మ௫

୪୭మ௬
 loại vì khi chọn ݔ = ݕ = 2 đẳng thức sai. 

logଶ(ݔଶݕ) = logଶݔ + 2logଶݕ loại vì khi chọn ݔ = ݕ,1 = 2 đẳng thức sai. 
logଶ(ݔଶ + (ݕ = 2logଶݔ. logଶݕ loại vì khi chọn ݔ = 1, ݕ = 2 đẳng thức sai. 
logଶ(ݔଶݕ) = 2logଶݔ + logଶݕ đúng vì ∀ݕ,ݔ ∈ ℝା

∗ : logଶ(ݔଶݕ) = logଶݔଶ + logଶݕ = 2logଶݔ +
logଶݕ. 

Câu 30.  Gọi (ݔ)ܨ là nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ݔ2) − 3)ଶ thỏa mãn (0)ܨ = ଵ
ଷ
. Giá trị của biểu thức 

logଶ[3(1)ܨ −  bằng [(2)ܨ2

 A.  −4. B.  4. C.  2. D.  10. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có: 
−(1)ܨ3 = (2)ܨ2 −(1)ܨ]3 [(2)ܨ + −(2)ܨ (0)ܨ + = (0)ܨ 3∫ ଵݔd(ݔ)݂

ଶ + ∫ ଶݔd(ݔ)݂
 + ଵ

ଷ
 = 4. 

⇒ logଶ[3(1)ܨ− [(2)ܨ2 = logଶ4 = 2. 
Câu 31.  Trong không gian với hệ toa độ ܱݖݕݔ, lập phương trình đường thẳng đi qua điểm 1−  ;0)ܣ;   3) và 

vuông góc với mặt phẳng (ܲ): ݔ + ݕ3 − 1 = 0. 

 A.  ൝
࢞ =          ࢚
࢟ = − + ࢚
ࢠ =         

. B.  ൝
࢞ =      
࢟ =  − ࢚
ࢠ =     

. C.  ൝
࢞ =          ࢚
࢟ = − + ࢚
ࢠ =  −    ࢚

. D.  ൝
࢞ =          ࢚
࢟ = − + ࢚
ࢠ =  + ࢚  

. 

Lời giải 
Chọn A 
Mặt phẳng (ܲ) có vectơ pháp tuyến là ሬ݊⃗ = (1;   3;   0). 
Đường thẳng đi qua 1−  ;0)ܣ;   3) và vuông góc với mặt phẳng (ܲ) có vectơ chỉ phương là ሬ݊⃗ =
(1;   3;   0). 

Phương trình đường thẳng là: ൝
࢞ =          ࢚
࢟ = − + ࢚
ࢠ =         

. 

Câu 32.  Cho tứ diện ܦܥܤܣ có tất cả các cạnh đều bằng ܽ > 0. Khi đó khoảng cách từ đỉnh ܣ đến 
 bằng (ܦܥܤ)݉

 A.  √ଶ
ଷ

. B.  √ଷ
ଷ

. C.  √଼
ଷ

. D.  √
ଷ

. 
Lời giải 

Chọn D 
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Gọi ܱ là trọng tâm tam giác ܱܣ ⇒ ܦܥܤ ⊥ (ܦܥܤ) ⇒ ݀൫ܣ; ൯(ܦܥܤ) =  .ܱܣ
Gọi ܫ là trung điểm ܦܥ. 
Ta có: ܱܤ = ଶ

ଷ
ܫܤ = √ଷ

ଷ
ܱܣ , = ଶܤܣ√ − ଶܱܤ = √

ଷ
. 

Vậy ݀൫ܣ; ൯(ܦܥܤ) = √
ଷ

. 
Câu 33.  Cho hình lập phương ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′. Góc giữa hai đường thẳng ܥܣ và ܦ′ܣ bằng 
 A. 30°. B. 60°. C. 45°. D. 90°. 

Lời giải 
Chọn B 

 
Gọi ܽ là độ dài cạnh của hình lập phương. Ta có ܥܣ = ܥ′ܤ = ′ܤܣ = ܽ√2. Nên tam giác 
 .là tam giác đềuܥ′ܤܣ
Do ܦܣ song song với ܥ′ܤ nên góc giữa hai đường thẳng ܥܣ và ܦ′ܣ bằng góc giữa 
 .và bằng 60°ܥ′ܤ vàܥܣ

Câu 34.  Giá trị lớn nhất của hàm số ݕ = ௫ାଵ
√௫మାଵ

 trên khoảng (−∞; +∞) bằng 
 A.  √2. B.  2. C.  2√2. D.  1. 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có ݕ′ =
√௫మାଵି ೣ

ඥೣమశభ
.(௫ାଵ)

௫మାଵ
= ௫మାଵି௫మି௫

(௫మାଵ)√௫మାଵ
= ଵି௫

(௫మାଵ)√௫మାଵ
. 

Cho ݕ′ = 0 ⇔ ݔ = 1. 

Nhận thấy (1)ݕ = √2; lim
௫→ାஶ

ݕ = 1 và lim
௫→ିஶ

ݕ = −1. 

Vậy ܯ = Max ݕ
(ିஶ; ାஶ)

= √2 tại ݔ = 1. 

Câu 35.  Biết (ݔ)ܨ = ∫ trên ℝ. Giá trị của (ݔ)݂ ଷ là một nguyên hàm của hàm sốݔ (1 + ଷݔd((ݔ)݂
ଵ  bằng 

 A. 20. B. 22. C. 26. D. 28. 
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Lời giải 
Chọn D 

∫ [1 + 3ݔd [(ݔ)݂
1 = ∫  d3ݔ

1 + ∫ 3ݔd (ݔ)݂
1 = ൫ݔ+ 3൯ห1ݔ

3 = 28  
Câu 36.   Một hộp có 9 viên bi khác nhau trong đó có 5 viên bi màu đỏ và 4 viên bi màu xanh. Chọn ngẫu 

nhiên 2 viên bi. Tính xác suất để hai viên bi được chọn có cùng màu. 
 A.  ଵ

ସ
. B.  ଵ

ଽ
. C.  ସ

ଽ
. D.  ହ

ଽ
. 

Lời giải 
Chọn C 
Số phần tử của không gian mẫu ݊(ߗ) =  .ଽଶܥ
Gọi ܣ là biến cố “hai viên bi được chọn có cùng màu”. 
Trường hợp 1. Chọn được hai viên bi màu đỏ có ܥହଶ cách chọn. 
Trường hợp 2. Chọn được hai viên bi màu xanh có ܥସଶ cách chọn. 
Theo quy tắc cộng, ta có ݊(ܣ) = ହଶܥ +  .ସଶܥ

Vậy ܲ(ܣ) = ఱమାరమ

వమ
= ସ

ଽ
. 

Câu 37.  Cho khối chóp có thể tích ܸ = 6 và chiều cao ℎ = 2. Diện tích đáy của khối chóp đã cho bằng 
 A.  3. B.  9. C.  4. D.  12. 

Lời giải 
Chọn B 
Thể tích khối chóp có công thức là ܸ = ଵ

ଷ
ℎ.ܤ ⇔ 6 = ଵ

ଷ
.ܤ. 2 ⇔ ܤ = 9. 

Câu 38.   Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ) + 1)ଶ(2− ݔ)(ݔ + 3). Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
 A.  Hàm số nghịch biến trên khoảng (−3; 2). 
 B.  Hàm số nghịch biến trên các khoảng (−3;−1) và (2; +∞). 
 C.  Hàm số đồng biến trên các khoảng (−∞;−3) và (2; +∞). 
 D.  Hàm số đồng biến trên khoảng (−3; 2). 

Lời giải 
Chọn D 

(ݔ)′݂ = 0 ⇔ 
ݔ = −1
ݔ = 2
ݔ = −3

 

Bảng xét dấu ݂′(ݔ) 

 
Dựa vào bảng trên ta thấy hàm số đồng biến trên khoảng (−3; 2). 

Câu 39.   Phương trình logమ
ೣ
ଶݔ4 + logଶ√௫

ଶ
௫

= 3 có một nghiệm ݔ = 1 và một nghiệm khác 1 bằng 

 A.  2
భ
ళ. B.  2ି

య
ళ. C.  2ି

ఱ
ళ. D.  2

య
ళ. 

Lời giải 
Chọn C 

Điều kiện ቐ
ݔ > 0
ݔ ≠ 2
ݔ ≠ ଵ

ସ

  

PT đã cho ⇔ ୪୭మ൫ସ௫మ൯

୪୭మቀ
మ
ೣቁ

+
୪୭మቀ

మ
ೣቁ

୪୭మ൫ଶ√௫൯
= 3 ⇔ ଶାଶ୪୭మ௫

ଵି୪୭మ௫
+ ଵି୪୭మ௫

ଵାభమ୪୭మ௫
= 3  

Đặt ݐ = logଶݔ ta được phương trình: ଶାଶ௧
ଵି௧

+ ଵି௧
ଵାభమ௧

= 3 ⇔ ଶݐ7 + ݐ5 = 0 ⇔ ቈ
ݐ = 0
ݐ = − ହ
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Với ݐ = 0 → ݔ = 1  
Với ݐ = − ହ


→ ݔ = 2ି

ఱ
ళ  

Câu 40.  Hình vuông ܱܥܤܣ có cạnh bằng 4 được chia thành hai phần bởi đường cong (ܥ) có phương trình 
ݕ = ଵ

ସ
, ଶ. Gọi ଵܵݔ  ܵଶ lần lượt là diện tích của phần không bị gạch và bị gạch như hình vẽ bên dưới. 

Tỉ số ௌభ
ௌమ

 bằng 

 
 A.  ଵ

ଶ
. B.  2. C.  ଷ

ଶ
. D.  3. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có diện tích hình vuông ܱܥܤܣ là 16 và bằng ଵܵ  +  ܵଶ. 

ܵଶ =   ∫ ଵ
ସ
ସݔଶdݔ

   =   ௫
య

ଵଶ
ቚ


ସ
 =   ଵ

ଷ
   ⇒     ௌభ

ௌమ
   =    ଵିௌమ

ௌమ
   =    

ଵିభలయ
భల
య

   =    2  

Câu 41.   Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉đề hàm số ݂(ݔ) = ଷݔ− + 3(݉ + ଶݔ(1 + 3(2݉−
ݔ(1 + 2020nghịch biến trên tập xác định của nó? 

 A.  2. B.  3. C.  5. D.  0. 
Lời giải 

Chọn C 
Tập xác định ܦ = ℝ. 
Ta có: ݂ᇱ(ݔ) = ଶݔ3− + 6(݉ + ݔ(1 + 3(2݉− 1). 
Để hàm số đã cho nghịch biến trên ℝ thì ݂ᇱ(ݔ) ≥ ݔ∀,0 ∈ ℝ 
( Dấu " = " xảy ra tại hữu hạn ݔ ∈ ℝ ) 

⇔ ൜−3 < 0
[3(݉ + 1)]ଶ + 3.3(2݉− 1) ≤ 0 ⇔ ݉ଶ + 2݉ + 1 + 2݉ − 1 ≤ 0 ⇔݉ଶ + 4݉ ≤ 0 

⇒ −4 ≤ ݉ ≤ 0
 ∈ℤ 
ሱ⎯⎯⎯⎯ሮ݉ ∈ {−4;−3;−2;−1; 0}: có 5 giá trị ݉ thỏa mãn đề bài. 

Câu 42.   Cho hai số phức ݖ và ݓ thỏa mãn điều kiện ൝
ݖ| + |ݓ2 = 3
ݖ2| + |ݓ3 = 6
ݖ| + |ݓ4 = 7

. Khi đó giá trị của biểu thức ܲ =

ݓ.ݖ +  bằng ݓ.ݖ
 A.  ܲ = −12. B.  ܲ = −28. C.  ܲ = 33. D.  ܲ = 8. 

Lời giải 
Chọn B 
ݖ| * + |ݓ2 = 3 ⇔ ݖ| + ଶ|ݓ2 = 9 ⇔ ݖ) + ݖ൫(ݓ2 + ൯ݓ2 = 9 ⇔ ݖ) + ݖ)(ݓ2 + (ݓ2 = 9 
⇔ .ݖ ݖ + ݓ.ݓ4 + ݓ.ݖ)2 + (ݓ.ݖ = 9 ⇔ ଶ|ݖ| + ଶ|ݓ|4 + 2ܲ = 9 (1) 
ݖ2| * + |ݓ3 = 6 ⇔ ݖ2| + ଶ|ݓ3 = 36 ⇔ ݖ2) + ݖ൫2(ݓ3 + ൯ݓ3 = 36 ⇔ ݖ2) + ݖ2)(ݓ3 + (ݓ3 =
36 
⇔ .ݖ4 ݖ + ݓ.ݓ9 + ݓ.ݖ)6 + (ݓ.ݖ = 36 ⇔ ଶ|ݖ|4 + ଶ|ݓ|9 + 6ܲ = 36 (2) 
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ݖ| * + |ݓ4 = 7 ⇔ ݖ| + ଶ|ݓ4 = 49 ⇔ ݖ) + ݖ൫(ݓ4 + ൯ݓ4 = 49 ⇔ ݖ) + ݖ)(ݓ4 + (ݓ4 = 49 
⇔ .ݖ ݖ + ݓ.ݓ16 + ݓ.ݖ)4 + (ݓ.ݖ = 49 ⇔ ଶ|ݖ| + ଶ|ݓ|16 + 4ܲ = 49 (3) 

Giải hệ tạo bởi các phương trình (1), (2), (3) ta được ൝
ଶ|ݖ| = 33
ଶ|ݓ| = 8
ܲ = −28

. 

Câu 43.   Một chiếc hộp hình trụ với bán kính đáy bằng chiều cao và bằng 10 cm. Một học sinh bỏ một 
miếng bìa hình vuông vào chiếc hộp đó và thấy hai cạnh đối diện của miếng bìa lần lượt là dây 
cung của hai đường tròn đáy hộp và miếng bìa không song song với trục của hộp. Hỏi diện tích của 
miếng bìa đó bằng bao nhiêu? 

 A.  200  ܿ݉ଶ  B.  300  ܿ݉ଶ  C.  150  ܿ݉ଶ  D.  250  ܿ݉ଶ  
Lời giải 

Chọn D 

 
Giả sử miếng bìa hình vuông ܦܥܤܣ có hai cạnh ܤܣ và ܦܥ lần lượt là dây cung của hai đường tròn 
đáy của hình trụ. 
Gọi ܣܣ′ là một đường sinh của hình trụ ⇒ ′ܣܣ ⊥  (1) ܦܥ
⇒ là hình vuông ܦܥܤܣ ܦܥ ⊥  (2) ܦܣ
Từ (1) và (2) ⇒ ܦܥ ⊥ (ܦ′ܣܣ) ⇒ ܦܥ ⊥   ܦ′ܣ
⇒ ⇒ là đường kính của đường tròn đáy hình trụ ܥ′ܣ ܦܥ ⊥   ′ܣܦ
Đặt ܦܥ = ݔ ⇒ ܦܣ =  .ݔ
Tam giác ܣ′ܦܥ vuông tại ܦ ⇒ ′ܣܦ = ଶܥ′ܣ√ − ଶܦܥ = √400−  ଶ (3)ݔ
Tam giác ܦ′ܣܣ vuông tại ܣ′ ⇒ ′ܣܦ = ଶܦܣ√ − ଶ′ܣܣ = ଶݔ√ − 100 (4) 
Từ (3) và (4) suy ra 400− ଶݔ = ଶݔ − 100 ⇔ ଶݔ = 250. 
ܵ = ଶܦܥ ⇒ ଶݔ = 250 ܿ݉ଶ. 

Câu 44.  Cho hình lăng trụ ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ có đáy ܥܤܣ là tam giác đều cạnh ܽ. Hình chiếu vuông góc của ܣ′ 
lên (ܥܤܣ) là trung điểm của ܥܤ. Đường thẳng ܤܤ′ tạo với mặt phẳng (ܥܤܣ) một góc bằng 45. 
Thể tích ܸ của khối lăng trụ ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ bằng 

 A.  ܸ = ଷయ

଼
. B.  ܸ = ଷయ√ଶ

଼
. C.  ܸ = య

଼
. D.  ܸ = య√ଶ

଼
. 

Lời giải 
Chọn A 
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Gọi ܪ là trung điểm ܥܤ. Theo giả thiết ta có ܪ′ܣ ⊥  AA′ nên//′ܤܤ Mặt khác .(ܥܤܣ)
൫ܤܤ′, (ܥܤܣ) ൯ = ൫ܣܣ′, (ܥܤܣ) ൯ = ܪܣ′ܣ = 45. Suy ra tam giác ܪܣ′ܣ vuông cân tại ܪ có 

ܪ′ܣ = ܪܣ = √ଷ
ଶ

 (do tam giác ܥܤܣ đều cạnh bằng ܽ). 

Vậy thể tích khối lăng trụ là ܸ = ௱ܵ ܪ′ܣ. = మ√ଷ
ସ

. √ଷ
ଶ

= ଷయ

଼
. 

Câu 45.  Cho các hàm số ݂(ݔ) = ଶݔܽ + ݔܾ + ܿ và ݃(ݔ) = ݔ݉ + ݊ có đồ thị lần lượt là đường cong (ܥ) và 
đường thẳng (݀) như hình vẽ. Biết ܤܣ = 5. Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị (ܥ) và đường 
thẳng (݀) (phần tô màu) là ܵ = 


 (trong đó ݍ, ∈ ℕ∗, (ݍ;) = 1). Khẳng định nào sau đây đúng? 

 
 A.   > ݍ  .B .ݍ11 = 69. C.   + ݍ = 35. D.   − ݍ = 20. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có 0)ܣ; ܿ) ∈ (݊;0)ܤ ,(ܥ) ∈ (݀) và ܤܣ = 5 ⇔ ܿ − ݊ = 5 (ܿ > ݊). 
Phương trình hoành độ giao điểm của (ܥ) và (݀) là: 
ଶݔܽ + ݔܾ + ܿ = ݔ݉ + ݊ ⇔ ଶݔܽ + (ܾ − ݔ(݉ + ܿ − ݊ = 0 ⇔ ଶݔܽ + (ܾ ݔ(݉− + 5 = 0(∗). 
Lại có hoành độ giao điểm của (ܥ) và (݀) là ݔ = 1 và ݔ = 5 nên (∗) có dạng: 
ݔ)ܽ − ݔ)(1 − 5) = 0 ⇔ ଶݔܽ − ݔ6ܽ + 5ܽ = 0. 
Đồng nhất hệ số ta được ܽ = 1. 
Diện tích hình phẳng giới hạn bởi (ܥ) và (݀) là ܵ = ∫ ݔ)| − ݔ)(1 − ହݔ݀|(5

ଵ = ଷଶ
ଷ

. 
Suy ra  = ݍ ,32 = 3 ⇒  + ݍ = 35. 

Câu 46.   Cho hai số phức ݖଵ, |ଵݖ| ଶ thỏa mãnݖ = |ଶݖ| ,1 = ଵݖ2| ,4 + |ଶݖ = √15. Giá trị lớn nhất của biểu 
thức |4ݖଵ + ଶݖ + 3݅| bằng 

 A.  √22 + 3. B.  4√22 + 3. C.  √22− 3. D.  2√22 + 3. 
Lời giải 

Chọn A 



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 17    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

Từ giả thiết ta có: ቐ
ቚ௭మ
௭భ
ቚ = 4

ቚ2 + ௭మ
௭భ
ቚ = √15

. 

Đặt ௭మ
௭భ

= ܽ + ܾ݅, với ܽ,ܾ ∈ ℝ. 

(∗) ⇔ ൜ܽ
ଶ + ܾଶ = 16

(ܽ + 2)ଶ + ܾଶ = 15 ⇔ ቊ
ܽଶ + ܾଶ = 16
ܽ = − ହ

ସ
 ⇔ ቐ

ܽ = − ହ
ସ

ܾ = ± √ଶଷଵ
ସ

. 

⇒ ൦
௭మ
௭భ

= − ହ
ସ

+ √ଶଷଵ
ସ
݅

௭మ
௭భ

= − ହ
ସ
− √ଶଷଵ

ସ
݅
 ⇒ ൦

4 + ௭మ
௭భ

= ଵଵ
ସ

+ √ଶଷଵ
ସ
݅

4 + ௭మ
௭భ

= ଵଵ
ସ
− √ଶଷଵ

ସ
݅
. 

Áp dụng bất đẳng thức |ݖଵ + |ଶݖ ≤ |ଵݖ| +   |ଶݖ|
Ta có: |4ݖଵ + ଶݖ + 3݅| = ቚ4 + ௭మ

௭భ
+ ଷ

௭భ
ቚ ≤ ቚ4 + ௭మ

௭భ
ቚ+ ቚଷ

௭భ
ቚ = √22 + 3. 

Câu 47.  Cho hàm số ݂(ݔ) = ସݔܽ + ଷݔܾ + ଶݔܿ + ݔ݀ + ݁, (ܽ ≠ 0) có đồ thị của đạo hàm ݂′(ݔ) như hình vẽ. 

 
Biết rằng ݁ > ݊. Số điểm cực trị của hàm số ݕ = −(ݔ)݂]′݂  bằng [ݔ2

 A.  7. B.  6. C.  10. D.  14. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có: ݕ′ = −(ݔ)′݂) −(ݔ)݂]′′݂(2  .[ݔ2

′ݕ = 0 ⇔ −(ݔ)′݂) −(ݔ)݂]′′݂(2 [ݔ2 = 0 ⇔ ݂′
−(ݔ) 2 = 0 (1)

−(ݔ)݂]′′݂ [ݔ2 = 0 (2) 

Xét phương trình (1) ⇔ (ݔ)′݂ = 2. 

 
Từ đồ thị ta có phương trình (1) có 3 nghiệm phân biệt ݔଵ, ଵݔ) ଶݔ ,0 < ݉ < 0 < ݊ <  .(ଶݔ
Xét phương trình (2). 
Trước hết ta có: ݂′(ݔ) = ଷݔ4ܽ + ଶݔ3ܾ + ݔ2ܿ + ݀. 

݂′(0) = 2 ⇔ ݀ = 2 
Suy ra: ݂(ݔ) = ସݔܽ + ଷݔܾ + ଶݔܿ + ݔ2 + ݁. 

(2) ⇔ −(ݔ)݂]′′݂ [ݔ2 = 0 ⇔ ݂
−(ݔ) ݔ2 = ݉
−(ݔ)݂ ݔ2 = ݊  ⇔ ܽݔ

ସ + ଷݔܾ + ଶݔܿ + ݁ = ݉
ସݔܽ + ଷݔܾ + ଶݔܿ + ݁ = ݊

 

⇔ ܽݔ
ସ + ଷݔܾ + ଶݔܿ = ݉ − ݁ (2ܽ)

ସݔܽ + ଷݔܾ + ଶݔܿ = ݊ − ݁ (2ܾ) . 

Số nghiệm của hai phương trình (2ܽ) và (2ܾ) lần lượt bằng số giao điểm của hai đường thẳng ݕ =
݉ − ݁ và ݕ = ݊ − ݁ (trong đó ݉ − ݁ < ݊ − ݁ < 0)với đồ thị hàm số ݃(ݔ) = ସݔܽ + ଷݔܾ +  .ଶݔܿ
(ݔ)′݃ = ଷݔ4ܽ + ଶݔ3ܾ +  .ݔ2ܿ
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(ݔ)′݃ = 0 ⇔ ଷݔ4ܽ + ଶݔ3ܾ + ݔ2ܿ = 0 ⇔ ଷݔ4ܽ + ଶݔ3ܾ + ݔ2ܿ + 2 = 2 

⇔ (ݔ)′݂ = 2 ⇔ 
ݔ = ଵݔ < 0
ݔ = 0
ݔ = ଶݔ > 0

 

Từ đồ thị hàm số ݕ =  :suy ra (ݔ)′݂
+) lim

௫→ିஶ
(ݔ)′݂ = +∞ nên ܽ < 0 nên lim

௫→ିஶ
(ݔ)݃ = −∞, lim

௫→ାஶ
(ݔ)݃ = −∞. 

Bảng biến thiên của hàm số ݕ =  :(ݔ)݃

 
Từ bảng biến thiên suy ra hai phương trình (2ܽ), (2ܾ) mỗi phương trình có hai nghiệm phân biệt 
(hai phương trình không có nghiệm trùng nhau) và khác ݔଵ,  .ଶݔ ,0
Suy ra phương trình (݂′(ݔ)− −(ݔ)݂]′′݂(2 [ݔ2 = 0 có 7 nghiệm đơn phân biệt. Vậy hàm số ݕ =
−(ݔ)݂]′݂  .có 7 điểm cực trị [ݔ2

Câu 48.  Một khối gỗ hình trụ với bán kính đáy bằng 6 và chiều cao bằng 8. Trên một đường tròn đáy nào 
đó ta lấy hai điểm ܤ ,ܣ sao cho cung ܤܣ có số đo 120୭. Người ta cắt khúc gỗ bởi một mặt phẳng đi 
qua ܤ ,ܣ và tâm của hình trụ (tâm của hình trụ là trung điểm của đoạn nối tâm hai đáy) để được 
thiết diện như hình vẽ. Biết diện tích ܵ của thiết diện thu được có dạng ܵ = ܽπ + ܾ√3. Tính ܲ =
ܽ + ܾ. 

 
 A. ܲ = 30. B. ܲ = 50. C. ܲ = 45. D. ܲ = 60. 

Lời giải 

Chọn B 
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Gọi ܫ là trung điểm của ܱܱ′, với ܱ, ܱ′ là tâm của hai đáy; ܪ là trung điểm của ܱܱ′; ߙ là góc tạo 
bởi thiết diện với mặt đáy. 

Ta có ܤܣ = ܪܱ ;3√6 = ටܴଶ − ቀ
ଶ
ቁ
ଶ

= 3;tanߙ = ூை
ைு

= ସ
ଷ
⇒ cosߙ = ଷ

ହ
. 

Đưa hệ trục tọa độ ܱݕݔ vào mặt phẳng đáy, gốc trùng với tâm ܱ, trục ܱݔvuông góc với ܤܣ, trục 
 .ܤܣ song song với ݕܱ
Ta có ܵ = 2∫ √36 − ଶଷݔ

ିଷ dݔ = 18√3 + 12π. 

Mặt khác, ta lại có cosߙ = ௌಲಳವ
ௌಲಳಶಷ

 ⇒ ܵாி = ௌಲಳವ
ୡ୭ୱఈ

= 30√3 + 20π. Do đó ܽ = 20, ܾ = 30. 

Vậy ܲ = ܽ + ܾ = 50. 

Câu 49.  Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): (ݔ − 1)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) − 2)ଶ = 9 và 
điểm 1)ܯ ;  3 ; −1). Biết rằng các tiếp điểm của các tiếp tuyến kẻ từ ܯ tới mặt cầu đã cho luôn 
thuộc một đường tròn (ܥ) có tâm ܬ(ܽ ;  ܾ ;  ܿ). Tính 2ܽ + ܾ + ܿ. 

 A.  ଶ
ଶହ

. B.  


. C.  


. D.  ૡ


. 

Lời giải 

Chọn D 

 

Ta có: (ܵ): ቄ1− ; 1)ܫ ;  2)
ܴ = 3

. Khi đó ܯܫ = 5 >  .nằm ngoài mặt cầu ܯ ⇒ ܴ

F

E

D

C

y

x H

B

A

O'

O

I

J

K

IM

H
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Tâm ܬ(ܽ ;  ܾ ;  ܿ) nằm trên ܫܯ: ൝
ݔ = 1
ݕ = −1 + ݐ4
ݖ = 2 − ݐ3

ݐ)  ∈ ℝ) nên 1− ; 1)ܬ + 4t ;  2 − 3t) . 

Xét tam giác ܫܪܯ vuông tại ܪ có: 

ܫܯ = 5 ; ܪܫ  = 3 ⇒ ܪܯ = ଶܫܯ√ − ଶܫܪ = 4. 
ଵ

ுమ
= ଵ

ுெమ + ଵ
ுூమ

⇒ ܬܪ = ଵଶ
ହ

. 

ܫܯ.ܬܯ = ଶܪܯ ⇒ ܬܯ = ଵ
ହ

. 

Mặt khác, ൜ܯ
(1 ;  3 ; −1)

1− ; 1)ܬ + 4t ;  2 − 3t)  ⇒ ܬܯ = ඥ(−4 + ଶ(ݐ4 + (3 − ଶ(ݐ3 = ଵ
ହ

. 

⇔ (−4 + ଶ(ݐ4 + (3− ଶ(ݐ3 = ଶହ
ଶହ

  

⇔ 16− ݐ32 + ଶݐ16 + 9 − ݐ18 + ଶݐ9 = ଶହ
ଶହ

  

⇔ ଶݐ25 − ݐ50 + ଷଽ
ଶହ

= 0 ⇔ 
ݐ = ଽ

ଶହ

ݐ = ସଵ
ଶହ

 ⇔ 
ܬ ቀ1 ; ଵଵ

ଶହ
 ;  ଶଷ

ଶହ
ቁ

ܬ ቀ1 ; ଵଷଽ
ଶହ

 ;  ିଷ
ଶହ
ቁ
. 

- Với ܬ ቀ1 ; ଵଵ
ଶହ

 ;  ଶଷ
ଶହ
ቁ thì ܬܫ = ଽ

ହ
<  .(nhận) ܯܫ

- Với ܬ ቀ1 ; ଵଷଽ
ଶହ

 ;  ିଷ
ଶହ
ቁ thì ܬܫ = √ଵଽ

ହ
>  .(loại) ܯܫ

Vậy ܬ ቀ1 ; ଵଵ
ଶହ

 ;  ଶଷ
ଶହ
ቁ nên: 2ܽ + ܾ + ܿ = ଼ସ

ଶହ
. 

Câu 50.  Cho ݔ, là các số thực dương thỏa mãn ln ݕ ௫(ଵା௬)
ସ(ଶି௬)

= 2(8− ݔ − ݕ4 −  Tìm giá trị nhỏ nhất của .(ݕݔ
ܲ = ݔ +  .ݕ3

 A.  5. B.  6. C.  7. D.  4. 
Lời giải 

Chọn A 

Điều kiện: ൝
௫(ଵା௬)
ସ(ଶି௬)

> 0
ݔ > ݕ;0 > 0

⇔ ቄ0 < ݕ < 2
ݔ > 0 . 

Ta có: ln ௫(ଵା௬)
ସ(ଶି௬)

= 2(8− ݔ − ݕ4 − (ݕݔ ⇔ ln(ݔ + −(ݕݔ ln(8− (ݕ4 = 2(8− (ݕ4 − ݔ)2 +  (ݕݔ
⇔ ln(ݔ + (ݕݔ + ݔ)2 + (ݕݔ = ln(8− (ݕ4 + 2(8 −  (1) (ݕ4
Xét hàm số ݂(ݐ) = lnݐ + ;trên khoảng (0 ݐ2 +∞). 
Ta có ݂′(ݐ) = ଵ

௧
+ 2 > ݐ∀,0 > 0, suy ra ݂(ݐ) là hàm số đồng biến trên khoảng (0; +∞). 

Do đó ݂(ݔ + (ݕݔ = ݂(8 − (ݕ4 ݔ ⇔ + ݕݔ = 8 − ݕ4 ⇔ ݔ = ଼ିସ௬
ଵା௬

. 

Khi đó: ܲ = ݔ + ݕ3 = ଼ିସ௬
ଵା௬

+ (ݕ)݃ Xét hàm số .ݕ3 = ଼ିସ௬
ଵା௬

+ ;trên khoảng (0 ݕ3 2). 

Ta có: g′(ݕ) = ିଵଶ
(௬ାଵ)మ

+ 3 = ଷ൫௬మାଶ௬ିଷ൯
(௬ାଵ)మ

; g′(ݕ) = 0 ⇔ ଷ൫௬మାଶ௬ିଷ൯
(௬ାଵ)మ

= 0 ⇔ ݕ = (ܮ) 3−
ݕ = 1 . 

Bảng biến thiên 
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Dựa vào bảng biến thiên ta thấy minܲ = 5 khi ݔ = 2, ݕ = 1. 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
005 

 

Câu 1. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = cosݔ là 
 A. sinݔ + ݔB. cot .ܥ + ݔC. −sin .ܥ + ݔD. tan .ܥ +  .ܥ

Câu 2. Bảng biến thiên ở bên là của hàm số nào trong 4 hàm số sau? 

 
 A. ݕ = ସݔ− − ଶݔ + 2. B. ݕ = ସݔ− + ଶݔ + 2. C. ݕ = 1 + ݔ − ݕ .ଶ. Dݔ = ଶݔ + 2. 
Câu 3. Tập nghiệm của bất phương trình 2௫ < 32 là 
 A. (5 ; +∞). B. (0 ; 5). C. [0 ; 5). D. (−∞ ; 5). 
Câu 4. Số giao điểm của đồ thị hàm số ݕ = ݔ) − ଶݔ−)(1 +  với trục hoành là (ݔ2
 A. 2. B. 1. C. 0. D. 3. 
Câu 5. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ߙ): ௫

ଵ
+ ௬

ଶ
+ ௭

ିଶ
= 1. Vectơ nào dưới đây không là vectơ 

pháp tuyến của (ߙ)? 
 A. ݊ଷሬሬሬሬ⃗ = ቀ1; ଵ

ଶ
;− ଵ

ଶ
ቁ. B. ݊ସሬሬሬሬ⃗ = (−2;−1; 1). C. ݊ଵሬሬሬሬ⃗ = (1; 2;−2). D. ݊ଶሬሬሬሬ⃗ = (2; 1;−1). 

Câu 6. Cho khối trụ có diện tích xung quanh là ܵ௫ = ݈ đường sinh ,ߨ10 = 5. Bán kính đáy của khối trụ 
bằng 

 A. 3. B. 4. C. 1. D. 2. 

Câu 7. Cho hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm liên tục trên ℝ và dấu của đạo hàm cho bởi bảng sau: 

 
Hàm số ݂(ݔ) có mấy điểm cực trị? 

 A. 3. B. 2. C. 1. D. 5. 
Câu 8. Trong không gian cho tam giác ܥܤܣ vuông tại ܤܣ ,ܣ = ܽ và ܥܣ = ܽ√3.Tính độ dài đường sinh ݈ 

của hình nón có được khi quay tam giác ܥܤܣ xung quanh trục ܤܣ. 
 A. ݈ = 2ܽ. B. ݈ = ܽ. C. ݈ = √3ܽ. D. ݈ = √2ܽ. 
Câu 9. Tìm ݔ để biểu thức (ݔଶ + ݔ + 1)ି

మ
య có nghĩa là 

 A. ∀ݔ ∈ ℝ\{0}. B. Không tồn tại ݔ. 
 C. ∀ݔ > 1. D. ∀ݔ ∈ ℝ. 
Câu 10. Đường cong trong hình vẽ là đồ thị của một hàm số có dạng ݕ = ଷݔܽ + ଶݔܾ + ݔܿ + ݀ (ܽ ≠ 0). 

Hàm số đó nghịch biến trên khoảng nào dưới đây? 
 A. (−∞ ;  1). B. (1 ; +∞). C. (−1 ;  1). D. (−1 ; +∞). 
Câu 11. Có bao nhiêu cách sắp 5 học sinh thành một hàng dọc 
 A. 4!.B. 5ହC. 5D. 5!.  
Câu 12. Phần thực của số phức ݖ = ݅(1− 2݅) là 
 A. 2.B. −1.C. −2.D. 1.  
Câu 13. Số phức ݖ = ଷିସ

ସି
 bằng 
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 A. ݖ = ଵ
ଵହ
− ଵଵ

ଵହ
݅. B. ݖ = ଽ

ଶହ
− ଶଷ

ଶହ
݅. C. ݖ = ଽ

ହ
− ସ

ହ
݅. D. ݖ = ଵ

ଵ
− ଵଷ

ଵ
݅. 

Câu 14. Cho hàm số ݂(ݔ) có ݂′(ݔ) = .ଶଵଽݔ ݔ) − 1)ଶଶ . ݔ) + ݔ∀ ,(1 ∈ ℝ. Hàm số đã cho có bao nhiêu 
điểm cực trị? 

 A. 2. B. 3. C. 0. D. 1. 
Câu 15. Số phức nào dưới đây có điểm biểu diễn trên mặt phẳng tọa độ là điểm ܯ như hình vẽ? 

 
 A. 2 − ݅. B. 1 + 2݅. C. −2 + ݅. D. 1 − 2݅. 
Câu 16. Thể tích khối trụ có chiều cao ℎ và bán kính đáy ݎ bằng 
 A. ଵ

ଷ
ℎ. C. ଵݎߨଶℎ. B. 2ݎߨ

ଷ
 .ଶℎݎߨ .ℎ. Dݎߨ

Câu 17. Đường tiệm cận đứng của đồ thị hàm số ݕ = ଷ௫ାଶଵ଼
௫ିଵ

 là 
 A. ݔ = 1. B. ݕ = 1. C. ݔ = 3. D. ݕ = 3. 
Câu 18. Cho ∫ ଵݔd(ݔ)݂

 = 2, ∫ ଶݔd(ݔ)݂
ଵ = 4, khi đó ∫ ଶݔd(ݔ)݂

 =? 
 A. 6. B. 2. C. 1. D. 3. 

Câu 19. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ൝
ݔ = 4 + ݐ8
ݕ = −6 + ݐ11
ݖ = 3 + ݐ2

. Véctơ nào dưới đây là 

véctơ chỉ phương của ݀? 
 A. ݑሬ⃗ = (8 ;−6 ; 2). B. ݑሬ⃗ = (4 ;−6 ; 3). C. ݑሬ⃗ = (8 ; −6 ;  3). D. ݑሬ⃗ = (8 ; 11 ; 2). 
Câu 20. Hàm số nào dưới đây đồng biến trên ℝ. 
 A. ݕ = ቀୣ

ଷ
ቁ
௫
. B. ݕ = ଵ

ହೣ
. 

 C. ݕ = ቀగ
ସ
ቁ
௫
. D. ݕ = ଵ

൫√ି√ହ൯
ೣ. 

Câu 21. Trong không gian ܱݖݕݔ, hình chiếu vuông góc của điểm 3−;1)ܯ; 4) trên mặt phẳng (ܱݖݕ) có tọa 
độ là 

 A. (1; 0; 0). B. (0; 0; 1). C. (1;−3; 0). D. (0;−3; 4). 
Câu 22. Tập nghiệm của phương trình logଷ(ݔଶ − 7) = 2 là 
 A. {−4}. B. {−√15;√15}. C. {−4; 4}. D. {4}. 
Câu 23. Trong không gian ܱݖݕݔ, mặt cầu (ܵ) có phương trình là ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ2 − ݕ8 + ݖ4 − 4 = 0. 

Bán kính của mặt cầu (ܵ) bằng 
 A. √17. B. √5. C. 25. D. 5. 
Câu 24. Cho ܽ > 0, ܽ ≠ 0 giá trị của biểu thức logమ√ܽସ

య  bằng bao nhiêu? 
 A. ଷ

ଶ
. B. ଷ

଼
. C. ଶ

ଷ
. D. ଼

ଷ
. 

Câu 25. Cho biết ∫ ହݔd(ݔ)݂
ଵ = 6, ∫ ହݔd(ݔ)݃

ଵ = 8. Tính ܭ = ∫ −(ݔ)4݂] ହݔd[(ݔ)݃
ଵ . 

 A. ܭ = 6. B. ܭ = 16. C. ܭ = 61. D. ܭ = 5. 
Câu 26. Cho cấp số cộng (ݑ) với ݑଵ = 2 và ݑଶ = 6. Công sai của cấp số cộng đã cho bằng  
 A. 3. B. −4. C. 8. D. 4. 
Câu 27. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, mặt cầu có tâm 1−)ܫ;  2;  0) và đi qua điểm 2)ܯ; 6; 0) có 

phương trình là 
 A. (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 100. B. (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 25. 
 C. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ଶݖ = 25. D. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ଶݖ = 100. 
Câu 28. Cho hình lăng trụ đứng ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′D′ có đáy ܦܥܤܣ là hình chữ nhật với ܣܣ′ = ܤܣ = ܦܣ ,ܽ =

2ܽ. Tính tang của góc giữa đường thẳng ܤܣ′ và ܥܤ′. 
 A. ସ

ହ
. B. 3. C. ଵ

ହ
. D. √ହ

ହ
. 

Câu 29. Tính tích phân ܫ = ∫ eଶ௫dݔଶଵଽ
 . 
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 A. ܫ = eସଷ଼ − 1. B. ܫ = ଵ
ଶ

(eସଷ଼ − 1). C. ܫ = ଵ
ଶ

eସଷ଼ − 1. D. ܫ = eସଷ଼. 
Câu 30. Cho hàm số ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 5. Khẳng định nào sau đây đúng? 
 A. Hàm số không có giá trị nhỏ nhất, không có giá trị lớn nhất. 
 B. Hàm số có giá trị nhỏ nhất, có giá trị lớn nhất. 
 C. Hàm số có giá trị nhỏ nhất, không có giá trị lớn nhất. 
 D. Hàm số không có giá trị nhỏ nhất, có giá trị lớn nhất. 
Câu 31. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có ܵܣ ⊥ ܣܵ,(ܦܥܤܣ) = ܽ và ܦܥܤܣ là hình vuông có cạnh bằng ܽ. Tính 

khoảng cách ݀ từ điểm ܣ đến mặt phẳng (ܵܦܥ). 

 

 A. ݀ = √ଶ
ଶ

. B. ݀ = ܽ√2. C. ݀ = √ଷ
ଶ

. D. ݀ = 
ଶ
. 

Câu 32. Biết phương trình ݖଶ + ݖܽ + ܾ = 0 (với ܽ, ܾ là tham số thực) có một nghiệm phức là ݖ = 1 + 2݅. 
Tìm mô đun của số phức ݓ = ܽ + ܾ݅. 

 A. 3. B. √29. C. √3. D. 29. 
Câu 33. Lập các số tự nhiên có 7 chữ số từ các chữ số 1 ; 2; 3; 4. Tính xác suất để số lập được thỏa mãn: 

các chữ số 1 ; 2; 3 có mặt hai lần, chữ số 4 có mặt 1 lần đồng thời các chữ số lẻ đều nằm ở các vị 
trí lẻ (tính từ trái qua phải). 

 A. ଽ
ସଽ

. B. ଽ
଼ଵଽଶ

. C. ଷ
ସଽ

. D. ଷ
ଶସ଼

. 
Câu 34. Cho hàm số ݂(ݔ) xác định, liên tục trên ℝ và có đạo hàm cấp một xác định bởi công thức ݂′(ݔ) =

ଶݔ− − 1. Mệnh đề nào sau đây đúng? 
 A. ݂(1) > ݂(0). B. ݂(0) < ݂(−1). C. ݂(1) < ݂(2). D. ݂(3) > ݂(2). 
Câu 35. Cho ܽ và ܾ là hai số thực dương biết rằng logଶ(ܾܽ) = logଷଶ ቀ



ቁ. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 A. ܾܽସ = 1B. ܽସ = ܾC. ܽ = ܾସD. ܽସܾ = 1  
Câu 36. Hàm số nào dưới đây không là nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = sinଶݔ? 
 A. (ݔ)ܨ = ଵ

ଶ
ݔ) − sin ݔcos ݔ) + (ݔ)ܨ .B .ܥ = ଵ

ଶ
ቀݔ − ୱ୧୬ଶ௫

ଶ
ቁ+  .ܥ

 C. (ݔ)ܨ = ଵ
ସ

ݔ2) − sin2ݔ) + (ݔ)ܨ .D .ܥ = ଵ
ସ

ݔ2) − sinݔcosݔ) +   ܥ
Câu 37. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho tam giác ܥܤܣ có 1−)ܣ; 3; ;2)ܤ ,(2 0;  .(2,1−;0)ܥ ,(5

Phương trình đường trung tuyến ܯܣ của tam giác ܥܤܣ là 
 A. ௫ିଵ

ିଶ
= ௬ାଷ

ସ
= ௭ାଶ

ିଵ
. B. ௫ିଶ

ଵ
= ௬ାସ

ିଵ
= ௭ାଵ

ଷ
. 

 C. ௫ାଵ
ଶ

= ௬ିଷ
ିସ

= ௭ିଶ
ଵ

. D. ௫ିଵ
ଶ

= ௬ାଷ
ିସ

= ௭ାଶ
ଵ

. 
Câu 38. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy là tam giác đều. Nếu tăng độ dài cạnh đáy lên 2 lần và độ dài đường 

cao không đổi thì thể tích khối chóp ܵ.ܥܤܣ tăng lên bao nhiêu lần? 
 A. 3. B. 4. C. ଵ

ଶ
. D. 2. 

Câu 39. Diện tích hình phẳng (ܪ) giới hạn bởi đường cong (ܥ):ݕ = ௫మା௫ିଶ
௫ାଵ

, trục hoành và trục tung được 

cho dưới dạng ܵ = ା୪୬
ଶ

, với ܽ,ܾ ∈ ℤ. Tìm ܲ = ܽଶ + ܾ. 
 A. 17. B. 15. C. −15. D. 5. 

Câu 40. Cho hai số phức ݖଵ, ݖଶ thỏa mãn |ݖଵ − |ଶݖ = |ଵݖ| = |ଶݖ| > 0.  

Tính ܣ = ቀ௭భ
௭మ
ቁ
ସ

+ ቀ௭మ
௭భ
ቁ
ସ
. 
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 A. −1. B. 1 + ݅. C. 1. D. 1 − ݅. 
Câu 41. Cho các số thực dương ܽ, ܾ thỏa mãn logସܽ = logܾ = logଽ(4ܽ − 5ܾ)− 1. Đặt ܶ = 


. Khẳng 

định nào sau đây đúng? 
 A. ଵ

ଶ
< ܶ < ଶ

ଷ
B. 0 < ܶ < ଵ

ଶ
. C. −2 < ܶ < 0. D. 1 < ܶ < 2. 

Câu 42. Cho hình lăng trụ ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ có ܦܥܤܣ là hình chữ nhật. Tính thể tích khối lăng trụ đã cho 
biết ܣ′ܣ = ܤ′ܣ = ܤܣ và ܦ′ܣ = ܦܣ;ܽ = ′ܣܣ;3√ܽ = 2ܽ.  

 A. 3ܽଷ√3. B. 3ܽଷ. C. ܽଷ. D. ܽଷ√3. 
Câu 43. Cho hàm số bậc ba ݕ = ݕ có đồ thị là đường cong trong hình bên. Biết hàm số (ݔ)݂ =  đạt (ݔ)݂

cực trị tại hai điểm ݔଵ,ݔଶ thoả mãn ݔଶ = ଵݔ + 6 và ݂(ݔଵ) =  Gọi ଵܵ và ܵଶ là diện tích của .(ଶݔ)݂−
hai hình phẳng được tô màu trong hình. Tỉ số ௌమ

ௌభ
 bằng bao nhiêu? 

 
 A. 1. B. 2. C. ଷ

ହ
. D. ହ

ଷ
. 

Câu 44. Số các giá trị nguyên của tham số ݉ ∈ [−2019 ; 2019] để hàm số ݕ = (ାଵ)௫మିଶ௫ା
௫ିଵ

 đồng biến 
trên khoảng (4 ; +∞)? 

 A. 2021. B. 2018. C. 2025. D. 2034. 
Câu 45. Từ một tấm thép phẳng hình chữ nhật, người ta muốn làm một chiếc thùng đựng dầu hình trụ bằng 

cách cắt ra hai hình tròn bằng nhau và một hình chữ nhật (phần tô đậm) sau đó hàn kín lại, như 
trong hình vẽ dưới đây. Hai hình tròn làm hai mặt đáy, hình chữ nhật làm thành mặt xung quanh 
của thùng đựng dầu (vừa đủ). Biết rằng đường tròn đáy ngoại tiếp một tam giác có kích thước là 
50ܿ݉, 70ܿ݉, 80ܿ݉ (các mối ghép nối khi gò hàn chiếm diện tích không đáng kể. Lấy ߨ = 3,14). 
Diện tích của tấm thép hình chữ nhật ban đầu gần nhất với số liệu nào sau đây? 

 
 A. 6,8 (mଶ). B. 24,6 (mଶ). C. 6,15 (mଶ). D. 3,08 (mଶ). 
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Câu 46. Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ௫ିଵ
ଶ

= ௬ିଵ
ଵ

= ௭
ିଵ

 cắt mặt phẳng 
(ܲ): ݔ + ݕ2 + ݖ − 6 = 0 tại điểm ܯ. Mặt cầu (ܵ) có tâm ܫ(ܽ ;  ܾ ;  ܿ) với ܽ < 0 thuộc đường thẳng 
݀ và tiếp xúc với mặt phẳng (ܲ) tại điểm ܣ. Tìm tổng ܶ = ܽ + ܾ + ܿ khi biết diện tích tam giác 
 .bằng 3√3 ܯܣܫ

 A. ܶ = 0. B. ܶ = ଵ
ଶ
. C. ܶ = 8. D. ܶ = −2. 

Câu 47. Sản phẩm một viện bảo tàng mỹ thuật được lát bằng những viên gạch hoa hình vuông cạnh 
20(cmଶ) như hình bên. Biết rằng người thiết kế đã sử dụng các đường cong có phương trình 4ݔଶ =
−|ݔ|)ସ và 4ݕ 1)ଷ =  ଶ để tạo hoa văn cho viên gạch. Diện tích phần được tô đậm gần nhất với giáݕ
trị nào dưới đây? 

 
 A. 7,47(cmଶ). B. 5,07(cmଶ). C. 7,46(cmଶ). D. 5,06(cmଶ). 
Câu 48. Cho hàm số đa thức bậc bốn ݕ = ݔ biết hàm số có ba điểm cực trị ,(ݔ)݂ = −3, ݔ = ݔ,3 = 5. Có tất 

cả bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ sao cho hàm số ݃(ݔ) = ݂൫݁௫యାଷ௫మ −݉൯ có đúng 7 
điểm cực trị 

 A. 4 B. 5 C. 6 D. 3  
Câu 49. Cho ݔ, là các số thực dương thỏa mãn logଶ ݕ

௬
ଶ√ଵା௫

= ݕ)3 − √1 + −(ݔ ଶݕ +  .ݔ

Giá trị lớn nhất của biểu thức ܲ = ௬మ

√௫మାଵ
 bằng 

 A. ଵ
√ଷ

. B. √3. C. ଵ
√ଶ

. D. √2. 
Câu 50. Cho số phức ݖ thỏa mãn 2|ݖ| = ଶݖ| + 4|. Tìm giá trị lớn nhất của |ݖ|. 
 A. ඥ6 + √13. B. 1 + √5. C. 1 + 3√5. D. 3 + √5. 

------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
A A D D C C B A D B D A D A C D A A D D D C D C B 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
D B B B C A B B B A C C B C A B B C A C A A C D B 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1.  Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = cosݔ là 
 A.  sinݔ + ݔB.  cot .ܥ + ݔC.  −sin .ܥ + ݔD.  tan .ܥ +  .ܥ

Lời giải 
Chọn A 
Ta có ∫ cosݔdݔ = sinݔ +  .ܥ

Câu 2.  Bảng biến thiên ở bên là của hàm số nào trong 4 hàm số sau? 

 
 A.  ݕ = ସݔ− − ଶݔ + 2. B.  ݕ = ସݔ− + ଶݔ + 2. C.  ݕ = 1 + ݔ − ݕ  .ଶ. Dݔ = ଶݔ + 2. 

Lời giải 

Chọn A 

Câu 3.  Tập nghiệm của bất phương trình 2௫ < 32 là 
 A. (5 ; +∞). B. (0 ; 5). C. [0 ; 5). D. (−∞ ; 5). 

Lời giải 
Chọn D 
2௫ < 32 ⇔ 2௫ < 2ହ ⇔ ݔ < 5. 

Câu 4.   Số giao điểm của đồ thị hàm số ݕ = ݔ) − ଶݔ−)(1 +  với trục hoành là (ݔ2
 A.  2. B.  1. C.  0. D.  3. 

Lời giải 

Chọn D 

Xét phương trình ݕ = 0 ⇔ ݔ) − ଶݔ−)(1 + (ݔ2 = 0  
Giải phương trình trên ta được ba nghiệm ݔ = 0; ݔ = ݔ;1 = 2. Vậy có ba giao điểm. 

Câu 5.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ߙ): ௫
ଵ

+ ௬
ଶ

+ ௭
ିଶ

= 1. Vectơ nào dưới đây không là vectơ 
pháp tuyến của (ߙ)? 

 A.  ݊ଷሬሬሬሬ⃗ = ቀ1; ଵ
ଶ

;− ଵ
ଶ
ቁ. B.  ݊ସሬሬሬሬ⃗ = (−2;−1; 1). C.  ݊ଵሬሬሬሬ⃗ = (1; 2;−2). D.  ݊ଶሬሬሬሬ⃗ = (2; 1;−1). 

Lời giải 
Chọn C 
Mặt phẳng (ߙ): ௫

ଵ
+ ௬

ଶ
+ ௭

ିଶ
= 1 có vectơ pháp tuyến là ݊ଷሬሬሬሬ⃗ = ቀ1; ଵ

ଶ
;− ଵ

ଶ
ቁ suy ra Chọn C đúng. 

+ ݊ଶሬሬሬሬ⃗ = 2݊ଷሬሬሬሬ⃗  nên Chọn C đúng. 
+ ݊ସሬሬሬሬ⃗ = −2 ሬ݊⃗  య nên Chọn C đúng. 

Câu 6.  Cho khối trụ có diện tích xung quanh là ܵ௫ = ݈ đường sinh ,ߨ10 = 5. Bán kính đáy của khối trụ 
bằng 

 A.  3. B.  4. C.  1. D.  2. 
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Lời giải 
Chọn C 
Diện tích xung quanh của hình trụ là ܵ௫ = ,ݎ với) ݈ݎߨ2 ݈ lần lượt là bán kính đường tròn đáy và độ 
dài đường sinh của hình trụ). 
Ta có ܵ௫ =  .ߨ10
⇒ .ߨ2 .ݎ 5 = ߨ10 ⇔ ݎ = 1. 

Câu 7.  Cho hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm liên tục trên ℝ và dấu của đạo hàm cho bởi bảng sau: 

 
Hàm số ݂(ݔ) có mấy điểm cực trị? 

 A.  3. B.  2. C.  1. D.  5. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta thấy ݂′(ݔ) đổi dấu qua ݔ = −3 và ݔ = −2 nên hàm số ݂(ݔ) có 2 điểm cực trị. 

Câu 8.   Trong không gian cho tam giác ܥܤܣ vuông tại ܤܣ ,ܣ = ܽ và ܥܣ = ܽ√3.Tính độ dài đường sinh ݈ 
của hình nón có được khi quay tam giác ܥܤܣ xung quanh trục ܤܣ. 

 A.  ݈ = 2ܽ. B.  ݈ = ܽ. C.  ݈ = √3ܽ. D.  ݈ = √2ܽ. 
Lời giải 

Chọn A 

 

Khi quay tam giác ܥܤܣ xung quanh trục ܤܣ,vì tam giác ܥܤܣ vuông tại ܣ nên độ dài đường sinh ݈ 
của hình nón được tạo thành là ݈ = ܥܤ = ଶܤܣ√ +  .ଶܥܣ
Hay ݈ = ܥܤ = √ܽଶ + 3ܽଶ = 2ܽ. 

Câu 9.  Tìm ݔ để biểu thức (ݔଶ + ݔ + 1)ି
మ
య có nghĩa là 

 A.  ∀ݔ ∈ ℝ\{0}. B. Không tồn tại ݔ. 
 C.  ∀ݔ > 1. D.  ∀ݔ ∈ ℝ. 

Lời giải 

Chọn D 

Biểu thức (ݔଶ + ݔ + 1)ି
మ
య có nghĩa khi và chỉ khi ݔଶ + ݔ + 1 > 0. Điều này đúng với ∀ݔ ∈ ℝ. 

Câu 10.  Đường cong trong hình vẽ là đồ thị của một hàm số có dạng ݕ = ଷݔܽ + ଶݔܾ + ݔܿ + ݀ (ܽ ≠ 0). 
Hàm số đó nghịch biến trên khoảng nào dưới đây? 

 A.  (−∞ ;  1). B.  (1 ; +∞). C.  (−1 ;  1). D.  (−1 ; +∞). 
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Lời giải 

Chọn B 
Dựa vào đồ thị ta thấy hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng (1 ; +∞). 

Câu 11.   Có bao nhiêu cách sắp 5 học sinh thành một hàng dọc 
 A.  4!.  B.  5ହ  C.  5  D.  5!.  

Lời giải 
Chọn D 
Số cách sắp 5 học sinh thành một hàng dọc là 5!.  

Câu 12.   Phần thực của số phức ݖ = ݅(1 − 2݅) là 
 A.  2.  B.  −1.  C.  −2.  D.  1.  

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: ݖ = ݅(1− 2݅) = ݅ − 2݅ଶ = ݅ + 2.  
Phần thực của số phức ݖ là 2. 

Câu 13.  Số phức ݖ = ଷିସ
ସି

 bằng 

 A.  ݖ = ଵ
ଵହ
− ଵଵ

ଵହ
݅. B.  ݖ = ଽ

ଶହ
− ଶଷ

ଶହ
݅. C.  ݖ = ଽ

ହ
− ସ

ହ
݅. D.  ݖ = ଵ

ଵ
− ଵଷ

ଵ
݅. 

Lời giải 
Chọn D 

ݖ = ଷିସ
ସି

= (ଷିସ)(ସା)
ଵାଵ

= ଵଶିଵଷିସమ

ଵ
= ଵ

ଵ
− ଵଷ

ଵ
݅. 

Câu 14.   Cho hàm số ݂(ݔ) có ݂′(ݔ) = ଶଵଽݔ . ݔ) − 1)ଶଶ. ݔ) + ݔ∀ ,(1 ∈ ℝ. Hàm số đã cho có bao nhiêu 
điểm cực trị? 

 A.  2. B.  3. C.  0. D.  1. 
Lời giải 

Chọn A 

Ta có ݂′(ݔ) = 0 ⇔ 
ݔ = 0
ݔ = 1
ݔ = −1

. 

Trong đó có 2 nghiệm bội lẻ và 1 nghiệm bội chẵn nên hàm số ݂(ݔ) có 2 điểm cực trị. 
Câu 15.   Số phức nào dưới đây có điểm biểu diễn trên mặt phẳng tọa độ là điểm ܯ như hình vẽ? 

 
 A.  2 − ݅. B.  1 + 2݅. C.  −2 + ݅. D.  1 − 2݅. 

Lời giải 
Chọn C 
Từ hình vẽ ta thấy số phức có phần thực bằng −2 và phần ảo bằng 1. 
Vậy ݖ = −2 + ݅. 
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Câu 16.  Thể tích khối trụ có chiều cao ℎ và bán kính đáy ݎ bằng 
 A.  ଵ

ଷ
ℎ. C.  ଵݎߨଶℎ. B.  2ݎߨ

ଷ
 .ଶℎݎߨ  .ℎ. Dݎߨ

Lời giải 
Chọn D 
Khối trụ có thể tích là ܸ =  .ଶℎݎߨ

Câu 17.   Đường tiệm cận đứng của đồ thị hàm số ݕ = ଷ௫ାଶଵ଼
௫ିଵ

 là 
 A.  ݔ = 1. B.  ݕ = 1. C.  ݔ = 3. D.  ݕ = 3. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có lim

௫→ଵశ
ݕ = lim

௫→ଵశ
ଷ௫ାଶଵ଼
௫ିଵ

= +∞ nên ݔ = 1 là đường tiệm cận đứng của đồ thị. 

Câu 18.  Cho ∫ ଵݔd(ݔ)݂
 = 2, ∫ ଶݔd(ݔ)݂

ଵ = 4, khi đó ∫ ଶݔd(ݔ)݂
 =? 

 A.  6. B.  2. C.  1. D.  3. 

Lời giải 

Chọn A 

∫ ଶݔd(ݔ)݂
 = ∫ ଵݔd(ݔ)݂

 + ∫ ଶݔd(ݔ)݂
ଵ = 6. 

Câu 19.   Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ൝
ݔ = 4 + ݐ8
ݕ = −6 + ݐ11
ݖ = 3 + ݐ2

. Véctơ nào dưới đây là 

véctơ chỉ phương của ݀? 
 A.  ݑሬ⃗ = (8 ;−6 ; 2). B.  ݑሬ⃗ = (4 ;−6 ; 3). C.  ݑሬ⃗ = (8 ; −6 ;  3). D.  ݑሬ⃗ = (8 ; 11 ; 2). 

Lời giải 
Chọn D 

Câu 20.   Hàm số nào dưới đây đồng biến trên ℝ. 
 A.  ݕ = ቀୣ

ଷ
ቁ
௫
. B.  ݕ = ଵ

ହೣ
. 

 C.  ݕ = ቀగ
ସ
ቁ
௫
. D.  ݕ = ଵ

൫√ି√ହ൯
ೣ. 

Lời giải 
Chọn D 
Hàm số ݕ = ଵ

ହೣ
= ቀଵ

ହ
ቁ
௫
 có cơ số ଵ

ହ
< 1 nên hàm số nghịch biến trên ℝ. 

Hàm số ݕ = ቀగ
ସ
ቁ
௫
 có cơ số గ

ସ
< 1 nên hàm số nghịch biến trên ℝ. 

Hàm số ݕ = ଵ

൫√ି√ହ൯
ೣ = ቀ ଵ

√ି√ହ
ቁ
௫
 có cơ số ଵ

√ି√ହ
> 1 nên hàm số đồng biến trên ℝ. 

Hàm số ݕ = ቀୣ
ଷ
ቁ
௫
 có cơ số ୣ

ଷ
< 1 nên hàm số nghịch biến trên ℝ. 

Câu 21.  Trong không gian ܱݖݕݔ, hình chiếu vuông góc của điểm 3−;1)ܯ; 4) trên mặt phẳng (ܱݖݕ) có tọa 
độ là 

 A.  (1; 0; 0). B.  (0; 0; 1). C.  (1;−3; 0). D.  (0;−3; 4). 
Lời giải 

Chọn D 
Hình chiếu vuông góc của điểm 3−;1)ܯ; 4) trên mặt phẳng (ܱݖݕ) có tọa độ là (0;−3; 4). 

Câu 22.   Tập nghiệm của phương trình logଷ(ݔଶ − 7) = 2 là 
 A.  {−4}. B.  {−√15;√15}. C.  {−4; 4}. D.  {4}. 

Lời giải 
Chọn C 
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logଷ(ݔଶ − 7) = 2 ⇔ ଶݔ − 7 = 9 ⇔ ቂݔ = 4
ݔ = −4. 

Câu 23.  Trong không gian ܱݖݕݔ, mặt cầu (ܵ) có phương trình là ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ2 − ݕ8 + ݖ4 − 4 = 0. 
Bán kính của mặt cầu (ܵ) bằng 

 A.  √17. B.  √5. C. 25. D.  5. 
Lời giải 

Chọn D 
Cách 1: 
Ta có: ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ2 − ݕ8 + ݖ4 − 4 = 0 ⇔ ݔ) + 1)ଶ + ݕ) − 4)ଶ + ݖ) + 2)ଶ = 5ଶ. 
Vậy bán kính của mặt cầu (ܵ) bằng 5. 
Cách 2: Mặt cầu (ܵ) có dạng ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2ܽ − ݕ2ܾ − ݖ2ܿ + ݀ = 0. 
Trong đó ܽ = ଶ

ିଶ
= −1; ܾ = ି଼

ିଶ
= 4; ܿ = ସ

ିଶ
= −2;݀ = −4. Do đó bán kính của mặt cầu (ܵ) bằng 

ܴ = √ܽଶ + ܾଶ + ܿଶ − ݀ = ඥ(−1)ଶ + 4ଶ + (−2)ଶ + 4 = 5. 
Câu 24.  Cho ܽ > 0, ܽ ≠ 0 giá trị của biểu thức logమ√ܽସ

య  bằng bao nhiêu? 
 A.  ଷ

ଶ
. B.  ଷ

଼
. C.  ଶ

ଷ
. D.  ଼

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn C 
Cách 1: Ta có: logమ√ܽସ

య = logమܽ
ర
య = ସ

ଷ
. ଵ
ଶ

logܽ = ଶ
ଷ
 

Cách 2: logమ√ܽସ
య = ܾ ⇔ ܽ

ర
య = ܽଶ ⇔ ସ

ଷ
= 2ܾ ⇔ ܾ = ଶ

ଷ
  

Câu 25.   Cho biết ∫ ହݔd(ݔ)݂
ଵ = 6, ∫ ହݔd(ݔ)݃

ଵ = 8. Tính ܭ = ∫ −(ݔ)4݂] ହݔd[(ݔ)݃
ଵ . 

 A.  ܭ = 6. B.  ܭ = 16. C.  ܭ = 61. D.  ܭ = 5. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có: ܭ = ∫ −(ݔ)4݂] ହݔ݀[(ݔ)݃

ଵ = 4∫ ହݔd(ݔ)݂
ଵ − ∫ ହݔd(ݔ)݃

ଵ = 4.6 − 8 = 16.  
Câu 26.  (Đề CT BGD 2019 mã 103) Cho cấp số cộng (ݑ) với ݑଵ = 2 và ݑଶ = 6. Công sai của cấp số 

cộng đã cho bằng  
 A. 3. B. −4. C. 8. D. 4. 

Lời giải 
Chọn D 
Công sai: ݀ = ௨ି௨భ

ିଵ
= ିଶ

ଶିଵ
= 4. 

Câu 27.   Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, mặt cầu có tâm 1−)ܫ;   2;   0) và đi qua điểm 2)ܯ; 6; 0) có 
phương trình là 

 A.  (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 100. B.  (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 25. 
 C.  (ݔ − 1)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ଶݖ = 25. D.  (ݔ − 1)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ଶݖ = 100. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có bán kính ܴ = ܯܫ = √3ଶ + 4ଶ + 0 = 5. 
Vậy phương trình mặt cầu tâm 1−)ܫ;   2;   0), bán kính ܴ = 5 là (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 25. 

Câu 28.  Cho hình lăng trụ đứng ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′D′ có đáy ܦܥܤܣ là hình chữ nhật với ܣܣ′ = ܤܣ = ܦܣ ,ܽ =
2ܽ. Tính tang của góc giữa đường thẳng ܤܣ′ và ܥܤ′. 

 A.  ସ
ହ
. B.  3. C.  ଵ

ହ
. D.  √ହ

ହ
. 

Lời giải 
Chọn B 
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Đặt (ܥܤ,′ܤܣ′) = ߮  
Có ܤܣ′ // DC′ ⇒ ,′ܤܣ) BC′) = (′ܥܦ,′ܥܤ) = ܦ′ܥܤ = ߮  
′ܥܤ = √5ܽ; ′ܥܦ  = √2ܽ; ܦܤ  = √5ܽ 

 
⇒ cosܦ′ܥܤ = ᇱమାᇱమିమ

ଶ.ᇱ.ᇱ
= ଵ

√ଵ
> 0  

tan߮ = ට ଵ
ୡ୭ୱమఝ

− 1 = 3. 

Câu 29.   Tính tích phân ܫ = ∫ eଶ௫dݔଶଵଽ
 . 

 A.  ܫ = eସଷ଼ − 1. B.  ܫ = ଵ
ଶ

(eସଷ଼ − 1). C.  ܫ = ଵ
ଶ

eସଷ଼ − 1. D.  ܫ = eସଷ଼. 
Lời giải 
Ta có ܫ = ∫ eଶ௫dݔଶଵଽ

  = ଵ
ଶ∫ eଶ௫d(2ݔ)ଶଵଽ

  = ଵ
ଶ

eଶ௫|ଶଵଽ = ଵ
ଶ

(eସଷ଼ − 1). 
Câu 30.  Cho hàm số ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 5. Khẳng định nào sau đây đúng? 
 A. Hàm số không có giá trị nhỏ nhất, không có giá trị lớn nhất. 
 B. Hàm số có giá trị nhỏ nhất, có giá trị lớn nhất. 
 C. Hàm số có giá trị nhỏ nhất, không có giá trị lớn nhất. 
 D. Hàm số không có giá trị nhỏ nhất, có giá trị lớn nhất. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: TXĐ: ܦ = ℝ. 

′ݕ = ଷݔ4 − ′ݕ ,ݔ4 = 0 ⇔ 
ݔ = 0
ݔ = 1
ݔ = −1

. 

Ta có bảng biến thiên: 

 
Dựa vào bảng biến thiên ta thấy hàm số có giá trị nhỏ nhất, không có giá trị lớn nhất. 

Câu 31.  Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có ܵܣ ⊥ ܣܵ,(ܦܥܤܣ) = ܽ  và ܦܥܤܣ là hình vuông có cạnh bằng ܽ. Tính 
khoảng cách ݀ từ điểm ܣ đến mặt phẳng (ܵܦܥ). 
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 A.  ݀ = √ଶ
ଶ

. B.  ݀ = ܽ√2. C.  ݀ = √ଷ
ଶ

. D.  ݀ = 
ଶ
. 

Lời giải 
Chọn A 

 
Kẻ

 
ܪܣ ⊥ (ܦܣܵ) lại có ܦܵ ⊥ ܪܣ nên ܦܥ ⊥ ܦܥ ⇒ ܪܣ ⊥ (ܦܥܵ) ⇒ ݀൫ܣ, ൯(ܦܥܵ) =   .ܪܣ

Xét tam giác ܵܦܣ vuông tại ܣ có ܪܣ là đường cao nên: ଵ
ுమ

= ଵ
ௌమ

+ ଵ
మ

= ଵ
మ

+ ଵ
మ

= ଶ
మ
⇒ ܪܣ =

√ଶ
ଶ
⇒ ݀ = √ଶ

ଶ
. 

Câu 32.   Biết phương trình ݖଶ + ݖܽ + ܾ = 0 (với ܽ,ܾ là tham số thực) có một nghiệm phức là ݖ = 1 + 2݅. 
Tìm mô đun của số phức ݓ = ܽ + ܾ݅. 

 A.  3. B.  √29. C.  √3. D.  29. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có ݖ = 1 + 2݅ là một nghiệm phức của phương trình ݖଶ + ݖܽ + ܾ = 0 nên suy ra ݖ = 1 − 2݅ 
cũng là một nghiệm của phương trình ݖଶ + ݖܽ + ܾ = 0. 
Do đó −ܽ = (1 + 2݅) + (1 − 2݅) ⇔ −ܽ = 2 ⇔ ܽ = −2 và ܾ = (1 + 2݅). (1− 2݅) ⇔ ܾ = 1 −
4݅ଶ ⇔ ܾ = 5.  
Suy ra ݓ = −2 + 5݅. Vậy |ݓ| = |−2 + 5݅| = √29. 

Câu 33.   Lập các số tự nhiên có 7 chữ số từ các chữ số 1 ; 2; 3; 4. Tính xác suất để số lập được thỏa mãn: 
các chữ số 1 ; 2; 3 có mặt hai lần, chữ số 4 có mặt 1 lần đồng thời các chữ số lẻ đều nằm ở các vị 
trí lẻ (tính từ trái qua phải). 

 A.  ଽ
ସଽ

. B.  ଽ
଼ଵଽଶ

. C.  ଷ
ସଽ

. D.  ଷ
ଶସ଼

. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có: ݊(Ω) = 4  
+) Chọn 2 trong 4 vị trí lẻ cho số 1 có ܥସଶ cách, 2 vị trí còn lại cho số 3: 
+) Chọn 1 trong 3 vị trí chẵn cho số 4 có 3 cách. 
+) 2 vị trí còn lại cho số 2. 

A

B

D

C

S

H
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Vậy ݐଶ ݐ݉− + 2݉− 5 = 0. 
Câu 34.  Cho hàm số ݂(ݔ) xác định, liên tục trên ℝ và có đạo hàm cấp một xác định bởi công thức ݂′(ݔ) =

ଶݔ− − 1. Mệnh đề nào sau đây đúng? 
 A.  ݂(1) > ݂(0). B.  ݂(0) < ݂(−1). C.  ݂(1) < ݂(2). D.  ݂(3) > ݂(2). 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ݂′(ݔ) = ଶݔ− − 1 < ݔ∀, 0 ∈ ܴ ⇒ ݂(0) < ݂(−1). 

Câu 35.   Cho ܽ và ܾ là hai số thực dương biết rằng logଶ(ܾܽ) = logଷଶ ቀ


ቁ. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 A.  ܾܽସ = 1  B.  ܽସ = ܾ  C.  ܽ = ܾସ  D.  ܽସܾ = 1  
Lời giải 

Chọn A 
Với điều kiện ܽ > 0,ܾ > 0 ta có: 

logଶ(ܾܽ) = logଷଶ ቀ


ቁ ⇔ logଶ(ܾܽ) = logଶටቀ



ቁ

ఱ
⇔ ܾܽ = ටቀ


ቁ

ఱ
⇔ ܽହܾହ = 


⇔ ܾܽସ = 1. 

Câu 36.  Hàm số nào dưới đây không là nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = sinଶݔ? 
 A.  (ݔ)ܨ = ଵ

ଶ
ݔ) − sin ݔcos ݔ) + (ݔ)ܨ  .B .ܥ = ଵ

ଶ
ቀݔ − ୱ୧୬ଶ௫

ଶ
ቁ+  .ܥ

 C.  (ݔ)ܨ = ଵ
ସ

ݔ2) − sin2ݔ) + (ݔ)ܨ  .D .ܥ = ଵ
ସ

ݔ2) − sinݔcosݔ) +   ܥ
Lời giải 

Chọn C 
∫ sinଶݔdݔ = ∫ ଵ

ଶ
dݔ − ∫ ଵ

ଶ
cos2ݔdݔ = ଵ

ଶ
ݔ − ଵ

ସ
sin2ݔ + = ܥ ଵ

ଶ
ݔ) − sinݔcosݔ) + ܥ = ଵ

ଶ
ቀݔ − ୱ୧୬ଶ௫

ଶ
ቁ +

ܥ = ଵ
ସ

ݔ2) − sin2ݔ) +  .ܥ
Câu 37.   Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho tam giác ܥܤܣ có 1−)ܣ; 3; ;2)ܤ ,(2 0;  .(2,1−;0)ܥ ,(5

Phương trình đường trung tuyến ܯܣ của tam giác ܥܤܣ là 
 A.  ௫ିଵ

ିଶ
= ௬ାଷ

ସ
= ௭ାଶ

ିଵ
. B.  ௫ିଶ

ଵ
= ௬ାସ

ିଵ
= ௭ାଵ

ଷ
. 

 C.  ௫ାଵ
ଶ

= ௬ିଷ
ିସ

= ௭ିଶ
ଵ

. D.  ௫ିଵ
ଶ

= ௬ାଷ
ିସ

= ௭ାଶ
ଵ

. 
Lời giải 

Chọn C 
Trung điểm của đoạn ܥܤ là 1−;1)ܯ; 3) ⇒ ሬሬሬሬሬሬ⃗ܯܣ = (2;−4; 1). 
Phương trình đường trung tuyến ܯܣ của tam giác ܥܤܣ là: ௫ାଵ

ଶ
= ௬ିଷ

ିସ
= ௭ିଶ

ଵ
. 

Câu 38.  Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy là tam giác đều. Nếu tăng độ dài cạnh đáy lên 2 lần và độ dài đường 
cao không đổi thì thể tích khối chóp ܵ.ܥܤܣ tăng lên bao nhiêu lần? 

 A.  3. B.  4. C.  ଵ
ଶ
. D.  2. 

Lời giải 
Chọn B 
Thể tích khối chóp ܵ.ܥܤܣ: ܸ = ଵ

ଷ ௱ܵ . ℎ (ℎ là độ dài đường cao hình chóp ܵ.ܥܤܣ). 

Diện tích tam giác đều ܥܤܣ: ௱ܵ = మ√ଷ
ଵଶ

. 
Khi độ dài cạnh đáy tam giác đều ܥܤܣ tăng lên 2 lần thì diện tích tam giác ܥܤܣ tăng lên 4 lần. 
Vậy, thể tích khối chóp ܵ.ܥܤܣ tăng lên 4 lần. 

Câu 39.  Diện tích hình phẳng (ܪ) giới hạn bởi đường cong (ܥ):ݕ = ௫మା௫ିଶ
௫ାଵ

, trục hoành và trục tung được 

cho dưới dạng ܵ = ା୪୬
ଶ

, với ܽ,ܾ ∈ ℤ. Tìm ܲ = ܽଶ + ܾ. 
 A.  17. B.  15. C.  −15. D.  5. 

Lời giải 
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Chọn C 

Phương trình hoành độ giao điểm giữa (ܥ) và trục hoành là ௫
మା௫ିଶ
௫ାଵ

= 0 ⇔ ቂݔ = −2
ݔ = 1 . 

Diện tích của hình phẳng (ܪ) là 

ܵ = ∫ ቚ௫
మା௫ିଶ
௫ାଵ

ቚ dݔଵ
 = ∫ −ቀ௫

మା௫ିଶ
௫ାଵ

ቁdݔଵ
 = ∫ ቀ ଶ

௫ାଵ
− ଵݔቁdݔ

 = ୪୬ଵିଵ
ଶ

. 

Khi đó: ܽ = −1,ܾ = 16 ⇒ ܲ = ܽଶ + ܾ = 17. 

Câu 40.  Cho hai số phức ݖଵ, ݖଶ thỏa mãn |ݖଵ − |ଶݖ = |ଵݖ| = |ଶݖ| > 0.  

Tính ܣ = ቀ௭భ
௭మ
ቁ
ସ

+ ቀ௭మ
௭భ
ቁ
ସ
. 

 A.  −. B.   + C.  . D.   . −  .
Lời giải 

Chọn A 
Đặt ݖଵ = ܽ + ଶݖ ,ܾ݅ = ܽ′ + ܾ′݅, với ܽ,ܽ′, ܾ,ܾ′ ∈ ℝ, ta có: 

ଵݖ| − |ଶݖ = |ଵݖ| = |ଶݖ| > 0 ⇔ ൜
ଵݖ| − |ଶݖ = |ଵݖ|
|ଵݖ| = |ଶݖ|   

⇔ ൜
ଵݖ) − ଵݖ)(ଶݖ − (ଶݖ = ଵݖଵݖ
ଵݖଵݖ = ଶݖଶݖ

 ⇔ ൜ݖଵݖଵ − ଶݖଵݖ − ଵݖଶݖ + ଶݖଶݖ = ଵݖଵݖ
ଵݖଵݖ = ଶݖଶݖ

  

⇔ ൜ݖଵݖଶ + ଵݖଶݖ = ଵݖଵݖ
ଵݖଵݖ = ଶݖଶݖ

. 

Ta có: 

ቀ௭భ
௭మ
ቁ
ଶ

+ ቀ௭మ
௭భ
ቁ
ଶ

= ቀ௭భ
௭మ

+ ௭మ
௭భ
ቁ
ଶ
− 2 = ቀ௭భ௭మ

௭మ௭మ
+ ௭మ௭భ

௭భ௭భ
ቁ
ଶ
− 2  

= ቀ௭భ௭మା௭మ௭భ
௭భ௭భ

ቁ
ଶ
− 2 = ቀ௭భ௭భ

௭భ௭భ
ቁ
ଶ
− 2 = −1. 

Từ đó: 

ܣ = ቀ௭భ
௭మ
ቁ
ସ

+ ቀ௭మ
௭భ
ቁ
ସ
 = ቀ௭భ

௭మ
ቁ
ଶ

+ ቀ௭మ
௭భ
ቁ
ଶ
൨
ଶ
− 2 = (−1)ଶ − 2 = −1. 

Câu 41.  Cho các số thực dương ܽ, ܾ thỏa mãn logସܽ = logܾ = logଽ(4ܽ − 5ܾ)− 1. Đặt ܶ = 

. Khẳng 

định nào sau đây đúng? 
 A.  


< ࢀ < 


  B.   < ࢀ < 


. C.  − < ࢀ < . D.   < ࢀ < . 

Lời giải 
Chọn B 
Đặt logସܽ = logܾ = logଽ(4ܽ − 5ܾ)− 1 = ܽ suy ra ݐ = 4௧ ,ܾ = 6௧  

và 4. 4௧ − 5. 6௧ = 9. 9௧ ⇔ 4. ቀସ
ଽ
ቁ
௧
− 5. ቀଶ

ଷ
ቁ
௧
− 9 = 0 ⇔ 

ቀଶ
ଷ
ቁ
௧

= ଽ
ସ

ቀଶ
ଷ
ቁ
௧

= −1
 suy ra ቀଶ

ଷ
ቁ
௧

= ଽ
ସ
⇒ ݐ = −2  

Suy ra ܽ = ଵ
ଵ

,ܾ = ଵ
ଷ
⇒ ܶ = 


= ସ

ଽ
. 

Câu 42.  Cho hình lăng trụ ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ có ܦܥܤܣ là hình chữ nhật. Tính thể tích khối lăng trụ đã cho 
biết ܣ′ܣ = ܤ′ܣ = ܤܣ và ܦ′ܣ = ܦܣ;ܽ = ′ܣܣ;3√ܽ = 2ܽ.  

 A.  3ܽଷ√3. B.  3ܽଷ. C.  ܽଷ. D.  ܽଷ√3. 
Lời giải 

Chọn B 
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Vì ܣ′ܣ = ܤ′ܣ =  .ܦܥܤܣ là tâm của hình chữ nhật (ܦܥܤܣ) trên ′ܣ nên hình chiếu của ܦ′ܣ
Xét tam giác ܥܤܣ ta có: ܥܣ = ଶܤܣ√ + ଶܦܣ = √ܽଶ + 3ܽଶ = 2ܽ ⇒ ܱܣ = ܽ 
Xét tam giác ܣܱ′ܣ vuông tại ܱ ta có: ܣ′ܱ = ଶ′ܣܣ√ + ଶܱܣ = √4ܽଶ − ܽଶ = ܽ√3 
Thể tích của ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ là: ܸ.ᇱᇱᇱᇱ = .ܱ′ܣ ܵ = ܽ√3.ܽ.ܽ√3 = 3ܽଷ.  

Câu 43.  Cho hàm số bậc ba ݕ = ݕ có đồ thị là đường cong trong hình bên. Biết hàm số (ݔ)݂ =  đạt (ݔ)݂
cực trị tại hai điểm ݔଵ,ݔଶ thoả mãn ݔଶ = ଵݔ + 6 và ݂(ݔଵ) =  Gọi ଵܵ và ܵଶ là diện tích của .(ଶݔ)݂−
hai hình phẳng được tô màu trong hình. Tỉ số ௌమ

ௌభ
 bằng bao nhiêu? 

 
 A.  1. B.  2. C.  ଷ

ହ
. D.  ହ

ଷ
. 

Lời giải 

O

B'

A'

C'

C

A
D

B

D'
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Gọi ݃(ݔ) = ଷݔܽ + ଶݔܾ + ݔܿ + ݀ là hàm số có được khi sau khi tịnh tiến đồ thị ݕ =  sang trái (ݔ)݂
sao cho điểm uốn trùng với gốc tọa độ ܱ. Ta thấy đồ thị ݃(ݔ) đối xứng qua ܱ nên ݃(ݔ) là hàm số 
lẻ. Suy ra ܾ = ݀ = 0 vì vậy ݃(ݔ) = ଷݔܽ +  và nhận hai điểm cực trị tương ứng là −3,3. Suy ra ݔܿ
(ݔ)݃ = ଷݔ)݇ − ݇ với (ݔ27 < 0. 
݃(−3) = 54݇. 
ଵܵ = ∫ ଷݔ)݇| − ଷݔ݀|(ݔ27

 = −݇ ∫ ଷݔ| − ଷݔ݀|ݔ27
 = ିସହ

ସ
݇.  

ܵଶ = ∫ ଷݔ)݇| − −(ݔ27 ݔ݀|54݇
ିଷ = −݇ ∫ ଷݔ| − ݔ27 − ݔ݀|54

ିଷ = ିଶସଷ
ସ

݇.  
ௌమ
ௌభ

= ଷ
ହ
.  

Câu 44.   Số các giá trị nguyên của tham số ݉ ∈ [−2019 ; 2019] để hàm số ݕ = (ାଵ)௫మିଶ௫ା
௫ିଵ

 đồng biến 
trên khoảng (4 ; +∞)? 

 A.  2021. B.  2018. C.  2025. D.  2034. 
Lời giải 

Chọn A 
Tập xác định: ܦ = ℝ( ). 

Ta có ݕ′ = [ଶ(ାଵ)௫ିଶ](௫ିଵ)ିൣ(ାଵ)௫మିଶ௫ା൧
(௫ିଵ)మ

 = (ାଵ)௫మିଶ(ାଵ)௫ିସ
(௫ିଵ)మ

. 

Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng (4 ; +∞) ⇔ ′ݕ = (ାଵ)௫మିଶ(ାଵ)௫ିସ
(௫ିଵ)మ

≥ 0, ݔ∀ ≥ 4. 
⇔ (݉ + ଶݔ(1 − 2(݉ + ݔ(1 − 4݉ ≥ 0, ݔ∀ ≥ 4 ⇔ ଶݔ) − ݔ2 − 4)݉ + ଶݔ − ݔ2 ≥ 0, ݔ∀ ≥ 4. 

⇔ ݉ ≥ ି௫మାଶ௫
௫మିଶ௫ିସ

, ݔ∀ ≥ 4 (Do ݔଶ − ݔ2 + 4 > 0 với mọi ݔ ≥ 4)    (∗)  

Đặt ݃(ݔ) = ି௫మାଶ௫
௫మିଶ௫ିସ

 có ݃′(ݔ) = ଼௫ି଼
(௫మିଶ௫ିସ)మ

> 0, ݔ∀ ≥ 4. 

Bảng biến thiên: 

 
Từ bảng biến thiên suy ra (∗) ⇔ ݉ ≥ −1. 
Mà ݉ ∈ ℤ;   ݉ ∈ [−2019 ; 2019] ⇒ ݉ ∈ {−1 ; 0 ; . . . ; 2019}  
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⇒ Có 2021 giá trị của ݉ thỏa mãn. 
 

Câu 45.   Từ một tấm thép phẳng hình chữ nhật, người ta muốn làm một chiếc thùng đựng dầu hình trụ bằng 
cách cắt ra hai hình tròn bằng nhau và một hình chữ nhật (phần tô đậm) sau đó hàn kín lại, như 
trong hình vẽ dưới đây. Hai hình tròn làm hai mặt đáy, hình chữ nhật làm thành mặt xung quanh 
của thùng đựng dầu (vừa đủ). Biết rằng đường tròn đáy ngoại tiếp một tam giác có kích thước là 
50ܿ݉, 70ܿ݉, 80ܿ݉ (các mối ghép nối khi gò hàn chiếm diện tích không đáng kể. Lấy ߨ = 3,14). 
Diện tích của tấm thép hình chữ nhật ban đầu gần nhất với số liệu nào sau đây? 

 
 A.  6,8 (mଶ). B.  24,6 (mଶ). C.  6,15 (mଶ). D.  3,08 (mଶ). 

Lời giải 
Chọn C 
Đổi: 50ܿ݉ = 0,5݉;  70ܿ݉ = 0,7݉;  80ܿ݉ = 0,8݉. 
Xét tam giác nội tiếp đường tròn đáy có kích thước lần lượt là 0,5݉;  0,7݉;  0,8݉ nên bán kính 
đường tròn đáy của thùng đựng dầu là 
ܴ = ,ହ.,.,଼

ସඥଵ(ଵି,ହ)(ଵି,)(ଵି,଼)
= √ଷ

ଷ
. 

Ta có ℎ = 2ܴ  
Diện tích hình chữ nhật ban đầu gấp 3 lần diện tích xung quanh của hình trụ. 

Vậy ܵ = ℎܴߨ3.2 = 6.3,14.2. Rଶ = 6.3,14.2 ቀ√ଷ
ଷ
ቁ
ଶ

= ଽଷ
ଵଶହ

= 6,1544  (mଶ). 

Câu 46.  Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ௫ିଵ
ଶ

= ௬ିଵ
ଵ

= ௭
ିଵ

 cắt mặt phẳng 
(ܲ): ݔ + ݕ2 + ݖ − 6 = 0 tại điểm ܯ. Mặt cầu (ܵ) có tâm ܫ(ܽ ;  ܾ ;  ܿ) với ܽ < 0 thuộc đường thẳng 
݀ và tiếp xúc với mặt phẳng (ܲ) tại điểm ܣ. Tìm tổng ܶ = ܽ + ܾ + ܿ khi biết diện tích tam giác 
 .bằng 3√3 ܯܣܫ

 A.  ܶ = 0. B.  ܶ = ଵ
ଶ
. C.  ܶ = 8. D.  ܶ = −2. 

Lời giải 
Chọn A 

 

Đường thẳng ݀: ൝
ݔ = 1 + ݐ2
ݕ = 1 +    ݐ
ݖ =       ݐ−

  , ݐ) ∈ ℝ) có vtcp ݑሬ⃗ ௗ = (2 ;  1 ; −1). 

Mặt phẳng (ܲ) có vtpt ሬ݊⃗  = (1 ;  2 ;  1). 



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 18    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

Khi đó: Góc giữa đường thẳng ݀ và mặt phẳng (ܲ) là ܣܯܫ  

sinܣܯܫ = |௨ሬሬ⃗ .ሬ⃗ ು|
|௨ሬሬ⃗ |.|ሬ⃗ ು|

= |ଶ.ଵାଵ.ଶିଵ.ଵ|
ඥଶమାଵమା(ିଵ)మ.√ଵమାଶమାଵమ

= ଵ
ଶ
⇒ ܣܯܫ = 30°. 

Ta có: ܣܫ = ܴ ⇒ ܣܯ = ூ
୲ୟ୬ଷ°

= ܴ√3. 

Mà ௱ܵூெ = 3√3 ⇔ ଵ
ଶ
ܣܯ.ܣܫ = 3√3 ⇔ √ଷ

ଶ
ܴଶ = 3√3 ⇔ ܴ = √6. 

Mặt khác: 1)ܫ + ; ݐ2  1 + ; ݐ (ݐ−  ∈ ݀ và ݀൫ܫ, (ܲ)൯ = ܴ  
⇒ |ଵାଶ௧ାଶ(ଵା௧)ା(ି௧)ି|

√ଵమାଶమାଵమ
= √6 ⇔ ݐ3| − 3| = 6 ⇔ ݐ| − 1| = 2 ⇔

ݐ = 3        ⇒ ; 7)ܫ  (ܮ)     (3− ; 4 
ݐ = −1     ⇒ ; 1−)ܫ  0 ;  1)                ⇒ ܽ = −1, ܾ = 0, ܿ = 1. 

Vậy ܶ = ܽ + ܾ + ܿ = 0. 
Câu 47.  Sản phẩm một viện bảo tàng mỹ thuật được lát bằng những viên gạch hoa hình vuông cạnh 

20(cmଶ) như hình bên. Biết rằng người thiết kế đã sử dụng các đường cong có phương trình 4ݔଶ =
−|ݔ|)ସ và 4ݕ 1)ଷ =  ଶ để tạo hoa văn cho viên gạch. Diện tích phần được tô đậm gần nhất với giáݕ
trị nào dưới đây? 

 
 A.  7,47(cmଶ). B.  5,07(cmଶ). C.  7,46(cmଶ). D.  5,06(cmଶ). 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có: 4ݔଶ = ସ ⇔ ݕ
ݔ = ଵ

ଶ
ଶݕ

ݔ = − ଵ
ଶ
ଶݕ

. 

−|ݔ|)4 1)ଷ =  ⇔ ଶݕ

⎣
⎢
⎢
ݔ⎡ = 1 + ට௬మ

ସ

య

ݔ = −1 − ට௬మ

ସ

య
. 

Xét phần đồ thị ở góc phần tư thứ nhất ta tính được giới hạn của 2 đường cong là: 

ܵ = 4∫ ቈ1 + ට௬మ

ସ

య
− ଵ

ଶ
ଶଶݕ

 ≈ ݕ݀ 7,4667(cmଶ).  

Câu 48.  Cho hàm số đa thức bậc bốn ݕ = ݔ biết hàm số có ba điểm cực trị ,(ݔ)݂ = −3, ݔ   = ݔ,3 = 5. Có 
tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ sao cho hàm số ݃(ݔ) = ݂൫݁௫యାଷ௫మ −݉൯ có đúng 7 
điểm cực trị 

 A.  4  B.  5  C.  6  D.  3  
Lời giải 

Chọn C 
Ta có ݃′(ݔ) = ଶݔ3) + ௫యାଷ௫మ݁(ݔ6 .݂′൫݁௫యାଷ௫మ −݉൯  
(ݔ)′݃ = 0 ⇔ ଶݔ3) + .௫యାଷ௫మ݁(ݔ6 ݂′൫݁௫యାଷ௫మ −݉൯ = 0  
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⇔

⎣
⎢
⎢
⎢
ݔ⎡ = 0    
ݔ = −2
݁௫యାଷ௫మ −݉ = −3
݁௫యାଷ௫మ −݉ = 3
݁௫యାଷ௫మ −݉ = 5

 ⇔

⎣
⎢
⎢
⎢
⎢
⎡
ݔ = 0
ݔ = −2
݁௫యାଷ௫మ = ݉ − 3,  (1)
݁௫యାଷ௫మ = ݉ + 3,  (2)
݁௫యାଷ௫మ = ݉ + 5,  (3)

  . 

Hàm số ݃(ݔ) có 7 điểm cực trị khi và chỉ khi tổng số nghiệm đơn và bội lẻ, khác 0 và −2 của các 
phương trình (1), (2), (3) là 5. 
Xét hàm số ℎ(ݔ) = ݁௫యାଷ௫మ có ℎ′(ݔ) = ଶݔ3) +  .௫యାଷ௫మ݁(ݔ6
Ta có ℎ′(ݔ) = 0 ⇔ ቂݔ = 0

ݔ = −2. 
Bảng biến thiên: 

 
Khi đó có 3 trường hợp sau: 
Trường hợp 1: 

 

Khi đó: ൜݉ + 3 ≥ ݁ସ        
1 < ݉ − 3 < ݁ସ

⇔ ቊ݉ ≥ ݁ସ − 3 ≈ 51,6        
4 < ݉ < ݁ସ + 3 ≈ 57,6

  

Do ݉  nguyên nên ݉ ∈ {52;  53;  54;  55;  56;  57}. 
Trường hợp 2: 

 

Khi đó: ൝
݉ + 5 ≥ ݁ସ
1 < ݉ + 3 < ݁ସ
0 < ݉ − 3 ≤ 1

⇔ ൝
݉ > ݁ସ − 5 ≈ 49,6
−2 < ݉ < ݁ସ − 3
3 < ݉ ≤ 4

⇔݉ ∈ ∅. 

Trường hợp 3: 
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Khi đó: ቐ
1 < ݉ + 5 < ݁ସ
݉ + 3 ≤ 1          
݉ − 3 > 0         

 ⇔ ൝
−4 < ݉ < ݁ସ − 5 ≈ 49,6
݉ ≤ −2
݉ > 3

⇔݉ ∈ ∅. 

Vậy có 6 giá trị nguyên của tham số ݉ thỏa yêu cầu bài toán. 
Câu 49.  Cho ݔ, là các số thực dương thỏa mãn logଶ ݕ

௬
ଶ√ଵା௫

= ݕ)3 − √1 + −(ݔ ଶݕ +  .ݔ

Giá trị lớn nhất của biểu thức ܲ = ௬మ

√௫మାଵ
 bằng 

 A.  ଵ
√ଷ

. B.  √3. C.  ଵ
√ଶ

. D.  √2. 
Lời giải 

Chọn D 
Với ݔ,  là các số dương, ta có ݕ
logଶ

௬
ଶ√ଵା௫

= ݕ)3 − √1 + −(ݔ ଶݕ + ݔ ⇔ logଶݕ + ଶݕ − ݕ3 = logଶ√1 + ݔ + (1 + (ݔ − 3√1 +  ݔ
(1). 
Xét hàm ݂(ݐ) = logଶݐ + ଶݐ − ;trên (0 ݐ3 +∞). 

Ta có ݂′(ݐ) = ଵ
௧୪୬ଶ

+ ݐ2 − 3 ≥ 2ට ଶ
୪୬ଶ

− 3 > ݐ∀,0 > 0 suy ra hàm số ݂(ݐ) đồng biến trên (0; +∞) 

Do đó (1) ⇔ (ݕ)݂ = ݂(√1 + (ݔ ⇔ ݕ = √1 + ݔ ⇔ ଶݕ = 1 +  .ݔ
Khi đó ܲ = ௫ାଵ

√௫మାଵ
, ta có 2(ݔଶ + 1) ≥ ݔ) + 1)ଶ ⇒ √2 ≥ ௫ାଵ

√௫మାଵ
, dấu bằng xảy ra khi ݔ = 1. 

Vậy giá trị lớn nhất của ܲ bằng √2, đạt được khi ݔ = 1, ݕ = √2. 
Câu 50.  Cho số phức ݖ thỏa mãn 2|ݖ| = ଶݖ| + 4|. Tìm giá trị lớn nhất của |ݖ|. 
 A.  ඥ6 + √13. B.  1 + √5. C.  1 + 3√5. D.  3 + √5. 

Lời giải 
Chọn B 
Cách 1: Đặt: ݖ = ݔ + ݕ;ݔ)݅ݕ ∈ ℝ). 
Ta có: 2|ݖ| = ଶݖ| + 4| ⇔ 2ඥݔଶ + ଶݕ = ඥ(ݔଶ − ଶݕ + 4)ଶ + ⇔ ଶ(ݕݔ2) ଶݔ)4 + (ଶݕ =
ଶݔ) − ଶݕ + 4)ଶ + ⇔ ଶݕଶݔ4 ଶݔ) + ଶ)ଶݕ + ଶݔ4 − ଶݕ12 + 16 = 0  
⇔ ଶݔ)− + ଶ)ଶݕ + ଶݔ)12 + (ଶݕ − 16 = ଶݔ16 ≥ 0 ⇒ 6 − 2√5 ≤ ଶݔ + ଶݕ ≤ 6 + 2√5  
⇒ |ݖ| = ඥݔଶ + ଶݕ ≤ ඥ6 + 2√5 = 1 + √5. 
Vậy giá trị lớn nhất của |ݖ| là 1 + √5 khi ݖ = ൫1 + √5൯݅. 
Cách 2: Áp dụng bắt đẳng thức trong số phức ta có: 
ଵݖ| + |ଶݖ ≥ ห|ݖଵ| − ⇒ ଶ|หݖ| ଶݖ| + 4| ≥ ห|ݖଶ| − |−4|ห = ଶ|ݖ|| − 4| = ଶ|ݖ| − 4 khi |ݖ| ≥ 2  
Theo đề ta có: 2|ݖ| = ଶݖ| + 4| ≥ ଶ|ݖ|| − 4| ≥ ଶ|ݖ| − 4  
⇒ |ݖ|2 ≥ ଶ|ݖ| − 4 ⇔ ଶ|ݖ| − −|ݖ|2 4 ≤ 0 ⇔ 1 − √5 ≤ |ݖ| ≤ 1 + √5  
Vậy giá trị lớn nhất của |ݖ| là 1 + √5. 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
006 

 
Câu 1. Tập nghiệm của bất phương trình: 2ଶ௫ < 2௫ା là 
 A. (0; 6). B. (−∞; 6). C. (0; 64). D. (6; +∞). 
Câu 2. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ):ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ2 − ݕ4 − 4 = 0. Bán kính của mặt cầu 

(ܵ) bằng 
 A. 2√6. B. 1. C. 9. D. 3. 
Câu 3. Cho khối nón có thể tích bằng 4ߨ, chiều cao là 3. Tính bán kính đường tròn đáy của khối nón. 
 A. 2. B. ଶ√ଷ

ଷ
. C. 1. D. ସ

ଷ
. 

Câu 4. Cho hàm số ݕ = ݕ có đồ thị như hình. Hàm số (ݔ)݂ =  :đồng biến trên khoảng nào sau đây (ݔ)݂

 
 A. ℝ. B. (−1; 1). C. (−∞; 0). D. (1; +∞). 
Câu 5. Nếu ∫ ଶݔd(ݔ)݂

ଵ = −2 và ∫ ଷݔd(ݔ)݂
ଶ = 1 thì ∫ ଷݔd(ݔ)݂

ଵ  bằng 
 A. 1. B. 3. C. −3. D. −1. 
Câu 6. Nghiệm của phương trình logଷ(ݔ − 3) = 3 là 
 A. ݔ = 6. B. ݔ = 24. C. ݔ = 12. D. ݔ = 30. 
Câu 7. Hàm số nào sau đây nghịch biến trên tập xác định của nó? 
 A. ݕ = logଶݔ. B. ݕ = logభ

ഏ
ݕ .C .ݔ = logగݔ. D. ݕ = log√ଷݔ. 

Câu 8. Số giao điểm của đồ thị hàm số ݕ = ଷݔ − ଶݔ2 + ݔ2 + 1 với đường thẳng ݕ = 1−  ݔ
 A. 0. B. 1. C. 2. D. 3. 
Câu 9. Thể tích khối lăng trụ có diện tích đáy bằng 3 và độ dài đường cao bằng 4 là 
 A. 12. B. 6. C. 4. D. 8. 
Câu 10. Cho hàm số ݂(ݔ) có bảng biến thiên 

 
Số điểm cực trị của hàm số đã cho là 

 A. 1. B. 2. C. 0. D. 3. 
Câu 11. Cho số phức ݖ = 2݅ + 1. Điểm nào sau đây là điểm biểu diễn của số phức ݖ trên mặt phẳng tọa độ? 
 A. (2−;1)ܩ. B. ܶ(2;−1). C. 2)ܭ; 1). D. 1)ܪ; 2). 
Câu 12. Cho ܽ, ܾ, ܿ là các số thực dương, ܽ khác 1. Tìm mệnh đề sai trong các mệnh đề sau. 
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 A. log(ܾ) = ܿlogܾ. B. log(ܾܿ) = logܾ + logܿ. 
 C. log




= logܾ − logܿ. D. log(ܾܿ) = logܾ ⋅ logܿ. 

Câu 13. Trong không gian với hệ tọa độ Oݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ3 − ݖ + 2 = 0. Vectơ nào dưới đây là 
một vectơ pháp tuyến của (ܲ)? 

 A. ሬ݊⃗ ଷ = (3;−1; 0). B. ሬ݊⃗ ଶ = (3; 0;−1). C. ሬ݊⃗ ସ = (−1; 0;−1). D. ሬ݊⃗ ଵ = (3;−1; 2). 
Câu 14. Một hình trụ có diện tích xung quanh bằng 4ܽߨଶ và bán kính đáy là ܽ. Tính độ dài đường cao của 

hình trụ đó. 
 A. 2ܽ. B. ܽ. C. 3ܽ. D. 4ܽ. 
Câu 15. Biết số phức ݖ thỏa mãn ିݖଵ = 1 + 2݅, phần ảo của ݖ bằng 
 A. ଶ

ହ
. B. ଵ

ହ
. C. − ଵ

ହ
. D. − ଶ

ହ
. 

Câu 16. Tập xác định ܦ của hàm số ݕ = ଷݔ) − 8)
ഏ
మ là: 

 A. ܦ = [2; +∞) B. ܦ = ℝ\{2} C. ܦ = ℝ D. ܦ = (2; +∞)  
Câu 17. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho ba vectơ ܽ⃗ = (1;−1; 2), ሬܾ⃗ = (2; 0; 1) và ܿ⃗ = (−4;−2;−1). Tìm tọa 

độ ⃗ݔ = 2ܽ⃗ − 3 ሬܾ⃗ + ܿ⃗. 
 A. ⃗ݔ = (−8;−4; 0). B. ⃗ݔ = (−4;−4;−3). 
 C. ⃗ݔ = (−8;−4;−3). D. ⃗ݔ = (−4; 0;−8). 
Câu 18. Trong không gian ܱݖݕݔ, vectơ nào dưới đây là một vectơ chỉ phương của đường thẳng đi qua hai 

điểm 2)ܯ ;  3 ; −1) và ܰ(4 ;  5 ;  3)? 
 A. ݑሬ⃗ ଷ = (1 ;  1 ;  2). B. ݑሬ⃗ ଵ = (3 ;  4 ;  1). C. ݑሬ⃗ ଶ = (3 ;  4 ;  2). D. ݑሬ⃗ ସ = (1 ;  1 ;  1). 
Câu 19. Tính giá trị của biểu thức ܲ = ൫1 + √3݅൯

ଶ
+ ൫1 − √3݅൯

ଶ
. 

 A. ܲ = −6. B. ܲ = −4. C. ܲ = 6. D. ܲ = 4. 
Câu 20. Cho hàm số ݕ =  có bảng biến thiên (ݔ)݂

 
Hỏi hàm số đó là hàm nào? 

 A. ݕ = ௫ାଶ
ଶ௫ିଵ

. B. ݕ = ି௫ିଶ
ଶ௫ିଵ

. C. ݕ = ௫ିଶ
ଶ௫ିଵ

. D. ݕ = ି௫ାଶ
ଶ௫ିଵ

. 

Câu 21. Có bao nhiêu số tự nhiên gồm ba chữ số đôi một khác nhau mà các chữ số được lấy từ tập hợp 
{1,2,3,4,5,6}? 

 A. 120. B. 20. C. 216. D. 18. 
Câu 22. Nếu (ݔ)ܩ là một nguyên hàm của ݂(ݔ) thì giá trị của ∫ (ݔ)݂

  bằng ݔ݀ 
 A. ܩ(ܽ) − (ܽ)݂ .B .(ܾ)ܩ − ݂(ܾ). C. ܩ(ܾ)− (ܾ)݂ .D .(ܽ)ܩ − ݂(ܽ). 
Câu 23. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ݔ − sin2ݔ là 
 A. ௫

మ

ଶ
+ ଵ

ଶ
cos2ݔ + ଶݔ .B .ܥ + ଵ

ଶ
cos2ݔ +  .ܥ

 C. ௫
మ

ଶ
− ଵ

ଶ
cos2ݔ + D. ௫ .ܥ

మ

ଶ
+ cos2ݔ +  .ܥ

Câu 24. Cho cấp số cộng (ݑ) với ݑହ = 10; công sai ݀ = 3. Số hạng ݑସ của cấp số cộng đã cho bằng 
 A. 15. B. 13. C. 6. D. 7. 
Câu 25. Đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số.j ݕ = ௫ାଵ

௫ିଶ
 có phương trình là 

 A. ݔ = 1. B. ݔ = 2. C. ݕ = 1. D. ݕ = 2. 
Câu 26. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có (ݔ)݂ = ݔ)ݔ + 1)ଶଶଵ. Số điểm cực trị của hàm số đã cho là 
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 A. 0. B. 1. C. 2. D. 3. 
Câu 27. Hình bên là đồ thị hàm sô ݕ = ݕ Hỏi hàm số .(ݔ)′݂ =  đồng biến trên khoảng nào dưới đây (ݔ)݂

 C. (2; +∞). 
Câu 28. Cho hai số thực 

dương ܽ, ܾ và ܽ ≠ 1. Trong các khẳng định dưới đây, khẳng định nào đúng? 
 A. 2018logܾܽ = 1 + logܾଶଵ଼ . B. logܽଶଵ଼ܾ = 2018 + logܾ.  
 C. logܽଶଵ଼ܾ = 2018(1 + logܾ). D. log√ܾܽ = ଵ

ଶ
+ log√ܾ.  

Câu 29. Tìm nguyên hàm ∫(1 + sinݔ)ଶ݀ݔ. 
 A. ଶ

ଷ
ݔ − 2cos2ݔ − ଵ

ସ
sin2ݔ + B. ଷ .ܥ

ଶ
ݔ − 2cosݔ − ଵ

ସ
sin2ݔ +  .ܥ

 C. ଶ
ଷ
ݔ + 2cosݔ − ଵ

ସ
sin2ݔ + D. ଷ .ܥ

ଶ
ݔ − 2cosݔ + ଵ

ସ
sin2ݔ +  .ܥ

Câu 30. Cho hai số phức ݖଵ = 1 + 2݅ và ݖଶ = −2 + ݅. Phần ảo của số phức ݖଵଶ.  ଶ bằngݖ

 A. 2. B. −11. C. −11݅. D. 11.  
Câu 31. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy ܥܤܣ là tam giác đều có cạnh bằng ܭ, tam giác ܵܤܣ đều và nằm 

trong mặt phẳng vuông góc với đáy. Khoảng cách từ ܤܣ đến ݉(ܥܤܣ) bằng 
 A. ܦܥ. B. 2ܽ√3. C. ܽ√3. D. ܽ√6. 
Câu 32. Một lô hàng có 20 sản phẩm, trong đó có 4 phế phẩm. Lấy tuỳ ý 6 sản phẩm từ lô hàng đó. Hãy 

tính xác suất để trong 6 sản phẩm lấy ra có không quá 1 phế phẩm. 
 A. ଽଵ

ଶ଼ହ
. B. ଽଵ

ଷଶଷ
. C. 

ଽ
. D. ଷ

ଽଽ
. 

Câu 33. Cho hàm số ݕ = ଶݔ− + ݔ6 + 5 đạt giá trị lớn nhất tại ݔ =  . Giá trị của 2௫బ bằngݔ
 A. 5. B. 8. C. 6. D. 9. 

Câu 34. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy là tam giác đều cạnh 2ܽ và thể tích bằng ܽଷ. Tính chiều cao ℎ của 
hình chóp đã cho. 

 A. ℎ = √ଷ
ଶ

. B. ℎ = √ଷ
ଷ

. C. ℎ = √3ܽ. D. ℎ = √ଷ


. 

Câu 35. Cho hàm số ݕ = ;liên tục, luôn dương trên [0 (ݔ)݂ 2] và thỏa mãn ܫ = ∫ ݔd(ݔ)݂ = 5ଶ
 . Khi đó giá 

trị của tích phân ܭ = ∫ ൫eଶା୪୬(௫) + 3൯dݔଶ
  là 

 A. 5݁ଶ + 9. B. 5eଶ + 6. C. 5eଶ − 6. D. 6eଶ + 5. 
Câu 36. Trong không gian ܱݖݕݔ,cho các điểm 1)ܣ; 0; ;1)ܤ,(2 2; ;3)ܥ,(1 2; 0)và 1)ܦ; 1; 3).Đường thẳng đi 

qua A và vuông góc với mặt phẳng (ܦܥܤ)có phương trình là 

 A. ൝
ݔ = 1− ݐ
ݕ = ݐ4
ݖ = 2 + ݐ2

. B. ൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = 4
ݖ = 2 + ݐ2

. C. ൝
ݔ = 2 + ݐ
ݕ = 4 + ݐ4
ݖ = 4 + ݐ2

. D. ൝
ݔ = 1 − ݐ
ݕ = 2 − ݐ4
ݖ = 2 − ݐ2

. 

Câu 37. Phương trình mặt cầu (ܵ) tâm 1)ܫ; 1; 2) và tiếp xúc với mặt phẳng (ܲ):ݔ − ݕ2 + ݖ − 7 = 0  
 A. (ݔ + 1)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) + 2)ଶ = 6. B. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 2)ଶ = 36. 
 C. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 2)ଶ = 6. D. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 2)ଶ = √6. 
Câu 38. Cho tứ diện ܦܥܤܣ có hai cặp cạnh đối vuông góc. Mệnh đề nào sau đây đúng? 
 A. Tứ diện có ít nhất một mặt là tam giác nhọn. 
 B. Tứ diện có ít nhất hai mặt là tam giác nhọn. 
 C. Tứ diện có ít nhất ba mặt là tam giác nhọn. 
 D. Tứ diện có cả bốn mặt là tam giác nhọn. 

Câu 39. Cho ba số phức ݖଵ, ݖଶ, ݖଷ thỏa mãn ൞

|ଵݖ| = |ଶݖ| = |ଷݖ| = 1
ଵଶݖ = .ଶݖ ଷݖ
ଵݖ| − |ଶݖ = √ା√ଶ

ଶ

. Tính giá trị của biểu thức ܯ =

ଶݖ| − |ଷݖ − ଷݖ| −  .|ଵݖ
 A. ି√ି√ଶାଶ

ଶ
. B. −√6 − √2 + √3. C. √ା√ଶିଶ

ଶ
. D. −√6 − √2 − √3. 

 A. (0; 1) và (2; +∞). B. (1; 2). 
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Câu 40. Người ta sản xuất 30 chiếc cống dẫn nước như nhau có dạng hình trụ từ bê tông. Mỗi chiếc cống có 
chiều cao 2 m, độ dày thành ống là 10cm. Đường kính ống là 60 cm. Nếu giá bê tông là 900.000 
đồng/ mଷ thì để sản xuất 30 chiếc cống trên phải hết bao nhiêu tiền bê tông?. 

 A. 10564000 đồng. B. 8478000 đồng. 
 C. 12560000 đồng. D. 4320000 đồng. 
Câu 41. Cho dãy số (ݑ) có số hạng đầu ݑଵ ≠ 1 thỏa mãn logଶଶ(5ݑଵ) + logଶଶ(7ݑଵ) = logଶଶ5 + logଶଶ7 và 

ାଵݑ = ݊  với mọiݑ7 ≥ 1. Giá trị nhỏ nhất của ݊ để ݑ > 1111111 bằng 
 A. 8. B. 9. C. 10. D. 11. 
Câu 42. Cho hàm số ݂(ݔ) = ଷݔ + ଶݔܽ + ݔܾ + ܿ và ݃(ݔ) = ݔ݀)݂ + ݁) với ܽ,ܾ, ܿ, ݀, ݁ ∈ ℝ có đồ thị như 

hình vẽ bên, trong đó đường cong đậm hơn là đồ thị của hàm số ݕ =  Diện tích hình phẳng .(ݔ)݂
giới hạn bởi hai đường cong ݕ = ݕ và (ݔ)݂ =  ?gần nhất với kết quả nào sau đây (ݔ)݃

 
 A. 4,5. B. 4,25. C. 3,63. D. 3,67. 
Câu 43. Tìm tất cả các giá trị của tham số ݉để hàm số ݕ = 

ଷ
ଷݔ − (݉ + ଶݔ(1 + (݉ − ݔ(2 + 5đồng biến 

trên ℝ. 
 A. ିଵ

ସ
≤ ݉ < 0. B. ݉ < 0. C. ݉ > 0. D. ݉ ≤ − ଵ

ସ
. 

Câu 44. Diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường ݕ = ݕ ଶ vàݔ = 2 −  ଶ làݔ
 A. 2∫ (1 − ଵݔଶ)dݔ

 . B. 2∫ ଶݔ) − 1)dݔଵ
 . C. 2∫ (1− ଵݔଶ)dݔ

ିଵ . D. 2∫ ଶݔ) − 1)dݔଵ
ିଵ . 

Câu 45. Cho một hình lăng trụ ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ có đáy là tam giác đều cạnh ܽ. Biết rằng ܣܣ′ = ′ܤܣ = 2ܽ và 
hình chiếu vuông góc của ܣ lên cạnh ܥ′ܤ′ là điểm ܯ sao cho ܤܯ′ሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ + ሬሬሬሬሬሬሬ⃗′ܥܯ2 = 0ሬ⃗ . Thể tích theo ܽ của 
lăng trụ ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ bằng 

 A. 
య√ଽହ


. B. 
య√ଽହ
ଵଶ

. C. 
య√ଶ଼ହ
ଵଶ

. D. 
య√ଽହ
ଷ

. 
Câu 46. Cho hàm số bậc bốn ݕ = ݕ có đồ thị hàm số (ݔ)݂ =  như hình bên dưới. Gọi ܵ là tập hợp tất (ݔ)′݂

cả các giá trị nguyên của tham số ݉ thuộc [1; 2020] để hàm số ݃(ݔ) = ସݔ)݂ − ଶݔ2 + ݉) có đúng 
3 điểm cực trị. Tổng tất cả các phần tử của ܵ là 
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 A. 2041204. B. 2041195. C. 2041207. D. 2041200. 

Câu 47. Cho hai số phức ݖ và w thoả mãn đồng thời hai hệ thức |ݖଶ + (2− ݖ(݅ + 1| = ଶݖ| và |ݖ|3 +
(2݅ − 3 − w)ݖ + 1| =  Giá trị lớn nhất của |w| tương ứng bằng .|ݖ|

 A. 5 B. 4 + √34 C. 3 + √34 D. 3 + √37. 
Câu 48. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho điểm 0)ܣ ;  1 ;  9) và mặt cầu (ܵ): (ݔ − 3)ଶ + ݕ) − 4)ଶ + ݖ) − 4)ଶ =

25. Gọi (ܥ) là giao tuyến của (ܵ) với mặt phẳng (ܱݕݔ). Lấy hai điểm ܯ,ܰ trên (ܥ) sao cho ܰܯ =
2√5. Khi tứ diện ܱܰܯܣ có thể tích lớn nhất thì đường thẳng ܰܯ đi qua điểm nào trong số các 
điểm dưới đây? 

 A. ቀଵଶ
ହ

 ;  −3 ;  0ቁ. B. (4 ;  6 ;  0). C. (5 ;  5 ;  0). D. ቀ− ଵ
ହ

 ;  4 ;  0ቁ.  
Câu 49. Cho ܽ, ܾ, ܿ là các số thực thỏa mãn logଶ ቀ

ାା
మାమାమାଵ

ቁ = ܽ(ܽ − 2) + ܾ(ܾ − 2) + ܿ(ܿ − 2). Tìm giá trị lớn nhất của 

biểu thức ܲ = ଷାଶା
ାା

.  

 A. ାଶ√ଷ
ଷ

. B. ସାଶ√ଶ
ଷ

. C. ିଶ√ଷ
ଷ

. D. ଼ାଶ√ଶ
ଷ

. 

Câu 50. Biết rằng ܲ = ∫ ସݔ−) + ଶݔ5 − 4)dݔ
  có giá trị lớn nhất, (với ܽ < ܾ;ܽ, ܾ ∈ ℝ), khi đó tính ܵ =

ܽଶ + ܾଶ. 
 A. ܵ = 7. B. ܵ = 8. C. ܵ = 4. D. ܵ = 5. 

------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
B D A D D D B B A D A D B A D D A A B C A C A D C 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
C C B B B C D B C B C C A A B C A D C B A B C A D 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1.   Tập nghiệm của bất phương trình: 2ଶ௫ < 2௫ା là 
 A.  (0; 6). B.  (−∞; 6). C.  (0; 64). D.  (6; +∞). 

Lời giải 
Chọn B 
2ଶ௫ < 2௫ା ⇔ ݔ2 < ݔ + 6 ⇔ ݔ < 6. Do đó tập nghiệm của bất phương trình là ܶ = (−∞; 6).  

Câu 2.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ):ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ2 − ݕ4 − 4 = 0. Bán kính của mặt cầu 
(ܵ) bằng 

 A.  2√6. B.  1. C.  9. D.  3. 
Lời giải 

Chọn D 
Xét mặt cầu (ܵ): ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ2 − ݕ4 − 4 = 0 ⇔ ݔ) + 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 9 suy ra ܴ =
3. 

Câu 3.   Cho khối nón có thể tích bằng 4ߨ, chiều cao là 3. Tính bán kính đường tròn đáy của khối nón. 
 A.  2. B.  ଶ√ଷ

ଷ
. C.  1. D.  ସ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn A 
Gọi ℎ là chiều cao khối nón, ܴ là bán kính đường tròn đáy của khối nón. 
Ta có: ܸ = ଵ

ଷ
ଶ.ℎܴ.ߨ. = ଵ

ଷ
.ଶܴ.ߨ. 3 =  .ଶܴ.ߨ

Theo bài ra, ta có: ܸ = ଶܴ.ߨ = ⇔ ߨ4 ܴଶ = 4 ⇔ ܴ = 2. 
Câu 4.  Cho hàm số ݕ = ݕ có đồ thị như hình. Hàm số (ݔ)݂ =  :đồng biến trên khoảng nào sau đây (ݔ)݂

 
 A.  ℝ. B.  (−1; 1). C.  (−∞; 0). D.  (1; +∞). 

Lời giải 
Chọn D 
Nhìn đồ thị ta thấy đồ thị hàm số đi lên trên khoảng (1; +∞) nên chọn đáp án ܣ. 

Câu 5.   Nếu ∫ ଶݔd(ݔ)݂
ଵ = −2 và ∫ ଷݔd(ݔ)݂

ଶ = 1 thì ∫ ଷݔd(ݔ)݂
ଵ  bằng 

 A.  1. B.  3. C.  −3. D.  −1. 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có ∫ ଷݔd(ݔ)݂

ଵ = ∫ ଶݔd(ݔ)݂
ଵ + ∫ ଷݔd(ݔ)݂

ଶ = −1. 
Câu 6.  Nghiệm của phương trình logଷ(ݔ − 3) = 3 là 
 A.  ݔ = 6. B.  ݔ = 24. C.  ݔ = 12. D.  ݔ = 30. 

Lời giải 
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Chọn D 
Điều kiện ݔ − 3 > 0 ⇔ ݔ > 3. 
Ta có: logଷ(ݔ − 3) = 3 ⇔ ݔ − 3 = 27 ⇔ ݔ = 30 (thỏa mãn điều kiện). 

Câu 7.  Hàm số nào sau đây nghịch biến trên tập xác định của nó? 
 A.  ݕ = logଶݔ. B.  ݕ = logభ

ഏ
ݕ  .C .ݔ = logగݔ. D.  ݕ = log√ଷݔ. 

Lời giải 
Chọn B 
Hàm số ݕ = logݔ nghịch biến trên tập xác định của nó khi 0 < ܽ < 1. 
Ta có hàm số ݕ = logభ

ഏ
nghịch biến trên tập xác định của nó vì 0 ݔ < ଵ

గ
< 1. 

Câu 8.   Số giao điểm của đồ thị hàm số ݕ = ଷݔ − ଶݔ2 + ݔ2 + 1 với đường thẳng ݕ = 1 −  ݔ
 A. 0. B. 1. C. 2. D. 3. 

Lời giải 
Chọn B 
Xét phương trình hoành độ giao điểm: ݔଷ − ଶݔ2 + ݔ2 + 1 = 1 − ݔ ⇔ ଷݔ − ଶݔ2 + ݔ3 = 0 ⇔ ݔ =
0. 
Vậy số giao điểm của hai đồ thị trên là 1. 

Câu 9.   Thể tích khối lăng trụ có diện tích đáy bằng 3 và độ dài đường cao bằng 4 là 
 A. 12. B. 6. C. 4. D. 8. 

Lời giải 
Chọn A 
Thể tích khối lăng trụ là ܸ = ℎ.ܤ = 3.4 = 12. 

Câu 10.  Cho hàm số ݂(ݔ) có bảng biến thiên 

 
Số điểm cực trị của hàm số đã cho là 

 A.  1. B.  2. C.  0. D.  3. 
Lời giải 

Chọn D 
Dựa vào BBT ta thấy hàm số đạt cực đại tại ݔ = 0 và đạt cực tiểu tại ݔ = ±2. Vậy hàm số có 3 
điểm cực trị. 

Câu 11.  Cho số phức ݖ = 2݅ + 1. Điểm nào sau đây là điểm biểu diễn của số phức ݖ trên mặt phẳng tọa độ? 
 A.  (2−;1)ܩ. B.  ܶ(2;−1). C.  2)ܭ; 1). D.  1)ܪ; 2). 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có ݖ = 2݅ + 1 ⇒ ݖ = 1 − 2݅. 
Suy ra điểm biểu diễn của số phức ݖ trên mặt phẳng tọa độ là điểm (2−;1)ܩ  

Câu 12.  Cho ܽ, ܾ, ܿ là các số thực dương, ܽ khác 1. Tìm mệnh đề sai trong các mệnh đề sau. 
 A. log(ܾ) = ܿlogܾ. B. log(ܾܿ) = logܾ + logܿ. 
 C. log




= logܾ − logܿ. D. log(ܾܿ) = logܾ ⋅ logܿ. 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có công thức: log(ܾܿ) = logܾ + logܿ. 

Câu 13.  Trong không gian với hệ tọa độ Oݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ3 − ݖ + 2 = 0. Vectơ nào dưới đây là 
một vectơ pháp tuyến của (ܲ)? 
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 A.  ሬ݊⃗ ଷ = (3;−1; 0). B.  ሬ݊⃗ ଶ = (3; 0;−1). C.  ሬ݊⃗ ସ = (−1; 0;−1). D.  ሬ݊⃗ ଵ = (3;−1; 2). 
Lời giải 

Chọn B 
Vectơ pháp tuyến của mặt phẳng (ܲ): ݔ3 − ݖ + 2 = 0 là ሬ݊⃗ ଶ = (3; 0;−1). 

Câu 14.  Một hình trụ có diện tích xung quanh bằng 4ܽߨଶ và bán kính đáy là ܽ. Tính độ dài đường cao của 
hình trụ đó. 

 A.  2ܽ. B.  ܽ. C.  3ܽ. D.  4ܽ. 
Lời giải 

Chọn A 
Diện tích xung quanh hình trụ là ܵ௫ =   ℎܴߨ2
Theo đề bài ta có 4ܽߨଶ = ℎܴߨ2 ⇔ ℎ = 2ܽ. 

Câu 15.  Biết số phức ݖ thỏa mãn ିݖଵ = 1 + 2݅, phần ảo của ݖ bằng 
 A.  ଶ

ହ
. B.  ଵ

ହ
. C.  − ଵ

ହ
. D.  − ଶ

ହ
. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: ିݖଵ = 1 + 2݅ ⇒ ݖ = ଵ

ଵାଶ
= ଵ

ହ
− ଶ

ହ
݅. Do đó phần ảo của ݖ bằng − ଶ

ହ
. 

Câu 16.  Tập xác định ܦ của hàm số ݕ = ଷݔ) − 8)
ഏ
మ là: 

 A.  ܦ = [2; +∞)  B.  ܦ = ℝ\{2}  C.  ܦ = ℝ  D.  ܦ = (2; +∞)  
Lời giải 

Chọn D 
Hàm số ݕ = ଷݔ) − 8)

ഏ
మ xác định khi: ݔଷ − 8 > 0 ⇔ ݔ > 2.  

Câu 17.   Trong không gian ܱݖݕݔ, cho ba vectơ ܽ⃗ = (1;−1; 2), ሬܾ⃗ = (2; 0; 1) và ܿ⃗ = (−4;−2;−1). Tìm tọa 
độ ⃗ݔ = 2ܽ⃗ − 3 ሬܾ⃗ + ܿ⃗. 

 A.  ⃗ݔ = (−8;−4; 0). B.  ⃗ݔ = (−4;−4;−3). 
 C.  ⃗ݔ = (−8;−4;−3). D.  ⃗ݔ = (−4; 0;−8). 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: 
2. ܽ⃗ = ( 2;−2; 4) − 3 ሬܾ⃗ = (−6; 0;−3); ܿ⃗ = (−4;−2;−1) ⇒ ݔ⃗ = (−8;−4; 0). 

Câu 18.  Trong không gian ܱݖݕݔ, vectơ nào dưới đây là một vectơ chỉ phương của đường thẳng đi qua hai 
điểm 2)ܯ ;  3 ; −1) và ܰ(4 ;  5 ;  3)? 

 A.  ݑሬ⃗ ଷ = (1 ;  1 ;  2). B.  ݑሬ⃗ ଵ = (3 ;  4 ;  1). C.  ݑሬ⃗ ଶ = (3 ;  4 ;  2). D.  ݑሬ⃗ ସ = (1 ;  1 ;  1). 
Lời giải 

Chọn A 
ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ܰܯ = (2 ;  2 ;  4) = 2(1 ;  1 ;  2). 
Đường thẳng đi qua hai điểm 2)ܯ ;  3 ; −1) và ܰ(4 ;  5 ;  3) có một vectơ chỉ phương là ݑሬ⃗ =
(1 ;  1 ;  2). 

Câu 19.  Tính giá trị của biểu thức ܲ = ൫1 + √3݅൯
ଶ

+ ൫1 − √3݅൯
ଶ
. 

 A.  ܲ = −6. B.  ܲ = −4. C.  ܲ = 6. D.  ܲ = 4. 
Lời giải 

Chọn B 
Bấm máy tính casio: ܲ = ൫1 + √3݅൯

ଶ
+ ൫1 − √3݅൯

ଶ
= −4. 

Câu 20.  Cho hàm số ݕ =  có bảng biến thiên (ݔ)݂
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Hỏi hàm số đó là hàm nào? 

 A.  ݕ = ௫ାଶ
ଶ௫ିଵ

. B.  ݕ = ି௫ିଶ
ଶ௫ିଵ

. C.  ݕ = ௫ିଶ
ଶ௫ିଵ

. D.  ݕ = ି௫ାଶ
ଶ௫ିଵ

. 
Lời giải 

Chọn C 
Dựa vào bảng biến thiên suy ra đồ thị hàm số ݕ = ݔ có tiệm cận đứng (ݔ)݂ = ଵ

ଶ
, tiệm cận ngang 

ݕ = ଵ
ଶ
 và hàm số đồng biến trên từng khoảng xác định. Do đó loại đáp án A, B, 

C. 
Câu 21.  (Đề CT BGD 2023 mã 103) Có bao nhiêu số tự nhiên gồm ba chữ số đôi một khác nhau mà các 

chữ số được lấy từ tập hợp {1,2,3,4,5,6}? 
 A. 120. B. 20. C. 216. D. 18. 

Lời giải 
Chọn A 
Gọi số có 3 chữ số thỏa mãn đề bài là ܾܽܿ 
ܽcó 6 cách chọn 1 số từ tập hợp trên 
ܾcó 5 cách chọn 1 số khác ܽ 
ܿcó 4 cách chọn 1 số khác ܽ, ܾ 
Áp dụng quy tắc nhân ta có: 6 × 5 × 4 = 120 số. 

Câu 22.   Nếu (ݔ)ܩ là một nguyên hàm của ݂(ݔ) thì giá trị của ∫ (ݔ)݂
  bằng ݔ݀ 

 A.  ܩ(ܽ)− (ܽ)݂  .B .(ܾ)ܩ − ݂(ܾ). C.  ܩ(ܾ) − (ܾ)݂  .D .(ܽ)ܩ − ݂(ܽ). 
Lời giải 

Chọn C 
Theo định nghĩa tích phân ta có ∫ (ݔ)݂

 ݔ݀  = |(ݔ)ܩ = (ܾ)ܩ −  .(ܽ)ܩ
Câu 23.  Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ݔ − sin2ݔ là 
 A.  ௫

మ

ଶ
+ ଵ

ଶ
cos2ݔ + ଶݔ  .B .ܥ + ଵ

ଶ
cos2ݔ +  .ܥ

 C.  ௫
మ

ଶ
− ଵ

ଶ
cos2ݔ + D.  ௫ .ܥ

మ

ଶ
+ cos2ݔ +  .ܥ

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: ∫ = ݔd(ݔ)݂ ݔ)∫ − sin2ݔ)dݔ = ௫మ

ଶ
+ ଵ

ଶ
cos2ݔ +  .ܥ

Câu 24.  Cho cấp số cộng (ݑ) với ݑହ = 10; công sai ݀ = 3. Số hạng ݑସ của cấp số cộng đã cho bằng 
 A.  15. B.  13. C.  6. D.  7. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có ݑହ = ସݑ + ݀ ⇔ ସݑ = ହݑ − ݀ ⇔ ସݑ = 10 − 3 = 7. 

Câu 25.  Đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số.j ݕ = ௫ାଵ
௫ିଶ

 có phương trình là 
 A. ݔ = 1. B. ݔ = 2. C. ݕ = 1. D. ݕ = 2. 

Lời giải 
Vì lim

௫→±ஶ

௫ାଵ
௫ିଶ

= 1 nên đường thẳng ݕ = 1 là tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ݕ = ௫ାଵ
௫ିଶ

. 
Câu 26.   Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có (ݔ)݂ = ݔ)ݔ + 1)ଶଶଵ. Số điểm cực trị của hàm số đã cho là 
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 A.  0. B.  1. C.  2. D.  3. 
Lời giải 

Chọn C 
Phương trình ݂′(ݔ) = 0 ⇔ ݔ)ݔ + 1)ଶଶଵ = 0 ⇔ ቂݔ = 0

ݔ = −1.
 Do ݂′(ݔ) có hai nghiệm phân biệt, một nghiệm đơn và một nghiệm bội lẻ, ݂′(ݔ) đổi dấu qua hai 

nghiệm này nên hàm số có hai điểm cực trị. 
Câu 27.  Hình bên là đồ thị hàm sô ݕ = ݕ Hỏi hàm số .(ݔ)′݂ =  đồng biến trên khoảng nào dưới đây (ݔ)݂

 C.  (2; +∞). 

 
Lời giải 

Chọn C 
Hàm số ݕ = (ݔ)′݂ đồng biến khi và chỉ khi (ݔ)݂ ≥ 0   
Dựa vào đồ thị của hàm số ݕ = (ݔ)′݂ ta thấy (ݔ)′݂ ≥ 0 ⇔  x ≥ 2. 
Vậy hàm số ݕ = ;đồng biến trên khoảng (2 (ݔ)݂ +∞). 
Nên ta chọn đáp án ܥ. 

Câu 28.  Cho hai số thực dương ܽ,ܾ và ܽ ≠ 1. Trong các khẳng định dưới đây, khẳng định nào đúng? 
 A.  2018logܾܽ = 1 + logܾଶଵ଼.  B.  logܽଶଵ଼ܾ = 2018 + logܾ.  
 C.  logܽଶଵ଼ܾ = 2018(1 + logܾ).  D.  log√ܾܽ = ଵ

ଶ
+ log√ܾ.  

Lời giải 
Chọn B 
* Ta có: logܽଶଵ଼ܾ = logܽଶଵ଼ + logܾ = 2018 + logܾ.  

Câu 29.  Tìm nguyên hàm ∫(1 + sinݔ)ଶ݀ݔ. 
 A.  ଶ

ଷ
ݔ − 2cos2ݔ − ଵ

ସ
sin2ݔ + B.  ଷ .ܥ

ଶ
ݔ − 2cosݔ − ଵ

ସ
sin2ݔ +  .ܥ

 C.  ଶ
ଷ
ݔ + 2cosݔ − ଵ

ସ
sin2ݔ + D.  ଷ .ܥ

ଶ
ݔ − 2cosݔ + ଵ

ସ
sin2ݔ +  .ܥ

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: 
∫(1 + sinݔ)ଶ݀ݔ = ∫(1 + 2sinݔ + sinଶݔ݀(ݔ = ∫ቀଷଶ + 2sinݔ − ଵ

ଶ
cos2ݔቁ݀ݔ = ଷ

ଶ
ݔ − 2cosݔ −

ଵ
ସ

sin2ݔ +  .ܥ
Câu 30.  Cho hai số phức ݖଵ = 1 + 2݅ và ݖଶ = −2 + ݅. Phần ảo của số phức ݖଵଶ.  ଶ bằngݖ

 A.  2.  B.  −11.  C.  −11݅.  D.  11.  
Lời giải 

Chọn B 
Ta có: ݖଵଶ. ଶݖ = (1 + 2݅)ଶ(−2 + ݅) = (−3 + 4݅)(−2 + ݅) = 2 − 11݅. 
Suy ra phần ảo của ݖଵଶ.  .ଶ bằng −11ݖ

Câu 31.   Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy ܥܤܣ là tam giác đều có cạnh bằng ܭ, tam giác ܵܤܣ đều và nằm 
trong mặt phẳng vuông góc với đáy. Khoảng cách từ ܤܣ đến ݉(ܥܤܣ) bằng 

 A.  ܦܥ. B.  2ܽ√3. C.  ܽ√3. D.  ܽ√6. 
Lời giải 

 A.  (0; 1) và (2; +∞). B.  (1; 2). 
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Chọn C 

 
Gọi ܪ là trung điểm ܤܣ, vì tam giác ܵܤܣ đều nên ܦܥ 

Ta có 

(ܤܣܵ) ⊥ (ܥܤܣ)
(ܤܣܵ) ∩ (ܥܤܣ) = ܤܣ
ܪܵ ⊂ (ܤܣܵ)
ܪܵ ⊥ ܤܣ

ൢ ⇒ ܪܵ ⊥ (ܥܤܣ) ⇒ ݀൫ܵ, ൯(ܥܤܣ) =  .ܪܵ

Áp dụng định lý Pitago vào tam giác ܵܤܪ vuông tại ܪ 
Ta có: ܵܪଶ + ଶܤܪ = ଶܤܵ ⇒ ଶܪܵ = 4ܽଶ − ܽଶ = 3ܽଶ ⇒ ܪܵ = ܽ√3. 
Vậy khoảng cách từ ܵ đến ݉(ܥܤܣ) bằng ܽ√3. 

Câu 32.   Một lô hàng có 20 sản phẩm, trong đó có 4 phế phẩm. Lấy tuỳ ý 6 sản phẩm từ lô hàng đó. Hãy 
tính xác suất để trong 6 sản phẩm lấy ra có không quá 1 phế phẩm. 

 A.  ଽଵ
ଶ଼ହ

. B.  ଽଵ
ଷଶଷ

. C.  
ଽ
. D.  ଷ

ଽଽ
. 

Lời giải 
Chọn D 
Số phần tử không gian mẫu là |ߗ| = ଶܥ . 
Gọi ܣ là biến cố: “Trong 6 sản phẩm lấy ra có không quá 1 phế phẩm”. 
Trường hợp 1: Không lấy được phế phẩm nào. 
Số cách lấy được 6 từ 16 chính phẩm trong lô hàng là ܥଵ = 8008 (cách). 
Trường hợp 2: Lấy được 1 phế phẩm. 
Số cách lấy được 5 từ 16 chính phẩm trong lô hàng là ܥଵହ = 4368 (cách). 
Số cách lấy được 1 từ 4 phế phẩm trong lô hàng là ܥସଵ = 4 (cách). 
Theo quy tắc nhân, ta có số cách thoả mãn cho trường hợp này là 17472 (cách). 
Theo quy tắc cộng, ta có số cách thoả mãn cho biến cố ܣ là |ܣ| = 25480 (cách). 
Vậy ܲ(ܣ) = ||

|ఆ|
= ଷ

ଽଽ
. 

Câu 33.  [2D4-3.1-2]Cho hàm số ݕ = ଶݔ− + ݔ6 + 5 đạt giá trị lớn nhất tại ݔ =  . Giá trị của 2௫బ bằngݔ
 A.  5. B.  8. C.  6. D.  9. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: ݕ = ݔ)− − 3)ଶ + 14 ≤ 14. 
⇒ Hàm số đạt GTLN là 14 tại ݔ = 3. 
Khi đó: 2௫బ = 2ଷ = 8  

Câu 34.  Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy là tam giác đều cạnh 2ܽ và thể tích bằng ܽଷ. Tính chiều cao ℎ của 
hình chóp đã cho. 

 A.  ℎ = √ଷ
ଶ

. B.  ℎ = √ଷ
ଷ

. C.  ℎ = √3ܽ. D.  ℎ = √ଷ


. 
Lời giải 

Chọn C 

Do đáy là tam giác đều cạnh 2ܽ nên ܵ = (ଶ)మ√ଷ
ସ

= ܽଶ√3. 
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Mà ܸ = ଵ
ଷ
ܵ .ℎ ⇒ ℎ = ଷ

ௌಲಳ
= ଷయ

√ଷమ
= √3ܽ  

Câu 35.   Cho hàm số ݕ = ;liên tục, luôn dương trên [0 (ݔ)݂ 2] và thỏa mãn ܫ = ∫ ݔd(ݔ)݂ = 5ଶ
 . Khi đó giá 

trị của tích phân ܭ = ∫ ൫eଶା୪୬(௫) + 3൯dݔଶ
  là 

 A.  5݁ଶ + 9. B.  5eଶ + 6. C.  5eଶ − 6. D.  6eଶ + 5. 
Lời giải 

Chọn B 
ܭ = ∫ ൫eଶା୪୬(௫) + 3൯dݔଶ

 = ∫ (eଶ݂(ݔ) + 3)dݔଶ
 = eଶ ∫ ଶݔd(ݔ)݂

 + ଶ|ݔ3 = 5eଶ + 6. 
Câu 36.   (THPTQG 2019-MĐ102-Câu 32) Trong không gian ܱݖݕݔ,cho các điểm 

;1)ܣ 0; ;1)ܤ,(2 2; ;3)ܥ,(1 2; 0)và 1)ܦ; 1; 3).Đường thẳng đi qua A và vuông góc với mặt phẳng 
 có phương trình là(ܦܥܤ)

 A.  ൝
ݔ = 1 − ݐ
ݕ = ݐ4
ݖ = 2 + ݐ2

. B.  ൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = 4
ݖ = 2 + ݐ2

. C.  ൝
ݔ = 2 + ݐ
ݕ = 4 + ݐ4
ݖ = 4 + ݐ2

. D.  ൝
ݔ = 1− ݐ
ݕ = 2 − ݐ4
ݖ = 2 − ݐ2

. 

Lời giải 
Chọn C 
Đường thẳng đi qua A và vuông góc với mặt phẳng (ܦܥܤ)nhận vectơ pháp tuyến của (ܦܥܤ)là 
vectơ chỉ phương. 
Ta có ܥܤሬሬሬሬሬ⃗ = (2; ሬሬሬሬሬሬ⃗ܦܤ,(1−;0 = (0;−1; 2). 
⇒ ௗሬሬሬሬ⃗ݑ = ݊ሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ = ሬሬሬሬሬ⃗ܥܤൣ ሬሬሬሬሬሬ⃗ܦܤ; ൧ = (−1;−4;−2). 
Khi đó ta loại đáp án A và B 

Thay điểm 1)ܣ; 0; 2)vào phương trình ở phương án C ta có ൝
1 = 2 + ݐ
0 = 4 + ݐ4
2 = 4 + ݐ2

⇔ ൝
ݐ = −1
ݐ = −1
ݐ = −1

. 

Suy ra đường thẳng có phương trình tham số ở phương án C đi qua điểm ܣnên C là phương án 
đúng. 
 

Câu 37.  Phương trình mặt cầu (ܵ) tâm 1)ܫ; 1; 2) và tiếp xúc với mặt phẳng (ܲ):ݔ − ݕ2 + ݖ − 7 = 0  
 A.  (ݔ + 1)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) + 2)ଶ = 6. B.  (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 2)ଶ = 36. 
 C.  (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 2)ଶ = 6. D.  (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 2)ଶ = √6. 

Lời giải 
Chọn C 
Bán kính ܴ = ݀൫ܫ; (ܲ)൯ = |ଵିଶାଶି|

√ଵାଶమାଵ
= √6  

Phương trình mặt cầu (ܵ) là: (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 2)ଶ = 6. 
Câu 38.  Cho tứ diện ܦܥܤܣ có hai cặp cạnh đối vuông góc. Mệnh đề nào sau đây đúng? 
 A. Tứ diện có ít nhất một mặt là tam giác nhọn. 
 B. Tứ diện có ít nhất hai mặt là tam giác nhọn. 
 C. Tứ diện có ít nhất ba mặt là tam giác nhọn. 
 D. Tứ diện có cả bốn mặt là tam giác nhọn. 

Lời giải 
Chọn A 
Chọn tứ diện vuông: có ba mặt là tam giác vuông; một mặt là tam giác nhọn. 

Câu 39.  Cho ba số phức ݖଵ, ݖଶ, ݖଷ thỏa mãn ൞

|ଵݖ| = |ଶݖ| = |ଷݖ| = 1
ଵଶݖ = .ଶݖ ଷݖ
ଵݖ| − |ଶݖ = √ା√ଶ

ଶ

. Tính giá trị của biểu thức ܯ =

ଶݖ| − |ଷݖ − ଷݖ| −  .|ଵݖ
 A.  ି√ି√ଶାଶ

ଶ
. B.  −√6 − √2 + √3. C.  √ା√ଶିଶ

ଶ
. D.  −√6− √2 − √3. 

Hướng dẫn giải 
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Chọn A 

 
Gọi ܯ, ܰ, ܲ lần lượt là các điểm biểu diễn trong hệ trục tọa độ của các số phức ݖଵ, ݖଶ, ݖଷ. 
Suy ra: ܯ, ܰ, ܲ thuộc đường tròn (ܱ; 1). 
ܰܯ = ଵݖ| − = |ଶݖ √ା√ଶ

ସ
 ⇒ cosܱܯܰ = √ା√ଶ

ସ
 ⇒ ܰܯܱ = 15 ⇒ ܱܰܯ = 150. 

Ta có: |ݖଷ − |ଵݖ = ଷݖ||ଵݖ| − = |ଵݖ ଵݖଷݖ| − = |ଵଶݖ ଵݖଷݖ| − = |ଶݖଷݖ ଵݖ||ଷݖ| − = |ଶݖ √ା√ଶ
ଶ

. 

⇒ ܰܯ = ܲܯ = √ା√ଶ
ଶ

 ⇒ ܱܲܯ = 150  
⇒ ܱܰܲ = 60 ⇒ Δܱܰܲ đều ⇒ ܰܲ = 1 ⇒ ଶݖ| − |ଷݖ = 1. 
Vậy ܯ = ି√ି√ଶାଶ

ଶ
. 

Câu 40.   Người ta sản xuất 30 chiếc cống dẫn nước như nhau có dạng hình trụ từ bê tông. Mỗi chiếc cống 
có chiều cao 2 m, độ dày thành ống là 10cm. Đường kính ống là 60 cm. Nếu giá bê tông là 
900.000 đồng/ mଷ thì để sản xuất 30 chiếc cống trên phải hết bao nhiêu tiền bê tông?. 

 A.  10564000 đồng. B.  8478000 đồng. 
 C.  12560000 đồng. D.  4320000 đồng. 

Lời giải 
Chọn B 

 
Gọi ܴ , ⇒ lần lượt là bán kính đáy của hình trụ lớn và hình trụ nhỏ ݎ ܴ = 0,3m và ݎ = 0,2m. 
Thể tích hình trụ lớn là ଵܸ = .ଶܴ.ߨ ℎ = .ଶ(0,3)ߨ 2. 
Thể tích hình trụ nhỏ là ଶܸ = .ߨ .ଶݎ ℎ = .ߨ (0,2)ଶ. 2  
Lượng bê tông cần dung làm 1 chiếc cống là ܸ = ଵܸ − ଶܸ = ଶ(0,3)ߨ2 − ଶ(0,2)ߨ2 =  .(mଷ)  ߨ0,1
Thể tích khối bê tông cho 30 chiếc cống là 30.0,1ߨ =  .(mଷ) ߨ3
Số tiền cần để sản xuất 30 chiếc cống là 3ߨ. 900000 ≈ 8.478.000. 

Câu 41.   Cho dãy số (ݑ) có số hạng đầu ݑଵ ≠ 1 thỏa mãn logଶଶ(5ݑଵ) + logଶଶ(7ݑଵ) = logଶଶ5 + logଶଶ7 và 
ାଵݑ = ݊  với mọiݑ7 ≥ 1. Giá trị nhỏ nhất của ݊ để ݑ > 1111111 bằng 

 A.  8. B.  9. C.  10. D.  11. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có ݑାଵ = ݑ7 ,∀݊ ≥ 1 ⇒ ݍ ଵ, công bộiݑ là một cấp số nhân với số hạng đầu là (ݑ) = 7. 

logଶଶ(5ݑଵ) + logଶଶ(7ݑଵ) = [logଶ5 + logଶݑଵ]ଶ + [logଶ7 + logଶݑଵ]ଶ 
= logଶଶ5 + 2. logଶ5. logଶݑଵ + logଶଶݑଵ + logଶଶ7 + 2. logଶ7. logଶݑଵ + logଶଶݑଵ 

= 2logଶଶݑଵ + 2. (logଶ5 + logଶ7). logଶݑଵ + logଶଶ5 + logଶଶ7 

r R
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= 2logଶଶݑଵ + 2. logଶ35. logଶݑଵ + logଶଶ5 + logଶଶ7 = logଶଶ5 + logଶଶ7 
⇔ 2logଶଶݑଵ + 2. logଶ35. logଶݑଵ = 0 ⇔ 2logଶݑଵ. (logଶݑଵ + logଶ35) = 0 

⇔ logଶݑଵ = 0
logଶݑଵ + logଶ35 = 0 ⇔ ݑଵ = 1 (loai)

logଶݑଵ = −logଶ35 ⇔ ଵݑ = ଵ
ଷହ

 (nhan). 

Số hạng tổng quát của dãy số là ݑ = .ଵݑ ିଵݍ = ଵ
ଷହ

. 7ିଵ = ଵ
ହ.

. 7ିଵ = ଵ
ହ

. 7ିଶ. 

ݑ > 1111111 ⇔
1
5 . 7ିଶ > 1111111 ⇔ 7ିଶ > 5555555 ⇔ ݊ − 2 > log5555555 

⇔ ݊ > log5555555 + 2. Vì ݊ ∈ ℕ∗ nên giá trị nhỏ nhất của ݊ bằng 10. 
Câu 42.  Cho hàm số ݂(ݔ) = ଷݔ + ଶݔܽ + ݔܾ + ܿ và ݃(ݔ) = ݔ݀)݂ + ݁) với ܽ,ܾ, ܿ, ݀, ݁ ∈ ℝ có đồ thị như 

hình vẽ bên, trong đó đường cong đậm hơn là đồ thị của hàm số ݕ =  Diện tích hình phẳng .(ݔ)݂
giới hạn bởi hai đường cong ݕ = ݕ và (ݔ)݂ =  ?gần nhất với kết quả nào sau đây (ݔ)݃

 
 A.  4,5. B.  4,25. C.  3,63. D.  3,67. 

Lời giải 
Chọn A 
Từ hình vẽ suy ra ݂(ݔ) = ݔ)ݔ − 3)ଶ (do hệ số ݔଶ bằng 1). 
(ݔ)݃ = ݔ݀)݂ + ݁) = ݔ݀) + ݔ݀)(݁ + ݁ − 3)ଶ. 
Đồ thị hàm số ݕ = ݔ tại ݔܱ cắt (ݔ)݃ = ଷ

ଶ
 và ݔ = 3, trong đó điểm ݔ = ଷ

ଶ
 là điểm tiếp xúc ⇒

ቊ
ଷ
ଶ
݀ + ݁ = 0

3݀ + ݁ = 0
 ⇔ ቄ݀ = −2

݁ = 6 . Suy ra ݃(ݔ) = ݔ2−) + ݔ2−)(6 + 3)ଶ. 

Diện tích hình phẳng ܵ = ∫ −(ݔ)݂| ଷݔ݀|(ݔ)݃
ଵ  = ∫ ଷݔ15−| + ଶݔ42 + ݔ27 − ଷݔ݀|54

ଵ   
= ∫ ଷݔ9) − ଶݔ54 + ݔ99 − ଶݔ݀(54

ଵ + ∫ ଷݔ9−) + ଶݔ54 − ݔ99 + ଷݔ݀(54
ଶ = 4,5. 

Câu 43.   Tìm tất cả các giá trị của tham số ݉để hàm số ݕ = 
ଷ
ଷݔ − (݉ + ଶݔ(1 + (݉ − ݔ(2 + 5đồng biến 

trên ℝ. 
 A.  ିଵ

ସ
≤ ݉ < 0. B.  ݉ < 0. C.  ݉ > 0. D.  ݉ ≤ − ଵ

ସ
. 

Lời giải: 
Chọn D 
TXĐ ܦ = ℝ. 
ᇱݕ = ଶݔ݉ − 2(݉ + ݔ(1 + (݉− 2). 
TH1: ݉ = 0ta có ݕᇱ = ݔ2− − 2 (không thỏa mãn) 
TH2: ݉ ≠ 0, hàm số nghịch biến trên ℝ ⇔ ᇱݕ ≤ ݔ∀,0 ∈ ℝ. 

⇔ ቄ݉ < 0
ᇱ߂ ≤ 0 ⇔ ൜݉ < 0

(݉ + 1)ଶ −݉(݉ − 2) ≤ 0 ⇔ ቄ݉ < 0
1 + 4݉ ≤ 0 ⇔݉ ≤ − ଵ

ସ
. 
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Câu 44.  Diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường ݕ = ݕ ଶ vàݔ = 2 −  ଶ làݔ
 A.  2∫ (1− ଵݔଶ)dݔ

 . B.  2∫ ଶݔ) − 1)dݔଵ
 . C.  2∫ (1 − ଵݔଶ)dݔ

ିଵ . D.  2∫ ଶݔ) − 1)dݔଵ
ିଵ . 

Lời giải 
Chọn C 
- Giải phương trình ݔଶ = 2 − ଵݔ ଶ. Khi đóݔ = −1; ଶݔ = 1. Đây là cận của tích phân cần tính. 
- Áp dụng công thức tính diện tích: ܵ = ∫ ଶݔ| + ଶݔ − 2|dݔ = 2∫ ଶݔ| − 1|dݔଵ

ିଵ
ଵ
ିଵ  = 2∫ (1−ଵ

ିଵ
 .ݔଶ)dݔ

Câu 45.   Cho một hình lăng trụ ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ có đáy là tam giác đều cạnh ܽ. Biết rằng ܣܣ′ = ′ܤܣ = 2ܽ và 
hình chiếu vuông góc của ܣ lên cạnh ܥ′ܤ′ là điểm ܯ sao cho ܤܯ′ሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ + ሬሬሬሬሬሬሬ⃗′ܥܯ2 = 0ሬ⃗ . Thể tích theo ܽ của 
lăng trụ ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ bằng 

 A.  
య√ଽହ


. B.  
య√ଽହ
ଵଶ

. C.  
య√ଶ଼ହ
ଵଶ

. D.  
య√ଽହ
ଷ

. 
Lời giải 

Chọn B 

 
Gọi ܰ là trung điểm ܤ′ܣ′ ⇒ ܰܣ ⊥  .′ܤ′ܣ
Gọi ܪ là chân đường cao hạ từ ܣ xuống mặt phẳng (ܥ′ܤ′ܣ′) ⇒ ܰܪ ⊥ ܯܪ ,′ܤ′ܣ ⊥  .′ܥ′ܤ

Ta có: ܯ′ܥ = 
ଷ
⇒ ܪ′ܥ = ᇱெ

ୡ୭ୱଷ°
=

ೌ
య
√య
మ

= ଶ
ଷ√ଷ

. 

ܰܪ = ܰ′ܥ − ܪ′ܥ = √ଷ
ଶ
− ଶ

ଷ√ଷ
= ହ√ଷ

ଵ଼
  

ଶ′ܤܪ = ଶܰܪ + ଶ′ܤܰ = ቀହ√ଷ
ଵ଼

ቁ
ଶ

+ ቀ
ଶ
ቁ
ଶ

= ଵଷమ

ଶ

⇒ ܪܣ = ଶ′ܤܣ√ ଶ′ܤܪ− = ට(2ܽ)ଶ − ଵଷమ

ଶ
= √ଶ଼ହ

ଽ

  

Suy ra thể tích lăng trụ là: ܸ .ᇱᇱᇱ = ܵ  ௱ᇱᇱᇱ
ܪܣ.  = మ√ଷ

ସ
. √ଶ଼ହ

ଽ
= య√ଽହ

ଵଶ
. 

Câu 46.   Cho hàm số bậc bốn ݕ = ݕ có đồ thị hàm số (ݔ)݂ =  như hình bên dưới. Gọi ܵ là tập hợp tất (ݔ)′݂
cả các giá trị nguyên của tham số ݉ thuộc [1; 2020] để hàm số ݃(ݔ) = ସݔ)݂ − ଶݔ2 + ݉) có đúng 
3 điểm cực trị. Tổng tất cả các phần tử của ܵ là 
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 A.  2041204. B.  2041195. C.  2041207. D.  2041200. 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có ݃′(ݔ) = ଷݔ4) − ସݔ)′݂(ݔ4 − ଶݔ2 + (ݔ)′݃ ;(݉ = 0 ⇔ 4ݔ
ଷ − ݔ4 = 0                 (1)

ସݔ)′݂ − ଶݔ2 + ݉)  =  0   (2)  

(1) ⇔ 
ݔ = 1
ݔ = −1
ݔ = 0

. 

(2) ⇔ 
ସݔ − ଶݔ2 + ݉ = −2
ସݔ − ଶݔ2 + ݉ = −1
ସݔ − ଶݔ2 + ݉ = 3

 ⇔ 
−݉ = ସݔ − ଶݔ2 + 2 = ݃ଵ(ݔ)
−݉ = ସݔ − ଶݔ2 + 1 = ݃ଶ(ݔ)
−݉ = ସݔ − ଶݔ2 − 3 = ݃ଷ(ݔ)

. 

Ta có bảng biến thiên của các hàm số ݃ଵ(ݔ),݃ଶ(ݔ),݃ଷ(ݔ) như hình vẽ: 

 
Từ bảng biến trên, ta dễ thấy: với −݉ ≤ −4 ⇔ ݉ ≥ 4 hàm số ݃(ݔ) = ସݔ)݂ − ଶݔ2 + ݉) có đúng 
3 điểm cực trị. 
Do đó: ܵ = {4; 5; 6; 7; . . . ; 2020}  
Vậy tổng tất cả các phần tử của ܵ là 4 + 5 + 6+. . . +2020 = (ସାଶଶ)ଶଵ

ଶ
= 2041204. 

Câu 47.  Cho hai số phức ݖ và w thoả mãn đồng thời hai hệ thức |ݖଶ + (2− ݖ(݅ + 1| = ଶݖ| và |ݖ|3 +
(2݅ − 3 − w)ݖ + 1| =  Giá trị lớn nhất của |w| tương ứng bằng .|ݖ|

 A.  5  B.  4 + √34  C.  3 + √34  D.  3 + √37. 
Lời giải 

Chọn B 
Nhận thấy ݖ = 0 không thỏa mãn hệ thức đã cho. Nên ta tiến hành chia hai vế hệ thức cho ݖ, ta 
được |ݖଶ + (2݅ − 3− w)ݖ + 1| = |ݖ| ⇔ ቚݖ + 2݅ − 3 − w + ଵ

௭
ቚ = 1 ⇔ ቚw− ቀݖ + ଵ

௭
+ 2݅ − 3ቁቚ =

1. 

g3 x( )

g2 x( )

g1 x( )

3

4 4

∞+ ∞+

1

0 0

∞+ ∞+

+ ∞+ ∞

11

∞∞

0
+

+

11

y

y'

x 0
0 0 +

2
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Đặt ݑ = ݖ + ଵ
௭

+ 2݅ − 3 ⇒ h ệ thức trên trở thành |w − |ݑ = 1 (1). 
Với hệ thức |ݖଶ + (2 − ݖ(݅ + 1| = |ݖ|3 ⇔ ቚݖ + (2 − ݅) + ଵ

௭
ቚ = 3 ⇔ ቚݖ + ଵ

௭
+ 2݅ − 3 + 5− 3݅ቚ =

3  ⇔ ݑ| + 5 − 3݅| = 3            (2). 
Áp dụng bất đẳng thức modun ta có |w − |ݑ = 1 ≥ |w|− |ݑ| ⇔ |w| ≤ |ݑ| + 1. 
Lại có |ݑ + 5− 3݅| = 3 ≥ −|ݑ| |3݅ − 5| = |ݑ| − √34 ⇔ |ݑ| ≤ 3 + √34. 
Suy ra |w| ≤ |ݑ| + 1 ≤ 1 + 3 + √34 = 4 + √34 ⇒ ୟ୶|ݑ| = 4 + √34. 

Câu 48.   Trong không gian ܱݖݕݔ, cho điểm 0)ܣ ;  1 ;  9) và mặt cầu (ܵ): (ݔ − 3)ଶ + ݕ) − 4)ଶ +
ݖ) − 4)ଶ = 25. Gọi (ܥ) là giao tuyến của (ܵ) với mặt phẳng (ܱݕݔ). Lấy hai điểm ܯ,ܰ trên (ܥ) 
sao cho ܰܯ = 2√5. Khi tứ diện ܱܰܯܣ có thể tích lớn nhất thì đường thẳng ܰܯ đi qua điểm nào 
trong số các điểm dưới đây? 

 A.  ቀଵଶ
ହ

 ;  −3 ;  0ቁ.  B.  (4 ;  6 ;  0).  C.  (5 ;  5 ;  0).  D.  ቀ− ଵ
ହ

 ;  4 ;  0ቁ.  
Lời giải 

Chọn C 

 
ݔ) :(ܵ) − 3)ଶ + ݕ) − 4)ଶ + ݖ) − 4)ଶ = 25 có tâm 3)ܫ ;  4 ;  4) và bán kính ܴ = 5.  
Gọi ܪ là hình chiếu vuông góc của ܫ lên (ܱݕݔ) ⇒ ; 3)ܪ  4 ;  0).  
Đường tròn (ܥ) có tâm là 3)ܪ ;  4 ;  0) và bán kính ݎ = √ܴଶ − ଶܪܫ = √25− 16 = 3.  
Gọi ܧ là trung điểm của ܰܯ, suy ra ܧܯ = √5 và ܧܪ ⊥   .ܰܯ
ܪܱ = ܧܪ,5 = ଶݎ√ ଶܧܯ− = 2. Suy ra ܱ nằm ngoài (ܥ).  
Gọi ܭ là hình chiếu vuông góc của ܱ lên ܰܯ.  
ைܸெே = ଵ

ଷ
݀൫ܣ; .൯(ݕݔܱ) ௱ܵைெே = ଵ

ଷ
. 9. ଵ

ଶ
= ܰܯ.ܭܱ ܭܱ.5√3 ≤ ܧܱ.5√3 ≤ 3√5. ܪܱ) + (ܧܪ =

21√5.  
Đẳng thức xảy ra khi ܭ ≡  .(ܧܱ nằm trong đoạn ܪ) thẳng hàng ܧ,ܪ,ܱ và ܧ
Khi đó: ܱܧሬሬሬሬሬ⃗ = 

ହ
ሬሬሬሬሬሬ⃗ܪܱ ⇒ ܧ ቀଶଵ

ହ
 ;  ଶ଼

ହ
 ;  0ቁ.  

ܧ đi qua điểm ܰܯ ቀଶଵ
ହ

 ;  ଶ଼
ହ

 ;  0ቁ và nhận ݑሬ⃗ = ሬ݇⃗ ∧ ሬሬሬሬሬ⃗ܧܱ = ቀ− ଶ଼
ହ

 ;  ଶଵ
ହ

 ;  0ቁ làm một vectơ chỉ phương. 

Do đó ܰܯ có phương trình: ൞
ݔ = ଶଵ

ହ
− ଶ଼

ହ
ݐ

ݕ = ଶ଼
ହ

+ ଶଵ
ହ
ݐ

ݖ = 0

. 

Vậy, ܰܯ đi qua điểm (5 ;  5 ;  0).  
Câu 49.   Cho ܽ, ܾ, ܿ là các số thực thỏa mãn logଶ ቀ

ାା
మାమାమାଵ

ቁ = ܽ(ܽ − 2) + ܾ(ܾ − 2) + ܿ(ܿ − 2). Tìm giá trị lớn nhất của 

biểu thức ܲ = ଷାଶା
ାା

.  
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 A.  ାଶ√ଷ
ଷ

. B.  ସାଶ√ଶ
ଷ

. C.  ିଶ√ଷ
ଷ

.  D.  ଼ାଶ√ଶ
ଷ

. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có: 
logଶ

ାା
మାమାమାଵ

= ܽ(ܽ − 2) + ܾ(ܾ − 2) + ܿ(ܿ − 2)  
⇔ logଶ(ܽ + ܾ + ܿ) + 2(ܽ + ܾ + ܿ) + 1 = logଶ(ܽଶ + ܾଶ + ܿଶ + 1) + ܽଶ + ܾଶ + ܿଶ + 1  
⇔ logଶ(2ܽ + 2ܾ + 2ܿ) + 2ܽ + 2ܾ + 2ܿ = logଶ(ܽଶ + ܾଶ + ܿଶ + 1) + ܽଶ + ܾଶ + ܿଶ + 1  
Xét hàm ݂(ݐ) = logଶݐ + ݐ với ݐ > 0, 
Ta có, ݂′(ݐ) = ଵ

௧୪୬ଶ
+ 1 > ݐ∀,0 ∈ (0; +∞) nên hàm số ݂(ݐ) đồng biến trên (0; +∞). 

Khi đó, (∗) ⇔ ݂(2ܽ + 2ܾ + 2ܿ) = ݂(ܽଶ + ܾଶ + ܿଶ + 1)  
⇔ 2ܽ + 2ܾ + 2ܿ = ܽଶ + ܾଶ + ܿଶ + 1 ⇔ (ܽ − 1)ଶ + (ܾ − 1)ଶ + (ܿ − 1)ଶ = 2  
Ta lại có, ܲ = ଷାଶା

ାା
⇔ (ܲ − 3)(ܽ − 1) + (ܲ − 2)(ܾ − 1) + (ܲ − 1)(ܿ − 1) = 6 − 3ܲ  

Áp dụng bất đẳng thức Bunhiacopxki ta có: 
(6 − 3ܲ)ଶ = ൫(ܲ − 3)(ܽ − 1) + (ܲ − 2)(ܾ − 1) + (ܲ − 1)(ܿ − 1)൯ଶ ≤ 2. [(ܲ − 3)ଶ +
(ܲ − 2)ଶ + (ܲ − 1)ଶ]  
⇔ 3ܲଶ − 12ܲ + 8 ≤ 0 ⇔ ିଶ√ଷ

ଷ
≤ ܲ ≤ ାଶ√ଷ

ଷ
  

Vậy, ୫ܲୟ୶ = ାଶ√ଷ
ଷ

 khi ܽ = √ଷାଵ
ଷ

,ܾ = ଵ
ଷ

, ܿ = ଵି√ଷ
ଷ

. 

Câu 50.  Biết rằng ܲ = ∫ ସݔ−) + ଶݔ5 − 4)dݔ
  có giá trị lớn nhất, (với ܽ < ܾ;ܽ, ܾ ∈ ℝ), khi đó tính ܵ =

ܽଶ + ܾଶ. 
 A.  ܵ = 7. B.  ܵ = 8. C.  ܵ = 4. D.  ܵ = 5. 

Lời giải 
Chọn D 
Xét hàm số ݕ = (ݔ)݂ = ସݔ− + ଶݔ5 − 4 có đồ thị như hình dưới. 

 
Gọi ଵܵ = ∫ ଵିݔd(ݔ)݂

ିଶ , ܵଶ = ∫ ଶݔd(ݔ)݂
ଵ , ܵଷ = ∫ ଵݔd(ݔ)݂

ିଵ . 
Ta tính được ଵܵ = ܵଶ = ଶଶ

ଵହ
, ܵଷ = − 

ଵହ
 nên ଵܵ + ܵଶ + ܵଷ < 0. 

Dựa vào vị trí của đồ thị hàm số và trục hoành ta có: 
+ Nếu ܾ ≤ −2 hoặc ܽ ≥ 2 thì ܲ < 0. 
+ Nếu ܽ = −2 và ܾ = 2 thì ܲ = ଵܵ + ܵଶ + ܵଷ < 0. 
+ Nếu ܽ = −2 và −1 < ܾ < 2 thì ܲ < ଵܵ. 
+ Nếu ܽ = −2 và ܾ = −1 thì ܲ = ଵܵ. 
+ Nếu −2 < ܽ < 1 và ܾ = 2 thì ܲ < ଵܵ. 
+ Nếu ܽ = 1 và ܾ = 2 thì ܲ = ܵଶ = ଵܵ. 
+ Nếu ܽ > −2 và ܾ < 2 thì ܲ < ଵܵ. 
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Vì vậy ܲ có giá trị lớn nhất là bằng ଵܵ khi ܽ = −2 và ܾ = −1 hoặc ܽ = 1 và ܾ = 2. 
Suy ra ܵ = ܽଶ + ܾଶ = 5. 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
007 

 
Câu 1.  Cho hàm số ݕ =  có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂

 
Giá trị cực đại của hàm số đã cho bằng 

 A.  11. B.  1. C.  2. D.  +∞. 
Câu 2.  Cho ܽ, ܾ, ܿ là các số thực dương và ܽ, ܾ ≠ 1. Khẳng định nào sau đây sai? 
 A.  logഀܾ = logܾ. B.  logܿߙ = ୪୭್

୪୭್
. 

 C.  logܿ = logܾ. logܿ. D.  logܾ. logܽ = 1  
Câu 3.   Tập xác định của hàm số ݕ = ݔ) − 2)

ర
య là 

 A.  ܦ = ℝ\{0}. B.  ܦ = ℝ\{2}. C.  ܦ = ℝ. D.  ܦ = (2; +∞). 
Câu 4.  Cho hàm số ݕ =  có đồ thị như hình vẽ bên. Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào dưới (ݔ)݂

đây? 

 
 A.  (−∞; 1). B.  (−1; 0). C.  (0; 1). D.  (−1; 1). 
Câu 5.  Cho hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm ݂′(ݔ) = ݔ)ݔ + 1)ଶ,∀ݔ ∈ ℝ. Số điểm cực trị của hàm số đã cho là 
 A.  0. B.  1. C.  3. D.  2. 
Câu 6.   Có 8 vận động viên chạy thi, nếu không kể trường hợp có hai vận động viên cùng về đích một lúc, 

hỏi có bao nhiêu kết quả xảy ra đối với các vị trí nhất, nhì, ba? 
 A.  330. B.  336. C.  300.  D.  56. 
Câu 7.   Nếu ∫ ݔd(ݔ)݂ = 4ଵ

  và ∫ ݔd(ݔ)݂ = 3ଷ
ଵ  thì ∫ ଷݔd(ݔ)݂

  bằng 
 A.  12.  B.  −1.  C.  1.  D.  7.  
Câu 8.   Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 
 A.  ∫ ݁௫dݔ = ݁௫ + ∫  .B .ܥ ଵ

௫
dݔ = ln|ݔ| +  .ܥ

 C.  ∫ sinݔdݔ = cosݔ + ݔdݔD.  ∫2 .ܥ = ଶݔ +  .ܥ
Câu 9.   Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ߙ):  ݔ2 − ݕ + ݖ3 − 1 = 0. Véc tơ nào sau 

đây là véctơ pháp tuyến của mặt phẳng (ߙ)? 
 A.  ሬ݊⃗ = (2; 1; 3). B.  ሬ݊⃗ = (2; 1;−3). C.  ሬ݊⃗ = (−2; 1; 3). D.  ሬ݊⃗ = (−4; 2;−6). 
Câu 10.  Tập nghiệm của phương trình logଶ(ݔଶ − ݔ + 2) = 1 là 
 A.  {1}. B.  {−1 ; 0}. C.  {0}. D.  {0 ;  1}. 
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Câu 11.   Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ௫ିଵ
ଵ

= ௬ାଶ
ିଶ

= ௬ିଷ
ସ

. Vectơ nào dưới đây là một vectơ 
chỉ phương của đường thẳng ݀? 

 A.  ݑሬ⃗ ଷ = (1;−2; 3). B.  ݑሬ⃗ ସ = ቀ−1;−1; ିଷ
ସ
ቁ. 

 C.  ݑሬ⃗ ଵ = (−1; 2;−3). D.  ݑሬ⃗ ଶ = (−1; 2;−4). 
Câu 12.  Cho cấp số cộng (ݑ) có ݑଵ = −2 và công sai ݀ = 3. Tìm số hạng ݑଵ. 
 A.  ݑଵ = 25. B.  ݑଵ = 28. C.  ݑଵ = −29. D.  ݑଵ = −2. 3ଽ. 
Câu 13.   Cho khối lăng trụ có đáy là hình vuông cạnh ܽ và chiều cao bằng 2ܽ. Thể tích của khối lăng trụ đã 

cho bằng 

 A.  2ܽଷ. B.  ଶ
య

ଷ
. C.  4ܽଷ. D.  ସ

య

ଷ
. 

Câu 14.   Tìm số phức liên hợp của số phức ݖ = ݅(3݅ + 1). 
 A.  ̅ݖ = 3 − ݅. B.  ̅ݖ = −3 + ݅. 
 C.  ̅ݖ = 3 + ݅. D.  ̅ݖ = −3 − ݅. 
Câu 15.   Tính bán kính đáy của khối trụ biết thể tích khối trụ ܸ = và chiều cao ℎ (cmଷ)  ߨ32 = 2  (cm). 
 A.  ସ√ଷ

ଷ
(cm). B.  8(cm). C.  4  (cm). D.  16(cm). 

Câu 16.   Trong không gian, cho tam giác ܥܤܣ vuông tại ܤ có ܤܣ = ܽ√3 và ܥܣ = ܽ√7. Tính độ dài bán 
kính đáy ܴ của hình nón nhận được khi quay tam giác ܥܤܣ xung quanh trục ܤܣ. 

 A.  ܴ = ܽ. B.  ܴ = ܽ√2. C.  ܴ = ܽ√3. D.  ܴ = 2ܽ. 
Câu 17.  Hàm số nào sau đây đồng biến trên từng khoảng xác định của nó? 
 A.  ݕ = ଵ

ଷ
ଷݔ − ଶݔ + ݔ − 3. B.  ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1. 

 C.  ݕ = ൫√2 − 1൯
௫
. D.  ݕ = logଶ(ݔଶ + 1). 

Câu 18.  Bảng biến thiên sau là của hàm số nào? 

 
 A.  ݕ = ଷݔ− − ଶݔ3 − 1. B.  ݕ = ଷݔ− + ଶݔ3 − 1. C.  ݕ = ଷݔ + ଶݔ3 − 1. D.  ݕ = ଷݔ − ଶݔ3 −
1. 
Câu 19.  Tìm phương trình đường tiệm cận đứng của đồ thị hàm số ݕ = ௫ିଵ

௫ାଶ
.  

 A.  ݔ = 2. B.  ݔ = −2. C.  ݔ = 1. D.  ݕ = 1. 
Câu 20.  Cho hàm số ݕ = −1)ݔ ଶݔ)(ݔ + 1) có đồ thị (ܥ). Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 A.  (ܥ) cắt trục hoành tại 3 điểm phân biệt. B.  (ܥ) không cắt trục hoành. 

 C.  (ܥ) cắt trục hoành tại 2 điểm phân biệt. D.  (ܥ) cắt trục hoành tại 1 điểm. 

Câu 21.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): (ݔ + 2)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + ଶݖ = 81. Tìm tọa độ tâm ܫ và 
tính bán kính ܴ của mặt cầu (ܵ). 

 A.  2)ܫ; 1; 0),ܴ = 9. B.  1−;2−)ܫ; 0),ܴ = 9. 
 C.    2)ܫ; 1; 0),ܴ = 81. D.  1−;2−)ܫ; 0),ܴ = 81. 
Câu 22.   Cho hai số phức ݖ = 4 + ݅ và ݓ = 1 + 5݅. Số phức ݖ −  bằng ݓ
 A.  3 − 4݅. B.  3 + 6݅. C.  5− 4݅. D.  5 + 6݅. 
Câu 23.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai điểm 3)ܯ ;  1 ;  4) và ܰ(0 ;  2 ; −1). Tọa độ trọng tâm của tam 

giác ܱܰܯ là 
 A.  (−1 ; −1 ; −1). B.  (3 ;  3 ;  3). C.  (−3 ;  1 ; −5). D.  (1 ;  1 ;  1). 
Câu 24.   Giải bất phương trình 2௫మି௫ ≤ 4, ta có nghiệm 
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 A.  − 1 ≤ ݔ ≤ 2. B.  ݔ ≤ 1. C.  ݔ ≤ 2. D.  −2 ≤ ݔ ≤ 1. 

Câu 25.  Kết quả của tích phân ܫ = ∫ cosݔ݀ݔ
ഏ
మ
  bằng 

 A.  ܫ = 0. B.  ܫ = −1. C.  ܫ = 1. D.  ܫ = −2. 
Câu 26.  Điểm ܯ trong hình vẽ bên biểu diễn số phức ݖ. Số phức ̅ݖ bằng 

 
 A.  2 + 3݅. B.  2 − 3݅. C.  3 + 2݅. D.  3 − 2݅. 
Câu 27.   Tính ܫ = ∫ ቀ ଵ

ଶ௫ାଵ
+ ଵݔቁdݔ√3

 . 
 A.  1 + ln√3. B.  2 + ln√3. C.  4 + ln3. D.  2 + ln3. 

Câu 28.  Gọi ܯ là giá trị lớn nhất của hàm số ݕ = (ݔ)݂ = ଶݔ√4 − ݔ2 + 3 + ݔ2 −  ଶ. Tính tích các nghiệmݔ
của phương trình ݂(ݔ) =  .ܯ

 A.  0. B.  −1. C.  1. D.  2. 
Câu 29.  Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình vuông cạnh ܽ. ܵܣ ⊥  hợp (ܦܥܵ) và mặt bên (ܦܥܤܣ)

với mặt đáy (ܦܥܤܣ) một góc 60°. Khoảng cách từ điểm ܣ đến mặt phẳng (ܵܦܥ) bằng 

 A.  √ଷ
ଷ

. B.  √ଶ
ଷ

. C.  √ଶ
ଶ

. D.  √ଷ
ଶ

. 
Câu 30.  Cho tứ diện đều ܯ ,ܦܥܤܣ là trung điểm của cạnh ܥܤ. Khi đó cos(ܯܦ,ܤܣ) bằng 
 A.  √ଷ


. B.  √ଶ

ଶ
. C.  √ଷ

ଶ
. D.  ଵ

ଶ
. 

Câu 31.  Cho các số ܽ, ܾ, ܿ dương khác 1. Đẳng thức nào sau đây đúng? 
 A.  ܽ୪୭್ = ܾ୪୭ೌ. B.  ܽ୪୭್ = ܾ୪୭. C.  ܽ୪୭್ = ܿ୪୭ೌ . D.  ܽ୪୭್ = ܿ୪୭್. 
Câu 32.  Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, cho hai điểm 6)ܣ; ;4−)ܤ ,(5−  ;2     0;   7). Viết 

phương trình mặt cầu đường kính ܤܣ. 

 A.  (ݔ + 5)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) − 6)ଶ = 62. B.  (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 62. 
 C.  (ݔ + 1)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 62. D.  (ݔ − 5)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) + 6)ଶ = 62. 

Câu 33.  Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, cho điểm 3− ;2)ܯ;  5) và đường thẳng ݀: ൝
ݔ = 1 + ݐ2
ݕ = 3 − ݐ
ݖ = 4 + ݐ

. 

Viết phương trình chính tắc của đường thẳng Δ đi qua ܯ và song song với ݀. 
 A. Δ: ௫ାଶ

ଶ
= ௬ିଷ

ିଵ
= ௭ାହ

ଵ
. B. Δ: ௫ାଶ

ଵ
= ௬ିଷ

ଷ
= ௭ାହ

ସ
. 

 C. Δ: ௫ିଶ
ଶ

= ௬ାଷ
ିଵ

= ௭ିହ
ଵ

. D. Δ: ଶି௫
ଵ

= ௬ାଷ
ଷ

= ௭ିହ
ସ

. 

Câu 34.   Trên một giá sách có 9 quyển sách Văn, 6 quyển sách Anh. Lấy lần lượt 3 quyển và không để lại 
vào giá. Xác suất để lấy được 2 quyển đầu sách Văn và quyển thứ ba sách Anh là 

 A.  ସ
ସହହ

. B.  ଵ
ସହହ

. C.  ଶ
ସହହ

. D.  ଷ
ସହହ

. 
Câu 35.  Cho khối chóp có chiều cao bằng ܽ, đáy của khối chóp là hình chữ nhật có chiều rộng bằng 2ܽ, 

chiều dài bằng 3ܽ. Thể tích khối chóp đã cho bằng 
 A.  6ܽଷ. B.  2ܽଷ. C.  3ܽଷ. D.  18ܽଷ. 

Câu 36.  Tất cả các nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = −cos2ݔ là 
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 A.  (ݔ)ܨ = − ଵ
ଶ

sin2ݔ. B.  (ݔ)ܨ = −sin2ݔ +  .ܥ

 C.  (ݔ)ܨ = − ଵ
ଶ

sin2ݔ + (ݔ)ܨ  .D .ܥ = ଵ
ଶ

sin2ݔ +  .ܥ
Câu 37.  Cho hai số phức ݖଵ = 4 − 8݅ và ݖଶ = −2− ݅. Tính |2ݖଵ.   |ଶ̅ݖ

 A.  √5. B.  20. C.  40. D.  4√5. 
Câu 38.  Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ liên tục trên ܴ và có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ)ଶݔ2 + 1)(3−  Hàm số đồng .(ݔ

biến trên khoảng nào?. 
 A.  (−1; 3).  B.  (−∞; 0).  C.  (3; +∞).  D.  (−∞;−1).  

Câu 39.  Cho hàm số ݂(ݔ) = ଷݔ + ଶݔ − (ݔ)݃ và hàm số (ܥ) có đồ thị ݔ3 = ଶݔ + ܽଶ có đồ thị (ܲ). Biết 
rằng hai đường cong (ܥ) và (ܲ) có đúng hai điểm chung. Diện tích phần hình phẳng giới hạn bởi 
hai đường cong (ܥ) và (ܲ) có giá trị tương ứng bằng 

 A.  3.  B.  ଶଵ
ସ

.  C.  ଶ
ସ

.  D.  ଶହ
ଷ

.  

Câu 40.   Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ để hàm số ݕ = ௫య

ଷ
− (݉ + ଶݔ(1 + (݉ଶ + ݔ(2݉ + 1 

nghịch biến trên đoạn [2; 3] ? 
 A. 3. B. 4. C. 1. D. 2. 
Câu 41.  Cho hàm số ݂(ݔ) xác định và liên tục trên đoạn [−5; 3] có đồ thị như hình vẽ bên dưới: 

 
Biết diện tích của hình phẳng (ܣ), ,(ܤ) ,(ܥ) ݕ giới hạn bởi đồ thị hàm số (ܦ) =  và trục hoành (ݔ)݂
lần lượt là 6, 3, 12, 2. Tích phân ∫ ݔ2)2݂] + 1) + 1]ଵ

ିଷ  bằng ݔ݀
 A.  21.  B.  25.  C.  17.  D.  27.  

Câu 42.   Cho hình lăng trụ ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ có đáy ܥܤܣ là tam giác vuông tại ܣ, cạnh ܥܤ = 2ܽ và ܥܤܣ = 60° 
Biết tứ giác ܤ′ܥܥܤ′ là hình thoi có ܥܤ′ܤ  nhọn. Biết (ܤ′ܥܥܤ′) vuông góc với (ܥܤܣ) và (ܣ′ܤܤܣ′) 
tạo với (ܥܤܣ) góc 45°. Thể tích của khối lăng trụ ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ bằng 

 A.  
య

√
. B.  

య

ଷ√
. C.  ଷ

య

√
. D.  

య

√
. 

Câu 43.  Cho các số phức ݖଵ; zଶ thỏa mãn |ݖଵ| = |ଶݖ| = ଵݖ| − |ଶݖ > 0. Tính ܣ = ቀ௭భ
௭మ
ቁ
ସ

+ ቀ௭మ
௭భ
ቁ
ସ
. 

 A.  −2. B.  −1. C.  1. D.  2. 
Câu 44.   Cho phương trình logଷݔ. logݔ + logଷݔଶ − 2logݔ − logଶଷݔ = 0. Chọn phát biểu sai 

trong các phát biểu sau 
 A. Tích các nghiệm của phương trình lớn hơn 2. 
 B. Tồn tại nghiệm của phương trình thỏa mãn logݔ > log௫6. 
 C. Phương trình có hai nghiệm dương phân biệt. 
 D. Tổng các nghiệm của phương trình bằng 2. 
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Câu 45.   Khi sản xuất vỏ lon sữa bò hình trụ có thể tích 320 ܿ݉ଷ, các thiết kế luôn đặt mục tiêu sao cho chi 
phí nguyên liệu làm vỏ lon sữa bò là ít nhất, tức là diện tích toàn phần của hình trụ là nhỏ nhất. 
Muốn thể tích khối trụ bằng 320 ܿ݉ଷ và diện tích toàn phần nhỏ nhất thì bán kính đáy ݎ bằng bao 
nhiêu? 

 A.  ݎ = యߨ20√2 . B.  ݎ = 2√20య . C.  ݎ = 2ටଶ
గ

య . D.  ݎ = 4√5య . 

Câu 46.   Cho hai số thực ݔ và ݕ thõa mãn các điều kiện ݔଶ + ଶݕ ≥ 9 và log௫మା௬మ(ݔ8)ݔଶ + ଶݕ8 − −(ݔ7
(ଶݕ7 ≥ 2. Gọi giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của biểu thức ܲ = ݔ3 +  và ݉. Khi ܯ lần lượt là ݕ
đó giá trị của biểu thức ൫ܯ + 3݉√2൯ bằng: 

 A.  12 + 18√2. B.  24. C.  6√10. D.  10 − 2√3  
Câu 47.  Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ2 − ݕ + ݖ2 + 5 = 0 và các điểm 

;0)ܣ 0; ;2)ܤ ,(4 0; 0). Mặt cầu (ܵ) có bán kính nhỏ nhất đi qua ܣ, ,ܤ ܱ và tiếp xúc với mặt phẳng 
(ܲ) có tâm là 

 A. (1 ;  2 ;  2). B. ቀ1 ; − ଵଽ
ସ

 ;  2ቁ. C. (1 ; −2 ;  2). D. ቀ1 ; ଵଽ
ସ

 ;  2ቁ. 
Câu 48.  Trong hình vẽ dưới đây, đoạn ܦܣ được chia làm 3 bởi các điểm ܤ và ܥ sao cho ܤܣ = ܥܤ = ܦܥ =

2. Ba nửa đường tròn có bán kính 1 là ܤܧܣ ܦܩܥ  vàܥܨܤ ,  có đường kính tương ứng là ܥܤ ,ܤܣ và 
 với 3 nửa đường tròn. Một ܩܧ lần lượt là tiếp điểm của tiếp tuyến chung ܩ ,ܨ ,ܧ Các điểm .ܦܥ
đường tròn tâm ܨ, bán kính bằng 2. Diện tích miền bên trong đường tròn tâm ܨ và bên ngoài 3 nửa 
đường tròn (miền tô đậm) có thể biểu diễn dưới dạng 


ߨ − √ܿ + ݀, trong đó ܽ, ܾ, ܿ, ݀ là các số 

nguyên dương và ܽ, ܾ nguyên tố cùng nhau. Tính giá trị của ܽ + ܾ + ܿ + ݀. 

 
 A.  17. B.  15. C.  16. D.  14. 

Câu 49.  Cho hàm số ݕ =  có đồ thị như hình vẽ bên dưới. Gọi ܵ là tập chứa tất cả các giá trị nguyên (ݔ)݂
của tham số ݉ ∈ [−2021; 2012] để hàm số ݕ = −(ݔ)݂)݂ 2݉ + 1) có đúng 4 điểm cực trị. Số 
phần tử của tập ܵ là 

 
 A.  4028. B.  4029.  C.  4038.  D.  4030.  
Câu 50.   Cho số phức ݖ thỏa mãn |ݖ| = 1. Gọi ܯ và ݉ lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của 

biểu thức ܲ = ݖ| + 1| + ଶݖ| − ݖ + 1|. Giá trị của ܯ.݉ bằng 
 A.  √ଷ

ଷ
. B.  ଷ√ଷ

଼
. C.  ଵଷ√ଷ

ସ
. D.  ଵଷ√ଷ

଼
. 

------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
A A D B B B D C D D D A A D C D A B B C B A D A C 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
B B B D A D B C C B C C A C D A C B D C A A A B C 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1.  Cho hàm số ݕ =  có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂

 
Giá trị cực đại của hàm số đã cho bằng 

 A.  11. B.  1. C.  2. D.  +∞. 
Lời giải 

Chọn A 
Từ bảng biến thiên của hàm số ݕ =  .ta thấy giá trị cực đại của hàm số là 11,(ݔ)݂

Câu 2.  Cho ܽ, ܾ, ܿ là các số thực dương và ܽ, ܾ ≠ 1. Khẳng định nào sau đây sai? 
 A.  logഀܾ = logܾ. B.  logܿߙ = ୪୭್

୪୭್
. 

 C.  logܿ = logܾ. logܿ. D.  logܾ. logܽ = 1  
Lời giải 

Chọn A 
logഀܾ = ଵ

ఈ
logܾ. 

Câu 3.   Tập xác định của hàm số ݕ = ݔ) − 2)
ర
య là 

 A.  ܦ = ℝ\{0}. B.  ܦ = ℝ\{2}. C.  ܦ = ℝ. D.  ܦ = (2; +∞). 
Lời giải 

Chọn D 
Điều kiện xác định của hàm số ݕ = ݔ) − 2)

ర
య là ݔ − 2 > 0 ⇔ ݔ > 2. 

Câu 4.  Cho hàm số ݕ =  có đồ thị như hình vẽ bên. Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào dưới (ݔ)݂
đây? 

 
 A.  (−∞; 1). B.  (−1; 0). C.  (0; 1). D.  (−1; 1). 

Lời giải 
Chọn B 
Dựa vào đồ thị hàm số, ta có: 
Hàm số nghịch biến trên (−∞;−1) và (0; 1). 
Hàm số đồng biến trên (−1; 0) v à (1: +∞). 

Câu 5.  Cho hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm ݂′(ݔ) = ݔ)ݔ + 1)ଶ,∀ݔ ∈ ℝ. Số điểm cực trị của hàm số đã cho là 
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 A.  0. B.  1. C.  3. D.  2. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có ݂′(ݔ) = 0 ⇔ ݔ)ݔ + 1)ଶ = 0 ⇔ ቂݔ = 0

ݔ = −1. 
Bảng xét dấu ݂′(ݔ) 

 
Do đó hàm số đã cho có một cực trị. 

Câu 6.   Có 8 vận động viên chạy thi, nếu không kể trường hợp có hai vận động viên cùng về đích một lúc, 
hỏi có bao nhiêu kết quả xảy ra đối với các vị trí nhất, nhì, ba? 

 A.  330. B.  336. C.  300.  D.  56. 
Lời giải 

Chọn B 
Mỗi kết quả là sự sắp thứ tự của 3 phần tử từ tập hợp 8 phần tử 
Số kết quả là ଼ܣଷ = 336  

Câu 7.   Nếu ∫ ݔd(ݔ)݂ = 4ଵ
  và ∫ ݔd(ݔ)݂ = 3ଷ

ଵ  thì ∫ ଷݔd(ݔ)݂
  bằng 

 A.  12.  B.  −1.  C.  1.  D.  7.  
Lời giải 

Ta có ∫ ଷݔd(ݔ)݂
 = ∫ ଵݔd(ݔ)݂

 + ∫ ݔd(ݔ)݂ = 4 + 3 = 7.ଷ
ଵ   

Câu 8.   Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 
 A.  ∫ ݁௫dݔ = ݁௫ + ∫  .B .ܥ ଵ

௫
dݔ = ln|ݔ| +  .ܥ

 C.  ∫ sinݔdݔ = cosݔ + ݔdݔD.  ∫2 .ܥ = ଶݔ +  .ܥ
Lời giải 

Chọn C 
Ta có ∫ sinݔdݔ = −cosݔ +  .ܥ

Câu 9.   Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ߙ):  ݔ2 − ݕ + ݖ3 − 1 = 0. Véc tơ nào sau 
đây là véctơ pháp tuyến của mặt phẳng (ߙ)? 

 A.  ሬ݊⃗ = (2; 1; 3). B.  ሬ݊⃗ = (2; 1;−3). C.  ሬ݊⃗ = (−2; 1; 3). D.  ሬ݊⃗ = (−4; 2;−6). 
Lời giải 

Chọn D 
có vectơ pháp tuyến ሬ݊⃗ (ߙ) = (2;−1; 3) nên (ߙ) cũng nhận ሬ݇⃗ = (−4; 2;−6) là vectơ pháp tuyến. 

Câu 10.  Tập nghiệm của phương trình logଶ(ݔଶ − ݔ + 2) = 1 là 
 A.  {1}. B.  {−1 ; 0}. C.  {0}. D.  {0 ;  1}. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: logଶ(ݔଶ − ݔ + 2) = 1 ⇔ ଶݔ − ݔ + 2 = 2  
ଶݔ ⇔ − ݔ = 0 ⇔ ቂݔ = 0

ݔ = 1  
Vậy tập nghiệm của phương trình là: ܵ = {0;   1}. 

Câu 11.   Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ௫ିଵ
ଵ

= ௬ାଶ
ିଶ

= ௬ିଷ
ସ

. Vectơ nào dưới đây là một vectơ 
chỉ phương của đường thẳng ݀? 

 A.  ݑሬ⃗ ଷ = (1;−2; 3). B.  ݑሬ⃗ ସ = ቀ−1;−1; ିଷ
ସ
ቁ. 

 C.  ݑሬ⃗ ଵ = (−1; 2;−3). D.  ݑሬ⃗ ଶ = (−1; 2;−4). 
Lời giải 

Chọn D 
Đường thẳng ݀ có một vectơ chỉ phương là ܽ⃗ = (1;−2; 4). 
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Ta có vectơ ܽ⃗ là một vectơ chỉ phương của đường thẳng ݀ thì ݑሬ⃗ = ݇ܽ⃗, (݇ ≠ 0, ݇ ∈ ℝ) cũng là một 
vectơ chỉ phương của đường thẳng ݀. 
Suy ra ݑሬ⃗ ଶ = −1ܽ⃗ = (−1; 2;−4). 
Vậy ݑሬ⃗ ଶ = (−1; 2;−4) là một vectơ chỉ phương của đường thẳng ݀. 

Câu 12.  Cho cấp số cộng (ݑ) có ݑଵ = −2 và công sai ݀ = 3. Tìm số hạng ݑଵ. 
 A.  ݑଵ = 25. B.  ݑଵ = 28. C.  ݑଵ = −29. D.  ݑଵ = −2. 3ଽ. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có ݑଵ = ଵݑ + 9݀ = −2 + 9.3 = 25. 

Câu 13.   Cho khối lăng trụ có đáy là hình vuông cạnh ܽ và chiều cao bằng 2ܽ. Thể tích của khối lăng trụ đã 
cho bằng 

 A.  2ܽଷ. B.  ଶ
య

ଷ
. C.  4ܽଷ. D.  ସ

య

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn A 
Thể tích khối lăng trụ: ܸ = ܵ. ℎ = ܽଶ. 2ܽ = 2ܽଷ. 

Câu 14.   Tìm số phức liên hợp của số phức ݖ = ݅(3݅ + 1). 
 A.  ̅ݖ = 3 − ݅. B.  ̅ݖ = −3 + ݅. 
 C.  ̅ݖ = 3 + ݅. D.  ̅ݖ = −3 − ݅. 

Lời giải 
Chọn D 
ݖ = ݅(3݅ + 1) = −3 + ݅ nên suy ra ݖ = −3 − ݅. 

Câu 15.   Tính bán kính đáy của khối trụ biết thể tích khối trụ ܸ = và chiều cao ℎ (cmଷ)  ߨ32 = 2  (cm). 
 A.  ସ√ଷ

ଷ
(cm). B.  8(cm). C.  4  (cm). D.  16(cm). 

Lời giải 
Chọn C 
Áp dụng công thức tính thể tích của khối trụ ta có 
ܸ = ଶℎݎߨ ⇔ .ߨ rଶ. 2 = ߨ32 ⇔ ଶݎ = 16 ⇔ ݎ = 4 (cm). 

Câu 16.   Trong không gian, cho tam giác ܥܤܣ vuông tại ܤ có ܤܣ = ܽ√3 và ܥܣ = ܽ√7. Tính độ dài bán 
kính đáy ܴ của hình nón nhận được khi quay tam giác ܥܤܣ xung quanh trục ܤܣ. 

 A.  ܴ = ܽ. B.  ܴ = ܽ√2. C.  ܴ = ܽ√3. D.  ܴ = 2ܽ. 
Lời giải 

Chọn D 

 
Từ giả thiết suy ra hình nón có đỉnh là ܣ, tâm đường tròn đáy là ܤ, đường sinh ℓ = ܥܣ = ܽ√7 và 
chiều cao hình nón là ܤܣ = ܽ√3. 
Vậy độ dài bán kính đáy là ܥܤ = ܴ của hình nón bằng: ܴ = ܥܤ = ଶܥܣ√ − ଶܤܣ = 2ܽ. 

Câu 17.  Hàm số nào sau đây đồng biến trên từng khoảng xác định của nó? 
 A.  ݕ = ଵ

ଷ
ଷݔ − ଶݔ + ݔ − 3. B.  ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1. 
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 C.  ݕ = ൫√2 − 1൯
௫
. D.  ݕ = logଶ(ݔଶ + 1). 

Lời giải 
Chọn A 
�Xét hàm số ݕ = ൫√2 − 1൯

௫
 có cơ số ܽ = √2− 1 ∈ (0; 1) nên hàm số luôn nghịch biến trên từng 

khoảng xác định của nó.Vậy A sai. 
�Xét hàm số ݕ = logଶ(ݔଶ + 1). Tập xác định ܦ = ℝ 
′ݕ = ଶ௫

(௫మାଵ)୪୬ଶ
 không mang dấu dương trên toàn miền xác định nên không thể đồng biến trên từng 

khoảng xác định của nó.Vậy B sai 
�Xét hàm số ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1 có ݕ′ = ଶݔ)ݔ4 − 1) > 0 ⇔ ቂ−1 < ݔ < 0

ݔ > 1  nên hàm số không đồng 
biến trên từng khoảng xác định của nó.Vậy D sai. 
�Xét hàm số ݕ = ଵ

ଷ
ଷݔ − ଶݔ + ݔ − 3 

′ݕ = ଶݔ − ݔ2 + 1 = ݔ) − 1)ଶ ≥ 0 (Dấu ′′ = ′′ xảy ra tại ݔ = 1) 
Suy ra hàm số đồng biến trên khoảng (−∞; +∞). 

Câu 18.  Bảng biến thiên sau là của hàm số nào? 

 
 A.  ݕ = ଷݔ− − ଶݔ3 − 1. B.  ݕ = ଷݔ− + ଶݔ3 − 1. C.  ݕ = ଷݔ + ଶݔ3 − 1. D.  ݕ = ଷݔ − ଶݔ3 −
1. 

Lời giải 
Chọn B 
* Bảng biến thiên này là bảng biến thiên của hàm bậc ba. 
* Nhánh đầu tiên của bảng biến thiên đi xuống nên ta loại các đáp án C và D 
* Phương trình ݕ′ = 0 có hai nghiệm là ݔ = 0 và ݔ = 2 nên ta loại đáp án A 
* Đáp án đúng là B 

Câu 19.  Tìm phương trình đường tiệm cận đứng của đồ thị hàm số ݕ = ௫ିଵ
௫ାଶ

.  
 A.  ݔ = 2. B.  ݔ = −2. C.  ݔ = 1. D.  ݕ = 1. 

Lời giải 
Chọn B 
TXĐ: ܦ = ℝ\{−2}. 
Ta có lim

௫→ିଶశ
ݕ = lim

௫→ିଶశ
௫ିଵ
௫ାଶ

= −∞ nên ݔ = −2 là tiệm cận đứng của đồ thị hàm số đã cho. 
Câu 20.  Cho hàm số ݕ = −1)ݔ ଶݔ)(ݔ + 1) có đồ thị (ܥ). Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 A.  (ܥ) cắt trục hoành tại 3 điểm phân biệt. B.  (ܥ) không cắt trục hoành. 

 C.  (ܥ) cắt trục hoành tại 2 điểm phân biệt. D.  (ܥ) cắt trục hoành tại 1 điểm. 

Lời giải 

Chọn C 

Phương trình hoành độ giao điểm của đồ thị (ܥ) với trục ܱݔ:  
1)ݔ − ଶݔ)(ݔ + 1) = 0 ⇔ ቂݔ = 0

ݔ = 1 ⇒
 .tại hai điểm phân biệt ݔܱ cắt (ܥ)

Câu 21.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): (ݔ + 2)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + ଶݖ = 81. Tìm tọa độ tâm ܫ và 
tính bán kính ܴ của mặt cầu (ܵ). 
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 A.  2)ܫ; 1; 0),ܴ = 9. B.  1−;2−)ܫ; 0),ܴ = 9. 
 C.    2)ܫ; 1; 0),ܴ = 81. D.  1−;2−)ܫ; 0),ܴ = 81. 

Lời giải 
Chọn B 
Từ phương trình của mặt cầu (ܵ): (ݔ + 2)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + ଶݖ = 81 suy ra tâm 1−;2−)ܫ; 0)  
và bán kính ܴ = 9. 

Câu 22.   Cho hai số phức ݖ = 4 + ݅ và ݓ = 1 + 5݅. Số phức ݖ −  bằng ݓ
 A.  3 − 4݅. B.  3 + 6݅. C.  5− 4݅. D.  5 + 6݅. 

Lời giải 
Ta có: ݖ − w = 4 + ݅ − (1 + 5݅) = 3 − 4݅. 

Câu 23.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai điểm 3)ܯ ;  1 ;  4) và ܰ(0 ;  2 ; −1). Tọa độ trọng tâm của tam 
giác ܱܰܯ là 

 A.  (−1 ; −1 ; −1). B.  (3 ;  3 ;  3). C.  (−3 ;  1 ; −5). D.  (1 ;  1 ;  1). 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có: ܱ(0 ;  0 ;  0). Gọi ݔ)ܩ ; ; ݕ   .ܰܯܱ là trọng tâm của tam giác (ݖ 

Khi đó: 

⎩
⎪
⎨

⎪
ீݔ⎧ = ௫ೀା௫ಾା௫ಿ

ଷ
= ାଷା

ଷ
= 1

ீݕ = ௬ೀା௬ಾା௬ಿ
ଷ

= ାଵାଶ
ଷ

= 1

ீݖ = ௭ೀା௭ಾା௭ಿ
ଷ

= ାସା(ିଵ)
ଷ

= 1

. 

Vậy 1)ܩ ;  1 ;  1). 
Câu 24.   Giải bất phương trình 2௫మି௫ ≤ 4, ta có nghiệm 
 A.  − 1 ≤ ݔ ≤ 2. B.  ݔ ≤ 1. C.  ݔ ≤ 2. D.  −2 ≤ ݔ ≤ 1. 

Lời giải 
2௫మି௫ ≤ 4 ⇔ 2௫మି௫ ≤ 2ଶ ⇔ ଶݔ − ݔ ≤ 2 ⇔ ଶݔ − ݔ − 2 ≤ 0 ⇔ −1 ≤ ݔ ≤ 2. 

Câu 25.  Kết quả của tích phân ܫ = ∫ cosݔ݀ݔ
ഏ
మ
  bằng 

 A.  ܫ = 0. B.  ܫ = −1. C.  ܫ = 1. D.  ܫ = −2. 
Lời giải 

Chọn C 

Ta có ܫ = ∫ cosݔ݀ݔ
ഏ
మ
 = (sinݔ)|

గ
ଶ
0

= sin గ
ଶ
− sin0 = 1 

Do đó ܫ = 1. 
----------------------------------------------- 

Câu 26.  Điểm ܯ trong hình vẽ bên biểu diễn số phức ݖ. Số phức ̅ݖ bằng 

 
 A.  2 + 3݅. B.  2 − 3݅. C.  3 + 2݅. D.  3 − 2݅. 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có 2)ܯ;  3) là điểm biểu diễn số phức ݖ = 2 + 3݅. 
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Do đó ̅ݖ = 2− 3݅. 
Câu 27.   Tính ܫ = ∫ ቀ ଵ

ଶ௫ାଵ
+ ଵݔቁdݔ√3

 . 
 A.  1 + ln√3. B.  2 + ln√3. C.  4 + ln3. D.  2 + ln3. 

Lời giải 

Chọn B 

Ta có ܫ = ∫ ቀ ଵ
ଶ௫ାଵ

+ ଵݔቁdݔ√3
  = ∫ ଵ

ଶ௫ାଵ
dݔଵ

 + 3∫ ଵݔdݔ√
   

= ଵ
ଶ

ln|2ݔ + 1|ฬ


ଵ
+ 3. ଶ

ଷ
ቚݔ√ݔ



ଵ
 = ଵ

ଶ
ln3 + 2 = ln√3 + 2. 

Câu 28.  Gọi ܯ là giá trị lớn nhất của hàm số ݕ = (ݔ)݂ = ଶݔ√4 − ݔ2 + 3 + ݔ2 −  ଶ. Tính tích các nghiệmݔ
của phương trình ݂(ݔ) =  .ܯ

 A.  0. B.  −1. C.  1. D.  2. 
Lời giải 

Chọn B 
Tập xác định của hàm số: ܦ = ℝ. 
Đặt ݐ = ଶݔ√ − ݔ2 + 3 = ඥ(ݔ − 1)ଶ + 2 ≥ √2 Ta có ݃(ݐ) = ݐ4 + 3 − ݐ ଶ vớiݐ ∈ ൣ√2; +∞൯. 
Có ݃′(ݐ) = 4 − (ݐ)′݃;ݐ2 = 0 ⇔ ݐ = 2. 
Bảng biến thiên: 

 
Vậy max

ൣ√ଶ;ାஶ൯
(ݐ)݃� = max݂(ݔ) = 7 khi ݐ = 2 hay ݔଶ − ݔ2 − 1 = 0 nên tích hai nghiệm bằng −1. 

Câu 29.  Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình vuông cạnh ܽ. ܵܣ ⊥  hợp (ܦܥܵ) và mặt bên (ܦܥܤܣ)
với mặt đáy (ܦܥܤܣ) một góc 60°. Khoảng cách từ điểm ܣ đến mặt phẳng (ܵܦܥ) bằng 

 A.  √ଷ
ଷ

. B.  √ଶ
ଷ

. C.  √ଶ
ଶ

. D.  √ଷ
ଶ

. 
Lời giải 

Chọn D 

 
Ta có góc giữa (ܵܦܥ) và mặt đáy là góc ܵܣܦ = 60°. 
Kẻ ܪܣ ⊥ ܦܥ do ,ܦܵ ⊥ ⇒ (ܦܣܵ) ܦܥ ⊥ ⇒ ܪܣ ܪܣ ⊥   (ܦܥܵ)
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nên ݀൫ܣ, ൯(ܦܥܵ) = ܪܣ = .ܦܣ sin60° = √ଷ
ଶ

. 
Câu 30.  Cho tứ diện đều ܯ ,ܦܥܤܣ là trung điểm của cạnh ܥܤ. Khi đó cos(ܯܦ,ܤܣ) bằng 
 A.  √ଷ


. B.  √ଶ

ଶ
. C.  √ଷ

ଶ
. D.  ଵ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn A 

 
Gọi ܰ là trung điểm của ܥܣ và ܽ là độ dài cạnh tứ diện đều. 
Ta có ܤܣ // ܰܯ ⇒ (ܯܦ,ܤܣ) = (ܯܦ,ܰܯ) = ܰܯܦ . 
Tam giác ܰܯܦ có ܯܦ = ܰܦ = √ଷ

ଶ
ܰܯ , = ଵ

ଶ
ܤܣ = 

ଶ
 và cosܯܦܰ = ெమାெேమିேమ

ଶ.ெ.ெே
. 

⇔ cosܯܦܰ =
൬ೌ√యమ ൰

మ
ାቀೌమቁ

మ
ି൬ೌ√యమ ൰

మ

ଶ.ೌ√యమ .ೌమ
= √ଷ


. 

Vậy cos(ܯܦ,ܤܣ) = √ଷ


. 
Câu 31.  Cho các số ܽ, ܾ, ܿ dương khác 1. Đẳng thức nào sau đây đúng? 
 A.  ܽ୪୭್ = ܾ୪୭ೌ. B.  ܽ୪୭್ = ܾ୪୭. C.  ܽ୪୭್ = ܿ୪୭ೌ . D.  ܽ୪୭್ = ܿ୪୭್. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: logܿ = ୪୭್

୪୭್
⇔ logܽlogܿ = logܿ ⇔ logܿ୪୭್ = logܿ ⇔ ܿ୪୭್ = ܽ୪୭್. 

Câu 32.  Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, cho hai điểm 6)ܣ; ;4−)ܤ ,(5−  ;2     0;   7). Viết 
phương trình mặt cầu đường kính ܤܣ. 

 A.  (ݔ + 5)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) − 6)ଶ = 62. B.  (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 62. 
 C.  (ݔ + 1)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 62. D.  (ݔ − 5)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) + 6)ଶ = 62. 

Lời giải 
: 

Chọn B 
Mặt cầu đường kính ܤܣ có tâm là trung điểm ܫ của ܤܣ. 
Ta có 1)ܫ;    1;    1). 
Ngoài ra ܴ = 

ଶ
= √62. 

Từ đó ta có phương trình mặt cầu cần tìm là: (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 62. 

Câu 33.  Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, cho điểm 3− ;2)ܯ;  5) và đường thẳng ݀: ൝
ݔ = 1 + ݐ2
ݕ = 3 − ݐ
ݖ = 4 + ݐ

. 

Viết phương trình chính tắc của đường thẳng Δ đi qua ܯ và song song với ݀. 
 A. Δ: ௫ାଶ

ଶ
= ௬ିଷ

ିଵ
= ௭ାହ

ଵ
. B. Δ: ௫ାଶ

ଵ
= ௬ିଷ

ଷ
= ௭ାହ

ସ
. 
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 C. Δ: ௫ିଶ
ଶ

= ௬ାଷ
ିଵ

= ௭ିହ
ଵ

. D. Δ: ଶି௫
ଵ

= ௬ାଷ
ଷ

= ௭ିହ
ସ

. 
Lời giải 

Chọn C 
Đường thẳng Δ đi qua ܯ và song song với ݀ nên Δ: ௫ିଶ

ଶ
= ௬ାଷ

ିଵ
= ௭ିହ

ଵ
. 

Câu 34.   Trên một giá sách có 9 quyển sách Văn, 6 quyển sách Anh. Lấy lần lượt 3 quyển và không để lại 
vào giá. Xác suất để lấy được 2 quyển đầu sách Văn và quyển thứ ba sách Anh là 

 A.  ସ
ସହହ

. B.  ଵ
ସହହ

. C.  ଶ
ସହହ

. D.  ଷ
ସହହ

. 
Lời giải 

Chọn C 
Số các kết quả của việc lấy ra 3 quyển sách trên giá có 15 quyển sách là : ݊(ߗ) = ଵହଷܣ = 2730. 
Gọi ܣ là biến cố “lấy được 2 quyển đầu sách Văn và quyển thứ ba sách Anh”. Ta có 9 cách lấy 
quyển Văn thứ nhất, 8 cách lấy quyển Văn thứ hai, 6 cách lấy quyển thứ ba là Anh. 
Áp dụng quy tắc nhân ta có: ݊(ܣ) = 9.8.6 = 432. 
Khi đó : ܲ(ܣ) = ()

(ఆ)
= ସଷଶ

ଶଷ
= ଶ

ସହହ
. 

Câu 35.  Cho khối chóp có chiều cao bằng ܽ, đáy của khối chóp là hình chữ nhật có chiều rộng bằng 2ܽ, 
chiều dài bằng 3ܽ. Thể tích khối chóp đã cho bằng 

 A.  6ܽଷ. B.  2ܽଷ. C.  3ܽଷ. D.  18ܽଷ. 
Lời giải 

Chọn B 
Thể tích khối chóp đã cho là: ܸ = ଵ

ଷ
. 3ܽ. 2ܽ.ܽ = 2ܽଷ. 

Câu 36.  Tất cả các nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = −cos2ݔ là 
 A.  (ݔ)ܨ = − ଵ

ଶ
sin2ݔ. B.  (ݔ)ܨ = −sin2ݔ +  .ܥ

 C.  (ݔ)ܨ = − ଵ
ଶ

sin2ݔ + (ݔ)ܨ  .D .ܥ = ଵ
ଶ

sin2ݔ +  .ܥ
Lời giải 

Chọn C 
Áp dụng công thức nguyên hàm cơ bản ta có 
∫ ݔd(ݔ)݂ = ∫(−cos2ݔ)dݔ = −∫ cos2ݔdݔ = − ଵ

ଶ
sin2ݔ +  .ܥ

Câu 37.  Cho hai số phức ݖଵ = 4 − 8݅ và ݖଶ = −2− ݅. Tính |2ݖଵ.   |ଶ̅ݖ

 A.  √5. B.  20. C.  40. D.  4√5. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có |2ݖଵ. |ଶ̅ݖ = |2(4− 8݅)(−2 + ݅)| = 40. 

Câu 38.  Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ liên tục trên ܴ và có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ)ଶݔ2 + 1)(3−  Hàm số đồng .(ݔ
biến trên khoảng nào?. 

 A.  (−1; 3).  B.  (−∞; 0).  C.  (3; +∞).  D.  (−∞;−1).  
Lời giải 

Chọn A 

Ta có: ݂′(ݔ) = 0 ⇔ 
ݔ = 0
ݔ = −1
ݔ = 3

  

Bảng xét dấu: 

 
Căn cứ bảng xét dấu ta thấy hàm số đồng biến trên (−1; 3). 
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Câu 39.  Cho hàm số ݂(ݔ) = ଷݔ + ଶݔ − (ݔ)݃ và hàm số (ܥ) có đồ thị ݔ3 = ଶݔ + ܽଶ có đồ thị (ܲ). Biết 
rằng hai đường cong (ܥ) và (ܲ) có đúng hai điểm chung. Diện tích phần hình phẳng giới hạn bởi 
hai đường cong (ܥ) và (ܲ) có giá trị tương ứng bằng 

 A.  3.  B.  ଶଵ
ସ

.  C.  ଶ
ସ

.  D.  ଶହ
ଷ

.  
Lời giải 

Chọn C 
Giả thiết cho phương trình hoành độ giao điểm có đúng hai nghiệm 

ଷݔ + ଶݔ − ݔ3 = ଶݔ + ܽଶ ⇔ ଷݔ − ݔ3 = ܽଶ có đúng hai nghiệm ⇔ ൜ܽ
ଶ = 2
ݔ = −1; ݔ = 2  

Xét hàm số ℎ(ݔ) = ଷݔ −  .trên ℝ ݔ3
Có ℎ′(ݔ) = ଶݔ3 − 3 ⇒ ℎ′(ݔ) = 0 ⇔ ݔ = ±1. 
BBT: 

 
Từ BBT suy ra: phương trình: ℎ(ݔ) = ܽଶ có đúng 2 nghiệm khi và chỉ khi ܽଶ = 2. 
Suy ra ݃(ݔ) = ଶݔ + ܽଶ = ଶݔ + 2  
Suy ra diện tích hình phẳng cần tính là: ܵ = ∫ −(ݔ)݂| ଶݔd|(ݔ)݃

ିଵ = ∫ ଷݔ| − ݔ3 − 2|dݔ = ଶ
ସ

ଶ
ିଵ   

Câu 40.   Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ để hàm số ݕ = ௫య

ଷ
− (݉ + ଶݔ(1 + (݉ଶ + ݔ(2݉ + 1 

nghịch biến trên đoạn [2; 3] ? 
 A. 3. B. 4. C. 1. D. 2. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có ݕᇱ = ଶݔ − 2(݉ + ݔ(1 + ݉ଶ + 2݉ = ݔ) − ݉ − 1)ଶ − 1 = ݔ) ݔ)(݉− −݉ − 2) 

ᇱݕ ≤ 0 ⇔ ݉ ≤ ݔ ≤ ݉ + 2 
⇒ Hàm số nghịch biến trên đoạn [݉;݉ + 2] 
Hàm số nghịch biến trên đoạn [2; 3]    2; 3 ; 2m m    ቄ݉ ≤ 2

݉ + 2 ≥ 3 ⇔ 1 ≤ ݉ ≤ 2. 
Mà ݉ ∈ ℤ ⇒ ݉ ∈ {1; 2}. 

Câu 41.  Cho hàm số ݂(ݔ) xác định và liên tục trên đoạn [−5; 3] có đồ thị như hình vẽ bên dưới: 
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Biết diện tích của hình phẳng (ܣ), ,(ܤ) ,(ܥ) ݕ giới hạn bởi đồ thị hàm số (ܦ) =  và trục hoành (ݔ)݂
lần lượt là 6, 3, 12, 2. Tích phân ∫ ݔ2)2݂] + 1) + 1]ଵ

ିଷ  bằng ݔ݀
 A.  21.  B.  25.  C.  17.  D.  27.  

Lời giải 
Ta có ∫ ݔ2)2݂] + 1) + 1]ଵ

ିଷ ݔ݀ = 2∫ ݔ2)݂ + ݔ݀(1 + ଵ|ݔ
ିଷ ିଷ

ଵ
= ∫ ଷݔ݀(ݔ)݂

ିହ + 4. 

Mà ∫ ଷݔ݀(ݔ)݂
ିହ = (ܵ) − (ܵ) + ܵ() + (ܵ) = 6 − 3 + 12 + 2 = 17. 

Vậy ∫ ݔ2)2݂] + 1) + 1]ଵ
ିଷ ݔ݀ = 21. 

Câu 42.   Cho hình lăng trụ ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ có đáy ܥܤܣ là tam giác vuông tại ܣ, cạnh ܥܤ = 2ܽ và ܥܤܣ = 60° 
Biết tứ giác ܤ′ܥܥܤ′ là hình thoi có ܥܤ′ܤ  nhọn. Biết (ܤ′ܥܥܤ′) vuông góc với (ܥܤܣ) và (ܣ′ܤܤܣ′) 
tạo với (ܥܤܣ) góc 45°. Thể tích của khối lăng trụ ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ bằng 

 A.  
య

√
. B.  

య

ଷ√
. C.  ଷ

య

√
. D.  

య

√
. 

Lời giải 
Chọn C 

 
Do ܥܤܣ là tam giác vuông tại ܣ, cạnh ܥܤ = 2ܽ và ܥܤܣ = 60° nên ܤܣ = ܥܣ ,ܽ = ܽ√3. 
Gọi ܪ là hình chiếu vuông góc của ܤ′ lên ܪ ⇒ ܥܤ thuộc đoạn ܥܤ (do ܥܤ′ܤ  nhọn) 
⇒ ܪ′ܤ ⊥  .((ܥܤܣ) vuông góc với (′ܤ′ܥܥܤ) do) (ܥܤܣ)
Kẻ ܭܪ song song ܭ) ܥܣ ∈ ⇒ (ܤܣ ܭܪ ⊥  .(ܣ là tam giác vuông tại ܥܤܣ do) ܤܣ

⇒ ൫(ܣ′ܤܤܣ′), (ܥܤܣ) ൯ = ܪܭ′ܤ = 45° ⇒ ܪ′ܤ =  (1) ܪܭ
Ta có Δܪ′ܤܤ vuông tại ܪ ⇒ ܪܤ = √4ܽଶ −  ଶ (2)ܪ′ܤ
Mặt khác ܭܪ song song ܥܣ ⇒ ு


= ு


 ⇒ ܪܤ = ு.ଶ

√ଷ
 (3) 

Từ (1), (2) và (3) suy ra √4ܽଶ − ଶܪ′ܤ = ᇱு .ଶ
√ଷ

 ⇒ ܪ′ܤ = ܽටଵଶ


. 

Vậy ܸ .ᇱᇱᇱ = ܵ ܪ′ܤ. = ଵ
ଶ
ܪ′ܤ.ܥܣ.ܤܣ = ଷయ

√
.  

Câu 43.  Cho các số phức ݖଵ; zଶ thỏa mãn |ݖଵ| = |ଶݖ| = ଵݖ| − |ଶݖ > 0. Tính ܣ = ቀ௭భ
௭మ
ቁ
ସ

+ ቀ௭మ
௭భ
ቁ
ସ
. 

 A.  −2. B.  −1. C.  1. D.  2. 
Lời giải 

Chọn B 
Gọi ݖଵ = ܽଵ + ܾଵ݅; zଶ = ܽଶ + ܾଶ݅. 
Ta có: 
|ଶݖ| = ଵݖ| − |ଶݖ ⇔ ܽଶଶ + ܾଶଶ = (ܽଵ − ܽଶ)ଶ + (ܾଵ − ܾଶ)ଶ ⇔ ܽଶଶ + ܾଶଶ = ܽଵଶ + ܽଶଶ + ܾଵଶ + ܾଶଶ − 2(ܽଵܽଵ + ܾଵ
⇔ ܽଵଶ + ܾଵଶ = 2(ܽଵܽଵ + ܾଵܾଶ) = ଵ|ଶݖ|

60

2a

2a
K H

C'

B'

A'

C

B

A
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௭భ
మ

+ మ
௭భ

= ௭భ.మ
|మ|మ

+ మ.௭భ
|௭భ|మ

= ௭భ.మାమ.௭భ
|௭భ|మ

= (భାభ)(మିమ)ା(భିభ)(మାమ)
|௭భ|మ

             = భమିభమାభమାభమାభమାభమିభమାభమ
|௭భ|మ

= ଶ(భమାభమ)
|௭భ|మ

= 1
  

Vậy: ܣ = ቀ௭భ
௭మ
ቁ
ସ

+ ቀ௭మ
௭భ
ቁ
ସ

= ൬ቀ௭భ
௭మ
ቁ
ଶ

+ ቀ௭మ
௭భ
ቁ
ଶ
൰
ଶ
− 2 = ൬ቀ௭భ

௭మ
+ ௭మ

௭భ
ቁ
ଶ
− 2൰

ଶ
− 2 = −1. 

Câu 44.   Cho phương trình logଷݔ. logݔ + logଷݔଶ − 2logݔ − logଶଷݔ = 0. Chọn phát biểu sai 
trong các phát biểu sau 

 A. Tích các nghiệm của phương trình lớn hơn 2. 
 B. Tồn tại nghiệm của phương trình thỏa mãn logݔ > log௫6. 
 C. Phương trình có hai nghiệm dương phân biệt. 
 D. Tổng các nghiệm của phương trình bằng 2. 

Lời giải 
Chọn D 
Điều kiện: ݔ > 0 
logଷݔ. logݔ + logଷݔଶ − 2logݔ − logଶଷݔ = 0 ⇔ logଷݔ. logݔ + 2logଷݔ − 2logݔ − logଶଷݔ = 0 

⇔ logଷݔ(logݔ − logଷݔ)− 2(logݔ − logଷݔ) = 0 

⇔ (logݔ − logଷݔ). (logଷݔ − 2) = 0 ⇔ logݔ − logଷݔ = 0
logଷݔ − 2 = 0 ⇔ logଷݔ. log3− logଷݔ = 0

logଷݔ = 2  

⇔ logଷݔ. (log3− 1) = 0
logଷݔ = 2  ⇔ ቂݔ = 1

ݔ = 9. 

Câu 45.   Khi sản xuất vỏ lon sữa bò hình trụ có thể tích 320 ܿ݉ଷ, các thiết kế luôn đặt mục tiêu sao cho chi 
phí nguyên liệu làm vỏ lon sữa bò là ít nhất, tức là diện tích toàn phần của hình trụ là nhỏ nhất. 
Muốn thể tích khối trụ bằng 320 ܿ݉ଷ và diện tích toàn phần nhỏ nhất thì bán kính đáy ݎ bằng bao 
nhiêu? 

 A.  ݎ = యߨ20√2 . B.  ݎ = 2√20య . C.  ݎ = 2ටଶ
గ

య . D.  ݎ = 4√5య . 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có ܸ = ℎ.ߨ. ଶݎ = 320 ⇔ ℎ = ଷଶ

గమ
. 

Mà ்ܵ = .ݎߨ2 ℎ + ଶݎߨ2 = .ݎߨ2 ଷଶ
గమ

+ ଶݎߨ2 = ସ


+ = ଶݎߨ2 ଷଶ


+ ଷଶ


+ ଶݎߨ2 ≥ 3√320ଶ. యߨ2 . 

Đẳng thức xảy ra khi và chỉ khi ଷଶ


= ଶݎߨ2 ⇔ ଷݎ = ଵ
గ
⇔ ݎ = 2ටଶ

గ
య . 

Câu 46.   Cho hai số thực ݔ và ݕ thõa mãn các điều kiện ݔଶ + ଶݕ ≥ 9 và log௫మା௬మ(ݔ8)ݔଶ + ଶݕ8 − −(ݔ7
(ଶݕ7 ≥ 2. Gọi giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của biểu thức ܲ = ݔ3 +  và ݉. Khi ܯ lần lượt là ݕ
đó giá trị của biểu thức ൫ܯ + 3݉√2൯ bằng: 

 A.  12 + 18√2. B.  24. C.  6√10. D.  10 − 2√3  
Lời giải 

Chọn A 
Từ 
log௫మା௬మ(ݔ8)ݔଶ + ଶݕ8 − −(ݔ7 (ଶݕ7 ≥ 2 ⇔ ଶݔ) + ݔଶ)(8ݕ − 7) ≥ ଶݔ) + ଶ)ଶݕ ⇔ ݔ) − 4)ଶ +
ଶݕ ≤ 9  

Như vậy ݔ và ݕ thỏa mãn: ൜ݔ
ଶ + ଶݕ ≥ 9

ݔ) − 4)ଶ + ଶݕ ≤ 9
. Đây là miền ܦ giới hạn bởi bên trong đường tròn 

:(ଶܥ) ݔ) − 4)ଶ + ଶݕ = 9 và bên ngoài đường tròn (ܥଵ): ଶݔ + ଶݕ ≥ 9  
Hai đường tròn cùng bán kính ܴଵ = ܴଶ = 3 và tâm ܫଵ(0; 0) và tâm ܫଶ(4; 0) như hình vẽ. 
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Giao điểm của hai đường tròn là ൫2; ±√5൯. Cụ thể điểm ܣ như hình vẽ, có ܣ൫2;−√5൯  
Xét họ đường thẳng Δ song song với nhau: 3ݔ + ݕ − ܲ = 0  
Để thỏa mãn bài toán thì họ đường thẳng này phải cắt miền ܦ. 
Ứng với vị trí đường thẳng Δଵ đi qua điểm ܣ, ta có: 3.2 − √5 − ܲ = 0 → ଵܲ = 6 − √5  
Ứng với vị trí đường thẳng Δଶ tiếp xúc với (ܥଶ) ta có: ݀(ܫ;Δଶ) = ܴଶ  

⇔ |ଷ.ସାି|
√ଽାଵ

= 3 ↔ ܲ = 12 − 3√10
ܲ = 12 + 3√10

⇒ ଶܲ = 12 + 3√10  

Suy ra: giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của ܲ tương ứng là: ቊܯ = ଶܲ = ୫ܲୟ୶ = 12 + 3√10
݉ = ଵܲ = ୫ܲ୧୬ = 6 − √5

  

Suy ra: ൫ܯ + 3݉√2൯ = 12 + 18√2. 
Câu 47.  Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ2 − ݕ + ݖ2 + 5 = 0 và các điểm 

;0)ܣ 0; ;2)ܤ ,(4 0; 0). Mặt cầu (ܵ) có bán kính nhỏ nhất đi qua ܣ, ,ܤ ܱ và tiếp xúc với mặt phẳng 
(ܲ) có tâm là 

 A. (1 ;  2 ;  2). B. ቀ1 ; − ଵଽ
ସ

 ;  2ቁ. C. (1 ; −2 ;  2). D. ቀ1 ; ଵଽ
ସ

 ;  2ቁ. 
Lời giải 

Chọn A 
Gọi 1)ܫ ;  0 ; 2) là trung điểm của ܤܣ suy ra ܫ là tâm của đường tròn ngoại tiếp tam giác ܱܤܣ. 
Gọi ݀ là đường thẳng qua ܫ và vuông góc với (ܱܤܣ) ≡  suy ra ݀ có phương trình ,(ݖݔܱ)

൝
ݔ = 1
ݕ = ݐ
ݖ = 2

. Gọi ܧ là tâm mặt cầu (ܵ), suy ra ܧ ∈ ݀ ⇒ ; 1)ܧ ; ݐ  2)  

Ta có: ܤܧ = ଶݐ√ + 5 và ݀൫ܧ ;  (ܲ)൯ = |ି௧ାଵଵ|
ଷ

. 

Khi đó √ݐଶ + 5 = |ି௧ାଵଵ|
ଷ

⇔ ଶݐ8 + ݐ22 − 76 = 0 ⇔ ቈ
ݐ = 2
ݐ = − ଵଽ

ସ
  

Với ݐ = 2 ⇒ ; 1)ܧ  2 ;  2) ⇒ ܴ = ܤܧ = 3 (nhận) 
Với ݐ = − ଵଽ

ସ
⇒ ܧ ቀ1 ; − ଵଽ

ସ
 ;  2ቁ ⇒ ܴ = ܤܧ = √ସସଵ

ସ
> 3 (loại). 

Câu 48.  Trong hình vẽ dưới đây, đoạn ܦܣ được chia làm 3 bởi các điểm ܤ và ܥ sao cho ܤܣ = ܥܤ = ܦܥ =
2. Ba nửa đường tròn có bán kính 1 là ܤܧܣ ܦܩܥ  vàܥܨܤ ,  có đường kính tương ứng là ܥܤ ,ܤܣ và 
 với 3 nửa đường tròn. Một ܩܧ lần lượt là tiếp điểm của tiếp tuyến chung ܩ ,ܨ ,ܧ Các điểm .ܦܥ
đường tròn tâm ܨ, bán kính bằng 2. Diện tích miền bên trong đường tròn tâm ܨ và bên ngoài 3 nửa 
đường tròn (miền tô đậm) có thể biểu diễn dưới dạng 


ߨ − √ܿ + ݀, trong đó ܽ, ܾ, ܿ, ݀ là các số 

nguyên dương và ܽ, ܾ nguyên tố cùng nhau. Tính giá trị của ܽ + ܾ + ܿ + ݀. 
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 A.  17. B.  15. C.  16. D.  14. 

Lời giải 
Chọn A 

 
Chọn hệ trục ݕݔܣ như hình vẽ, khi đó 3)ܨ ;  1) nên đường tròn tâm ܨ, bán kính bằng 2 có dạng 
ݔ) − 3)ଶ + ݕ) − 1)ଶ = 4. 
Gọi ܯ, ܰ là giao điểm của đường tròn (ܨ) với trục hoành. 
Suy ra ݔெ = 3 − √3 và ݔே = 3 + √3. 
Gọi ଵܵ là diện tích giới hạn bởi nửa đường tròn ܤܧܣ , đường tròn (ܨ) và trục hoành. 
Khi đó, ଵܵ = ଵ

ଶ
ܵா − ∫ ቀ1− ඥ4 − ݔ) − 3)ଶቁdݔଷି√ଷ

ଵ = ଵ
ସ
ߨ − ∫ ቀ1− ඥ4 − ݔ) − 3)ଶቁ dݔଷି√ଷ

ଵ . 

Tính ܫ = ∫ ቀ1−ඥ4 − ݔ) − 3)ଶቁ dݔଷି√ଷ
ଵ . 

Đặt ݔ − 3 = 2sinݐ ⇒ dݔ = 2cosݐ. dݐ ,ݐ ∈ ቂ− గ
ଶ

 ;  గ
ଶ
ቃ. 

Khi ݔ = 1 thì ݐ = − గ
ଶ
 và khi ݔ = 3 − √3 thì ݐ = − గ

ଷ
. 

Nên ܫ = ∫ ൫1 − √4 − 4sinଶݐ൯. 2cosݐ. dݐ
ିഏయ
ିഏమ

= ∫ (1− |2cosݐ|). 2cosݐ. dݐ
ିഏయ
ିഏమ

. 

Do ݐ ∈ ቀ− గ
ଶ

;− గ
ଷ
ቁ nên cosݐ > 0, suy ra ܫ = ∫ (2cosݐ − 4cosଶݐ)dݐ

ିഏయ
ିഏమ

= − గ
ଷ
− √ଷ

ଶ
+ 2. 

Vậy ଵܵ = ଵ
ସ
ߨ − ቀ− గ

ଷ
− √ଷ

ଶ
+ 2ቁ = 

ଵଶ
ߨ + √ଷ

ଶ
− 2. 

Gọi ܵ là diện tích miền tô đậm. 
Ta có ܵ = (ܵி) − 2 ଵܵ − ܵி = ߨ4 − 2 ቀ 

ଵଶ
ߨ + √ଷ

ଶ
− 2ቁ − ଵ

ଶ
ߨ = 

ଷ
ߨ − √3 + 4. 
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Suy ra ܽ = 7, ܾ = 3, ܿ = 3, ݀ = 4. Vậy ܽ + ܾ + ܿ + ݀ = 17. 

Câu 49.  Cho hàm số ݕ =  có đồ thị như hình vẽ bên dưới. Gọi ܵ là tập chứa tất cả các giá trị nguyên (ݔ)݂
của tham số ݉ ∈ [−2021; 2012] để hàm số ݕ = −(ݔ)݂)݂ 2݉ + 1) có đúng 4 điểm cực trị. Số 
phần tử của tập ܵ là 

 
 A.  4028. B.  4029.  C.  4038.  D.  4030.  

Lời giải 
Chọn B 
Đặt ݃(ݔ) = −(ݔ)݂)݂ 2݉ + 1) ⇒ (ݔ)′݃ = −(ݔ)݂)′݂(ݔ)′݂ 2݉ + 1). 

(ݔ)′݃ = 0 ⇔ 
ݔ = −1
ݔ = 2
−(ݔ)݂)′݂ 2݉ + 1) = 0

  

Xét phương trình ݂′(݂(ݔ)− 2݉ + 1) = 0 ⇔ ݂
−(ݔ) 2݉ + 1 = −1
−(ݔ)݂ 2݉ + 1 = 2 ⇔ ݂

(ݔ) + 2 = 2݉
−(ݔ)݂ 1 = 2݉. 

Ta áp dụng kĩ năng hợp hàm, tức là xét tương giao của đường thẳng ݕ = 2݉ và hai đồ thị hàm số 
ݕ = (ݔ)݂ + 2; ݕ  = −(ݔ)݂ 1  

 
Để hàm số ݃(ݔ) = −(ݔ)݂)݂ 2݉ + 1) có 4 điểm cực trị thì đường thẳng ݕ = 2݉ phải cắt đồ thị 2 
hàm số trên tại hai điểm phân biệt (không kể tiếp xúc) 

Dựa vào đồ thị ta thấy điều kiện là ቂ2݉ ≥ 7
2݉ ≤ −4

∈[ିଶଶଵ;ଶଵଶ]
ሱ⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯⎯ሮ ቂ4 ≤ ݉ ≤ 2012

−2021 ≤ ݉ ≤ −2 ⇒ c ó 4029 giá trị 
m nguyên thỏa mãn yêu cầu. 

Câu 50.   Cho số phức ݖ thỏa mãn |ݖ| = 1. Gọi ܯ và ݉ lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của 
biểu thức ܲ = ݖ| + 1| + ଶݖ| − ݖ + 1|. Giá trị của ܯ.݉ bằng 

 A.  √ଷ
ଷ

. B.  ଷ√ଷ
଼

. C.  ଵଷ√ଷ
ସ

. D.  ଵଷ√ଷ
଼

. 
Lời giải 

Chọn C 
Đặt ݐ = ݖ| + 1| ≤ |ݖ| + 1 = 2 nên ݐ ∈ [0; 2]. 
Vì |ݖ| = 1 nên ݖ. ݖ = 1. 
Do đó, ta có: ܲ = ݖ| + 1| + ଶݖ| − ݖ + 1| = ݖ| + 1| + ଶݖ| − ݖ + .ݖ = |ݖ ݖ| + 1| + ݖ| − 1 +  .|ݖ
Ta lại có ݐଶ = ݖ| + 1|ଶ = ݖ) + ݖ)(1 + 1) = 2 + ݖ +  .ݖ
Suy ra ݖ + ݖ = ଶݐ − 2. 
Vậy ܲ = ݐ + ଶݐ| − 3| = ݐ với ,(ݐ)݂ ∈ [0; 2]. 
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Ta có ݂(ݐ) = ൜ݐ + ଶݐ − 3 khi √3 ≤ ݐ ≤ 2
ݐ − ଶݐ + 3 khi 0 ≤ ݐ < √3

. 

Do đó ݂′(ݐ) = ൜2ݐ + 1 khi √3 ≤ ݐ < 2
ݐ2− + 1 khi 0 < ݐ < √3

(ݐ)′݂ , = 0 ⇔ ݐ = ଵ
ଶ
. 

Ta có: ݂(0) = 3, ݂ ቀଵ
ଶ
ቁ = ଵଷ

ସ
, ݂൫√3൯ = √3, ݂(2) = 3. 

Vậy giá trị lớn nhất của ܲ là ܯ = ଵଷ
ସ

;giá trị nhỏ nhất của ܲ là ݉ = √3. 

Khi đó ܯ.݉ = ଵଷ√ଷ
ସ

. 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
008 

 
Câu 1. Nghiệm của phương trình logଶݔ = 3logଶ3 là 
 A. ݔ = 3. B. ݔ = 9. C. ݔ = 27. D. ݔ = 8.  
Câu 2. Kết quả của phép tính tích phân ܫ = ∫ 5௫݀ݔଵ

  bằng 
 A. ܫ = 4ln5. B. ܫ = 5ln5. C. ܫ = ହ

୪୬ହ
. D. ܫ = ସ

୪୬ହ
. 

Câu 3. Hàm số nào dưới đây có bảng biến thiên như sau? 

 
 A. ݕ = ଷݔ − ݕ .B .ݔ3 = ଷݔ− + ݕ .C .ݔ3 = ଶݔ − ݕ .D .ݔ2 = ଶݔ− +  .ݔ2
Câu 4. Hàm số nào trong các hàm số sau đây nghịch biến trên ℝ? 
 A. ݕ = log,ଽݔ. B. ݕ = (0,9)௫. C. ݕ = logଽݔ. D. ݕ = 9௫. 
Câu 5. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ liên tục trên ℝ, có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ)ݔ − 1)ଶ(ݔ + 1)ଶ. Hàm số đã cho có 

bao nhiêu điểm cực trị? 
 A. Không có điểm cực trị. B. Có đúng 1 điểm cực trị. 
 C. Có đúng 2 điểm cực trị. D. Có đúng 3 điểm cực trị. 
Câu 6. Cho hàm số ݕ = ݕ ,(ݔ)݂ = ;ܽ] liên tục trên đoạn (ݔ)݃ ܾ]. Chọn khẳng định sai trong các khẳng 

định sau? 
 A. ∫ ݔd(ݔ)݂

 = −∫ ݔd(ݔ)݂
 .  

 B. ∫ ݔd(ݔ)݂ = 0
 . 

 C. ∫ ݔd(ݔ)݂
 + ∫ ݔd(ݔ)݂

 = ∫ ݔd(ݔ)݂
 , ܿ ∈ (ܽ ;  ܾ). 

 D.∫ .(ݔ)݂ g(ݔ)dݔ
 = ∫ ݔd(ݔ)݂

 .∫ (ݔ)݃
 dݔ. 

Câu 7. Trong không gian Oݖݕݔ cho mặt cầu có phương trình: ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 + ݕ6 + 1 = 0. Xác định 
tâm ܫ và tính bán kính ܴ của mặt cầu đã cho. 

 A. 3−;1)ܫ; 0),ܴ = √11. B. 3−;1)ܫ; 0),ܴ = 3. 
 C. 6−;2)ܫ; 0),ܴ = 40. D. 1−)ܫ; 3; 0),ܴ = 3. 
Câu 8. Cho hình nón có diện tích xung quanh bằng 3ܽߨଶ và bán kính bằng ܽ. Tính độ dài đường sinh ݈ của 

hình nón đã cho. 
 A. ݈ = ଷ

ଶ
. B. ݈ = 3ܽ. C. ݈ = √ହ

ଶ
. D. ݈ = 2√2ܽ. 

Câu 9. Tìm tập nghiệm ܵ của bất phương trình 3ିଷ௫ > 3ି௫ାଶ. 
 A. ܵ = (−∞; 1). B. ܵ = (−∞;−1). C. ܵ = (−1; 0). D. ܵ = (−1; +∞). 
Câu 10. Phương trình đường tiệm cận đứng của đồ thị hàm số ݕ = ଶି௫

ଶ௫ିଵ
 là 

 A. ݔ = − ଵ
ଶ
. B. ݔ = 2. C. ݔ = 1. D. ݔ = ଵ

ଶ
. 

Câu 11. Cho cấp số cộng (ݑ) có ݑଵ = 2 và ݑଶ = 8. Công sai của cấp số cộng bằng 
 A. 6. B. 4. C. ଵ

ସ
. D. −4. 
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Câu 12. Cho hàm số ݕ =  có đồ thị như hình vẽ. Hỏi hàm số đồng biến trên khoảng nào trong 4 khoảng (ݔ)݂
được cho dưới đây? 

 
 A. (−2; 2). B. (−4;−1). C. (2; +∞). D. (0; 4). 
Câu 13. Cho số phức ݖ = 3 − 2݅. Tìm phần ảo của số phức liên hợp của w = (2 −   ݖ(݅
 A. −1. B. 5. C. 1. D. ݅. 
Câu 14. Số tập con có 3 phần tử của một tập hợp có 7 phần tử là 
 A. 21. B. ܥଷ. C. ܣଷ. D. !

ଷ!
. 

Câu 15. Cho hai số phức ݖଵ = 2 + ݅ và ݖଶ = 3− 2݅. Tìm số phức ݖ = ௭భ
௭మ

. 

 A. ݖ = 
ଵଷ
− ସ

ଵଷ
݅ . B. ݖ = ସ

ଵଷ
+ 

ଵଷ
݅ . C. ݖ = ସ

ଵଷ
− 

ଵଷ
݅ . D. ݖ = 

ଵଷ
+ ସ

ଵଷ
݅ . 

Câu 16. Trong không gian với hệ trục ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ3 − ݖ + 2 = 0. Véc tơ nào dưới đây là 
một véc tơ pháp tuyến của (ܲ)? 

 A. ሬ݊⃗ (3;−1; 2). B. ሬ݊⃗ (3;−1; 0). C. ሬ݊⃗ (3; 0;−1). D. ሬ݊⃗ (−3; 0;−1).  
Câu 17. Thể tích của một khối hộp chữ nhật có các cạnh 2ܿ݉, 4ܿ݉, 7ܿ݉ là 
 A. 56ܿ݉ଷ. B. 36ܿ݉ଷ. C. 48ܿ݉ଷ. D. 24ܿ݉ଷ. 
Câu 18. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho phương trình chính tắc của đường thẳng ݀: ௫ିଵ

ଶ
= ௬ିଵ

ଵ
= ௭ିଵ

ସ
. Vectơ 

nào dưới đây là một vectơ chỉ phương của đường thẳng ݀? 
 A. ݑሬ⃗ = (1 ;  1 ;  4). B. ݑሬ⃗ = (2 ;  1 ;  4). C. ݑሬ⃗ = (1 ;  1 ;  1). D. ݑሬ⃗ = (2 ;  1 ;  1). 
Câu 19. Cho hàm số ݂(ݔ) xác định trên ℝ\{0}, liên tục trên mỗi khoảng xác định và có bảng biến thiên như 

sau: 

Hàm số đã cho có bao nhiêu cực trị? 
 A. 1. B. 2. C. 0. D. 3. 
Câu 20. Số phức liên hợp của số phức ݖ = 3− 4݅ có điểm biểu diễn trên mặt phẳng tọa độ là 
 A. ܳ(−3 ; −4). B. ܲ(3 ;  4). C. 3−)ܯ ;  4). D. ܰ(3 ; −4). 

Câu 21. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ଶݔ3 − sinݔ là 
 A. 3ݔଷ + cosݔ + ଷݔB. 3 .ܥ − cosݔ + ଷݔ .C .ܥ + cosݔ + ଷݔ .D .ܥ − cosݔ +   .ܥ

Câu 22. Cho hình trụ có diện tích xung quanh bằng 3πܽଶ và bán kính đáy bằng ܽ. Chiều cao của hình trụ đã 

cho bằng 

 A. ଶ
ଷ
ܽ. B. 3ܽ. C. 2ܽ. D. ଷ

ଶ
ܽ. 

Câu 23. Cho ܽ, ܾ là các số thực dương. Mệnh đề nào sau đây đúng? 



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 3    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

 A. log 


= ୪୭
୪୭

. B. log 


= logܾ − logܽ. 
 C. log(ܾܽ) = logܽ + logܾ. D. log(ܾܽ) = logܽ. logܾ. 
Câu 24. Trong không gian ܱݖݕݔ, hình chiếu vuông góc của điểm 2)ܣ; 3; 4) lên trục ܱݔ là điểm nào dưới 

đây? 
 A. 0)ܯ; 2; 3). B. 0)ܯ; 3; 0). C. 0)ܯ; 0; 4). D. 2)ܯ; 0; 0). 
Câu 25. Tìm tập xác định của hàm số ݕ =  .ଶ√ݔ
 A. ܴ\{0}. B. (−∞; 0). C. ܴ. D. (0; +∞). 
Câu 26. Đồ thị của hàm số nào sau đây cắt trục tung tại điểm có tung độ âm? 
 A. ݕ = ଶ௫ିଷ

ଷ௫ିଵ
 . B. ݕ = ସ௫ାଵ

௫ାଶ
 .  

 C. ݕ = ଷ௫ାସ
௫ିଵ

 . D. ݕ = ିଶ௫ାଷ
௫ାଵ

 .  
Câu 27. Trong không gian với hệ trục ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ) có tâm 2−;0)ܫ; 1) và mặt phẳng (ܲ):ݔ +

ݕ2 − ݖ2 + 3 = 0. Biết mặt phẳng (ܲ) cắt mặt cầu (ܵ) theo giao tuyến là một đường tròn có diện 
tích là 2ߨ.Viết phương trình mặt cầu (ܵ). 

 A. (ܵ): ଶݔ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 3. B. (ܵ): ଶݔ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 2  
 C. (ܵ): ଶݔ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 3. D. (ܵ): ଶݔ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 1. 
Câu 28. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có ܵܣ ⊥  cân. Tính ܤܣܵ là tam giác đều cạnh ܽ và tam giác ܥܤܣ߂ ,(ܥܤܣ)

khoảng cách ℎ từ điểm ܣ đến mặt phẳng (ܵܥܤ). 
 A. ℎ = ଶ

√
. B. ℎ = √ଷ

√
. C. ℎ = √ଷ


. D. ℎ = √ଷ

ଶ
. 

Câu 29. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho điểm 1)ܯ; 2; 3) và mặt phẳng (ܲ): ݔ + ݕ2 − ݖ3 − 1 = 0. Đường 
thẳng ݀ đi qua điểm ܯ và vuông góc với mặt phẳng (ܲ) có phương trình tham số là 

 A. ൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = 2 + ݐ2
ݖ = −3 + ݐ3

. B. ൝
ݔ = 1− ݐ
ݕ = 2 − ݐ2
ݖ = 3 − ݐ3

. C. ൝
ݔ = 1 − ݐ
ݕ = 2 + ݐ2
ݖ = −3 + ݐ3

. D. ൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = 2 + ݐ2
ݖ = 3 − ݐ3

. 

Câu 30. Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ݔ2 + 3 là 

 A. ݔଶ + ݔ3 + ଶݔB. 2 .ܥ +  .ܥ

 C. ݔଶ + ଶݔD. 2 .ܥ + ݔ3 +  .ܥ
Câu 31. Cho hai số phức ݖଵ  =  4 +  3݅, ଶݖ =  −4 + 3݅, ଷݖ = .ଵݖ   ?ଶ. Lựa chọn phương án đúngݖ
 A. |ݖଷ| = 25. B. ݖଷ = ଵݖ .ଵ|ଶ. Cݖ| + ଶݖ = ଵݖ + ଵݖ .ଶ. Dݖ =  .ଶݖ
Câu 32. Cho hàm số ݂(ݔ) = ଵ

௫య
− ଵ

௫
. Đặt ݉ = min

( ; ାஶ)
 .khi đó ,(ݔ)݂

 A. ݉ = − ଵ
ସ
. B. ݉ = 0. C. ݉ = ଶ√ଷ

ଽ
. D. ݉ = − ଶ√ଷ

ଽ
. 

Câu 33. Cho hình lập phương ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′. Góc giữa hai đường thẳng ܣܤ′ và ܦܥ bằng 

 A. 30°. B. 90°. C. 45°. D. 60°. 
Câu 34. Biết (ݔ)ܨ = ∫ trên ℝ. Giá trị của (ݔ)݂ ଶ là một nguyên hàm của hàm sốݔ [1 + ଷݔd[(ݔ)݂

ଵ  bằng 
 A. ଷଶ

ଷ
. B. 8. C. ଶ

ଷ
. D. 10. 

Câu 35. Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên ℝ và có đạo hàm ݂′(ݔ) = ݔ) + 1)ଶ(ݔ − 1)ଷ(2− ݕ Hàm số .(ݔ =
 ?đồng biến trên khoảng nào dưới đây(ݔ)݂

 A. (−1; 1). B. (2; +∞). C. (1; 2). D. (−∞;−1). 
Câu 36. Trên giá sách có 4 quyển sách Toán, 3 quyển sách Lý, 2 quyển sách Hóa. Lấy ngẫu nhiên 3 quyển 

sách. Tính xác suất để 3 quyển được lấy ra đều là sách Toán. 
 A. ଶ


. B. ଷ

ସଶ
. C. ହ

ସଶ
. D. ଵ

ଶଵ
. 

Câu 37. Với ܽ là số thực dương tùy ý, logଷଶ(ܽଶ) bằng 
 A. 4logଷଶܽ. B. 2logଷଶܽ. C. 2 + logଷଶܽ. D. 4 + logଷଶܽ. 
Câu 38. Một khối chóp tam giác có cạnh đáy lần lượt là 3, 4, 5 và có chiều cao là 6 có thể tích là 
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 A. ܸ = 72. B. ܸ = 18. C. ܸ = 36. D. ܸ = 12. 
Câu 39. Hình phẳng (ܪ) (phần tô đậm) được giới hạn bởi đồ thị (ܥ) của hàm số đa thức bậc ba và parabol 

(ܲ) có trục đối xứng vuông góc với trục hoành. 

 
Diện tích hình phẳng (ܪ) bằng 

 A. ଷ
ଵଶ

. B. ଵଵ
ଵଶ

. C. 
ଵଶ

. D. ହ
ଵଶ

. 

Câu 40. Tìm tập hợp tất cả các giá trị thực của tham số ݉ để hàm số y = ln(ݔଶ + 1) ݔ݉− + 1 đồng biến 
trên khoảng (−∞; +∞) 

 A. (−∞;−1] B. (−∞;−1) C. [−1; 1] D. 5)ܤ; 6; 2) 
Câu 41. Cho các số thực dương ݔ, ݔthỏa mãn logଵ ݕ = logଶݕ = logଶହ

ଶ௫ି௬
ଷ

. Tính giá trị của biểu thức ܶ =
௬
௫
. 

 A. ܶ = − ଶ
ଷ
. B. ܶ = − ଷ

ଶ
. C. ܶ = ଶ

ଷ
. D. ܶ = ଷ

ଶ
. 

Câu 42. Số phức ݖ = ܽ + ܾ݅ (ܽ, ܾ ∈ ℝ) thỏa mãn ଵ
௭ା|௭|

 có phần thực bằng 1. Khi đó, ܽଶ + ܾଶ  

 A. ଷ
ସ
. B. ଵ

ସ
. C. 1. D. ଵ

ଶ
. 

Câu 43. Diện tích hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị hàm số ݕ = ௫మିସ௫ାଷ
௫ାଶ

ݕ , = 0 và hai đường thẳng ݔ =
ݔ ,1 = 3 bằng 

 A. 8 − 15. ln ହ
ଷ
. B. ଶ଼

ଶହ
− 3. ln ହ

ଷ
. C. 8 − 5. ln ଷ

ହ
. D. ହ

ଶ
− 15. ln ହ

ଷ
. 

Câu 44. Cho lăng trụ ܣ.ܥܤܣଵܤଵܥଵ có diện tích mặt bên ܤܤܣଵܣଵ bằng 4; khoảng cách giữa cạnh ܥܥଵ và 
mặt phẳng (ܤܤܣଵܣଵ) bằng 7. Tính thể tích khối lăng trụ ܣ.ܥܤܣଵܤଵܥଵ. 

 A. ଵସ
ଷ

. B. 28. C. 14. D. ଶ଼
ଷ

. 
Câu 45. Một đại lý xăng dầu cần làm một cái bồn chứa dầu hình trụ có nắp, có thể tích 16ߨ (݉ଷ). Tính bán 

kính đáy ݎ của hình trụ sao cho hình trụ được làm ra ít tốn nguyên vật liệu nhất. 
 A. 2. √2య  (݉). B. √4య  (݉). C. 2 (݉). D. 2√3 (݉). 
Câu 46. Cho hàm số đa thức ݂(ݔ) = ହݔ݉ + ସݔ݊ + ଷݔ + ଶݔݍ + ℎݔ + ,݊,݉) ,ݎ , ,ݍ ℎ, ݎ ∈ ℝ). Đồ thị hàm 

số ݕ = cắt trục hoành tại các điểm có hoành độ lần lượt là −1; ଷ (như hình vẽ bên dưới) (ݔ)′݂
ଶ
; ହ
ଶ
; 

ଵଵ
ଷ

. 
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Số điểm cực trị của hàm số ݃(ݔ) = −(ݔ)݂| (݉ + ݊ +  + ݍ + ℎ +  là |(ݎ

 A. 7. B. 8. C. 9. D. 6. 
Câu 47. Cho hai số thực dương ݕ,ݔ thỏa mãn 2௫ + 2௬ = 4. Tìm giá trị lớn nhất ୫ܲୟ୶  của biểu thức ܲ =

ଶݔ2) + ଶݕ2)(ݕ + (ݔ +  .ݕݔ9
 A. ୫ܲୟ୶ = 27. B. ୫ܲୟ୶ = 12. C. ୫ܲୟ୶ = ଶ

ଶ
. D. ୫ܲୟ୶ = 18. 

Câu 48. Một bồn nước Inox SONHA® ngang có hai đầu bồn là hình phẳng elip. Thể tích tối đa khi đóng 
nắp bồn là ଵܸ = 3000 lít. Bồn có chiều dài bằng ݈ = 2,0 m và gấp 2 lần chiều cao của bồn. Để 
nước bơm tự động vào bồn, người ta lắp một phao điện sao cho mực nước trong bồn cao ℎ =
0,75 m so với điểm thấp nhất trong đáy bồn thì phao đóng không cho nước chảy vào bồn. Tính thể 
tích nước trong bồn khi phao đóng (bỏ qua độ dày của bồn nước và kết quả làm tròn đến phần 
trăm). 

 
 A. ܸ = 2.41 mଷ. B. ܸ = 2.43 mଷ. C. ܸ = 2.40 mଷ. D. ܸ = 2.44 mଷ. 

Câu 49. Cho hai số phức  và  thỏa mãn , , . Xét số phức . 

Tìm . 

 A. . B. . C. . D. . 

Câu 50. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ):ݔଶ + ଶݕ + ݖ) + 2)ଶ = 16 và điểm ܣ(݉;  ݉;  2) nằm 
ngoài mặt cầu. Từ ܣ kẻ các tiếp tuyến đến mặt cầu (ܵ), gọi ( ܲ) là mặt phẳng chứa các tiếp điểm, 
biết ( ܲ) luôn đi qua một đường thẳng ݀ cố định, phương trình đường thẳng ݀ là 

 A. (݀): ൝
ݔ = ݐ
ݕ = ݐ−
ݖ = 2

. B. (݀): ൝
ݔ = ݐ
ݕ = ݐ−
ݖ = −2

. C. (݀): ൝
ݔ = ݐ
ݕ = ݐ−
ݖ = −1

. D. (݀): ൝
ݔ = ݐ
ݕ = ݐ2
ݖ = 2

. 

------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
C D B B B D B B B D A C C B B C A B A B C D C D D 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
C A B D A A D C D C D A D A A C B A C C A D A B A 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1.  Nghiệm của phương trình logଶݔ = 3logଶ3 là 
 A.  ݔ = 3.  B.  ݔ = 9.  C.  ݔ = 27.  D.  ݔ = 8.  

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: logଶݔ = 3logଶ3 ⇔ logଶݔ = logଶ3ଷ ⇒ ݔ = 27. 

Câu 2.  Kết quả của phép tính tích phân ܫ = ∫ 5௫݀ݔଵ
  bằng 

 A.  ܫ = 4ln5. B.  ܫ = 5ln5. C.  ܫ = ହ
୪୬ହ

. D.  ܫ = ସ
୪୬ହ

. 
Lời giải 

Chọn D 

ܫ = ∫ 5௫݀ݔଵ
 = ହೣ

୪୬ହ
ቚ


ଵ
= ହ

୪୬ହ
− ଵ

୪୬ହ
= ସ

୪୬ହ
. 

Câu 3.   (Đề CT BGD 2022 mã 103) Hàm số nào dưới đây có bảng biến thiên như sau? 

 
 A. ݕ = ଷݔ − ݕ .B .ݔ3 = ଷݔ− + ݕ .C .ݔ3 = ଶݔ − ݕ .D .ݔ2 = ଶݔ− +  .ݔ2

Lời giải 
Bảng biến thiên đã cho phù hợp với hàm số dạng ݕ = ଷݔܽ + ଶݔܾ + ݔܿ + ݀ với ܽ < 0, nên chỉ có 
hàm ݕ = ଷݔ− +  .thỏa mãnݔ3

Câu 4.  Hàm số nào trong các hàm số sau đây nghịch biến trên ℝ? 
 A.  ݕ = log,ଽݔ. B.  ݕ = (0,9)௫. C.  ݕ = logଽݔ. D.  ݕ = 9௫. 

Lời giải 
Chọn B 
Hàm số ݕ = (0,9)௫ xác định trên ℝ và có cơ số ܽ = 0,9 < 1 nên nghịch biến trên ℝ. 

Câu 5.  Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ liên tục trên ℝ, có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ)ݔ − 1)ଶ(ݔ + 1)ଶ. Hàm số đã cho có 
bao nhiêu điểm cực trị? 

 A. Không có điểm cực trị. B. Có đúng 1 điểm cực trị. 
 C. Có đúng 2 điểm cực trị. D. Có đúng 3 điểm cực trị. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ݂′(ݔ) = 0 ⇒ ݔ = 0 ; ݔ  = −1; ݔ  = 1.  
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Câu 6.   Cho hàm số ݕ = ݕ ,(ݔ)݂ =  liên tục trên đoạn [ܽ;ܾ]. Chọn khẳng định sai trong các khẳng (ݔ)݃

định sau? 
 A.  ∫ ݔd(ݔ)݂

 = −∫ ݔd(ݔ)݂
 . B.  ∫ ݔd(ݔ)݂ = 0

 . 

 C.  ∫ ݔd(ݔ)݂
 + ∫ ݔd(ݔ)݂

 = ∫ ݔd(ݔ)݂
 , ܿ ∈ (ܽ ;  ܾ). D.  ∫ .(ݔ)݂ g(ݔ)dݔ

 =

∫ ݔd(ݔ)݂
 .∫ (ݔ)݃

 dݔ. 
Lời giải 

Chọn D 
Câu 7.  Trong không gian Oݖݕݔ  cho mặt cầu có phương trình: ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 + ݕ6 + 1 = 0. Xác định 

tâm ܫ và tính bán kính ܴ của mặt cầu đã cho. 
 A.  3−;1)ܫ; 0),ܴ = √11. B.  3−;1)ܫ; 0),ܴ = 3. 
 C.  6−;2)ܫ; 0),ܴ = 40. D.  1−)ܫ; 3; 0),ܴ = 3. 

Lời giải 
Chọn B 

Từ phương trình ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 + ݕ6 + 1 = 0 suy ra: ܽ = 1;ܾ = −3; ܿ = 0;݀ = 1. 

Vì ܽଶ + ܾଶ + ܿଶ − ݀ = 1 + 9 + 0− 1 = 9 > 0 nên phương trình đã cho là phương trình mặt cầu 

tâm 3−;1)ܫ; 0), bán kính ܴ = 3. 

Câu 8.  Cho hình nón có diện tích xung quanh bằng 3ܽߨଶ và bán kính bằng ܽ. Tính độ dài đường sinh ݈ của 
hình nón đã cho. 

 A.  ݈ = ଷ
ଶ

. B.  ݈ = 3ܽ. C.  ݈ = √ହ
ଶ

. D.  ݈ = 2√2ܽ. 
Lời giải 

Chọn B 
Diện tích xung quanh của hình nón là ܵ௫ = ݈ݎߨ =  .݈ܽߨ
Mà ܵ௫ = ݈ܽߨ ଶ, suy raܽߨ3 = ଶܽߨ3 ⇔ ݈ = 3ܽ. 

Câu 9.  Tìm tập nghiệm ܵ của bất phương trình 3ିଷ௫ > 3ି௫ାଶ. 
 A.  ܵ = (−∞; 1). B.  ܵ = (−∞;−1). C.  ܵ = (−1; 0). D.  ܵ = (−1; +∞). 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có 3ିଷ௫ > 3ି௫ାଶ ⇔ ݔ3− > ݔ− + 2 ⇔ ݔ2 < −2 ⇔ ݔ < −1. 

Câu 10.  Phương trình đường tiệm cận đứng của đồ thị hàm số ݕ = ଶି௫
ଶ௫ିଵ

 là 

 A.  ݔ = − ଵ
ଶ
. B.  ݔ = 2. C.  ݔ = 1. D.  ݔ = ଵ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn D 
Vì lim

௫→ቀభమቁ
శ
= (ݔ)݂ lim

௫→ቀభమቁ
శ

ଶି௫
ଶ௫ିଵ

 = +∞ và lim
௫→ቀభమቁ

ష݂(ݔ) = lim
௫→ቀభమቁ

ష
ଶି௫
ଶ௫ିଵ

 = −∞  

Nên đồ thị hàm số có tiệm cận đứng là ݔ = ଵ
ଶ
. 
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Câu 11.  Cho cấp số cộng (ݑ) có ݑଵ = 2 và ݑଶ = 8. Công sai của cấp số cộng bằng 
 A.  6. B.  4. C.  ଵ

ସ
. D.  −4. 

Lời giải 
Chọn A 
Gọi ݀ là công sai của cấp số cộng (ݑ). 
Ta có ݑଶ = ଵݑ + ݀ ⇔ ݀ = ଶݑ − ଵݑ ⇔ ݀ = 8 − 2 = 6. 
Vậy ݀ = 6. 

Câu 12.  Cho hàm số ݕ =  có đồ thị như hình vẽ. Hỏi hàm số đồng biến trên khoảng nào trong 4 khoảng (ݔ)݂
được cho dưới đây? 

 
 A.  (−2; 2). B.  (−4;−1). C.  (2; +∞). D.  (0; 4). 

Lời giải 
Chọn C 

Câu 13.   Cho số phức ݖ = 3− 2݅. Tìm phần ảo của số phức liên hợp của w = (2 −   ݖ(݅
 A.  −1. B.  5. C.  1. D.  ݅. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có w = (2 − ݖ(݅ = (2 − ݅)(3 + 2݅) = 8 + ݅. Số phức liên hợp của w có phần ảo bằng −1. 

Câu 14.  Số tập con có 3 phần tử của một tập hợp có 7 phần tử là 
 A.  21. B.  ܥଷ. C.  ܣଷ. D.  !

ଷ!
. 

Lời giải 
Chọn B 
Mỗi tập con có 3 phần tử của một tập hợp có 7 phần tử là một tổ hợp chập 3 của 7. 
Vậy có ܥଷ tập con 3 phần tử của tập có 7 phần tử. 

Câu 15.  Cho hai số phức ݖଵ = 2 + ݅ và ݖଶ = 3− 2݅. Tìm số phức ݖ = ௭భ
௭మ

. 

 A.  ݖ = 
ଵଷ
− ସ

ଵଷ
݅ . B.  ݖ = ସ

ଵଷ
+ 

ଵଷ
݅ . C.  ݖ = ସ

ଵଷ
− 

ଵଷ
݅ . D.  ݖ = 

ଵଷ
+ ସ

ଵଷ
݅ . 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ݖ = ଶା

ଷିଶ
 = (ଶା)(ଷାଶ)

(ଷିଶ)(ଷାଶ)
= ସା

ଵଷ
= ସ

ଵଷ
+ 

ଵଷ
݅. 

Câu 16.  Trong không gian với hệ trục ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ3 − ݖ + 2 = 0. Véc tơ nào dưới đây là 
một véc tơ pháp tuyến của (ܲ)? 

 A.  ሬ݊⃗ (3;−1; 2).  B.  ሬ݊⃗ (3;−1; 0).  C.  ሬ݊⃗ (3; 0;−1).  D.  ሬ݊⃗ (−3; 0;−1).  
Lời giải 

Chọn C 
Mặt phẳng (ܲ): ݔ3 − ݖ + 2 = 0 có một véc tơ pháp tuyến là: ሬ݊⃗ (3; 0;−1).  

Câu 17.   Thể tích của một khối hộp chữ nhật có các cạnh 2ܿ݉, 4ܿ݉, 7ܿ݉ là 
 A.  56ܿ݉ଷ. B.  36ܿ݉ଷ. C.  48ܿ݉ଷ. D.  24ܿ݉ଷ. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có thể tích của khối hộp chữ nhật có các cạnh 2ܿ݉, 4ܿ݉, 7ܿ݉ là ܸ = 2.4.7 = 56(ܿ݉ଷ). 
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Câu 18.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho phương trình chính tắc của đường thẳng ݀: ௫ିଵ
ଶ

= ௬ିଵ
ଵ

= ௭ିଵ
ସ

. Vectơ 
nào dưới đây là một vectơ chỉ phương của đường thẳng ݀? 

 A.  ݑሬ⃗ = (1 ;  1 ;  4). B.  ݑሬ⃗ = (2 ;  1 ;  4). C.  ݑሬ⃗ = (1 ;  1 ;  1). D.  ݑሬ⃗ = (2 ;  1 ;  1). 
Lời giải 

Chọn B 
Dựa vào phương trình của ݀ ta thấy ݀ có một vectơ chỉ phương là ݑሬ⃗ = (2 ;  1 ;  4). 

Câu 19.   Cho hàm số ݂(ݔ) xác định trên ℝ\{0}, liên tục trên mỗi khoảng xác định và có bảng biến thiên 
như sau: 

Hàm số đã cho có bao nhiêu cực trị? 
 A.  1. B.  2. C.  0. D.  3. 

Lời giải 
Chọn A 
Dựa vào bảng biến thiên ta thấy hàm số đạt giá trị cực đại bằng 2 tại ݔ = 1. Do đó hàm số đã cho 
có 1 cực trị. 

Câu 20.  Số phức liên hợp của số phức ݖ = 3− 4݅ có điểm biểu diễn trên mặt phẳng tọa độ là 
 A.  ܳ(−3 ; −4). B.  ܲ(3 ;  4). C.  3−)ܯ ;  4). D.  ܰ(3 ; −4). 

Lời giải 
Chọn B 
Số phức liên hợp của số phức ݖ = 3− 4݅ là ̅ݖ = 3 + 4݅. 
Điểm biểu diễn của ̅ݖ trên mặt phẳng tọa độ là ܲ(3 ;  4). 

Câu 21.  Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ଶݔ3 − sinݔ là 
 A.  3ݔଷ + cosݔ + ଷݔB.  3  .ܥ − cosݔ + ଷݔ  .C  .ܥ + cosݔ + ଷݔ  .D  .ܥ − cosݔ +   .ܥ

Lời giải 
Chọn C 
 Ta có: ∫(3ݔଶ − sinݔ)  dݔ = ଷݔ + cosݔ +   ܥ

Câu 22.  Cho hình trụ có diện tích xung quanh bằng 3πܽଶ và bán kính đáy bằng ܽ. Chiều cao của hình trụ đã 

cho bằng 

 A.  ଶ
ଷ
ܽ. B.  3ܽ. C.  2ܽ. D.  ଷ

ଶ
ܽ. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: ܵ௫ = 2π݈ݎ = 3πܽଶ ⇒ ℎ = ݈ = ଷమ

ଶ
 ⇒ ℎ = ଷ

ଶ
ܽ. 

Câu 23.  Cho ܽ, ܾ là các số thực dương. Mệnh đề nào sau đây đúng? 
 A.  log 


= ୪୭

୪୭
. B.  log 


= logܾ − logܽ. 

 C.  log(ܾܽ) = logܽ + logܾ. D.  log(ܾܽ) = logܽ. logܾ. 
Lời giải 

Chọn C 

Công thức đúng: log(ܾܽ) = logܽ + logܾ; log 


= logܽ − logܾ  
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Câu 24.  Trong không gian ܱݖݕݔ, hình chiếu vuông góc của điểm 2)ܣ; 3; 4) lên trục ܱݔ là điểm nào dưới 
đây? 

 A.  0)ܯ; 2; 3). B.  0)ܯ; 3; 0). C.  0)ܯ; 0; 4). D.  2)ܯ; 0; 0). 
Lời giải 

Chọn D 
Do điểm ܯ thuộc trục ܱݔ nên tọa độ có dạng ݔ)ܯ; 0; 0) 
;2)ܣ là hình chiếu vuông góc của điểm ܯ 3; 4) lên trục ܱܯܣ :ݔሬሬሬሬሬሬ⃗ ⊥ ଓ⃗ ⇔ ݔ − 2 = 0 ⇔ ݔ = 2 
Vậy 2)ܯ; 0; 0).  

Câu 25.   Tìm tập xác định của hàm số ݕ =  .ଶ√ݔ
 A.  ܴ\{0}. B.  (−∞; 0). C.  ܴ. D.  (0; +∞). 

Lời giải 
Chọn D 
Điều kiện ݔ > 0 
Suy ra tập xác định của hàm số là (0; +∞)  

Câu 26.   Đồ thị của hàm số nào sau đây cắt trục tung tại điểm có tung độ âm? 
 A.  ݕ = ଶ௫ିଷ

ଷ௫ିଵ
  .  B.  ݕ = ସ௫ାଵ

௫ାଶ
  .  

 C.  ݕ = ଷ௫ାସ
௫ିଵ

  .  D.  ݕ = ିଶ௫ାଷ
௫ାଵ

  .  
Lời giải 

Chọn C 
Cho ݔ = 0 thay vào các hàm số trên ta thấy chỉ có hàm số ở đáp án D là được ݕ = −4 < 0. 

Câu 27.   Trong không gian với hệ trục ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ) có tâm 2−;0)ܫ; 1) và mặt phẳng (ܲ): ݔ +
ݕ2 − ݖ2 + 3 = 0. Biết mặt phẳng (ܲ) cắt mặt cầu (ܵ) theo giao tuyến là một đường tròn có diện 
tích là 2ߨ.Viết phương trình mặt cầu (ܵ). 

 A.  (ܵ):ݔଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 3. B.  (ܵ):ݔଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 2  
 C.  (ܵ):ݔଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 3. D.  (ܵ):ݔଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 1. 

Lời giải 
. 

Chọn A 
Ta có ℎ = ,ܫ)݀ (ܲ)) = 1  
Gọi (ܥ) là đường tròn giao tuyến có bán kính ݎ. 
Vì ܵ = ߨ.ଶݎ = ߨ2 ⇔ ݎ = √2. 
Mà ܴଶ = ଶݎ + ℎଶ = 3 ⇒ ܴ = √3. 
Vậy phương trình mặt cầu tâm 2−;0)ܫ; 1) và bán kính ܴ = √3. 
(ܵ): ଶݔ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 3  

Câu 28.   Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có ܵܣ ⊥  cân. Tính ܤܣܵ là tam giác đều cạnh ܽ và tam giác ܥܤܣ߂ ,(ܥܤܣ)
khoảng cách ℎ từ điểm ܣ đến mặt phẳng (ܵܥܤ). 

 A.  ℎ = ଶ
√

. B.  ℎ = √ଷ
√

. C.  ℎ = √ଷ


. D.  ℎ = √ଷ
ଶ

. 
Lời giải 

Chọn B 
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Gọi ܯ là trung điểm của ܥܤ. Kẻ ܪܣ ⊥ ܪ)ܯܵ ∈  (1) .(ܯܵ

Ta có ൜ܥܤ ⊥ ܣ൫ܵܣܵ ⊥ ൯(ܥܤܣ)
ܥܤ ⊥ ܯܣ

⇒ ܥܤ ⊥ (ܯܣܵ) ⇒ ܥܤ ⊥  (2) .ܪܣ

Từ (1), (2) ⇒ ܪܣ ⊥ (ܥܤܵ) ⇒ ℎ =  .ܪܣ

Vì ܥܤܣ߂ đều cạnh ܽ ⇒ ܯܣ = √ଷ
ଶ

. 
Vì ܤܣܵ߂ cân mà ܵܣ ⊥ ⇒ ܤܣ ܣܵ = ܤܣ = ܽ. 
Xét ܯܣܵ߂ vuông tại ܣ có: ଵ

ுమ
= ଵ

ௌమ
+ ଵ

ெమ = ଵ
మ

+ ସ
ଷమ

= 
ଷమ

 

 

⇔ ܪܣ = √ଷ
√

⇒ ℎ = √ଷ
√

.  
Câu 29.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho điểm 1)ܯ; 2; 3) và mặt phẳng (ܲ): ݔ + ݕ2 − ݖ3 − 1 = 0. Đường 

thẳng ݀ đi qua điểm ܯ và vuông góc với mặt phẳng (ܲ) có phương trình tham số là 

 A.  ൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = 2 + ݐ2
ݖ = −3 + ݐ3

. B.  ൝
ݔ = 1 − ݐ
ݕ = 2 − ݐ2
ݖ = 3 − ݐ3

. C.  ൝
ݔ = 1− ݐ
ݕ = 2 + ݐ2
ݖ = −3 + ݐ3

. D.  ൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = 2 + ݐ2
ݖ = 3 − ݐ3

. 

Lời giải 
Chọn D 
Mặt phẳng (ܲ) có véctơ pháp tuyến là ሬ݊⃗ = (1; 2;−3). Do đường thẳng ݀ vuông góc với mặt phẳng 
(ܲ) nên véctơ ሬ݊⃗ = (1; 2;−3) cũng là vectơ chỉ phương của đường thẳng ݀. Vậy phương trình tham 

số của đường thẳng ݀ là ൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = 2 + ݐ2
ݖ = 3 − ݐ3

. 

Câu 30.   Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ݔ2 + 3 là 

 A.  ݔଶ + ݔ3 + ଶݔB.  2 .ܥ +  .ܥ

 C.  ݔଶ + ଶݔD.  2 .ܥ + ݔ3 +  .ܥ
Lời giải 

Chọn A 
Họ nguyên hàm của ݂(ݔ) = ݔ2 + 3 là ∫(2ݔ + 3)dx = ∫ dxݔ2 + ∫ 3dx = ଶݔ + ݔ3 +   ܥ

Câu 31.   Cho hai số phức ݖଵ  =  4 +  3݅, ଶݖ =  −4 + 3݅, ଷݖ = .ଵݖ   ?ଶ. Lựa chọn phương án đúngݖ
 A.  |ݖଷ| = 25. B.  ݖଷ = ଵݖ  .ଵ|ଶ. Cݖ| + ଶݖ = ଵݖ + ଵݖ  .ଶ. Dݖ =  .ଶݖ

Lời giải 
Ta có ݖଷ = .ଵݖ ଶݖ = −25. Do đó |ݖଷ| = 25. 
ଵ|ଶݖ| = 25 ≠ ଷݖ ଷݖ ⇒ =  .ଵ|ଶ saiݖ|
ଵݖ + ଶݖ = −6݅ ≠ ଵݖ + ଶݖ = 6݅ ଵݖ ⇒ + ଶݖ = ଵݖ +  .ଶ saiݖ
ଵݖ  =  4 +  3݅ ≠ ଶݖ   =  −4 + 3݅ ଵݖ ⇒ =  .ଶ saiݖ

Câu 32.   Cho hàm số ݂(ݔ) = ଵ
௫య
− ଵ

௫
. Đặt ݉ = min

( ; ାஶ)
 .khi đó ,(ݔ)݂
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 A.  ݉ = − ଵ
ସ
. B.  ݉ = 0. C.  ݉ = ଶ√ଷ

ଽ
. D.  ݉ = − ଶ√ଷ

ଽ
. 

Lời giải 
Chọn D 
Hàm số đã cho xác định và liên tục trên (0 ; +∞). Ta có 

(ݔ)′݂ = ିଷ
௫ర

+ ଵ
௫మ

= 0 ⇔ ଶݔ = 3 ⇔ ݔ = √3
ݔ = −√3

. 

Giới hạn: lim
௫→శ

ݕ = +∞ ;  lim
௫→ାஶ

ݕ = 0. 
Bảng biến thiên 

 

Vậy ݉ = min
( ; ାஶ)

(ݔ)݂ = − ଶ√ଷ
ଽ

. 

Câu 33.  Cho hình lập phương ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′. Góc giữa hai đường thẳng ܣܤ′ và ܦܥ bằng 

 A.  30°. B.  90°. C.  45°. D.  60°. 
Lời giải 

Chọn C 

 
Có ܤܣ//ܦܥ ⇒ (ܦܥ,′ܣܤ) = (ܣܤ,′ܣܤ) = ′ܣܤܣ = 45° (do ܣ′ܤܤܣ′ là hình vuông). 

Câu 34.  Biết (ݔ)ܨ = ∫ trên ℝ. Giá trị của (ݔ)݂ ଶ là một nguyên hàm của hàm sốݔ [1 + ଷݔd[(ݔ)݂
ଵ  bằng 

 A.  ଷଶ
ଷ

. B.  8. C.  ଶ
ଷ

. D.  10. 
Lời giải 

Chọn D 
Do (ݔ)ܨ = (ݔ)݂ trên ℝ nên (ݔ)݂ ଶ là một nguyên hàm của hàm sốݔ = ൫(ݔ)ܨ൯ᇱ = ᇱ(ଶݔ) =  Suy .ݔ2

ra ∫ [1 + ଷݔd[(ݔ)݂
ଵ = ∫ (1 + ଷݔd(ݔ2

ଵ = ݔ) + ଶ)|ଵଷݔ = 10. 
Câu 35.  Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên ℝ và có đạo hàm ݂′(ݔ) = ݔ) + 1)ଶ(ݔ − 1)ଷ(2− ݕ Hàm số .(ݔ =

 ?đồng biến trên khoảng nào dưới đây(ݔ)݂
 A. (−1; 1). B. (2; +∞). C. (1; 2). D. (−∞;−1). 

Lời giải 
Chọn C 

(ݔ)′݂ = 0 ⇔ 
ݔ = −1( ݊݃ℎ݅݁݉ ݇݁)
ݔ = 1( ݊݃ℎܾ݅݁݉3݅)
ݔ = 2( ݊݃ℎ݅݁݉݀݊)

. 
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Vì dấu của ݂′(ݔ) chỉ đổi dấu khi đi qua nghiệm bội lẻ và nghiệm đơn loại nghiệm ݔ = −1 khi xét 
dấu݂′(ݔ). 
Lập BBT: 

 
Từ BBT kết luận hàm số ݕ = ;đồng biến trên khoảng (1(ݔ)݂ 2) 

Câu 36.   Trên giá sách có 4 quyển sách Toán, 3 quyển sách Lý, 2 quyển sách Hóa. Lấy ngẫu nhiên 3 quyển 
sách. Tính xác suất để 3 quyển được lấy ra đều là sách Toán. 

 A.  ଶ

. B.  ଷ

ସଶ
. C.  ହ

ସଶ
. D.  ଵ

ଶଵ
. 

Lời giải 
Chọn D 
Phép thử “Lấy ngẫu nhiên 3 quyển sách”. Ta có ݊(Ω) = ଽଷܥ = 84. 
Biến cố 3“ ܣ quyển được lấy ra đều là sách Toán”. Ta có ݊(ܣ) = ସଷܥ = 4. 

Vậy ܲ(ܣ) = ()
(ஐ)

= ସ
଼ସ

= ଵ
ଶଵ

. 

Câu 37.   Với ܽ là số thực dương tùy ý, logଷଶ(ܽଶ) bằng 
 A. 4logଷଶܽ. B. 2logଷଶܽ. C. 2 + logଷଶܽ. D. 4 + logଷଶܽ. 

Lời giải 
Chọn A 
logଷଶ(ܽଶ) = [logଷ(ܽଶ)]ଶ = (2logଷܽ)ଶ = 4logଷଶܽ. 

Câu 38.  Một khối chóp tam giác có cạnh đáy lần lượt là 3, 4, 5 và có chiều cao là 6 có thể tích là 
 A.  ܸ = 72. B.  ܸ = 18. C.  ܸ = 36. D.  ܸ = 12. 

Lời giải 
Chọn D 
Cách 1: 
Ta nhận thấy 3ଶ + 4ଶ = 5ଶ, vậy nên tam giác đáy là tam giác vuông có độ dài hai cạnh góc vuông 
lần lượt là 3, 4. 
Vậy thể tích của khối chóp tam giác là: ܸ = ଵ

ଷ
.ℎ. ௱ܵ  = ଵ

ଷ
. 6. ଵ

ଶ
. 3.4 = 12. 

Cách 2: 
Ta có diện tích của tam giác đáy khi biết ba cạnh tính bằng công thức herong là: 
௱ܵ = ඥ) − )(ܽ − )(ܾ − ܿ) = ඥ6(6− 3)(6− 4)(6− 5) = 6 (Trong đó)  = ଷାସାହ

ଶ
. 

Vậy thể tích của khối chóp tam giác là: ܸ = ଵ
ଷ

.ℎ. ௱ܵ  = ଵ
ଷ

. 6.6 = 12. 
Câu 39.  Hình phẳng (ܪ) (phần tô đậm) được giới hạn bởi đồ thị (ܥ) của hàm số đa thức bậc ba và parabol 

(ܲ) có trục đối xứng vuông góc với trục hoành. 
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Diện tích hình phẳng (ܪ) bằng 
 A. ଷ

ଵଶ
. B. ଵଵ

ଵଶ
. C. 

ଵଶ
. D. ହ

ଵଶ
. 

Lời giải 
Chọn A 
Đồ thị (ܥ) có phương trình dạng: ݕ = ଷݔܽ + ଶݔܾ + ݔܿ + ݀. 
Parabol (ܲ) có phương trình dạng: ݕ = ଶݔ݉ + ݔ݊ +  .

Đồ thị (ܥ) đi qua điểm (0; 2) và (ܲ) đi qua điểm (0; 0) nên ൜2 = ݀
0 =  .

Xét phương trình hoành độ giao điểm của (ܥ) và (ܲ): 
ଷݔܽ + ଶݔܾ + ݔܿ + 2 = ଶݔ݉ + ݔ݊ ⇔ ଷݔܽ + (ܾ − ଶݔ(݉ + (ܿ − ݔ(݊ + 2 = 0(1). 

Từ đồ thị ta có (ܥ) và (ܲ) cắt nhau tại 3 điểm phân biệt có hoành độ −1; 1; 2 nên 
(1) ⇔ ݔ)ܽ + ݔ)(1 − ݔ)(1 − 2) = 0(2). 

Từ (1) và (2) suy ra 2 = ܽ ⋅ (1) ⋅ (−1) ⋅ (−2) ⇔ ܽ = 1. 
Diện tích hình phẳng (ܪ) là: ܵ = ∫ |ଶ

ିଵ ݔ) + ݔ)(1 − ݔ)(1 − 2)|dݔ = ଷ
ଵଶ

. 

Câu 40.  (Đề MH BGD 2017- L2) Tìm tập hợp tất cả các giá trị thực của tham số ݉ để hàm số y =
ln(ݔଶ + 1) ݔ݉− + 1 đồng biến trên khoảng (−∞; +∞) 

 A. (−∞;−1] B. (−∞;−1) C. [−1; 1] D. 5)ܤ; 6; 2) 
Lời giải 

Chọn A 

Ta có: ݕ′ = ଶ௫
௫మାଵ

−݉. 

Hàm số ݕ = ln(ݔଶ + ݔ݉−(1 + 1 đồng biến trên khoảng (−∞; +∞) ′ݕ ⇔ ≥ ݔ∀,0 ∈ (−∞; +∞). 

⇔ (ݔ)݃ = ଶ௫
௫మାଵ

≥ ݔ∀,݉ ∈ (−∞; +∞). Ta có ݃′(ݔ) = ିଶ௫మାଶ
(௫మାଵ)మ

= 0 ⇔ ݔ = ±1 

Bảng biến thiên: 

 

Dựa vào bảng biến thiên ta có: ݃(ݔ) = ଶ௫
௫మାଵ

≥ ݔ∀,݉ ∈ (−∞; +∞) ⇔ ݉ ≤ −1 

Câu 41.  Cho các số thực dương ݔ, ݔthỏa mãn logଵ ݕ = logଶݕ = logଶହ
ଶ௫ି௬
ଷ

. Tính giá trị của biểu thức ܶ =
௬
௫
. 

 A.  ܶ = − ଶ
ଷ
. B.  ܶ = − ଷ

ଶ
. C.  ܶ = ଶ

ଷ
. D.  ܶ = ଷ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn C 

Đặt logଵݔ = logଶݕ = logଶହ
ଶ௫ି௬
ଷ

= ⇒ ݐ ቐ
ݔ = 16௧
ݕ = 20௧
ଶ௫ି௬
ଷ

= 25௧
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⇒ ଶ.ଵିଶ

ଷ
= 25௧ ⇔ 2.16௧ − 20௧ = 3.25௧ ⇔ 3. ቀହ

ସ
ቁ
ଶ௧

+ ቀହ
ସ
ቁ
௧
− 2 = 0 ⇔ 

ቀହ
ସ
ቁ
௧

= ଶ
ଷ

 (ܰ)

ቀହ
ସ
ቁ
௧

= (ܮ) 1−
.

 Vậy ௬
௫

= ቀଶ
ଵ
ቁ
௧

= ቀହ
ସ
ቁ
௧

= ଶ
ଷ
. 

Câu 42.  Số phức ݖ = ܽ + ܾ݅ (ܽ, ܾ ∈ ℝ) thỏa mãn ଵ
௭ା|௭|

 có phần thực bằng 1. Khi đó, ܽଶ + ܾଶ  

 A.  ଷ
ସ
. B.  ଵ

ସ
. C.  1. D.  ଵ

ଶ
. 

Lời giải 

Chọn B 

Ta có: ଵ
௭ା|௭|

= ଵ
ାା√మାమ

 = ା√మାమି

൫ା√మାమ൯
మ
ାమ

  

Vì phần thực của số phức ଵ
௭ା|௭|

 bằng 1 nên ta có ା√మାమ

൫ା√మାమ൯
మ
ାమ

= 1 (*) 

Đặt ݐ = √ܽଶ + ܾଶ ⇒ ܾଶ = ଶݐ − ܽଶ, khi đó (*) viết lại là 
ା௧

(ା௧)మା௧మିమ
= 1 ⇔ ା௧

ଶ௧మାଶୟ௧
= 1 ⇔ ଵ

ଶ௧
= 1 ⇔ ݐ = ଵ

ଶ
 ⇒ ܽଶ + ܾଶ = ଵ

ସ
  

Câu 43.  Diện tích hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị hàm số ݕ = ௫మିସ௫ାଷ
௫ାଶ

ݕ , = 0 và hai đường thẳng ݔ =
ݔ ,1 = 3 bằng 

 A.  8 − 15. ln ହ
ଷ
. B.  ଶ଼

ଶହ
− 3. ln ହ

ଷ
. C.  8− 5. ln ଷ

ହ
. D.  ହ

ଶ
− 15. ln ହ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn A 

Diện tích hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị hàm số ݕ = ௫మିସ௫ାଷ
௫ାଶ

ݕ , = 0 và hai đường thẳng ݔ =
ݔ ,1 = 3 bằng 

ܵ = ∫ ቚ௫
మିସ௫ାଷ
௫ାଶ

ቚଷ
ଵ dݔ = ቚ∫ ௫మିସ௫ାଷ

௫ାଶ
ଷ
ଵ dݔቚ = ቚ∫ ቀݔ − 6 + ଵହ

௫ାଶ
ቁଷ

ଵ dݔቚ = ቚ௫
మ

ଶ
− ݔ6 + 15ln|ݔ + 2| ቚ31ቚ 

= ቚ−8 + 15. ln ହ
ଷ
ቚ = 8− 15. ln ହ

ଷ
. 

Vậy diện tích hình phẳng cần tìm là ܵ = 8 − 15. ln ହ
ଷ
. 

Câu 44.  Cho lăng trụ ܣ.ܥܤܣଵܤଵܥଵ có diện tích mặt bên ܤܤܣଵܣଵ bằng 4; khoảng cách giữa cạnh ܥܥଵ và 
mặt phẳng (ܤܤܣଵܣଵ) bằng 7. Tính thể tích khối lăng trụ ܣ.ܥܤܣଵܤଵܥଵ. 

 A.  ଵସ
ଷ

. B.  28. C.  14. D.  ଶ଼
ଷ

. 

Lời giải 
Chọn C 
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Gọi thế tích lăng trụ ܣ.ܥܤܣଵܤଵܥଵ là ܸ. 
Ta chia khối lăng trụ thành ܣ.ܥܤܣଵܤଵܥଵ theo mặt phẳng (ܥܤܣଵ) được hai khối: khối chóp tam 
giác ܥଵ.ܥܤܣ và khối chóp tứ giác ܥଵ.ܤܤܣଵܣଵ  
Ta có ܸభ . = ଵ

ଷ
ܸ ⇒ ܸభ .భభ = ଶ

ଷ
ܸ  

Mà ܸభ .భభ = ଵ
ଷ

. ܵభభ . d൫ܣ; ൯(ଵܣଵܤܤܣ) = ଵ
ଷ

. 4.7 = ଶ଼
ଷ

. Vậy ܸ = ଶ଼
ଷ

. ଷ
ଶ

= 14  
Câu 45.  Một đại lý xăng dầu cần làm một cái bồn chứa dầu hình trụ có nắp, có thể tích 16ߨ (݉ଷ). Tính bán 

kính đáy ݎ của hình trụ sao cho hình trụ được làm ra ít tốn nguyên vật liệu nhất. 
 A.  2. √2య  (݉). B.  √4య  (݉). C.  2 (݉). D.  2√3 (݉). 

Lời giải 
Chọn C 
Gọi ℎ là chiều cao của hình trụ. Có ݎߨଶℎ = ߨ16 ⇔ ℎݎߨ = ଵగ


. 

Diện tích toàn phần của bồn hình trụ có nắp bằng ௧ܵ = ℎݎߨ2 + ଶݎߨ2 = ଷଶగ


+  .ଶݎߨ2

Có ௧ܵ = ଵగ


+ ଵగ


+ ଶݎߨ2 ≥ 3. ටଵగ


. ଵగ


. ଶయݎߨ2 =  .ߨ24

Dấu " = " xảy ra khi ଵగ


= ଶݎߨ2 ⇔ ݎ = 2. 

Vậy khi ݎ = 2 thì min ௧ܵ =  .khi đó hình trụ được làm ra ít tốn nguyên vật liệu nhất ,ߨ24
Câu 46.  Cho hàm số đa thức ݂(ݔ) = ହݔ݉ + ସݔ݊ + ଷݔ + ଶݔݍ + ℎݔ + ,݊,݉) ,ݎ , ,ݍ ℎ, ݎ ∈ ℝ). Đồ thị hàm 

số ݕ = cắt trục hoành tại các điểm có hoành độ lần lượt là −1; ଷ (như hình vẽ bên dưới) (ݔ)′݂
ଶ
; ହ
ଶ
; 

ଵଵ
ଷ

. 

 
Số điểm cực trị của hàm số ݃(ݔ) = −(ݔ)݂| (݉ + ݊ +  + ݍ + ℎ +  là |(ݎ

A1

A

C1

B C

B1
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 A. 7. B. 8. C. 9. D. 6. 
Lời giải 

Chọn A 
Vì 1, ଷ

ଶ
, ହ
ଶ
, ଵଵ
ଷ

 là nghiệm của phương trình ݂′(ݔ) = 0 nên: 

(ݔ)′݂ = ସݔ5݉ + ସݔ4݊ + ଶݔ3 + ݔݍ2 + ℎ = ݔ)5݉ + 1) ቀݔ − ଷ
ଶ
ቁ ቀݔ − ହ

ଶ
ቁ ቀݔ − ଵଵ

ଷ
ቁ. 

Suy ra 5݉ݔସ + ସݔ4݊ + ଶݔ3 + ݔݍ2 + ℎ = 5݉ቀݔସ − ଶ
ଷ
ଷݔ + ସଷ

ସ
ଶݔ + ଵସ

ଷ
ݔ − ହହ

ସ
ቁ. 

Đồng nhất hệ số, ta được ݊ = ିଶହ
ଷ
݉;   = ଶଵହ

ଵଶ
݉; ݍ  = ଷହ

ଷ
݉;  ℎ = ିଶହ

ସ
݉. 

Suy ra ݃(ݔ) = ቚ݂(ݔ) + ଽଷ
ଶ
݉ −   ቚݎ

?Xét ℎ(ݔ) = (ݔ)݂ + ଽଷ
ଶ
݉ −  .ݎ

⇒ ℎ′(ݔ) = (ݔ)′݂ = 0 có bốn nghiệm phân biệt, nên ℎ(ݔ) có bốn cực trị. 
?Xét ℎ(ݔ) = 0 ⇔ ହݔ݉ − ଶହ

ସ
ସݔ݉ + ଶଵହ

ଵଶ
ଷݔ݉ + ଷହ

ଷ
ଶݔ݉ − ଶସ

ସ
ݔ݉ + ݎ = ିଽଷ

ଶ
݉ +   ݎ

⇔ ହݔ − ଶହ
ସ
ସݔ + ଶଵହ

ଵଶ
ଷݔ + ଷହ

ଷ
ଶݔ − ଶସ

ସ
ݔ + ଽଷ

ଶ
= 0. 

Đặt ݇(ݔ) = ହݔ − ଶହ
ସ
ସݔ + ଶଵହ

ଵଶ
ଷݔ + ଷହ

ଷ
ଶݔ − ଶସ

ସ
ݔ + ଽଷ

ଶ
. 

 
Từ bảng biến thiên, suy ra phương trình ℎ(ݔ) = 0 ⇔ (ݔ)݇ = 0 có 3 nghiệm đơn phân biệt. 
Vậy hàm số ݃(ݔ) có 7 cực trị. 

Câu 47.   Cho hai số thực dương ݔ, thỏa mãn 2௫ ݕ + 2௬ = 4. Tìm giá trị lớn nhất ୫ܲୟ୶ của biểu thức ܲ =
ଶݔ2) + ଶݕ2)(ݕ + (ݔ +  .ݕݔ9

 A.  ୫ܲୟ୶ = 27. B.  ୫ܲୟ୶ = 12. C.  ୫ܲୟ୶ = ଶ
ଶ

. D.  ୫ܲୟ୶ = 18. 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có 4 = 2௫ + 2௬ ≥ 2√2௫ା௬ ⇔ 4 ≥ 2௫ା௬ ⇔ ݔ + ݕ ≤ 2. 

Suy ra ݕݔ ≤ ቀ௫ା௬
ଶ
ቁ
ଶ
≤ 1. 

Khi đó ܲ = ଶݔ2) + ଶݕ2)(ݕ + (ݔ + ݕݔ9 = ଷݔ)2 + (ଷݕ + ଶݕଶݔ4 +  .ݕݔ10
ܲ = ݔ)2 + ݔ)](ݕ + ଶ(ݕ − [ݕݔ3 + ଶ(ݕݔ2) + ≥ ݕݔ10 4(4− (ݕݔ3 + ଶݕଶݔ4 + ݕݔ10 = 16 +
ଶݕଶݔ2 + ݕݔ)ݕݔ2 − 1) ≤ 18 
Vậy ୫ܲୟ୶ = 18 khi ݔ = ݕ = 1. 

Câu 48.  Một bồn nước Inox SONHA® ngang có hai đầu bồn là hình phẳng elip. Thể tích tối đa khi đóng 
nắp bồn là ଵܸ = 3000 lít. Bồn có chiều dài bằng ݈ = 2,0  m và gấp 2 lần chiều cao của bồn. Để 
nước bơm tự động vào bồn, người ta lắp một phao điện sao cho mực nước trong bồn cao ℎ =
0,75  m so với điểm thấp nhất trong đáy bồn thì phao đóng không cho nước chảy vào bồn. Tính thể 
tích nước trong bồn khi phao đóng (bỏ qua độ dày của bồn nước và kết quả làm tròn đến phần 
trăm). 
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 A.  ܸ = 2.41  mଷ. B.  ܸ = 2.43  mଷ. C.  ܸ = 2.40  mଷ. D.  ܸ = 2.44  mଷ. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có 3000 lít = 3  mଷ. 
Xét thiết diện ngang của bồn nước là hình elip (ܧ) có độ dài trục lớn là 2ܽ, độ dài trục nhỏ là 2ܾ và 
chọn hệ trục tọa độ như hình vẽ 

 
Độ dài ܤܤ′ = 1  m là chiều cao của bồn nước, suy ra độ dài trục nhỏ của (ܧ) là 
2ܾ = 1 ⇒ ܾ = ଵ

ଶ
  (m). 

Ta có: ଵܸ = .ߨ ܽ.ܾ. ݈ ⇒ ܽ = భ
గ..

= ଷ
గ.,ହ.ଶ

= ଷ
గ

  (m). 
Vậy phương trình của Elip là: 
௫మ
వ
ഏమ

+ ௬మ
భ
ర

= 1 ⇒ ଶݕ = ଵ
ସ
ቆ1− ௫మ

వ
ഏమ
ቇ = ଵ

ଷ
(9 − (ଶߨଶݔ ⇒ ݕ = ± ଵ


√9 −  .ଶߨଶݔ

Khi phao điện đóng, mực nước trong bồn là ܰܯ ⇒ ܭܱ = ܤܱ − ܭܤ = 0,5− 0,25 = 0,25 = ଵ
ସ
. 

Vì ܰܯ song song với trục ܱݔ nên ta có phương trình ܰܯ là ݕ = ଵ
ସ
. 

Hoành độ điểm ܯ,ܰ thỏa mãn phương trình : 

ቀଵ
ସ
ቁ
ଶ

= ଵ
ଷ

(9− (ଶߨଶݔ ⇔ ଶݔ = ଶ
ସగమ

 ⇒ ݔ = ± ଷ√ଷ
ଶగ

⇒ ெݔ = − ଷ√ଷ
ଶగ

; ேݔ = ଷ√ଷ
ଶగ

. 
Phần diện tích ܵଶ giới hạn bởi (ܧ) đi qua điểm ܤ và đường thẳng ܰܯ là: 

ܵଶ = ∫ ቀଵ

√9− ଶߨଶݔ − ଵ

ସ
ቁ dݔ

య√య
మഏ

ିయ√యమഏ

 = గ
 ∫ ටቀଷ

గ
ቁ
ଶ
− ݔଶdݔ

య√య
మഏ

ିయ√యమഏ

− ଵ
ସ
ቚݔ

ିయ√యమഏ

య√య
మഏ  = గ


. ܫ − ଷ√ଷ

ସగ
. 

Xét: ܫ = ∫ ටቀଷ
గ
ቁ
ଶ
− ݔଶdݔ

య√య
మഏ

ିయ√యమഏ

. Đặt ݔ = ଷ
గ

sinݐ ⇒ dݔ = ଷ
గ

cosݐdݐ. 

Đổi cận: Khi ݔ = − ଷ√ଷ
ଶగ

 thì sinݐ = − √ଷ
ଶ
⇒ ݐ = − గ

ଷ
; 

Khi ݔ = ଷ√ଷ
ଶగ

 thì sinݐ = √ଷ
ଶ
⇒ ݐ = గ

ଷ
. 

Khi đó: 

ܫ = ∫ ଷ
గ

. ଷ
గ

cosଶݐdݐ
ഏ
య
ିഏయ

= ଽ
ଶగమ ∫ (1 + cos2ݐ)dݐ

ഏ
య
ିഏయ

= ଽ
ଶగమ

ቀݔ + ଵ
ଶ

sin2ݐቁቚ
ିഏయ

ഏ
య   

= ଽ
ଶగమ

ቀగ
ଷ

+ √ଷ
ସ
ቁ − ଽ

ଶగమ
ቀ− గ

ଷ
− √ଷ

ସ
ቁ = ଷ

గ
+ ଽ√ଷ

ସగమ
. 
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Vậy ܵଶ = గ

ቀଷ
గ

+ ଽ√ଷ
ସగమ

ቁ − ଷ√ଷ
ସగ

= ଵ
ଶ
− ଷ√ଷ

଼గ
. 

Thể tích phần không gian không chứa nước khi phao đóng là: ଶܸ = ܵଶ. ݈ = 1 − ଷ√ଷ
ସగ

. 

Vậy thể tích nước cần tìm là: ܸ = ଵܸ − ଶܸ = 3 − ቀ1 − ଷ√ଷ
ସగ
ቁ ≈ 2.41  (mଷ). 

Câu 49.  Cho hai số phức  và  thỏa mãn , , . Xét số phức . 

Tìm . 

 A. . B. . C. . D. . 

Lời giải 
Chọn B 
Đặt , . Ta có: ;  

. 

Lại có:  

. 

Mà . 

Vậy: . 

Câu 50.   Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): ଶݔ + ଶݕ + ݖ) + 2)ଶ = 16 và điểm ܣ(݉;  ݉;  2) nằm 
ngoài mặt cầu. Từ ܣ kẻ các tiếp tuyến đến mặt cầu (ܵ), gọi ( ܲ) là mặt phẳng chứa các tiếp điểm, 
biết ( ܲ) luôn đi qua một đường thẳng ݀ cố định, phương trình đường thẳng ݀ là 

 A.  (݀): ൝
ݔ = ݐ
ݕ = ݐ−
ݖ = 2

. B.  (݀): ൝
ݔ = ݐ
ݕ = ݐ−
ݖ = −2

. C.  (݀): ൝
ݔ = ݐ
ݕ = ݐ−
ݖ = −1

. D.  (݀): ൝
ݔ = ݐ
ݕ = ݐ2
ݖ = 2

. 

Lời giải 
Chọn A 
Cách 1: 

 
Mặt cầu (ܵ) có tâm 0)ܫ;  0; −2), bán kính ܴ = 4. Mặt cầu đường kính ܫܣ có tâm là trung điểm 

ܪ ቀ
ଶ

;  
ଶ

;  0ቁ của ܫܣ và bán kính ܴ′ = ூ
ଶ

= √ଶమାଵ
ଶ

 có phương trình là: 

1z 2z 1 3z  2 4z  1 2 37z z  1

2

zz a bi
z

  

b

3
8

b 
3 3

8
b 

39
8

b  3
8

b 

1z x yi  2z c di   , , ,x y c d  2 2
1 3 9z x y    2 2

2 4 16z c d   

   2 2 2 2 2 2
1 2 37 37 2 2 37 6z z x c y d x y c d xc yd xc yd                 

    1
2 2 2 2 2 2 2 2

2

x yi c di xc yd yc xd iz x yi xc yd yc xd i a bi
z c di c d c d c d c d

      
      

    

3
8

bi  

2
1 2 2 2 2 21

2 2

3 9 9 3 27 3 3
4 16 16 8 64 8

zz a b a b b b
z z

                
 

3 3
8

b 
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(ܵ′): ቀݔ − 
ଶ
ቁ
ଶ

+ ቀݕ − 
ଶ
ቁ
ଶ

+ ଶݖ = ଶమାଵ
ସ

 ⇔ ଶݔ + ଶݕ + ଶݖ ݔ݉− ݕ݉− = 4. 
Khi đó các tiếp điểm kẻ từ ܣ đến mặt cầu (ܵ) nằm trên (ܵ′) do đó tọa độ các tiếp điểm thỏa mãn hệ 
phương trình sau: 

൜ݔ
ଶ + ଶݕ + ଶݖ + ݖ4 − 12 = 0
ଶݔ + ଶݕ + ଶݖ ݔ݉− ݕ݉− − 4 = 0

 ⇒ ݔ݉ + ݕ݉ + ݖ4 − 8 = 0. 

Do đó mặt phẳng ( ܲ) có phương trình: ݉ݔ + ݕ݉ + ݖ4 − 8 = 0. 

Đường thẳng cố định của ( ܲ) có dạng ቄݔ + ݕ = 0
ݖ4 − 8 = 0 ⇒ ൝

ݔ = ݐ
ݕ = ݐ−
ݖ = 2

  

Cách 2: 

 
Mặt cầu (ܵ) có tâm 0)ܫ;  0; −2), bán kính ܴ = 4. Mặt cầu tâm ܣ(݉;  ݉;  2) bán kính ܯܣ =
ଶܫܣ√ − ܴଶ = √2݉ଶ có phương trình: 
ݔ) :(′ܵ) −݉)ଶ + ݕ) −݉)ଶ + ݖ) − 2)ଶ = 2݉ଶ ⇔ ଶݔ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2݉ − ݕ2݉ − ݖ4 + 4 = 0. 
( ܲ) là giao của mặt cầu (ܵ) và (ܵ′): 

൜ݔ
ଶ + ଶݕ + ଶݖ + ݖ4 − 12 = 0
ଶݔ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2݉ − ݕ2݉ − ݖ4 + 4 = 0

 ⇒ ݔ݉ + ݕ݉ + ݖ4 − 8 = 0. 

Đường thẳng cố định của ( ܲ) có dạng ቄݔ + ݕ = 0
ݖ4 − 8 = 0 ⇒ ൝

ݔ = ݐ
ݕ = ݐ−
ݖ = 2

. 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
009 

 
Câu 1. Có bao nhiêu cách cắm 3 bông hoa vào 5 lọ khác nhau (mỗi lọ cắm không quá một một bông)? 
 A. 15. B. 720. C. 60. D. 10.  
Câu 2. Hàm số nào dưới đây nghịch biến trên tập xác định của nó? 
 A. ݕ = lnݔ. B. ݕ = logమ

య
ݕ .C .ݔ = logݔ. D. ݕ = logఱ

మ
 .ݔ

Câu 3. Cho khối lăng trụ có chiều cao ℎ = 3, diện tích đáy ܤ = 16. Tính thể tích của khối lăng trụ đã cho? 
 A. ܸ = 16. B. ܸ = 24. C. ܸ = 48. D. ܸ = 12. 
Câu 4. Cho ܽ, ܾ, ܿ là các số thực dương và ܽ ≠ 1. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
 A. log(ܾ + ܿ) = logܾ. logܿ. B. log(ܾ. ܿ) = logܾ + logܿ.  
 C. log(ܾ + ܿ) = logܾ + logܿ. D. log(ܾ. ܿ) = logܾ. logܿ.  
Câu 5. Mô đun của số phức 5 + 2݅ − (1 + ݅) bằng 
 A. √. B. √. C. √. D. √. 
Câu 6. Cho đồ thị hàm số ݕ =  .có đồ thị như hình vẽ sau (ݔ)݂

 
Hàm số đã cho đồng biến trong khoảng nào dưới đây? 
 A. (−∞ ;−1) và (0 ; 1). B. (−1 ; 0) và (1 ; +∞). 
 C. (−1 ; 1). D. (−∞ ;−1) ∪ (0 ; 1). 
Câu 7. Tiệm cận đứng của đồ thị hàm số ݕ = ଷ௫ିଶ

௫ାଵ
 là 

 A. ݔ = −1. B. ݔ = 3. C. ݔ = −2. D. ݔ = 1. 

Câu 8. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ − ݕ2 + ݖ3 + 5 = 0. Mặt phẳng (ܲ) có một vectơ 
pháp tuyến là 

 A. ሬ݊⃗ = (1;−2; 3). B. ሬ݊⃗ = (1;−2; 1). C. ሬ݊⃗ = (1; 3;−2). D. ሬ݊⃗ = (−2; 1; 3). 
Câu 9. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng Δ có phương trình chính tắc ௫ାଵ

ିଷ
= ௬ିଶ

ଶ
= ௭ାଵ

ଵ
. Tọa độ 

một vectơ chỉ phương của Δ là 
 A. (3 ; −2 ; −1). B. (−3 ;  2 ;  0). C. (−1 ;  2 ; −1). D. (1 ; −2 ;  1). 
Câu 10. Cho hình nón đỉnh ܵ có đáy là đường tròn tâm ܱ, bán kính ܴ. Biết ܱܵ = ℎ. Độ dài đường sinh của 

hình nón bằng 
 A. 2√ℎଶ − ܴଶ. B. 2√ℎଶ + ܴଶ. C. √ℎଶ − ܴଶ. D. √ℎଶ + ܴଶ. 
Câu 11. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): ݔ) + 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) − 2)ଶ = 4. Tâm của (ܵ) có tọa độ là 
 A. (−1; 0; 2). B. (1; 0; 2). C. (−1; 0;−2). D. (1; 0;−2). 
Câu 12. Tập xác định của hàm số ݕ = (2 − (ݔ

భ
మ là 

 A. [2; +∞). B. (2; +∞). C. (−∞; 2). D. (−∞; 2]. 
Câu 13. Điểm biểu diễn của số phức ݖ = −3 + 4݅ có toạ độ là 
 A. (−3;−4). B. (3; 4). C. (3;−4). D. (−3; 4). 
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Câu 14. Nghiệm của phương trình logଷ(4− (ݔ = 2 là 
 A. −1. B. −2. C. −4. D. −5. 
Câu 15. Cho hai số phức ݖଵ = 2 − ଶݖ ,3݅ = 1 + ݅. Số phức ݓ = ଵݖ +   ଶݖ
 A. 3 − 2݅. B. 3 + 4݅. C. −1 + 4݅. D. 3 + 2݅. 
Câu 16. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho điểm ܯ thỏa mãn hệ thức ܱܯሬሬሬሬሬሬ⃗ = 2ଔ⃗ + ሬ݇⃗ . Tọa độ của 

điểm ܯ là 
 A. 2)ܯ ;  1 ;  0). B. 2)ܯ ;  0 ;  1). C. 0)ܯ ;  2 ;  1). D. 1)ܯ ;  2 ;  0). 
Câu 17. Cho hàm số ݕ =  có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂

 
Giá trị cực đại của hàm số đã cho bằng 

 A. 2. B. −5. C. 3. D. 1. 
Câu 18. Tìm tập nghiệm S của bất phương trình 3௫ାଵ − ଵ

ଷ
> 0. 

 A. ܵ = (−1; +∞). B. ܵ = (−∞;−2). C. ܵ = (1; +∞). D. ܵ = (−2; +∞). 
Câu 19. Cho hình trụ có diện tích xung quanh bằng 2πܽଶ và bán kính đáy bằng ܽ. Độ dài đường sinh của 

hình trụ đã cho bằng 
 A. 

ଶ
. B. ܽ. C. √2ܽ. D. 2ܽ. 

Câu 20. Cho cấp số cộng (ݑ) với ݑଵ = 11 và công sai ݀ = 3. Giá trị của 7 bằng 
 A. 14. B. 33. C. ଵଵ

ଷ
. D. 8. 

Câu 21. Cho hàm số ݕ =  ?có bảng biến thiên như hình dưới đây. Kết quả nào sau đây đúng (ݔ)݂

 
 A. ݕ = ସݔ− + ଶݔ6 − 7. B. ݕ = ଷݔ− + ଶݔ6 − 7. 
 C. ݕ = ଷݔ− + ଶݔ6 − ݔ9 + 2. D. ݕ = ଷݔ − ଶݔ6 + ݔ9 − 2. 
Câu 22. Nếu ∫ ଶݔd(ݔ)݂

ଵ = 3 thì ∫ ଶݔd(ݔ)2݂
ଵ  bằng 

 A. 8. B. 6. C. 3. D. 4. 
Câu 23. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ଶݔ)ଶݔ − ݔ ,(4 ∈ ℝ. Mệnh đề nào sau đây là đúng? 
 A. Hàm số đã cho có 3 điểm cực trị. B. Hàm số đã cho đạt cực tiểu tại ݔ = −2. 
 C. Hàm số đã cho có 2 điểm cực trị. D. Hàm số đã cho đạt cực đại tại ݔ = 2. 
Câu 24. Hàm số (ݔ)ܨ = 2sinݔ − 3cosݔ là một nguyên hàm của hàm số. 
 A. ݂(ݔ) = −2cosݔ − 3sinݔ. B. ݂(ݔ) = −2cosݔ + 3sinݔ. 
 C. ݂(ݔ) = 2cosݔ − 3sinݔ. D. ݂(ݔ) = 2cosݔ + 3sinݔ. 
Câu 25. Nếu ∫ ݔd(ݔ)݂ = −3ହ

ଵ  và ∫ ݔd(ݔ)݂ = 1ଷ
ଵ  thì ∫ ହݔd(ݔ)݂

ଷ  bằng 
 A. 2. B. −2. C. −4. D. 4. 
Câu 26. Cho hàm số ݕ = ଷݔ + ଶݔ3 − 2 có đồ thị (ܥ). Số giao điểm của (ܥ) với trục hoành là 
 A. 3. B. 0. C. 2. D. 1. 
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Câu 27. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho điểm 1)ܣ ;  2 ;  3) và mặt phẳng (ܲ): ݔ3 − ݕ4 + ݖ7 + 2 = 0. Đường 
thẳng đi qua ܣ và vuông góc với mặt phẳng (ܲ) có phương trình là 

 A. ൝
ݔ = 1− ݐ3
ݕ = 2 −  ݐ4
ݖ = 3 + ݐ7

ݐ) ∈ ℝ). B. ൝
ݔ = 1 − ݐ4
ݕ = 2 + ݐ3
ݖ = 3 + ݐ7

ݐ)  ∈ ℝ).  

 C. ൝
ݔ = 3 + ݐ
ݕ = −4 + ݐ2
ݖ = 7 + ݐ3

ݐ)  ∈ ℝ). D. ൝
ݔ = 1 + ݐ3
ݕ = 2 − ݐ4
ݖ = 3 + ݐ7

ݐ)  ∈ ℝ).  

Câu 28. Với ܽ, ܾ là các số thực dương tùy ý và ܽ ≠ 1, đặt ܲ = logܾଷ + logమܾ. Mệnh đề nào sau đây 
đúng? 

 A. 27logܾ. B. ܲ = 6logܾ. C. 9logܾ. D. 15logܾ. 
Câu 29. Cho hình lập phương ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′. Góc giữa hai đường thẳng ܣܤ′ và ܦܥ bằng 
 A. 60°. B. 45°. C. 90°. D. 30°. 
Câu 30. Cho số phức ݖ thỏa mãn (1− ݖ(2݅ + (2 + ݅)ଶ = 4 + 3݅. Hiệu phần thực và phần ảo của số phức ݖ 

bằng 
 A. 


. B. 


. C. ૡ


. D. 


.  

Câu 31. Nếu ∫ ݔ݀(ݔ)݂ = 3
ଵ  và ∫ ݔ݀(ݔ)݂ = 8ଽ

ଵ  thì ∫ ଽݔ݀(ݔ)݂
  bằng 

 A. -3. B. 5. C. 1. D. 3. 
Câu 32. Trong một túi có 5 viên bi xanh và 6 viên bi đỏ; lấy ngẫu nhiên từ đó ra hai viên bi. Khi đó xác suất 

để lấy được ít nhất một viên bị xanh là: 
 A. ଷ

ଵଵ
. B. ଼

ଵଵ
. C. ଽ

ଵଵ
. D. ଶ

ଵଵ
. 

Câu 33. Khi tăng độ dài cạnh đáy của một khối chóp tam giác đều lên hai lần và giảm chiều cao của hình 
chóp đó đi 4 lần thì thể tích khối chóp thay đổi như thế nào? 

 A. Không thay đổi. B. Giảm đi hai lần. 
 C. Tăng lên 8 lần. D. Tăng lên hai lần. 
Câu 34. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ)ଶݔ + ݔ)(3 − 4)ଶ. Hàm số ݕ =  nghịch biến trên (ݔ)݂

khoảng nào dưới đây? 
 A. (−3; 0). B. (−2; 2). C. (3; +∞). D. (−∞;−3). 
Câu 35. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ) có tâm là 0)ܫ; 0; 1) và tiếp xúc với mặt phẳng (ߙ): ݔ2 −

ݔ2 + ݖ + 8 = 0. Phương trình của (ܵ) là 
 A. ݔଶ + ଶݕ + ݖ) + 1)ଶ = 3. B. ݔଶ + ଶݕ + ݖ) − 1)ଶ = 9. 
 C. ݔଶ + ଶݕ + ݖ) − 1)ଶ = 3. D. ݔଶ + ଶݕ + ݖ) + 1)ଶ = 9. 
Câu 36. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy ܥܤܣ là tam giác vuông tại ܤܣ ,ܤ =  vuông góc với đáy và ܣܵ,2√ܽ

ܣܵ = 
ଶ
 (tham khảo hình vẽ). Tính khoảng cách từ điểm ܣ đến mặt phẳng (ܵܥܤ)  

 A. √ଶ
ଷ

. B. √ଶ


. C. √ଶ
ଵଶ

. D. √ଶ
ଶ

. 

Câu 37. Giá trị nhỏ nhất của biểu thức ܣ = ଷ௫మି଼௫ା
௫మିଶ௫ାଵ

 là 
 A. −1. B. −2. C. 2. D. 1. 
Câu 38. Cho hàm số ݂(ݔ) = ଶೣశభିହೣషభ

ଵೣ
. Khi đó: 

 A. ∫ ݔd(ݔ)݂ = ହೣ

ଶ୪୬ହ
− ହ.ଶೣ

୪୬ଶ
+ ∫ .B .ܥ ݔd(ݔ)݂ = − ହೣ

ଶ୪୬ହ
+ ହ.ଶೣ

୪୬ଶ
+  .ܥ

 C. ∫ ݔd(ݔ)݂ = − ଶ
ହೣ .୪୬ହ

+ ଵ
ହ.ଶೣ .୪୬ଶ

+ ∫ .D .ܥ ݔd(ݔ)݂ = ଶ
ହೣ .୪୬ହ

− ଵ
ହ.ଶೣ .୪୬ଶ

+  .ܥ
Câu 39. Có bao nhiêu giá trị nguyên âm của tham số thực ݉ để hàm số ݕ = ଷݔ− + ଶݔ3 + (݉− ݔ(1 +

2݉ − 3 đồng biến trên đoạn có độ dài lớn hơn 1? 
 A. 3. B. 1. C. 2. D. 0. 
Câu 40. Tổng các nghiệm của phương trình logଶଶ(3ݔ) + logଷ(9ݔ)− 7 = 0 bằng 
 A. ଶସସ

ଷ
. B. 84. C. ଶ଼

଼ଵ
. D. ଶସସ

଼ଵ
. 

Câu 41. Cho các số phức ݖଵ, |ଵݖ| ଶ thỏa mãnݖ = |ଶݖ|  = ଵݖ| + |ଶݖ = 1. Tính ܶ = ଵݖ| −  .|ଶݖ
 A. 1. B. √3. C. 2. D. 0. 
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Câu 42. Cho hình lăng trụ ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ có đáy là tam giác đều cạnh ܽ. Hình chiếu vuông góc của điểm ܣ′ 
lên mặt phẳng (ܥܤܣ) trùng với trọng tâm của tam giác ܥܤܣ. Biết khoảng cách giữa 2 đường ܣܣ′ 
và ܥܤ bằng √ଷ

ସ
. Tính thể tích ܸ của khối lăng trụ ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′. 

 A. ܸ = య√ଷ
ଵଶ

. B. ܸ = య√ଷ
ଷ

. C. ܸ = య√ଷ
ଶସ

. D. ܸ = య√ଷ


. 
Câu 43. Cho ܽ, ܾ là hai số thực dương. Gọi (H) là hình phẳng giới hạn bởi parabol ݕ =  ଶ và đường thẳngݔܽ

ݕ =  Quay (H) quanh trục hoành thu được khối có thể tích là ଵܸ, quay (H) quanh trục tung thu .ݔܾ−
được khối có thể tích là ଶܸ. Tìm ܾ sao cho ଵܸ = ଶܸ. 

 A. ܾ = ହ
ସ
. B. ܾ = ହ

ଷ
. C. ܾ = ହ

ଶ
. D. ܾ = ହ


. 

Câu 44. Cho hàm số ݕ =  là hàm số bậc ba. Biết hàm (ݔ)݂ có đồ thị là đường cong trong hình vẽ, với |(ݔ)݂|
số ݂(ݔ) đạt cực trị tại điểm ݔଵ; ଶݔ ଶ thỏa mãnݔ  = ଵݔ + 2 và ݂(ݔଵ) + (ଶݔ)݂ = 0. Gọi ଵܵ,ܵଶ là diện 
tích của hai hình phẳng được tô trong hình vẽ dưới đây. Tỷ số ௌభ

ௌమ
 bằng 

 
 A. ହ

ଶଵ
. B. ଷ

ହ
. C. ହ

ଵଵ
. D. ହ

ଵଷ
. 

Câu 45. Một khối đồ chơi gồm hai khối trụ (ܪଵ), (ܪଶ) xếp chồng lên nhau, lần lượt có bán kính đáy và 
chiều cao tương ứng là ݎଵ, ℎଵ, ݎଶ, ℎଶ thỏa mãn ݎଶ = ଵ

ଶ
ଵ, ℎଶݎ = 2ℎଵ (tham khảo hình vẽ). Biết rằng 

thể tích của toàn bộ khối đồ chơi bằng 30 (cmଷ), thể tích khối trụ (ܪଵ) bằng 

 

 A. 20 (cmଷ). B. 10 (cmଷ). C. 24 (cmଷ). D. 15 (cmଷ). 
Câu 46. Một cổng chào có dạng hình parabol chiều cao 18 ݉, chiều rộng chân đế 12 ݉. Người ta căng sợi 

dây trang trí ܦܥ ,ܤܣ nằm ngang, đồng thời chia hình giới hạn bởi parabol thành ba phần có diện 
tích bằng nhau (xem hình vẽ bên dưới). Tỷ số 


 bằng 
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 A. ଵ

√ଶ
. B. ଵ

√ଶయ . C. ଵ
√ଷ

. D. ଵ
√ଷయ . 

Câu 47. Cho hàm số ݕ = ݕ Hàm số .(ݔ)݂ = ݕ có đồ thị như hình bên dưới. Tìm ݉ để hàm số (ݔ)′݂ =
ଶݔ)݂ + ݉) có 3 điểm cực trị. 

 
 A. ݉ ∈ (3; +∞). B. ݉ ∈ (−∞;  0). C. ݉ ∈ [0;  3]. D. ݉ ∈ [0;  3). 
Câu 48. Xét các số phức ݖ = ܽ + ܾ݅ thỏa mãn |ݖ − 4 − 3݅| = √5 Tính ܲ = ܽ + ܾ khi |ݖ + 1 − 3݅| +

ݖ| − 1 + ݅| đạt giá trị lớn nhất. 
 A. ܲ = 8. B. ܲ = 4. C. ܲ = 6. D. ܲ = 10. 
Câu 49. Cho hai số thực ܽ, ܾ thỏa mãn điều kiện 3ܽ − 4 > ܾ > 0. Tính tổng ܵ = ܽ + 2ܾ khi biểu thức ܲ =

log ቀ
య

ସ
ቁ+ ଷ

ଵ
൬log యೌ

రశ್
ܽ൰

ଶ
 đạt giá trị nhỏ nhất. 

 A. ܵ = 10. B. ܵ = 11. C. ܵ = 12. D. ܵ = 8. 

Câu 50. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ cho ba điểm 2)ܣ; 0; ;0)ܤ ,(0 4; ;0)ܥ ,(0 0; 6). Điểm ܯ thay 
đổi trên mặt phẳng (ܥܤܣ) và ܰ là điểm trên tia ܱܯ sao cho ܱܯ.ܱܰ = 12. Biết rằng khi ܯ thay 
đổi, điểm ܰ luôn thuộc một mặt cầu cố định. Tính bán kính của mặt cầu đó. 

 A. 2√3. B. ହ
ଶ
. C. 

ଶ
. D. 3√2. 

------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
C B C B C A A A A D A C D D A C D D B A C B C D C 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
A D B B B B B A D B A C C B D B A A C A B D D D C 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1.  Có bao nhiêu cách cắm 3 bông hoa vào 5 lọ khác nhau (mỗi lọ cắm không quá một một bông)? 
 A.  15.  B.  720.  C.  60.  D.  10.  

Lời giải 
Chọn C 
Số cách cắm 3 bông hoa vào ba lọ hoa khác nhau là một chỉnh hợp chập 3 của 5 phần tử. Suy ra có 
ହଷܣ = 60 cách. 

Câu 2.  Hàm số nào dưới đây nghịch biến trên tập xác định của nó? 
 A.  ݕ = lnݔ. B.  ݕ = logమ

య
ݕ  .C .ݔ = logݔ. D.  ݕ = logఱ

మ
 .ݔ

Lời giải 
Chọn B 
Hàm số ݕ = logݔ nghịch biến trên tập xác định khi 0 < ܽ < 1. 
Vậy hàm số ݕ = logమ

య
 .nghịch biến trên tập xác định ݔ

Câu 3.  Cho khối lăng trụ có chiều cao ℎ = 3, diện tích đáy ܤ = 16. Tính thể tích của khối lăng trụ đã cho? 
 A.  ܸ = 16. B.  ܸ = 24. C.  ܸ = 48. D.  ܸ = 12. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có ܸ = .ܤ ℎ = 16.3 = 48. 

Câu 4.  Cho ܽ, ܾ, ܿ là các số thực dương và ܽ ≠ 1. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
 A.  log(ܾ + ܿ) = logܾ. logܿ.  B.  log(ܾ. ܿ) = logܾ + logܿ.  
 C.  log(ܾ + ܿ) = logܾ + logܿ.  D.  log(ܾ. ܿ) = logܾ. logܿ.  

Lời giải 
Chọn B 
Theo tính chất của logarit thì ta có đáp án đúng là C 

Câu 5.  Mô đun của số phức 5 + 2݅ − (1 + ݅) bằng 
 A.  3√3. B.  3√5. C.  5√5. D.  5√3. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có 5 + 2݅ − (1 + ݅) = 5 + 2݅ − [(1 + ݅)ଶ]ଷ = 5 + 2݅ − (2݅)ଷ = 5 + 2݅ + 8݅ = 5 + 10݅  
⇒ |5 + 2݅ − (1 + ݅)| = |5 + 10݅| = √5ଶ + 10ଶ = 5√5. 

Câu 6.   Cho đồ thị hàm số ݕ =  .có đồ thị như hình vẽ sau (ݔ)݂

 
Hàm số đã cho đồng biến trong khoảng nào dưới đây? 
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 A.  (−∞ ;−1) và (0 ; 1). B.  (−1 ; 0) và (1 ; +∞). 
 C.  (−1 ; 1). D.  (−∞ ;−1) ∪ (0 ; 1). 

Lời giải 
Chọn A 
Dựa vào đồ thị, hàm số đã cho đồng biến trên khoảng (−∞ ;−1) và (0 ; 1). 
Câu 7.  Tiệm cận đứng của đồ thị hàm số ݕ = ଷ௫ିଶ

௫ାଵ
 là 

 A.  ݔ = −1. B.  ݔ = 3. C.  ݔ = −2. D.  ݔ = 1. 
Lời giải 

Chọn A 
Đồ thị hàm số có đường tiệm cận đứng là ݔ = −1. 

Câu 8.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ − ݕ2 + ݖ3 + 5 = 0. Mặt phẳng (ܲ) có một vectơ 
pháp tuyến là 

 A.  ሬ݊⃗ = (1;−2; 3). B.  ሬ݊⃗ = (1;−2; 1). C.  ሬ݊⃗ = (1; 3;−2). D.  ሬ݊⃗ = (−2; 1; 3). 
Lời giải 

Chọn A 
Mặt phẳng (ܲ) có một vectơ pháp tuyến là ሬ݊⃗ = (1;−2; 3). 

Câu 9.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng Δ có phương trình chính tắc ௫ାଵ
ିଷ

= ௬ିଶ
ଶ

= ௭ାଵ
ଵ

. Tọa độ 
một vectơ chỉ phương của Δ là 

 A.  (3  ;  −2  ;  −1). B.  (−3 ;  2 ;  0). C.  (−1 ;  2 ; −1). D.  (1  ;  −2  ;  1). 
Lời giải 

Chọn A 
Từ phương trình chính tắc của Δ, ta có vectơ chỉ phương của Δ là ݑሬ⃗ = (−3 ;  2 ;  1). 
Suy ra −ݑሬ⃗ = (3 ; −2 ; −1) cũng là một vectơ chỉ phương của Δ. 

Câu 10.   Cho hình nón đỉnh ܵ có đáy là đường tròn tâm ܱ, bán kính ܴ. Biết ܱܵ = ℎ. Độ dài đường sinh của 
hình nón bằng 

 A.  2√ℎଶ − ܴଶ. B.  2√ℎଶ + ܴଶ. C.  √ℎଶ − ܴଶ. D.  √ℎଶ + ܴଶ. 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có đường sinh ݈ = √ℎଶ + ܴଶ. 
Câu 11.   Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): ݔ) + 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) − 2)ଶ = 4. Tâm của (ܵ) có tọa độ 

là 
 A.  (−1; 0; 2). B.  (1; 0; 2). C.  (−1; 0;−2). D.  (1; 0;−2). 

Lời giải 
Ta có tâm của (ܵ) là 1−)ܫ; 0; 2). 

Câu 12.  Tập xác định của hàm số ݕ = (2 − (ݔ
భ
మ là 

 A.  [2; +∞). B.  (2; +∞). C.  (−∞; 2). D.  (−∞; 2]. 
Lời giải 

Chọn C 
Xét hàm số ݕ = (2− (ݔ

భ
మ. 

Điều kiện xác định 2 − ݔ > 0 ⇔ ݔ < 2. 
Vậy tập xác định của hàm số đã cho là (−∞; 2). 

Câu 13.   Điểm biểu diễn của số phức ݖ = −3 + 4݅ có toạ độ là 
 A.  (−3;−4). B.  (3; 4). C.  (3;−4). D.  (−3; 4). 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: ݖ = −3 + 4݅ nên điểm biểu diễn của số phức ݖ là (−3; 4). 

Câu 14.   Nghiệm của phương trình logଷ(4− (ݔ = 2 là 
 A.  −1. B.  −2. C.  −4. D.  −5. 
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Lời giải 
Chọn D 
Điều kiện xác định của phương trinh: 4− ݔ > 0 ⇔ ݔ < 4. 
Với điều kiện trên ta có 
logଷ(4− (ݔ = 2 ⇔ 4− ݔ = 3ଶ ⇔ ݔ = −5  (TMĐK). 
Vậy phương trình có một nghiệm ݔ = −5. 

Câu 15.  Cho hai số phức ݖଵ = 2 − ଶݖ ,3݅ = 1 + ݅. Số phức ݓ = ଵݖ +   ଶݖ
 A.  3 − 2݅. B.  3 + 4݅. C.  −1 + 4݅. D.  3 + 2݅. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có ݓ = ଵݖ + ଶݖ = (2 − 3݅) + (1 + ݅) = 3 − 2݅. 

Câu 16.   Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho điểm ܯ thỏa mãn hệ thức ܱܯሬሬሬሬሬሬ⃗ = 2ଔ⃗ + ሬ݇⃗ . Tọa độ của 
điểm ܯ là 

 A.  2)ܯ ;  1 ;  0). B.  2)ܯ ;  0 ;  1). C.  0)ܯ ;  2 ;  1). D.  1)ܯ ;  2 ;  0). 
Lời giải 

Chọn C 
Vì ܱܯሬሬሬሬሬሬ⃗ = 2ଔ⃗ + ሬ݇⃗  nên tọa độ điểm ܯ là 0)ܯ; 2; 1). 

Câu 17.  Cho hàm số ݕ =  có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂

 
Giá trị cực đại của hàm số đã cho bằng 

 A.  2. B.  −5. C.  3. D.  1. 
Lời giải 

Chọn D 
Hàm số đạt giá trị cực đại tại ݔ = 3 và ݕ = 1. 

Câu 18.  Tìm tập nghiệm S của bất phương trình 3௫ାଵ − ଵ
ଷ

> 0. 
 A.  ܵ = (−1; +∞). B.  ܵ = (−∞;−2). C.  ܵ = (1; +∞).  D.  ܵ = (−2; +∞). 

Lời giải 
Chọn D 
3௫ାଵ − ଵ

ଷ
> 0 ⇔ ݔ + 1 > −1 ⇔ ݔ > −2. 

Câu 19.  Cho hình trụ có diện tích xung quanh bằng 2πܽଶ và bán kính đáy bằng ܽ. Độ dài đường sinh của 
hình trụ đã cho bằng 

 A.  
ଶ
. B.  ܽ. C.  √2ܽ. D.  2ܽ. 

Lời giải 
Chọn B 
ܵ௫ = 2π݈ݎ ⇒ ݈ = ௌೣ

ଶ
 = ଶమ

ଶ
 = ܽ. 

Câu 20.  (Đề CT BGD 2020 mã 101 - Đợt 2)] Cho cấp số cộng (ݑ) với ݑଵ = 11 và công sai ݀ = 3. Giá trị 
của 7 bằng 

 A. 14. B. 33. C. ଵଵ
ଷ

. D. 8. 
Lời giải 

Chọn A 

-- +
+ ∞

- ∞

1

- 5

00

3-2 + ∞

- ∞

y

y'

x
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Ta có ݑଶ = ଵݑ + ݀ = 11 + 3 = 14. 
Câu 21.   Cho hàm số ݕ =  ?có bảng biến thiên như hình dưới đây. Kết quả nào sau đây đúng (ݔ)݂

 
 A.  ݕ = ସݔ− + ଶݔ6 − 7. B.  ݕ = ଷݔ− + ଶݔ6 − 7. 
 C.  ݕ = ଷݔ− + ଶݔ6 − ݔ9 + 2. D.  ݕ = ଷݔ − ଶݔ6 + ݔ9 − 2. 

Lời giải 
Chọn C 
Từ bảng biến thiên ta thấy ݕ = ܽ là hàm số bậc ba có hệ số (ݔ)݂ < 0, nên chọn A hoặc D. 
Ở đáp án D, thay ݔ = 3 suy ra ݕ = 20 nên loại D. 

Câu 22.  Nếu ∫ ଶݔd(ݔ)݂
ଵ = 3 thì ∫ ଶݔd(ݔ)2݂

ଵ  bằng 
 A.  8. B.  6. C.  3. D.  4. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ∫ ଶݔd(ݔ)2݂

ଵ = 2∫ ଶݔd(ݔ)݂
ଵ = 6. 

Câu 23.  Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ଶݔ)ଶݔ − ݔ ,(4 ∈ ℝ. Mệnh đề nào sau đây là đúng? 
 A. Hàm số đã cho có 3 điểm cực trị. B. Hàm số đã cho đạt cực tiểu tại ݔ = −2. 

 C. Hàm số đã cho có 2 điểm cực trị. D. Hàm số đã cho đạt cực đại tại ݔ = 2. 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có ݂′(ݔ) = 0 ⇔ 
ݔ = 2
ݔ = 0
ݔ = −2

. Bảng biến thiên: 

 
Dựa vào bảng biến thiên ta thấy hàm số đã cho có 2 điểm cực trị. 

Câu 24.  Hàm số (ݔ)ܨ = 2sinݔ − 3cosݔ là một nguyên hàm của hàm số. 
 A. ݂(ݔ) = −2cosݔ − 3sinݔ. B. ݂(ݔ) = −2cosݔ + 3sinݔ. 
 C. ݂(ݔ) = 2cosݔ − 3sinݔ. D. ݂(ݔ) = 2cosݔ + 3sinݔ. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có ൫(ݔ)ܨ൯ᇱ = (2sinݔ − 3cosݔ)ᇱ = 2cosݔ + 3sinݔ. 
Vậy hàm số (ݔ)ܨ = 2sinݔ − 3cosݔ là một nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = 2cosݔ + 3sinݔ. 

Câu 25.  Nếu ∫ ݔd(ݔ)݂ = −3ହ
ଵ  và ∫ ݔd(ݔ)݂ = 1ଷ

ଵ  thì ∫ ହݔd(ݔ)݂
ଷ  bằng 

 A.  2. B.  −2. C.  −4. D.  4. 
Lời giải 

  ∞+  2            0  2−         ∞−  ݔ
 + 0          -                0    -         0        +             (ݔ)′݂
   ∞+  (ݔ)݂

                   
݂(−2) 

          
   ݂(0) 

 
 
 

 ݂(2)     
 
      

       
 

 −∞  
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Chọn C 
Ta có: ∫ ݔd(ݔ)݂ = ∫ ݔd(ݔ)݂ − ∫ ݔd(ݔ)݂ = −3ଷ

ଵ − 1 = −4ହ
ଵ

ହ
ଷ . 

Câu 26.   Cho hàm số ݕ = ଷݔ + ଶݔ3 − 2 có đồ thị (ܥ). Số giao điểm của (ܥ) với trục hoành là 
 A.  3. B.  0. C.  2. D.  1. 

Lời giải 

Xét phương trình hoành độ giao điểm ݔଷ + ଶݔ3 − 2 = 0 ⇒ 
ݔ = −1
ݔ = −1 + √3
ݔ = −1 + √3

. 

Do đó số giao điểm của đồ thị hàm số và trục hoành là 3. 
Câu 27.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho điểm 1)ܣ  ;   2  ;   3) và mặt phẳng (ܲ): ݔ3 − ݕ4 + ݖ7 + 2 = 0. 

Đường thẳng đi qua ܣ và vuông góc với mặt phẳng (ܲ) có phương trình là 

 A.  ൝
ݔ = 1 − ݐ3
ݕ = 2 −  ݐ4
ݖ = 3 + ݐ7

ݐ) ∈ ℝ).  B.  ൝
ݔ = 1 − ݐ4
ݕ = 2 + ݐ3
ݖ = 3 + ݐ7

ݐ)  ∈ ℝ).  

 C.  ൝
ݔ = 3 + ݐ
ݕ = −4 + ݐ2
ݖ = 7 + ݐ3

ݐ)  ∈ ℝ).  D.  ൝
ݔ = 1 + ݐ3
ݕ = 2 − ݐ4
ݖ = 3 + ݐ7

ݐ)  ∈ ℝ).  

Lời giải 
Chọn D 
Gọi ݑሬ⃗ ௱ là véc tơ chỉ phương của đường thẳng (߂) thỏa mãn yêu cầu bài toán. 
Ta có véc tơ pháp tuyến của mặt phẳng (ܲ): ሬ݊⃗  = (3;−4; 7). 

Vì ൜(߂) ⊥ (ܲ)
ܣ ∈ (߂) ⇒ ൜ݑሬ⃗ ௱ = ሬ݊⃗  = (3;−4; 7)

;1)ܣ 2; 3) ∈ (߂)
⇒ :(߂) ൝

ݔ = 1 + ݐ3
ݕ = 2 − ݐ4
ݖ = 3 + ݐ7

ݐ)  ∈ ℝ).  

Câu 28.  Với ܽ, ܾ là các số thực dương tùy ý và ܽ ≠ 1, đặt ܲ = logܾଷ + logమܾ. Mệnh đề nào sau đây 
đúng? 

 A.  27logܾ. B.  ܲ = 6logܾ. C.  9logܾ. D.  15logܾ. 
Lời giải 

Chọn B 
ܲ = logܾଷ + logమܾ = 3logܾ + 3logܾ = 6logܾ. 

Câu 29.  Cho hình lập phương ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′. Góc giữa hai đường thẳng ܣܤ′ và ܦܥ bằng 
 A.  60°. B.  45°. C.  90°. D.  30°. 

Lời giải 
Chọn B 

 
Ta có: ܤܣ//ܦܥ ⇒ (′ܣܤ;ܦܥ) = (′ܣܤ;ܤܣ) = ′ܣܤܣ = 45°. 

Câu 30.  Cho số phức ݖ thỏa mãn (1− ݖ(2݅ + (2 + ݅)ଶ = 4 + 3݅. Hiệu phần thực và phần ảo của số phức ݖ 
bằng 

45

B

A

C

D

D'

C'

A'

B'
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 A.  

.  B.  


.  C.  ૡ


.  D.  


.  

Lời giải 
Chọn B 
Ta có (1 − ݖ(2݅ + (2 + ݅)ଶ = 4 + 3݅ ⇔ ݖ = ସାଷି(ଶା)మ

(ଵିଶ)
= ଷ

ହ
+ ଵ

ହ
݅.  

ݖ ⇒ = ଷ
ହ
− ଵ

ହ
݅ ⇒ Số phức ݖ có phần thực là ଷ

ହ
, phần ảo là − ଵ

ହ
. 

Vậy hiệu phần thực và phần ảo của số phức ݖ là ଷ
ହ
− ቀ− ଵ

ହ
ቁ = ସ

ହ
.  

Câu 31.  Nếu ∫ ݔ݀(ݔ)݂ = 3
ଵ  và ∫ ݔ݀(ݔ)݂ = 8ଽ

ଵ  thì ∫ ଽݔ݀(ݔ)݂
  bằng 

 A. -3. B. 5. C. 1. D. 3. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có ∫ ଽݔ݀(ݔ)݂

ଵ = ∫ ݔ݀(ݔ)݂
ଵ + ∫ ଽݔ݀(ݔ)݂

  ⇒ ∫ ଽݔ݀(ݔ)݂
 = ∫ ଽݔ݀(ݔ)݂

ଵ − ∫ ݔ݀(ݔ)݂
ଵ = 8− 3 = 5  

Câu 32.  Trong một túi có 5 viên bi xanh và 6 viên bi đỏ; lấy ngẫu nhiên từ đó ra hai viên bi. Khi đó xác suất 
để lấy được ít nhất một viên bị xanh là: 

 A.  ଷ
ଵଵ

. B.  ଼
ଵଵ

. C.  ଽ
ଵଵ

. D.  ଶ
ଵଵ

. 
Lời giải 

Chọn B 
 Chọn 2 viên bi từ hộp có 11 viên bi có ܥଵଵଶ  cách. 
Suy ra số phần tử của không gian mẫu là ݊(ߗ) = ଵଵଶܥ . 
 Gọi ܣ là biến cố: “Chọn được ít nhất một viên bi xanh”. 
Khi đó ܣ: “Cả hai viên bi được chọn màu đỏ”. 
Ta có ݊൫ܣ൯ =  .ଶܥ

 ܲ(ܣ) = 1 − ܲ൫ܣ൯ = 1 − లమ

భభమ
= ଼

ଵଵ
. 

Câu 33.   Khi tăng độ dài cạnh đáy của một khối chóp tam giác đều lên hai lần và giảm chiều cao của hình 
chóp đó đi 4 lần thì thể tích khối chóp thay đổi như thế nào? 

 A.  Không thay đổi. B.  Giảm đi hai lần. 
 C.  Tăng lên 8 lần. D.  Tăng lên hai lần. 

Lời giải 
Chọn A 
Thể tích khối chóp ban đầu là ܸ = ଵ

ଷ
.ܤ ℎ = ଵ

ଷ
. ଵ
ଶ
ܾܽsinܥ.ℎ. 

Thể tích khối chóp sau khi tăng độ dài cạnh đáy của khối chóp lên hai lần và giảm chiều cao của 
hình chóp đi 4 lần là ܸ′ = ଵ

ଷ
′ℎ′ܤ = ଵ

ଷ
. ଵ
ଶ

2a. 2ܾ. sinܥ . 
ସ

= ଵ
ଷ

. ଵ
ଶ
ܾܽsinܥ.ℎ = ܸ.Vậy thể tích khối chóp 

không thay đổi. 
Câu 34.  Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ)ଶݔ + ݔ)(3 − 4)ଶ. Hàm số ݕ =  nghịch biến trên (ݔ)݂

khoảng nào dưới đây? 
 A.  (−3; 0). B.  (−2; 2). C.  (3; +∞). D.  (−∞;−3). 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có ݂′(ݔ) = 0 ⇔ 
ݔ = 0
ݔ = −3
ݔ = 4

ݔ)  = 0; ݔ  = 4 là nghiệm kép và ݔ = −3 là nghiệm đơn). 

Bảng xét dấu 

 
Từ bảng xét dấu, suy ra hàm số nghịch biến trên khoảng (−∞;−3).  
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Câu 35.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ) có tâm là 0)ܫ; 0; 1) và tiếp xúc với mặt phẳng (ߙ): ݔ2 −
ݔ2 + ݖ + 8 = 0. Phương trình của (ܵ) là 

 A.  ݔଶ + ଶݕ + ݖ) + 1)ଶ = 3. B.  ݔଶ + ଶݕ + ݖ) − 1)ଶ = 9. 
 C.  ݔଶ + ଶݕ + ݖ) − 1)ଶ = 3. D.  ݔଶ + ଶݕ + ݖ) + 1)ଶ = 9. 

Lời giải 
Chọn B 
Bán kính mặt cầu (ܵ) là khoảng cách từ 0)ܫ; 0; 1) đến (ߙ): ݔ2 − ݔ2 + ݖ + 8 = 0  
ܴ = ݀൫ܫ, ൯(ߙ) = 3. 
Phương trình mặt cầu (ܵ) tâm 0)ܫ; 0; 1) bán kính ܴ = 3 là ݔଶ + ଶݕ + ݖ) − 1)ଶ = 9. 

Câu 36.  Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy ܥܤܣ là tam giác vuông tại ܤܣ ,ܤ =  vuông góc với đáy và ܣܵ,2√ܽ
ܣܵ = 

ଶ
 (tham khảo hình vẽ). Tính khoảng cách từ điểm ܣ đến mặt phẳng (ܵܥܤ)  

 A.  √ଶ
ଷ

. B.  √ଶ


. C.  √ଶ
ଵଶ

. D.  √ଶ
ଶ

. 
Lời giải 

Chọn A 

 
Ta có ቄܥܤ ⊥ ܤܣ

ܥܤ ⊥ ܣܵ ⇒ ܥܤ ⊥   (ܤܣܵ)
Kẻ ܪܣ ⊥   ܤܵ
ቄܪܣ ⊥ ܤܵ
ܪܣ ⊥ ܥܤ ⇒ ܪܣ ⊥ (ܥܤܵ) ⇒ ݀൫ܣ; ൯(ܥܤܵ) =   ܪܣ
Δܵܤܣ vuông tại ܣ có ܪܣ ⊥   ܤܵ
ଵ

ுమ
= ଵ

ௌమ
+ ଵ

మ
= ଵ

ቀೌమቁ
మ + ଵ

൫√ଶ൯
మ ⇒ ܪܣ = √ଶ

ଷ
. 

Câu 37.   Giá trị nhỏ nhất của biểu thức ܣ = ଷ௫మି଼௫ା
௫మିଶ௫ାଵ

 là 
 A.  −1. B.  −2. C.  2. D.  1. 

Lời giải 
Chọn C 
Xét ݂(ݔ) = ଷ௫మି଼௫ା

௫మିଶ௫ାଵ
. 

(ݔ)′݂ = ଶ(௫ିଵ)(௫ିଶ)
(௫ିଵ)ర

. 
Bảng biến thiên 

 
Vậy giá trị nhỏ nhất của ܣ là 2. 
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Câu 38.  Cho hàm số ݂(ݔ) = ଶೣశభିହೣషభ

ଵೣ
. Khi đó: 

 A.  ∫ ݔd(ݔ)݂ = ହೣ

ଶ୪୬ହ
− ହ.ଶೣ

୪୬ଶ
+ ∫  .B .ܥ ݔd(ݔ)݂ = − ହೣ

ଶ୪୬ହ
+ ହ.ଶೣ

୪୬ଶ
+  .ܥ

 C.  ∫ ݔd(ݔ)݂ = − ଶ
ହೣ.୪୬ହ

+ ଵ
ହ.ଶೣ.୪୬ଶ

+ ݔd(ݔ)݂∫  .D .ܥ = ଶ
ହೣ.୪୬ହ

− ଵ
ହ.ଶೣ.୪୬ଶ

+  .ܥ
Lời giải 

Chọn C 

Ta có: ݂(ݔ) = ଶೣశభିହೣషభ

ଵೣ
=

ଶ.ଶೣିభఱ.ହೣ

ଵೣ
= 2. ቀଵ

ହ
ቁ
௫
− ଵ

ହ
. ቀଵ

ଶ
ቁ
௫
  

⇒ ∫ ݔd(ݔ)݂ = ∫ ቂ2. ቀଵ
ହ
ቁ
௫
− ଵ

ହ
. ቀଵ
ଶ
ቁ
௫
ቃdݔ = 2.

ቀభఱቁ
ೣ

୪୬ቀభఱቁ
− ଵ

ହ
.
ቀభమቁ

ೣ

୪୬ቀభమቁ
= − ଶ

ହೣ .୪୬ହ
+ ଵ

ହ.ଶೣ .୪୬ଶ
+  .ܥ

Câu 39.   Có bao nhiêu giá trị nguyên âm của tham số thực ݉ để hàm số ݕ = ଷݔ− + ଶݔ3 + (݉ − ݔ(1 +
2݉ − 3 đồng biến trên đoạn có độ dài lớn hơn 1? 

 A. 3. B. 1. C. 2. D. 0. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có: ݕ = ଷݔ− + ଶݔ3 + (݉ − ݔ(1 + 2݉ − 3 ⇒ ᇱݕ = ଶݔ3− + ݔ6 + ݉ − 1. 
Nếu ߂௬ᇱ ≤ 0 thì hàm số luôn nghịch biến. 
Nếu ߂௬ᇱ > 0 thì hàm số đồng biến trên [ݔଵ;ݔଶ] với ݔଵ,ݔଶ(ݔଵ <  ଶ) là hai nghiệm của phương trìnhݔ
′ݕ = 0. 
Do vậy, hàm số đồng biến trên đoạn có độ dài lớn hơn 1 khi và chỉ khi phương trình ݕ′ = 0 có hai 
nghiệm ݔଵ,ݔଶ thoả mãn |ݔଵ − |ଶݔ > 1. 
௬ᇱ߂ (+ > 0 ⇔ 9 + 3(݉− 1) > 0 ⇔ ݉ > −2 (1) 

+) Theo định lý Viet ta có: ቊ
ଵݔ + ଶݔ = 2
ଶݔଵݔ = ିଵ

ିଷ
 

ଵݔ| (+ − |ଶݔ > 1 ⇔ ଵݔ) + ଶ)ଶݔ − ଶݔଵݔ4 > 1 ⇔ 4 + ସ(ିଵ)
ଷ

> 1 ⇔ ݉ > − ହ
ସ

       (2) 

Từ (1) và (2) ta có ݉ > − ହ
ସ
 mà ݉ nguyên âm do đó ݉ = −1. 

Câu 40.  Tổng các nghiệm của phương trình logଶଶ(3ݔ) + logଷ(9ݔ)− 7 = 0 bằng 
 A.  ଶସସ

ଷ
. B.  84. C.  ଶ଼

଼ଵ
. D.  ଶସସ

଼ଵ
. 

Lời giải 
Chọn D 
Điều kiện ݔ > 0. 
Ta có 
logଶଶ(3ݔ) + logଷ(9ݔ)− 7 = 0 ⇔ (1 + logଷݔ)ଶ + 2 + logଷݔ − 7 = 0 ⇔ logଷଶݔ + 3logଷݔ − 4 = 0 

⇔ logଷݔ = 1
logଷݔ = −4 ⇔ ቈ

ݔ = 3
ݔ = ଵ

଼ଵ
. 

Vậy tổng các nghiệm bằng ଶସସ
଼ଵ

. 
Câu 41.  Cho các số phức ݖଵ, |ଵݖ| ଶ thỏa mãnݖ = |ଶݖ|  = ଵݖ| + |ଶݖ = 1. Tính ܶ = ଵݖ| −  .|ଶݖ
 A. 1. B.  √3. C. 2. D. 0. 

Lời giải 

Chọn B 

Giả sử ݖଵ = ܽ + ܾ݅(ܽ. ܾ ∈ ℝ), ݖଶ = ܿ + ݀݅(ܿ,݀ ∈ ℝ)  

Khi đó ta có ݖଵ + ଶݖ  = (ܽ + ܿ) + (ܾ + ଵݖ  , ݅(݀ − ଶݖ  = (ܽ − ܿ) + (ܾ − ݀)݅.  
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Theo giả thiết ta có: |ݖଵ| = √ܽଶ + ܾଶ = 1 ⇔ ܽଶ + ܾଶ = |ଶݖ|  ,1 = √ܿଶ + ݀ଶ = 1 ⇔ ܿଶ + ݀ଶ = 1  

và |ݖଵ + |ଶݖ = ඥ(ܽ + ܿ)ଶ + (ܾ + ݀)ଶ = 1 ⇔ ଵݖ| + ଶ|ଶݖ = (ܽ + ܿ)ଶ + (ܾ + ݀)ଶ = 1 ⇔ ܽଶ + ܿଶ +
ܾଶ + ݀ଶ + 2ܽܿ + 2ܾ݀ = 1 ⇔ 2ܽܿ + 2ܾ݀ = −1. 

Xét |ݖଵ − ଶ|ଶݖ = (ܽ − ܿ)ଶ + (ܾ − ݀)ଶ = ܽଶ + ܿଶ + ܾଶ + ݀ଶ − 2ܽܿ − 2ܾ݀ = 3 ⇒ ଵݖ| − |ଶݖ = √3.  

Câu 42.   Cho hình lăng trụ ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ có đáy là tam giác đều cạnh ܽ. Hình chiếu vuông góc của điểm ܣ′ 
lên mặt phẳng (ܥܤܣ) trùng với trọng tâm của tam giác ܥܤܣ. Biết khoảng cách giữa 2 đường ܣܣ′ 
và ܥܤ bằng √ଷ

ସ
. Tính thể tích ܸ của khối lăng trụ ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′. 

 A.  ܸ = య√ଷ
ଵଶ

. B.  ܸ = య√ଷ
ଷ

. C.  ܸ = య√ଷ
ଶସ

. D.  ܸ = య√ଷ


. 
Lời giải 

Chọn A 

 
Gọi ܱ là trọng tâm của tam giác ܥܤܣ và ܭ = ܱܣ ∩  .ܥܤ
Dựng ܪܭ ⊥ ܪ)  ′ܣܣ ∈  .(′ܣܣ
Ta có: ቄܥܤ ⊥ ܭܣ

ܥܤ ⊥ ′ܣܣ ⇒ ܥܤ ⊥ (ܭ′ܣܣ) ⇒ ܥܤ ⊥  .ܭܪ

Khi đó: ݀൫ܣܣ′; ൯ܥܤ  = ܭܪ = √ଷ
ସ

. 

Tam giác ܭܪܣ vuông tại ܪܣ :ܪ = ଶܭܣ√ − ଶܭܪ = ଷ
ସ

 và tanܭܣܪ = ு
ு

  

Tam giác ܱܣ′ܣ vuông tại ܱ: tanܣ′ܣܱ = ᇱை
ை

. 

Suy ra ு
ு

= ᇱை
ை

⇒ ܱ′ܣ = 
ଷ
. 

Vậy ܸ .ᇱᇱᇱ = ܵ.ܱ′ܣ = 
ଷ
⋅ 

మ√ଷ
ସ

= య√ଷ
ଵଶ

. 
Câu 43.   Cho ܽ,ܾ là hai số thực dương. Gọi (H) là hình phẳng giới hạn bởi parabol ݕ =  ଶ và đườngݔܽ

thẳng ݕ =  Quay (H) quanh trục hoành thu được khối có thể tích là ଵܸ, quay (H) quanh trục .ݔܾ−
tung thu được khối có thể tích là ଶܸ. Tìm ܾ sao cho ଵܸ = ଶܸ. 

 A.  ܾ = ହ
ସ
. B.  ܾ = ହ

ଷ
. C.  ܾ = ହ

ଶ
. D.  ܾ = ହ


. 

Lời giải 

Chọn A 

B'

C'

O
K

A C

B

A'

H
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Phương trình hoành độ giao điểm của parabol và đường thẳng đã cho là ܽݔଶ =  .ݔܾ−

Do ܽݔଶ = ቈ ⇔ ݔܾ−
ݔ = 0
ݔ = − 


 nên các giao điểm là ܱ và ܯቀ− 


;  

మ


ቁ  

(Tham khảo hình vẽ kèm theo) 

Đến đây ta có: 

+ ଵܸ = ߨ ∫ ݔଶ݀(ݔܾ−)
ି  ್ೌ

∫ߨ−  ݔଶ݀(ଶݔܽ)
ି  ್ೌ

 = .ଶܾߨ ௫
య

ଷ
ቚ
ି  ್ೌ


− .ଶܽߨ ௫

ఱ

ହ
ቚ
ି  ್ೌ


 = ଶగఱ

ଵହయ
 (đơn vị thể tích). 

+ ଶܸ = ߨ ∫ ൬−ට௬

൰
ଶ

  −  ݕ݀
್మ

ೌ
 ߨ ∫ ቀ− ௬


ቁ
ଶ
ݕ݀

್మ

ೌ
  = ߨ ௬మ

ଶ
ቚ


್మ

ೌ   − ߨ   ௬య

ଷమ
ቚ


್మ

ೌ  = గర

య
 (đơn vị thể tích) 

Do vậy ଵܸ = ଶܸ ⇔ ଶగఱ

ଵହయ
= గర

య
⇔ ܾ = ହ

ସ
.  

Câu 44.  Cho hàm số ݕ =  là hàm số bậc ba. Biết hàm (ݔ)݂ có đồ thị là đường cong trong hình vẽ, với |(ݔ)݂|
số ݂(ݔ) đạt cực trị tại điểm ݔଵ; ଶݔ ଶ thỏa mãnݔ  = ଵݔ + 2 và ݂(ݔଵ) + (ଶݔ)݂ = 0. Gọi ଵܵ,ܵଶ là diện 
tích của hai hình phẳng được tô trong hình vẽ dưới đây. Tỷ số ௌభ

ௌమ
 bằng 

 
 A.  ହ

ଶଵ
. B.  ଷ

ହ
. C.  ହ

ଵଵ
. D.  ହ

ଵଷ
. 

Lời giải 
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Kết quả bài toán không thay đổi nếu ta tịnh tiến đồ thị sang trái sao cho ܫ ≡ ܱ. Khi đó chọn đồ thị 
hàm số ݃(ݔ) = ଷݔܽ + ଶݔܾ + ݔܿ + ݀. Khi đó dễ thấy ݃(ݔ) lẻ nên ܾ = ݀ = 0 và ݃(ݔ) = ଷݔܽ +  ݔܿ
có hai điểm cực trị tương ứng là −1;  1, cũng là nghiệm của 3ܽݔଶ + ܿ = 0. Do đó ݃(ݔ) =
ଷݔ)ܽ − ܽ,(ݔ3 > 0. 
ଵܵ + ܵଶ = |2݃(−1)| = 4ܽ. 
ଵܵ = ܽ ∫ ଷݔ| − ݔ݀|ݔ3

ିଵ = ହ
ସ
ܽ ⇒ ܵଶ = ଵଵ

ସ
ܽ. 

Vậy ௌభ
ௌమ

= ହ
ଵଵ

. 
Câu 45.   Một khối đồ chơi gồm hai khối trụ (ܪଵ), (ܪଶ) xếp chồng lên nhau, lần lượt có bán kính đáy và 

chiều cao tương ứng là ݎଵ, ℎଵ, ݎଶ, ℎଶ thỏa mãn ݎଶ = ଵ
ଶ
ଵ, ℎଶݎ = 2ℎଵ (tham khảo hình vẽ). Biết rằng 

thể tích của toàn bộ khối đồ chơi bằng 30 (cmଷ), thể tích khối trụ (ܪଵ) bằng 

 

 A.  20 (cmଷ). B.  10 (cmଷ). C.  24 (cmଷ). D.  15 (cmଷ). 
Lời giải 

Chọn A 
Gọi thể tích của khối trụ (ܪଵ) là ଵܸ = là ଶܸ (ଶܪ) ଵଶℎଵ, thể tích của khối trụݎߨ =  .ଶଶℎଶݎߨ

Suy ra ଶܸ = ߨ ቀଵ
ଶ
ଵቁݎ

ଶ
. 2ℎଵ = ଵ

ଶ ଵܸ. 

Theo bài ra ta có có ଵܸ + ଶܸ = 30 (cmଷ) ⇔ 3 ଶܸ = 30 (cmଷ). 

Do đó ta có thể tích hai khối trụ lần lượt là ଵܸ = 20 (cmଷ), ଶܸ = 10 (cmଷ). 

Câu 46.  Một cổng chào có dạng hình parabol chiều cao 18 ݉, chiều rộng chân đế 12 ݉. Người ta căng sợi 
dây trang trí ܦܥ ,ܤܣ nằm ngang, đồng thời chia hình giới hạn bởi parabol thành ba phần có diện 
tích bằng nhau (xem hình vẽ bên dưới). Tỷ số 


 bằng 
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 A.  ଵ

√ଶ
. B.  ଵ

√ଶయ . C.  ଵ
√ଷ

. D.  ଵ
√ଷయ . 

Lời giải 

Chọn B 

 
Ta gắn hệ trục tọa độ như hình vẽ. 

Gọi phương trình của parabol là ݕ = ଶݔܽ + ݔܾ + ܿ. 

Theo hình vẽ, ta có ൝
ܿ = 18
36ܽ + 6ܾ = −18
36ܽ − 6ܾ = −18

 ⇔ ቐ
ܽ = − ଵ

ଶ
ܾ = 0
ܿ = 18

 ⇒ ݕ = − ௫మ

ଶ
+ 18. 

Gọi điểm ܤ ቀܾ;  18− మ

ଶ
ቁ và ܦ ቀ݀;  18− ௗమ

ଶ
ቁ. 

Gọi ଵܵ là diện tích phần giới hạn bởi dây cung ܤܣ và parabol. 

Ta có ଵܵ = 2∫ ቂቀ− ௫మ

ଶ
+ 18ቁ − ቀ− మ

ଶ
+ 18ቁቃdݔ =

 2∫ ቀ
మ

ଶ
− ௫మ

ଶ
ቁ dݔ

 = 2 ቀ
మ

ଶ
ݔ − ௫య


ቁቚ



= ଶయ

ଷ
. 

Gọi ܵଶ là diện tích phần giới hạn bởi dây cung ܦܥ và parabol. 

Ta có ܵଶ = 2∫ ቂቀ− ௫మ

ଶ
+ 18ቁ − ቀ− ௗమ

ଶ
+ 18ቁቃdݔ =ௗ

 2∫ ቀௗ
మ

ଶ
− ௫మ

ଶ
ቁ dݔௗ

 = 2 ቀௗ
మ

ଶ
ݔ − ௫య


ቁቚ


ௗ
= ଶௗయ

ଷ
. 

Theo giả thiết, ta có ܵଶ = 2 ଵܵ ⇔
ଶௗయ

ଷ
= ସయ

ଷ
 ⇔ 

ௗ
= ଵ

√ଶయ  ⇒ 


= 
ௗ

= ଵ

√ଶయ . 

Câu 47.  Cho hàm số ݕ = ݕ Hàm số .(ݔ)݂ = ݕ có đồ thị như hình bên dưới. Tìm ݉ để hàm số (ݔ)′݂ =
ଶݔ)݂ + ݉) có 3 điểm cực trị. 
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 A.  ݉ ∈ (3; +∞). B.  ݉ ∈ (−∞;  0). C.  ݉ ∈ [0;  3]. D.  ݉ ∈ [0;  3). 

Lời giải 
Chọn D 

Đặt ݃(ݔ) = ଶݔ)݂ + ݉) ⇒ (ݔ)′݃ = .ݔ2 ଶݔ)′݂ + ݉) ⇒ (ݔ)′݃ = 0 ⇔ ݔ = 0
ଶݔ)′݂ + ݉) = 0 ⇔

൦

ݔ = 0
ଶݔ + ݉ = 0
ଶݔ + ݉ = 1
ଶݔ + ݉ = 3

⇔ ൦

ݔ = 0
ଶݔ = −݉ (1)
ଶݔ + ݉ = 1 (2)
ଶݔ = 3 −݉ (3)

  

Nhận thấy số điểm cực trị của hàm số ݕ = ଶݔ)݂ + ݉) bằng số nghiệm đơn hoặc nghiệm bội lẻ của 
ݕ Mà đồ thị hàm số .(ݔ)′݃ = ݔ tại điểm có hoành độ ݔܱ tiếp xúc với (ݔ)′݂ = 1 nên (2) có nghiệm 
hay vô nghiệm thì số điểm cực trị của hàm số ݕ = ଶݔ)݂ + ݉) cũng không bị ảnh hưởng. Vậy ta xét 
các trường hợp: 
* ݉ = 0: Khi đó ݃′(ݔ) có đúng 3 nghiệm đơn hoặc nghiệm bội lẻ nên ݕ = ଶݔ)݂ + ݉) có 3 điểm 
cực trị, tức là ݉ = 0 thỏa mãn yêu cầu bài toán. 
* ݉ = 3: Khi đó ݃′(ݔ) có đúng 1 nghiệm đơn hoặc nghiệm bội lẻ nên ݕ = ଶݔ)݂ + ݉) có đúng 1 
điểm cực trị, tức là ݉ = 3 không thỏa mãn yêu cầu bài toán. 
* ݉ ∉ {0;  3}: Khi đó các nghiệm của (1) và (3) (nếu có) đều khác 0, đồng thời 3 −݉ > −݉,∀݉. 

Do đó ݃′(ݔ) có đúng 3 nghiệm đơn hoặc nghiệm bội lẻ khi ൜3 −݉ > 0 > −݉
݉ ∉ {0;  3} ⇔ ݉ ∈ (0;  3)  

Vậy ݉ ∈ [0;  3). 
Câu 48.  Xét các số phức ݖ = ܽ + ܾ݅ thỏa mãn |ݖ − 4 − 3݅| = √5 Tính ܲ = ܽ + ܾ khi |ݖ + 1 − 3݅| +

ݖ| − 1 + ݅| đạt giá trị lớn nhất. 
 A.  ܲ = 8. B.  ܲ = 4. C.  ܲ = 6. D.  ܲ = 10. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: |ݖ − 4− 3݅| = √5  
Đặt ܣ = ݖ| + 1 − 3݅| + ݖ| − 1 + ݅| ta có: ܣ = ඥ(ܽ + 1)ଶ + (ܾ − 3)ଶ + ඥ(ܽ − 1)ଶ + (ܾ + 1)ଶ =
2(16ܽ + 8ܾ − 28)  
Mặt khác ta có: 4ܽ + 2ܾ − 7 = 4(ܽ − 4) + 2(ܾ − 3) + 15  
Từ (1) và (2) ta được: ܣଶ ≤ 200 Để ܣ୫ୟ୶ = 10√2  
Vậy ܲ = ܽ + ܾ = 10  



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 19    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

Câu 49.  Cho hai số thực ܽ, ܾ thỏa mãn điều kiện 3ܽ − 4 > ܾ > 0. Tính tổng ܵ = ܽ + 2ܾ khi biểu thức ܲ =

log ቀ
య

ସ
ቁ+ ଷ

ଵ
൬log యೌ

రశ್
ܽ൰

ଶ
 đạt giá trị nhỏ nhất. 

 A.  ܵ = 10. B.  ܵ = 11. C.  ܵ = 12. D.  ܵ = 8. 
Lời giải 

Chọn D 
Từ giả thiết ta có 3ܽ > 4 + ܾ > 4, suy ra ܽ > 1 và ଷ

ସା
> 1 nên log యೌ

రశ್
ܽ > 0. 

Theo bất đẳng thức Cauchy ta có: ܾ + 4 = ܾ + 2 + 2 ≥ 3√4ܾయ ⇒ ଷ
ସା

≤ 
√ସయ ⇒ య

ସ
≥ ቀ ଷ

ସା
ቁ
ଷ

> 1. 

Suy ra log ቀ
య

ସ
ቁ > 0 và log యೌ

రశ್
ܽ ≥ log ೌ

√ర್య
ܽ = ଷ

୪୭ೌ
ೌయ
ర್

. 

Đặt ݐ = log ቀ
య

ସ
ቁ thì ݐ > 0 và theo bất đẳng thức Cauchy ta được: 

ܲ ≥ ݐ +
3

16 ൬
3
൰ݐ

ଶ

=
ݐ
2 +

ݐ
2 +

27
ଶݐ16 ≥ 3ඨ

ݐ
2 .
ݐ
2 .

27
ଶݐ16

య
=

9
4 

Đẳng thức xảy ra khi ቐ
ଵ
ଶ

log ቀ
య

ସ
ቁ = ଶ

ଵ୪୭ೌమ൬
ೌయ
ర್൰

ܾ = 2
⇔ ቄܽ = 4

ܾ = 2. 

Khi đó ܵ = ܽ + 2ܾ = 8. 

Câu 50.  Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ cho ba điểm 2)ܣ; 0; ;0)ܤ ,(0 4; ;0)ܥ ,(0 0; 6). Điểm ܯ thay 

đổi trên mặt phẳng (ܥܤܣ) và ܰ là điểm trên tia ܱܯ sao cho ܱܯ.ܱܰ = 12. Biết rằng khi ܯ thay 

đổi, điểm ܰ luôn thuộc một mặt cầu cố định. Tính bán kính của mặt cầu đó. 

 A.  2√3. B.  ହ
ଶ
. C. 

ଶ
. D.  3√2. 

Lời giải 
Chọn C 
Phương trình mặt phẳng (ܥܤܣ): ௫

ଶ
+ ௬

ସ
+ ௭


= 1 ⇔ ݔ6 + ݕ3 + ݖ2 − 12 = 0 

Gọi ܰ(ݕ;ݔ;  (ݖ
Theo giả thiết ta có ܰ là điểm trên tia ܱܯ sao cho ܱܯ.ܱܰ = 12 suy ra ܱܯሬሬሬሬሬሬ⃗ = ଵଶ

ைேమ
.ܱܰሬሬሬሬሬሬ⃗  

Do đó ܯ ቀ ଵଶ௫
௫మା௬మା௭మ

; ଵଶ௬
௫మା௬మା௭మ

; ଵଶ௭
௫మା௬మା௭మ

ቁ. 

Mặt khác ܯ ∈ nên 6 (ܥܤܣ) ଵଶ௫
௫మା௬మା௭మ

+ 3 ଵଶ௬
௫మା௬మା௭మ

+ 2 ଵଶ௭
௫మା௬మା௭మ

− 12 = 0 

⇔ ݔ6 + ݕ3 + ݖ2 − ଶݔ) + ଶݕ + (ଶݖ = 0 ⇔ ଶݔ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ6 − ݕ3 − ݖ2 = 0. 
Do đó điểm ܰ luôn thuộc một mặt cầu cố định (ܵ):ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ6 − ݕ3 − ݖ2 = 0 có tâm 

ܫ ቀ3; ଷ
ଶ

; 1ቁ và bán kính ܴ = ට3ଶ + ቀଷ
ଶ
ቁ
ଶ

+ 1ଶ = 
ଶ
. 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
010 

 
Câu 1.   Chọn khẳng định sai trong các khẳng định sau: 
 A. Hàm số ݕ = ;ଶ có tập xác định là (0√ݔ +∞). 
 B. Hàm số ݕ = logଶݔ đồng biến trên ℝ. 
 C. Hàm số ݕ = logభ

మ
 .nghịch biến trên tập xác định của nó ݔ

 D. Hàm số ݕ = 2௫ đồng biến trên ℝ. 
Câu 2.   Thể tích của khối lăng trụ có diện tích đáy ܤ và chiều cao ℎ là 
 A.  3ܤℎ. B.  ଵ

ଷ
ℎ. C.  ସܤ

ଷ
 .ℎܤ  .ℎ. Dܤ

Câu 3.  Với ܽ là số thực dương và ܽ ≠ 1, log√ ቀ
మ

଼
ቁ   bằng 

 A.  ସ୪୭మି
୪୭మ

. B.  ସ୪୭మା
୪୭మ

. C.  ଶ୪୭మିଷ
ଶ୪୭మ

. D.  ଶ୪୭మାଷ
ଶ୪୭మ

. 

Câu 4.  Cho hàm số ݕ = ∫ liên tục trên [ܽ;ܾ], nếu (ݔ)݂ ௗݔd(ݔ)݂
 = 5 và ∫ ௗݔd(ݔ)݂

 = 2 (với ܽ < ݀ < ܾ) 
thì ∫ ݔd(ݔ)݂

  bằng. 
 A.  10. B.  7. C.  ହ

ଶ
. D.  3. 

Câu 5.  Tìm tập xác định ܦ của hàm số ݕ = ଶݔ) − ݔ2 + 1)
భ
య. 

 A. ܦ = (1; +∞). B. ܦ = ℝ\{1}. C. ܦ = ℝ. D. ܦ = (0; +∞). 

Câu 6.  Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho điểm 2)ܭ;  4;  6), gọi ܭ′ là hình chiếu vuông góc của ܭ 
lên ܱݖ, khi đó trung điểm của ܱܭ′ có tọa độ là 

 A.  (0;  2;  0). B.  (1;  0;  0). C.  (1;  2;  3). D.  (0;  0;  3). 
Câu 7.   Bảng biến thiên sau là của hàm số nào? 

 
 A.  ݕ = ସݔ− + ଶݔ4 + 1. B.  ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 + 1. 
 C.  ݕ = ସݔ − ଶݔ4 + 1. D.  ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1. 
Câu 8.   Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): ݔ) + 1)ଶ + ݕ) − 3)ଶ + ଶݖ = 9. Tâm của (ܵ) có tọa độ 

là 
 A.  (−1; 3; 0). B.  (1; 3; 0). 
 C.  (−1;−3; 0). D.  (1;−3; 0). 
Câu 9.  Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ)ଶݔ − 1) với mọi số thực ݔ. Số điểm cực tiểu của hàm 

số ݂(ݔ) là 
 A.  . B.  . C.  . D.  0. 
Câu 10.   Tiệm cận ngang và tiệm cận đứng của đồ thị hàm số ݕ = ௫ାଵ

௫ିଶ
 là 

 A.  ݕ = 1; ݔ  = 2. B.  ݕ = ݔ,1 = −2. C.  ݕ = −1; ݔ  = −2. D.  ݕ = −1; ݔ  = 2. 
Câu 11.   Tập nghiệm ܵ của bất phương trình 2ଶ௫ିଷ ≤ 32 là 
 A.  ܵ = (−∞ ;  1]. B.  ܵ = (−∞; 4]. C.  ܵ = [1 ; +∞). D.  ܵ = [4 ; +∞). 
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Câu 12.  Một khối nón có thể tích bằng 4ߨ và chiều cao bằng 3. Bán kính đường tròn đáy bằng: 
 A.  ସ

ଷ
. B.  1. C.  2. D.  ଶ√ଷ

ଷ
. 

Câu 13.  (ĐTK BGD 2018) Cho tập hợp ܯ có 10 phần tử. Số tập con gồm hai phần từ của ܯ là 
 A. ܣଵଶ  B. ܥଵଶ  C. 10ଶ D. ܣଵ଼  
Câu 14.   Cho số phức ݖ = ܽ + ܾ݅ (ܽ, ܾ ∈ ℝ) thỏa mãn 2ݖ + ̅ݖ = 3 + ݅. Tính giá trị biểu thức 3ܽ + ܾ? 
 A.  3ܽ + ܾ = 5. B.  3ܽ + ܾ = 3. C.  3ܽ + ܾ = 4. D.  3ܽ + ܾ = 6. 
Câu 15.  Một khối trụ có thể tích bằng 12ܽߨଷ và độ dài đường cao bằng 3ܽ. Bán kính đường tròn đáy của 

hình trụ là 
 A.  ܽ. B.  3ܽ. C.  2ܽ. D.  4ܽ. 
Câu 16.  Cho đồ thị hàm số ݕ =  có đồ thị như hình vẽ bên dưới (ݔ)݂

 
Hàm số ݕ =  ?đồng biến trên khoảng nào dưới đây (ݔ)݂

 A.  (2; +∞). B.  (− ∞; 0). C.  (−2; 2). D.  (0; 2). 
Câu 17.  Đường cong ݕ = ଷݔ − ଶݔ4 +  ?cắt trục hoành tại bao nhiêu điểm ݔ4
 A.  1. B.  0. C.  2. D.  3. 
Câu 18.   Cho số phức ݖ = √5− 2݅. Tính |̅ݖ|. 
 A. |̅ݖ| = 3. B. |̅ݖ| = √7. C. |̅ݖ| = 5. D. |̅ݖ| = √29. 

Câu 19.   Cho hàm số ݂(ݔ) = sin2ݔ. Trong các khằng định sau, khẳng định nào đúng? 
 A.  ∫ ݂ ݔd(ݔ) = − ଵ

ଶ
cos2ݔ +  .ܥ

 B.  ∫ ݂ ݔd(ݔ) = 2cos2ݔ +  .ܥ
 C.  ∫ ݂ ݔd(ݔ) = −2cos2ݔ +  .ܥ
 D.  ∫ ݂ ݔd(ݔ) = ଵ

ଶ
cos2ݔ +  .ܥ

Câu 20.  Trong hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀ có phương trình: ൝
ݔ = 1 − ݐ
ݕ = −2 + ݐ
ݖ = 1 + ݐ3

. Trong các vectơ sau, 

vectơ nào là vectơ chỉ phương của đường thẳng ݀? 
 A.  ݑሬ⃗ ସ = (−1 ;  1 ;  3). B.  ݑሬ⃗ ଶ = (−1 ;  2 ;  1). C.  ݑሬ⃗ ଷ = (−1 ; −1 ; −3). D.  ݑሬ⃗ ଵ =
(1 ; −2 ;  1). 
Câu 21.   Tìm nghiệm của phương trình logଶ(1− (ݔ = 2. 
 A.  ݔ = 3. B.  ݔ = 5. C.  ݔ = −3. D.  ݔ = −4. 
Câu 22.   Tích phân ∫ ݁௫dݔଵ

  bằng 
 A.  ݁ − 1. B.  ݁ଶ − 1. C.  ିଵ

ଶ
. D.  ݁. 

Câu 23.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ − ݕ + ݖ2 + 1 = 0. Véc tơ nào sau đây là một véc tơ 
pháp tuyến của (ܲ)? 

 A.  ݊ଵሬሬሬሬ⃗ = (1; −1; −2). B.  ݊ଷሬሬሬሬ⃗ = (−1;  2;  1). C.  ݊ଶሬሬሬሬ⃗ = (2;  2;  4). D.  ݊ସሬሬሬሬ⃗ =
(−1;  1; −2). 
Câu 24.  Cấp số cộng (ݑ) có số hạng đầu ݑଵ = 3, công sai ݀ = 5, số hạng thứ tư là 
 A.  ݑସ = 14. B.  ݑସ = 23. C.  ݑସ = 18. D.  ݑସ = 8. 
Câu 25.  Trên mặt phẳng tọa độ ܱݕݔ, số phức nào dưới đây có điểm biểu diễn là (2 −; 1)ܯ? 
 A.  ݖ = 1 + 2݅. B.  ݖ = 1 − 2݅. C.  ݖ = −1 − 2݅. D.  ݖ = −1 + 2݅. 
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Câu 26.  Cho hàm số ݂(ݔ) xác định trên ℝ\{0}, liên tục trên mỗi khoảng xác định và có bảng biến thiên như 
sau: 

 
Hàm số đã cho có bao nhiêm điểm cực trị? 

 A.  2. B.  0. C.  3. D.  1. 
Câu 27.  Trong các hàm số sau, hàm số nào có giá trị nhỏ nhất trên tập xác định của nó. 
 A.  ݕ = ଷݔ − ݔ20 + 21. B.  ݕ = 1 + ݔ −  .ଶݔ
 C.  ݕ = ݔ + ଵ

௫
. D.  ݕ = 1− ݔ√ −  .ଶݔ

Câu 28.   Giải bóng chuyền VTV Cup có 12 đội tham gia trong đó có 9 đội nước ngoài và 3 đội của Việt 
Nam. Ban tổ chức bốc thăm ngẫu nhiên chia thành ba bảng đấu ܥ,ܤ,ܣ mỗi bảng 4 đội. Xác xuất 3 
đội việt nam nằm ở 3 bảng đấu là 

 A.  ܲ = వయలయ

భమర ఴర
. B.  ܲ = ଷవయలయ

భమర ఴర
. C.  ܲ = వయలయ

భమర ఴర
. D.  ܲ = ଶవయలయ

భమర ఴర
   

Câu 29.  Cho khối chóp có đáy là hình vuông cạnh ܽ và chiều cao bằng 2ܽ. Thể tích của khối chóp đã cho 
bằng 

 A.  2ܽଷ. B.  ସ
ଷ
ܽଷ. C.  4ܽଷ. D.  ଶ

ଷ
ܽଷ. 

Câu 30.  Tứ diện ܦܥܤܣ có tất cả các cạnh đều bằng ܽ. Số đo góc giữa hai đường thẳng ܤܣ và ܦܥ bằng 
 A.  90°. B.  60°. C.  30°. D.  45°. 
Câu 31.   Với ܽ,ܾ, ݔlà các số thực dương thỏa mãn logହ ݔ = 4logହܽ + 3logହܾ. Mệnh đề nào sau đây đúng? 
 A.  ݔ = 4ܽ + 3ܾ. B.  ݔ = ܽସܾଷ. C.  ݔ = ܽ   ସ + ܾଷ. D.  ݔ = 3ܽ + 4ܾ. 

Câu 32.   ∫ ଵ
ୱ୧୬మ௫.ୡ୭ୱమ௫

 bằng ݔ݀
 A.  2tan2ݔ + + ݔB.  −2cot2 .ܥ + ݔC.  −2tan2 .ܥ + ݔD.  2cot2 .ܥ  .ܥ
Câu 33.   Trong không gian ܱ ݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܴ):ݔ + ݕ − ݖ2 + 2 = 0 và đường thẳngΔଵ: ௫

ଶ
= ௬

ଵ
= ௭ିଵ

ିଵ
. 

Đường thẳng Δଶ nằm trong mặt phẳng (ܴ) đồng thời cắt và vuông góc với 
đường thẳng Δଵ có phương trình là 

 A. ൝
ݔ = 2 + ݐ3
ݕ = 1 − ݐ
ݖ = ݐ

. B. ൝
ݔ = ݐ
ݕ = ݐ2−
ݖ = 1 + ݐ

. C. ൝
ݔ = 2 + ݐ
ݕ = 1 − ݐ
ݖ = ݐ

. D. ൝
ݔ = ݐ
ݕ = ݐ3−
ݖ = 1 − ݐ

. 

Câu 34.  Cho các số phức ݖଵ; |ଵݖ| ଶ thỏa mãnݖ  = |ଶݖ| ;2 = ଵݖ| ;7√ − |ଶݖ = √5. Tính |ݖଵ +   |ଶݖ 
 A.  |ݖଵ + |ଶݖ  = 2√2. B.  |ݖଵ + |ଶݖ  = √17. C.  |ݖଵ + |ଶݖ  = 3√2. D.  |ݖଵ + |ଶݖ  = √19. 
Câu 35.  Biết ∫ ݔ2)݂] − 1) + ݔ4)2݂ − 1)]dݔ = 6ଶ

ଵ . Giá trị của ∫ ݔd(ݔ)݂
ଵ  bằng? 

 A.  8. B.  10. C.  12. D.  6. 
Câu 36.  Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ liên tục trên ℝ và có (ݔ)݂ = 1)ݔ − ݔ)(ଷݔ − 2)ସ. Hàm số ݕ =  nghịch (ݔ)݂

biến trên khoảng nào sau đây? 
 A.  (0; 2). B.  (0; 1). C.  (1; 2). D.  (−∞; 1). 
Câu 37.  Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình bình hành, ܥܤܣ = ܥܣܤ ,60°  = ܤܵ ,90°  ⊥

= ܤܵ ,(ܦܥܤܣ) ܤܣ ,ܽ  = ܽ. Gọi ܭ,ܪ lần lượt là hình chiếu của ܤ trên ܵܥܵ,ܣ. Tính khoảng cách 
từ điểm ܥ đến mặt phẳng (ܭܪܤ) theo ܽ. 

 A.  
√ହ

. B.  ସ
√ହ

. C.  √ହ
ଷ

. D.  ଶ
√ହ

. 
Câu 38.  Phương trình mặt cầu (ܵ) có đường kính ܤܣ với 2)ܣ; 1; ;0)ܤ ,(1 3;−1) là: 
 A.  (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 9. B.  ݔଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 3. 
 C.  (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 3. D.  (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 9. 
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Câu 39.  Cho logଽݔ = logଵଶݕ = logଵ(ݔ + Tính giá trị ௫ .(ݕ3
௬
. 

 A.  ଷି√ହ
ଶ

. B.  √ଵଷିଷ
ଶ

. C.  ଷା√ଵଷ
ଶ

. D.  √ହିଵ
ଶ

. 
Câu 40.  Cho hàm số ݕ = ;xác định và liên tục trên đoạn [−3 (ݔ)݂  3]. Gọi ܯ,݉ lần lượt là diện tích các 

hình phẳng ܤ ,ܣ được giới hạn bởi đồ thị hàm số ݕ = ݕ và đường thẳng (ݔ)݂ = ݔ− − 1 như trong 
hình dưới đây: 

 
Biết ∫ ݂(1− ݔd(ݔ3

ర
య
ିమయ

= ଵ
ଷ

ܯܽ) + ܾ݉ + ܿ). Mệnh đề nào sau đây đúng? 

 A.  2ܽ + ܾ + ܿ = −5. B.  2ܽ + ܾ + ܿ = 7. C.  2ܽ + ܾ + ܿ = −7. D.  2ܽ + ܾ + ܿ = 5. 
Câu 41.   Cho ݕ = − ଵ

ଷ
ଷݔ + ଶݔ2 + ݔ݉ − 2019. Có bao nhiêu giá trị nguyên dương của m để hàm số nghịch 

biến trên [1; 2]. 
 A.  3. B.  2. C.  0. D.  1. 
Câu 42.   Cho ݖଵ, ݖଶ là các số phức thỏa mãn |ݖଵ| = |ଶݖ| = 1 và |ݖଵ − |ଶݖ2 = √6. Tính giá trị của biểu thức 

ܲ = ଵݖ2| +  .|ଶݖ
 A.  ܲ = 2. B.  ܲ = √3. C.  ܲ = 3. D.  ܲ = 1. 
Câu 43.  Cho hình lăng trụ ܯ ,′ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ là trung điểm của ܣܣ′. Biết thể tích khối chóp ܥ′ܥ′ܤܤ.ܯ bằng 

ܸ. Khi đó thể tích khối lăng trụ bằng 
 A.  ସ

ଷ
ܸ. B.  3ܸ. C.  2ܸ. D.  ଷ

ଶ
ܸ. 

Câu 44.  Cho parabol (ܲ):ݕ = (ݔ)݂ = ଶݔ − ݔ2 − 1 và đường thẳng ߂: ݕ = (ݔ)݃ = ݔ2 + ݉. Để diện tích 
phần hình phẳng giới hạn bởi (ܲ) và ߂ bằng ସ

ଷ
 thì giá trị tham số ݉ nằm trong khoảng 

 A.  (2; 3).  B.  (−5;−3).  C.  (−3; 0).  D.  (0; 2).  Câu 45.  Ông An làm lan can ban công của ngôi nhà bằng một miếng kính cường lực. Miếng kính này là một 
phần của mặt xung quanh một hình trụ như hình bên dưới. 

 
Biết ܤܣ = 4 m, ܤܧܣ = ܤܣ là điểm chính giữa cung ܧ) 150° ) và ܣܦ = 1,4 m. Biết giá tiền loại 
kính này là 500.000 đồng cho mỗi mét vuông. Số tiền (làm tròn đến hàng chục nghìn) mà ông An 
phải trả là 

 A.  2.930.000 đồng. B.  2.840.000 đồng. C.  3.200.000 đồng. D.  5.820.000 đồng. 
Câu 46.  Cho số phức z thỏa mãn 3|ݖ + ݅| + ݖ|4 − ݅| = 10. Gọi a, b lần lượt là giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ 

nhất của |ݖ|. Tính ܵ = 

. 

 A.  ܵ = 9. B.  ܵ = 
ହ
. C.  ܵ = ଵଵ


. D.  ܵ = ଵ଼


. 
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Câu 47.  Cho hàm số bậc bốn ݕ = ݕ có đồ thị hàm (ݔ)݂ = ݕ như hình vẽ bên dưới. Xét hàm số (ݔ)′݂ =
(ݔ)݃ = (ଶݔߙ)݂ − ߙ với ݔ > 0. Gọi ݉ và ݊ lần lượt là số điểm cực trị tối đa, số điểm cực trị tối 
thiểu của hàm số ݕ = ݉ Tính .(ݔ)݃ + ݊. 

 
 A.  4. B.  8. C.  10. D.  6. 
Câu 48.   Một sân chơi cho trẻ em hình chữ nhật có chiều dài 100݉ và chiều rộng là 60݉ người ta làm một 

con đường nằm trong sân (như hình vẽ). Biết rằng viền ngoài và viền trong của con đường là hai 
đường Elip, Elip của đường viền ngoài có trục lớn và trục bé lần lượt song song với các cạnh hình 
chử nhật và chiều rộng của mặt đường là 2݉. Kinh phí cho mỗi ݉ଶ làm đường 600.000 đồng. 
Tính tổng số tiền làm con đường đó. (Số tiền được làm tròn đến hàng nghìn). 

 
 A. 294053000. B. 283604000. C. 293804000. D. 283904000. 
Câu 49.   Trong các nghiệm (ݕ;ݔ) thỏa mãn bất phương trình logଶ௫మା௬మ(ݔ + (ݕ2 ≥ 1. Giá trị lớn nhất của 

biểu thức ܶ = ݔ +  :bằng ݕ2
 A.  ଽ

ସ
. B.  ଽ

ଶ
. C.  9.  D.  ଽ

଼
. 

Câu 50.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): ݔ) − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 16, đường thẳng 

݀: ൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = −1 + ݐ4
ݖ = −1 − ݐ3

. Gọi ܯ là một điểm thay đổi trên ݀ sao cho tồn tại ba mặt phẳng đôi một vuông 

góc đi qua ܯ và cắt (ܵ) theo ba đường tròn. Gọi ܶ là tổng diện tích của ba đường tròn đó. Giá trị 
lớn nhất của ்

గ
 là 

 A. 48. B. 26. C. 16. D. 23. 
------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
B D A D B D D A A A B C B C C D C A A A C A D C B 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
D D A D A B B D B C C B C B C C A D B A C B A B D 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1.   Chọn khẳng định sai trong các khẳng định sau: 
 A. Hàm số ݕ = ;ଶ có tập xác định là (0√ݔ +∞). 
 B. Hàm số ݕ = logଶݔ đồng biến trên ℝ. 
 C. Hàm số ݕ = logభ

మ
 .nghịch biến trên tập xác định của nó ݔ

 D. Hàm số ݕ = 2௫ đồng biến trên ℝ. 
Lời giải 

Chọn B 
Hàm số ݕ = logଶݔ đồng biến trên khoảng (0; +∞). 

Câu 2.   Thể tích của khối lăng trụ có diện tích đáy ܤ và chiều cao ℎ là 
 A.  3ܤℎ. B.  ଵ

ଷ
ℎ. C.  ସܤ

ଷ
 .ℎܤ  .ℎ. Dܤ

Lời giải 
Chọn D 
Ta có thể tích của khối lăng trụ là ܸ =  .ℎܤ

Câu 3.  Với ܽ là số thực dương và ܽ ≠ 1, log√ ቀ
మ

଼
ቁ   bằng 

 A.  ସ୪୭మି
୪୭మ

. B.  ସ୪୭మା
୪୭మ

. C.  ଶ୪୭మିଷ
ଶ୪୭మ

. D.  ଶ୪୭మାଷ
ଶ୪୭మ

. 
Lời giải 

Chọn A 

Ta có: log√ ቀ
మ

଼
ቁ =

୪୭మ൬
ೌమ

ఴ ൰

୪୭మ√
= ୪୭మమି୪୭మ଼

୪୭మ√
= ସ୪୭మି

୪୭మ
. 

Câu 4.  Cho hàm số ݕ = ∫ liên tục trên [ܽ;ܾ], nếu (ݔ)݂ ௗݔd(ݔ)݂
 = 5 và ∫ ௗݔd(ݔ)݂

 = 2 (với ܽ < ݀ < ܾ) 

thì ∫ ݔd(ݔ)݂
  bằng. 

 A.  10. B.  7. C.  ହ
ଶ
. D.  3. 

Lời giải 
Chọn D 

൝
∫ ௗݔd(ݔ)݂
 = 5

∫ ௗݔd(ݔ)݂
 = 2

 ⇒ ൜ܨ(݀) − (ܽ)ܨ = 5
(݀)ܨ − (ܾ)ܨ = 2 ⇒ (ܾ)ܨ − (ܽ)ܨ = 3 = ∫ ݔd(ݔ)݂

 . 

Câu 5.  Tìm tập xác định ܦ của hàm số ݕ = ଶݔ) − ݔ2 + 1)
భ
య. 

 A. ܦ = (1; +∞). B. ܦ = ℝ\{1}. C. ܦ = ℝ. D. ܦ = (0; +∞). 
Lời giải 

Chọn B 

Hàm số ݕ = ଶݔ) − ݔ2 + 1)
భ
య xác định khi ݔଶ − ݔ2 + 1 > 0 ⇔ ݔ ≠ 1. 

Câu 6.  Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho điểm 2)ܭ;  4;  6), gọi ܭ′ là hình chiếu vuông góc của ܭ 

lên ܱݖ, khi đó trung điểm của ܱܭ′ có tọa độ là 

 A.  (0;  2;  0). B.  (1;  0;  0). C.  (1;  2;  3). D.  (0;  0;  3). 
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Lời giải 
Chọn D 
Gọi ܫ là trung điểm của ܱܭ′. 

Ta có 0)′ܭ;  0;  6) là hình chiếu vuông góc của ܭ lên ܱ0)ܫ ⇒ ݖ;  0;  3). 

Câu 7.   Bảng biến thiên sau là của hàm số nào? 

 
 A.  ݕ = ସݔ− + ଶݔ4 + 1. B.  ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 + 1. 
 C.  ݕ = ସݔ − ଶݔ4 + 1. D.  ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1. 

Lời giải 
Chọn D 

Từ BBT ta có hệ số a dương → loại đáp án B, D 

Đồ thị đi qua điểm (1; 0) → chọn A 

Câu 8.   Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): ݔ) + 1)ଶ + ݕ) − 3)ଶ + ଶݖ = 9. Tâm của (ܵ) có tọa độ 
là 

 A.  (−1; 3; 0). B.  (1; 3; 0). 
 C.  (−1;−3; 0). D.  (1;−3; 0). 

Lời giải 
Mặt cầu (ܵ): ݔ) + 1)ଶ + ݕ) − 3)ଶ + ଶݖ = 9 có tâm là 1−)ܫ; 3; 0). 

Câu 9.  Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ)ଶݔ − 1) với mọi số thực ݔ. Số điểm cực tiểu của hàm 
số ݂(ݔ) là 

 A.  . B.  . C.  . D.  0. 
Lời giải 
Ta có: ݂′(ݔ) = ݔ)ଶݔ − 1) = 0 ⇔ ቂݔ = 0

ݔ = 1. 
Bảng xét dấu ݂′(ݔ)  

 
Hàm số đạt cực tiểu tại ݔ = 1  

Câu 10.   Tiệm cận ngang và tiệm cận đứng của đồ thị hàm số ݕ = ௫ାଵ
௫ିଶ

 là 
 A.  ݕ = 1; ݔ  = 2. B.  ݕ = ݔ,1 = −2. C.  ݕ = −1; ݔ  = −2. D.  ݕ = −1; ݔ  = 2. 

Lời giải 
Chọn A 
Lý thuyết: Hàm số ݕ = ௫ା

௫ାௗ
, (ܿ ≠ 0, ܽ݀ ≠ ܾܿ). ĐTHS có: 

1. Tiệm cận ngang ݕ = 

  

2. Tiệm cận đứng ݔ = − ௗ
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Áp dụng ta được đường tiệm cận ngang, tiệm cận đứng của ĐTHS trên có phương trình lần lượt là 
ݕ = 1, ݔ = 2. 

Câu 11.   Tập nghiệm ܵ của bất phương trình 2ଶ௫ିଷ ≤ 32 là 
 A.  ܵ = (−∞ ;  1]. B.  ܵ = (−∞; 4]. C.  ܵ = [1 ; +∞). D.  ܵ = [4 ; +∞). 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: 2ଶ௫ିଷ ≤ 32 ⇔ 2ଶ௫ିଷ ≤ 2ହ ⇔ ݔ2 − 3 ≤ 5 ⇔ ݔ ≤ 4  
Vậy tập nghiệm của bất phương trình là ܵ = (−∞ ;  4]. 

Câu 12.  Một khối nón có thể tích bằng 4ߨ và chiều cao bằng 3. Bán kính đường tròn đáy bằng: 
 A.  ସ

ଷ
. B.  1. C.  2. D.  ଶ√ଷ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn C 

Áp dụng công thức ܸ = ଵ
ଷ
ଶℎܴߨ ⇒ ߨ4 = ଵ

ଷ
ଶ3ܴߨ ⇒ ܴ = 2. 

Câu 13.  (ĐTK BGD 2018) Cho tập hợp ܯ có 10 phần tử. Số tập con gồm hai phần từ của ܯ là 
 A. ܣଵଶ  B. ܥଵଶ  C. 10ଶ D. ܣଵ଼  

Lời giải 
Chọn B 
Mỗi cách lấy ra 2 phần tử trong 10 phần tử của ܯ để tạo thành tập con gồm 2 phần tử là một tổ 
hợp chập 2 của 10phần tử ⇒ Số tập con của ܯ gồm 2 phần tử là ܥଵଶ . 

Câu 14.   Cho số phức ݖ = ܽ + ܾ݅ (ܽ, ܾ ∈ ℝ) thỏa mãn 2ݖ + ̅ݖ = 3 + ݅. Tính giá trị biểu thức 3ܽ + ܾ? 
 A.  3ܽ + ܾ = 5. B.  3ܽ + ܾ = 3. C.  3ܽ + ܾ = 4. D.  3ܽ + ܾ = 6. 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có 2ݖ + ݖ = 3 + ݅ ⇔ 3ܽ + ܾ݅ = 3 + ݅ ⇔ ቄ3ܽ = 3
ܾ = 1 ⇔ ቄܽ = 1

ܾ = 1 ⇒ 3ܽ + ܾ = 4. 

Câu 15.  Một khối trụ có thể tích bằng 12ܽߨଷ và độ dài đường cao bằng 3ܽ. Bán kính đường tròn đáy của 
hình trụ là 

 A.  ܽ. B.  3ܽ. C.  2ܽ. D.  4ܽ. 
Lời giải 

Chọn C 
Thể tích khối trụ: ܸ = ଶ.ℎݎߨ ⇔ ଷܽߨ12 = .ଶݎߨ 3ܽ ⇒ ݎ = 2ܽ. 

Câu 16.  Cho đồ thị hàm số ݕ =  có đồ thị như hình vẽ bên dưới (ݔ)݂

 
Hàm số ݕ =  ?đồng biến trên khoảng nào dưới đây (ݔ)݂

 A.  (2; +∞). B.  (− ∞; 0). C.  (−2; 2). D.  (0; 2). 
Lời giải 

Chọn D 
Dựa vào đồ thị hàm số ݕ = ;ta có hàm số đồng biến trên khoảng (0 (ݔ)݂ 2). 

Câu 17.  Đường cong ݕ = ଷݔ − ଶݔ4 +  ?cắt trục hoành tại bao nhiêu điểm ݔ4
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 A.  1. B.  0. C.  2. D.  3. 
Lời giải 

Chọn C 

Phương trình hoành độ giao điểm ݔଷ − ଶݔ4 + ݔ4 = 0 ⇔ ቂݔ = 0
ݔ = 2. 

Câu 18.   Cho số phức ݖ = √5− 2݅. Tính |̅ݖ|. 
 A. |̅ݖ| = 3. B. |̅ݖ| = √7. C. |̅ݖ| = 5. D. |̅ݖ| = √29. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có ̅ݖ = √5 + 2݅. 

Do đó |̅ݖ| = ห√5 + 2݅ห = ට൫√5൯
ଶ

+ 2ଶ = 3. 
Vậy |̅ݖ| = 3. 

Câu 19.   Cho hàm số ݂(ݔ) = sin2ݔ. Trong các khằng định sau, khẳng định nào đúng? 
 A.  ∫ ݂ ݔd(ݔ) = − ଵ

ଶ
cos2ݔ +  .ܥ

 B.  ∫ ݂ ݔd(ݔ) = 2cos2ݔ +  .ܥ
 C.  ∫ ݂ ݔd(ݔ) = −2cos2ݔ +  .ܥ
 D.  ∫ ݂ ݔd(ݔ) = ଵ

ଶ
cos2ݔ +  .ܥ

Lời giải 
Áp dụng công thức: ∫ sin(ܽݔ + ܾ)dݔ = − ଵ


cos(ܽݔ + ܾ) +  .ܥ

Ta có: ∫ ݂ ݔd(ݔ) = ∫ sin2ݔ  dݔ = − ଵ
ଶ

cos2ݔ +  .ܥ

Câu 20.  Trong hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀ có phương trình: ൝
ݔ = 1 − ݐ
ݕ = −2 + ݐ
ݖ = 1 + ݐ3

. Trong các vectơ sau, 

vectơ nào là vectơ chỉ phương của đường thẳng ݀? 
 A.  ݑሬ⃗ ସ = (−1 ;  1 ;  3). B.  ݑሬ⃗ ଶ = (−1 ;  2 ;  1). C.  ݑሬ⃗ ଷ = (−1 ; −1 ; −3). D.  ݑሬ⃗ ଵ =
(1 ; −2 ;  1). 

Lời giải 
Chọn A 

Câu 21.   Tìm nghiệm của phương trình logଶ(1− (ݔ = 2. 
 A.  ݔ = 3. B.  ݔ = 5. C.  ݔ = −3. D.  ݔ = −4. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có logଶ(1− (ݔ = 2 ⇔ 1 − ݔ = 4 ⇔ ݔ = −3. 

Câu 22.   Tích phân ∫ ݁௫dݔଵ
  bằng 

 A.  ݁ − 1. B.  ݁ଶ − 1. C.  ିଵ
ଶ

. D.  ݁. 
Lời giải 

Ta có: ∫ ݁௫dݔଵ
 = ݁௫|ଵ = ݁ − 1. 

Vậy ∫ ݁௫dݔଵ
 = ݁ − 1. 

Câu 23.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ − ݕ + ݖ2 + 1 = 0. Véc tơ nào sau đây là một véc tơ 
pháp tuyến của (ܲ)? 

 A.  ݊ଵሬሬሬሬ⃗ = (1; −1; −2). B.  ݊ଷሬሬሬሬ⃗ = (−1;  2;  1). C.  ݊ଶሬሬሬሬ⃗ = (2;  2;  4). D.  ݊ସሬሬሬሬ⃗ =
(−1;  1; −2). 

Lời giải 
Chọn D 
Véc tơ pháp tuyến của (ܲ) là ݊ସሬሬሬሬ⃗ = (−1;  1; −2)  

Câu 24.  Cấp số cộng (ݑ) có số hạng đầu ݑଵ = 3, công sai ݀ = 5, số hạng thứ tư là 
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 A.  ݑସ = 14. B.  ݑସ = 23. C.  ݑସ = 18. D.  ݑସ = 8. 
Lời giải 

Chọn C 
Số hạng thứ tư là: ݑସ = ଵݑ + 3݀ = 3 + 5.3 = 18. 

Câu 25.  Trên mặt phẳng tọa độ ܱݕݔ, số phức nào dưới đây có điểm biểu diễn là (2 −; 1)ܯ? 
 A.  ݖ = 1 + 2݅. B.  ݖ = 1 − 2݅. C.  ݖ = −1 − 2݅. D.  ݖ = −1 + 2݅. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: số phức có điểm biểu diễn là (2 −; 1)ܯ là ݖ = 1− 2݅, nên đáp án đúng là đáp án B 

Câu 26.  Cho hàm số ݂(ݔ) xác định trên ℝ\{0}, liên tục trên mỗi khoảng xác định và có bảng biến thiên như 

sau: 

 
Hàm số đã cho có bao nhiêm điểm cực trị? 

 A.  2. B.  0. C.  3. D.  1. 
Lời giải 

Chọn D 
Ta thấy ݕ′ đổi dấu hai lần. Tuy nhiên tại ݔ = 0 thì hàm số không liên tục nên hàm số chỉ có một 
điểm cực trị. 

Câu 27.  Trong các hàm số sau, hàm số nào có giá trị nhỏ nhất trên tập xác định của nó. 
 A.  ݕ = ଷݔ − ݔ20 + 21. B.  ݕ = 1 + ݔ −  .ଶݔ
 C.  ݕ = ݔ + ଵ

௫
. D.  ݕ = 1− ݔ√ −  .ଶݔ

Lời giải 
Chọn D 
 Điều kiện: ݔ − ଶݔ ≥ 0 ⇔ 0 ≤ ݔ ≤ 1. 
 Ta có : ݕ′ = − ଵିଶ௫

ଶ√௫ି௫మ
′ݕ ; = 0 ⇔ ݔ = ଵ

ଶ
∈ [0; 1]. 

 Khi đó: (0)ݕ = ݕ ,1 ቀଵ
ଶ
ቁ = ଵ

ଶ
(1)ݕ , = 1. 

 Vậy giá trị nhỏ nhất của hàm số là: min
[;ଵ]

ݕ = ଵ
ଶ
. 

Câu 28.   Giải bóng chuyền VTV Cup có 12 đội tham gia trong đó có 9 đội nước ngoài và 3 đội của Việt 
Nam. Ban tổ chức bốc thăm ngẫu nhiên chia thành ba bảng đấu ܥ,ܤ,ܣ mỗi bảng 4 đội. Xác xuất 3 
đội việt nam nằm ở 3 bảng đấu là 

 A.  ܲ = వయలయ

భమర ఴర
. B.  ܲ = ଷవయలయ

భమర ఴర
. C.  ܲ = వయలయ

భమర ఴర
. D.  ܲ = ଶవయలయ

భమర ఴర
   

Lời giải 
Chọn A 
 Không gian mẫu là số cách chia tùy ý 12 đội thành 3 bảng đấu, suy ra số phần tử của không gian 
mẫu là ݊(ߗ) = ଵଶସܥ  .ସସܥସ଼ܥ
 Gọi X là biến cố: “ 3 đội bóng của Việt Nam ở ba bảng khác nhau” 
Bước 1: Xếp 3 đội Việt nam ở ba bảng khác nhau nên có 3! cách xếp. 
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Bước 2: Xếp 6 đội còn lại vào ba bảng A,B,C này có ܥଽଷܥଷܥଷଷ. 
Vậy số phần tử của biến cố ܺ là: ݊(ܺ) =   ଷଷܥଷܥଽଷܥ!3

 Khi đó, xác suấ của biến cố ܺ là: ܲ(ܺ) = ଷ!వయలయయయ

భమర ఴరరర
= వయలయ

భమర ఴర
. 

Câu 29.  Cho khối chóp có đáy là hình vuông cạnh ܽ và chiều cao bằng 2ܽ. Thể tích của khối chóp đã cho 
bằng 

 A.  2ܽଷ. B.  ସ
ଷ
ܽଷ. C.  4ܽଷ. D.  ଶ

ଷ
ܽଷ. 

Lời giải 
Chọn D 
Thể tích của khối chóp đã cho bằng ܸ = ଵ

ଷ
ܽଶ. 2ܽ = ଶ

ଷ
ܽଷ. 

Câu 30.  Tứ diện ܦܥܤܣ có tất cả các cạnh đều bằng ܽ. Số đo góc giữa hai đường thẳng ܤܣ và ܦܥ bằng 
 A.  90°. B.  60°. C.  30°. D.  45°. 

Lời giải 
Chọn A 

 
Gọi ܯ là trung điểm ܦܥ. 
Khi đó ቄܦܥ ⊥ ܯܣ

ܦܥ ⊥ ܯܤ ⇒ ܦܥ ⊥ (ܯܤܣ) ⇒ ܦܥ ⊥  .ܤܣ
Câu 31.   Với ܽ,ܾ, ݔlà các số thực dương thỏa mãn logହ ݔ = 4logହܽ + 3logହܾ. Mệnh đề nào sau đây đúng? 
 A.  ݔ = 4ܽ + 3ܾ. B.  ݔ = ܽସܾଷ. C.  ݔ = ܽ   ସ + ܾଷ. D.  ݔ = 3ܽ + 4ܾ. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có 
logହݔ = 4logହܽ + 3logହܾ ⇔ logହݔ = logହܽସ + logହܾଷ ⇔ logହݔ = logହܽସܾଷ ⇔ ݔ = ܽସܾଷ. 

Câu 32.   ∫ ଵ
ୱ୧୬మ௫.ୡ୭ୱమ௫

 bằng ݔ݀
 A.  2tan2ݔ + + ݔB.  −2cot2 .ܥ + ݔC.  −2tan2 .ܥ + ݔD.  2cot2 .ܥ  .ܥ

Lời giải 
Chọn B 
Cách1:Ta có 
∫ ଵ
ୱ୧୬మ௫.ୡ୭ୱమ௫

ݔ݀ = ∫ ୱ୧୬మ௫ାୡ୭ୱమ௫
ୱ୧୬మ௫.ୡ୭ୱమ௫

  ݔ݀

= ∫ቀ ଵ
ୱ୧୬మ௫

+ ଵ
ୡ୭ୱమ௫

ቁ ݔ݀ = tanݔ − cotݔ +   ܥ
= −2cot2ݔ +  .ܥ
Cách2:Ta có 
∫ ଵ
ୱ୧୬మ௫.ୡ୭ୱమ௫

ݔ݀ = ∫ ସ
(ୱ୧୬ଶ௫)మ

ݔ݀ = −2cot2ݔ +   ܥ

A

D

C

B

M
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Câu 33.   Trong không gian ܱ ݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܴ):ݔ + ݕ − ݖ2 + 2 = 0 và đường thẳngΔଵ: ௫
ଶ

= ௬
ଵ

= ௭ିଵ
ିଵ

. 
Đường thẳng Δଶ nằm trong mặt phẳng (ܴ) đồng thời cắt và vuông góc với 
đường thẳng Δଵ có phương trình là 

 A. ൝
ݔ = 2 + ݐ3
ݕ = 1 − ݐ
ݖ = ݐ

. B. ൝
ݔ = ݐ
ݕ = ݐ2−
ݖ = 1 + ݐ

. C. ൝
ݔ = 2 + ݐ
ݕ = 1 − ݐ
ݖ = ݐ

. D. ൝
ݔ = ݐ
ݕ = ݐ3−
ݖ = 1 − ݐ

. 

Lời giải 
Chọn D 

Phương trình tham số của đường thẳng Δଵ là ൝
ݔ = ݐ2
ݕ = ݐ
ݖ = 1 − ݐ

. 

Gọi ݔ)ܫ; ;ݕ  .(ܴ) là giao điểm của Δଵ và (ݖ

Khi đó toa đô của ܫ thỏa mãn ൞

ݔ = ݐ2
ݕ = ݐ
ݖ = 1 − ݐ
ݔ + ݕ − ݖ2 + 2 = 0

⇒ ൝
ݔ = 0
ݕ = 0 ⇒ ܫ = (0; 0; 1) 
ݖ = 1

. 

Mặt phẳng (ܴ) có VTPT ሬ݊⃗ = (1; 1;−2); Đường thẳng Δଵ có VTCP ݑሬ⃗ = (2; 1;−1). 
Khi đó [ ሬ݊⃗ ሬ⃗ݑ, ] = (1;−3;−1). 
Đường thẳng Δଶ nằm trong mặt phẳng (ܴ) đồng thời cắt và vuông góc với đường thẳng Δଵ 
Do đó Δଶ đi qua ܫ = (0; 0; 1) và nhận [ ሬ݊⃗ ሬ⃗ݑ, ] làm một VTCP. 

Vậy phương trình của Δଶ là ൝
ݔ = ݐ
ݕ = ݐ3−
ݖ = 1 − ݐ

. 

Câu 34.  Cho các số phức ݖଵ; |ଵݖ| ଶ thỏa mãnݖ  = |ଶݖ| ;2 = ଵݖ| ;7√ − |ଶݖ = √5. Tính |ݖଵ +   |ଶݖ 
 A.  |ݖଵ + |ଶݖ  = 2√2. B.  |ݖଵ + |ଶݖ  = √17. C.  |ݖଵ + |ଶݖ  = 3√2. D.  |ݖଵ + |ଶݖ  = √19. 

Lời giải 
Chọn B 

Giả sử ݖଵ = ܽ + ܾ݅; ଶݖ    = ܿ + ݀݅  (ܽ, ܾ, ܿ, ݀ ∈ ℝ). 

Ta có: ݖଵ − ଶݖ = ܽ − ܿ + (ܾ − ଵݖ ;݅(݀ − ଶݖ = ܽ + ܿ + (ܾ + ݀)݅. 

Từ giả thiết |ݖଵ| = |ଶݖ| ;2 = ଵݖ| ;7√ − |ଶݖ = √5 suy ra: 

൝
ܽଶ + ܾଶ = 4
ܿଶ + ݀ଶ = 7
(ܽ − ܿ)ଶ + (ܾ − ݀)ଶ = 5

⇔ ൜ܽ
ଶ + ܾଶ + ܿଶ + ݀ଶ = 11

2ܽܿ + 2ܾ݀ = 6
. 

Từ đó ta có: |ݖଵ + |ଶݖ  = ඥ(ܽ + ܿ)ଶ + (ܾ + ݀)ଶ = √ܽଶ + ܾଶ + ܿଶ + ݀ଶ + 2ܽܿ + 2ܾ݀ = √17. 

Câu 35.  Biết ∫ ݔ2)݂] − 1) + ݔ4)2݂ − 1)]dݔ = 6ଶ
ଵ . Giá trị của ∫ ݔd(ݔ)݂

ଵ  bằng? 
 A.  8. B.  10. C.  12. D.  6. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: ∫ ݔ2)݂] − 1) + ݔ4)2݂ − 1)]dݔଶ

ଵ   

= ∫ ݔ2)݂ − 1)dݔଶ
ଵ + ∫ ݔ4)2݂ − 1)dݔଶ

ଵ = ܫ +   ܬ
Áp dụng công thức tích phân của hàm ݂(ܽݔ + ܾ) là: 
∫ ݔܽ)݂ + ܾ)dݔ
 = ଵ

 ∫ ାݔd(ݔ)݂
ା  ta được: 

ܫ = ∫ ݔ2)݂ − 1)dݔଶ
ଵ = ଵ

ଶ∫ ଷ.ݔd(ݔ)݂
ଵ   
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ܬ = 2∫ ݔ4)݂ − 1)dݔଶ
ଵ = 2. ଵ

ସ∫ ݔd(ݔ)݂ =
ଷ

ଵ
ଶ∫ ݔd(ݔ)݂

ଷ   

Từ đó ta có: ܫ + ܬ = 6 ⇔ ଵ
ଶ∫ ଷݔd(ݔ)݂

ଵ + ଵ
ଶ∫ ݔd(ݔ)݂

ଷ = 6 ⇔ ଵ
ଶ∫ ݔd(ݔ)݂

ଵ = 6 ⇔ ∫ ݔd(ݔ)݂
ଵ =

12. 
Câu 36.  Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ liên tục trên ℝ và có (ݔ)݂ = 1)ݔ − ݔ)(ଷݔ − 2)ସ. Hàm số ݕ =  nghịch (ݔ)݂

biến trên khoảng nào sau đây? 
 A.  (0; 2). B.  (0; 1). C.  (1; 2). D.  (−∞; 1). 

Lời giải 
Chọn C 

+ Ta có: ݂′(ݔ) = 0 ⇔ 
ݔ = 0
ݔ = 1
ݔ = 2

. 

+ Bảng biến thiên 

 
Dựa vào bảng biến thiên ta chọn đáp án 
C. 

Câu 37.  Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình bình hành, ܥܤܣ = ܥܣܤ ,60°  = ܤܵ ,90°  ⊥
= ܤܵ ,(ܦܥܤܣ) ܤܣ ,ܽ  = ܽ. Gọi ܭ,ܪ lần lượt là hình chiếu của ܤ trên ܵܥܵ,ܣ. Tính khoảng cách 
từ điểm ܥ đến mặt phẳng (ܭܪܤ) theo ܽ. 

 A.  
√ହ

. B.  ସ
√ହ

. C.  √ହ
ଷ

. D.  ଶ
√ହ

. 

Lời giải 
Chọn B 

 
? Trước hết ta chứng minh ܵܥ ⊥  :(ܭܪܤ)
ܣܥ ⊥ ܥܣܤ (vì)  ܤܣ =  90°. 
ܣܥ ⊥ ܤܵ vì ܤܵ ⊥ ⇒ (ܦܥܤܣ) ܥܣ ⊥  .(ܤܣܵ)

a

a

O

C
B

S

DA

H

K
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Mà ܪܤ ⊂ ⇒ (ܤܣܵ) ܪܤ ⊥   .ܥܣ
Mặt khác: ܪܤ ⊥   (ܥܣܵ) ⊥ ܪܤ nên ܣܵ
⇒ ܪܤ ⊥  .(1) ܥܵ
Mà ܭܤ ⊥  .(2) ܥܵ
Từ (1) và (2) ⇒ ܥܵ ⊥  .(ܭܪܤ)
Khi đó ݀൫ܥ, ൯(ܭܪܤ) =  .ܭܥ
Ta có ܥܣ = .ܤܣ tan60° = ܥܤ ;3√ܽ = ଶܤܣ√ + ଶܥܣ = √ܽଶ + 3ܽଶ = ܥܵ ;2ܽ = ଶܤܵ√ + ଶܥܤ =
√ܽଶ + 4ܽଶ = ܽ√5. 

Trong Δܵܥܤ ta có ܵܥ.ܭܥ = ⇒ ଶܤܥ ܭܥ = మ

ௌ
= ସమ

√ହ
= ସ

√ହ
. 

Vậy, ݀൫ܥ , ൯(ܭܪܤ) = ସ
√ହ

. 

Câu 38.  Phương trình mặt cầu (ܵ) có đường kính ܤܣ với 2)ܣ; 1; ;0)ܤ ,(1 3;−1) là: 
 A.  (࢞ − ) + ࢟) − ) + ࢠ = ૢ. B.  ݔଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 3. 
 C.  (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 3. D.  (࢞ − ) + ࢟) − ) + ࢠ) + ) = ૢ. 

Lời giải 
Chọn C 
Mặt cầu (ܵ) đường kính ܤܣ có tâm ܫ là trung điểm đoạn ܤܣ ⇒ ;1)ܫ 2; 0)  
Bán kính ܴ = ܣܫ = √3  
Phương trình mặt cầu (ܵ) có đường kính ܤܣ với 2)ܣ; 1; ;0)ܤ ,(1 3;−1) là: 
ݔ) − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 3  

Câu 39.  Cho logଽݔ = logଵଶݕ = logଵ(ݔ + Tính giá trị ௫ .(ݕ3
௬
. 

 A.  ଷି√ହ
ଶ

. B.  √ଵଷିଷ
ଶ

. C.  ଷା√ଵଷ
ଶ

. D.  √ହିଵ
ଶ

. 

Lời giải 

Chọn B 

Đặt logଽݔ = logଵଶݕ = logଵ(ݔ + (ݕ3 = ⇔ ݐ ቐ
ݔ = 9௧
ݕ = 12௧

ݔ + ݕ3 = 16௧
⇒ ௫

௬
= ቀଷ

ସ
ቁ
௧
  

Theo đề bài ta có phương trình 

9௧ + 3.12௧ = 16௧ ⇔ ቀଷ
ସ
ቁ
௧

+ 3 = ቀସ
ଷ
ቁ
௧
 ⇔ ቀଷ

ସ
ቁ
ଶ௧

+ 3 ቀଷ
ସ
ቁ
௧
− 1 = 0 ⇔ 

ቀଷ
ସ
ቁ
௧

= √ଵଷିଷ
ଶ

 (݊)

ቀଷ
ସ
ቁ
௧

= ି√ଵଷିଷ
ଶ

 (݈)
. 

Vậy ௫
௬

= √ଵଷିଷ
ଶ

. 

Câu 40.  Cho hàm số ݕ = ;xác định và liên tục trên đoạn [−3 (ݔ)݂  3]. Gọi ܯ,݉ lần lượt là diện tích các 
hình phẳng ܤ ,ܣ được giới hạn bởi đồ thị hàm số ݕ = ݕ và đường thẳng (ݔ)݂ = ݔ− − 1 như trong 
hình dưới đây: 
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Biết ∫ ݂(1− ݔd(ݔ3
ర
య
ିమయ

= ଵ
ଷ

ܯܽ) + ܾ݉ + ܿ). Mệnh đề nào sau đây đúng? 

 A.  2ܽ + ܾ + ܿ = −5. B.  2ܽ + ܾ + ܿ = 7. C.  2ܽ + ܾ + ܿ = −7. D.  2ܽ + ܾ + ܿ = 5. 
Lời giải 

Chọn C 
 Ta có ܯ = ∫ ݔ−] − 1− ଵݔd[(ݔ)݂

ିଷ = −∫ ଵݔd(ݔ)݂
ିଷ  và ݉ = ∫ (ݔ)݂] + ݔ + 1]dݔଷ

ଵ =

∫ ଷݔd(ݔ)݂
ଵ + 6. 

 Xét ∫ ݂(1 − ݔd(ݔ3
ర
య
ିమయ

. Đặt ݐ = 1 − ⇒ ݔ3 dݐ = −3dݔ. Đổi cận ቐ
ݔ = − ଶ

ଷ
⇒ ݐ = 3

ݔ = ସ
ଷ
⇒ ݐ = −3

. 

⇒ ∫ ݂(1 − ݔd(ݔ3
ర
య
ିమయ

= ଵ
ଷ∫ ଷ(ݐ)݂

ିଷ dݐ = ଵ
ଷ
ቀ∫ ଵ(ݔ)݂

ିଷ dݔ + ∫ ଷ(ݔ)݂
ଵ dݔቁ. 

 Theo bài ∫ ݂(1 − ݔd(ݔ3
ర
య
ିమయ

= ଵ
ଷ

ܯܽ) + ܾ݉ + ܿ)  

⇔ ଵ
ଷ
ቀ∫ ଵ(ݔ)݂

ିଷ dݔ + ∫ ଷ(ݔ)݂
ଵ dݔቁ = ଵ

ଷ
ቂ−ܽ ∫ ଵݔd(ݔ)݂

ିଷ + ܾ ቀ∫ ଷݔd(ݔ)݂
ଵ + 6ቁ+ ܿቃ mktg. 

Câu 41.   Cho ݕ = − ଵ
ଷ
ଷݔ + ଶݔ2 + ݔ݉ − 2019. Có bao nhiêu giá trị nguyên dương của m để hàm số nghịch 

biến trên [1; 2]. 
 A.  3. B.  2. C.  0. D.  1. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có ݕ′ = ଶݔ− + ݔ4 + ݉. 
Hàm số nghịch biến trên [1; 2] khi và chỉ khi ݕ′ = ଶݔ− + ݔ4 + ݉ ≤ ݔ∀,0 ∈ [1; 2] 

⇔ ଶݔ − ݔ4 ≥ ݔ∀,݉ ∈ [1; 2] 
Đặt ݃(ݔ) = ଶݔ − ݊݅݉ ta cần tìm các giá trị nguyên dương của tham số thực m sao cho ,ݔ4

[ଵ;ଶ]
(ݔ)݃ ≥

ݔ∀,݉ ∈ [1; 2], mà ݉݅݊
[ଵ;ଶ]

(ݔ)݃ = −4 nên ݉ ≤ −4. Vậy không có giá trị nguyên dương nào của m 

thỏa mãn điều kiện bài toán. 
Câu 42.   Cho ݖଵ, ݖଶ là các số phức thỏa mãn |ݖଵ| = |ଶݖ| = 1 và |ݖଵ − |ଶݖ2 = √6. Tính giá trị của biểu thức 

ܲ = ଵݖ2| +  .|ଶݖ
 A.  ܲ = 2. B.  ܲ = √3. C.  ܲ = 3. D.  ܲ = 1. 

Lời giải 
Chọn A 
Đặt ݖଵ = ܽଵ + ܾଵ݅, ݖଶ = ܽଶ + ܾଶ݅. 
Suy ra ܽଵଶ + ܾଵଶ = ܽଶଶ + ܾଶଶ = 1 và |ݖଵ − |ଶݖ2 = √6 ⇔ ܽଵ. ܽଶ + ܾଵ. ܾଶ = ିଵ

ସ
. 

Suy ra ܲ = ଵݖ2| + |ଶݖ = 2. 
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Câu 43.  Cho hình lăng trụ ܯ ,′ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ là trung điểm của ܣܣ′. Biết thể tích khối chóp ܥ′ܥ′ܤܤ.ܯ bằng 
ܸ. Khi đó thể tích khối lăng trụ bằng 

 A.  ସ
ଷ
ܸ. B.  3ܸ. C.  2ܸ. D.  ଷ

ଶ
ܸ. 

Lời giải 
Chọn D 

 
Do ܯ là trung điểm của ܣܣ′ nên ta có: ெܸ. = ெܸ .ᇱᇱᇱ = ଵ

 ܸ .ᇱᇱᇱ. 
Mặt khác ta thấy: 
ெܸ .ᇱᇱ = ܸ .ᇱᇱᇱ − ெܸ. − ெܸ.ᇱᇱᇱ = ܸ .ᇱᇱᇱ −

ଵ
 ܸ.ᇱᇱᇱ −

ଵ
 ܸ .ᇱᇱᇱ =

ଶ
ଷ ܸ .ᇱᇱᇱ. 

⇒ ܸ.ᇱᇱᇱ = ଷ
ଶ ெܸ .ᇱᇱ = ଷ

ଶ
ܸ. 

Câu 44.  Cho parabol (ܲ):ݕ = (ݔ)݂ = ଶݔ − ݔ2 − 1 và đường thẳng ߂: ݕ = (ݔ)݃ = ݔ2 + ݉. Để diện tích 
phần hình phẳng giới hạn bởi (ܲ) và ߂ bằng ସ

ଷ
 thì giá trị tham số ݉ nằm trong khoảng 

 A.  (2; 3).  B.  (−5;−3).  C.  (−3; 0).  D.  (0; 2).  
Lời giải 

Chọn B 
Ta xét: ݂(ݔ)− (ݔ)݃ = ଶݔ − ݔ4 − 1 −݉ Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 
ݕ = ଶݔܽ + ݔܾ + ܿ và trục hoành là ܵ = √

మ
= (ଶାସ)√ଶାସ


= ସ

ଷ
. Giải ra ta được ݉ = −4  

Câu 45.  Ông An làm lan can ban công của ngôi nhà bằng một miếng kính cường lực. Miếng kính này là một 
phần của mặt xung quanh một hình trụ như hình bên dưới. 

 
Biết ܤܣ = 4 m, ܤܧܣ = ܤܣ là điểm chính giữa cung ܧ) 150° ) và ܣܦ = 1,4 m. Biết giá tiền loại 
kính này là 500.000 đồng cho mỗi mét vuông. Số tiền (làm tròn đến hàng chục nghìn) mà ông An 
phải trả là 

 A.  2.930.000 đồng. B.  2.840.000 đồng. C.  3.200.000 đồng. D.  5.820.000 đồng. 
Lời giải 

Chọn A 
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Gọi ܱ là tâm đường tròn đáy của hình trụ. Do ܤܧܣ = 150° ⇒ ܣܧܱ = 75° ⇒ ܧܱܣ = 30° 
⇒ ܤܱܣ = 60°. Khi đó ݎ = ܣܱ = ܤܣ = 4. 
Diện tích xung quanh của hình trụ là ܵ௫ = ݈ݎߨ2 = .ߨ2 4.1,4 =  .ߨ11,2
Mặt kính làm lan can có diện tích là ܵ = ଵ


ܵ௫ = ଶ଼గ

ଵହ
. 

Vậy số tiền ông An phải trả là 500.000.ܵ = ଶ଼.గ
ଷ

≈ 2.930.000 đồng. 
Câu 46.  Cho số phức z thỏa mãn 3|ݖ + ݅| + ݖ|4 − ݅| = 10. Gọi a, b lần lượt là giá trị lớn nhất, giá trị nhỏ 

nhất của |ݖ|. Tính ܵ = 

. 

 A.  ܵ = 9. B.  ܵ = 
ହ
. C.  ܵ = ଵଵ


. D.  ܵ = ଵ଼


. 

Lời giải 
Chọn C 
Theo giả thiết: 3|ݖ + ݅| + ݖ|4 − ݅| = 10 
Vậy ta có: 10 = ݖ|3 + ݅| + ݖ|4 − ݅| ≤ √3ଶ + 4ଶ.ඥ|ݖ + ݅|ଶ + ݖ| − ݅|ଶ = 5ඥ2(|ݖ|ଶ + |݅|ଶ) =
5ඥ2|ݖ|ଶ + 2 

⇔ ଶ|ݖ|2 + 2 ≥ 4 ⇔ ଶ|ݖ| ≥ 1 ⇔ |ݖ| ≥ 1 
Đặt ݖ = ݔ + ∋ (x, y) ݅ݕ ℝ 

Dấu " = " xảy ra ⇔ ቊ
|௭ା|
ଷ

= |௭ି|
ସ

ݖ|3 + ݅| + ݖ|4 − ݅| = 10
⇔ ቐ

ݖ| + ݅| = 
ହ

ݖ| − ݅| = ଼
ହ

⇔ ቐ
ଶݔ + ݕ) + 1)ଶ = ଷ

ଶହ

ଶݔ + ݕ) − 1)ଶ = ସ
ଶହ

 

⇒ ݕ4− =
28
25 ⇒ ൞

ݕ =
−7
25

ݔ = ±
24
25

 

⇒ ܾ = min|ݖ| = 1. 
Mặt khác: 10 = ݖ|3 + ݅| + ݖ|4 − ݅| ≥ ݖ7| − ݅| ≥ −|ݖ|7| 1| ⇒ |ݖ| ≤ ଵଵ


 

Dấu " = " xảy ra ⇔ ቐ

ଷ௭ାଷ
ସ௭ିସ

= ݇ (݇ > 0)
ݖ7 = ݉݅ (݉ ≥ 1)
ݖ = ܽ݅ (ܽ > 0)

 ⇒ ݖ = ଵଵ

݅ 

⇒ ܽ = max|ݖ| = ଵଵ


. Vậy 


 =  
ଵଵ

ൗ
ଵ

= ଵଵ


  
Câu 47.  Cho hàm số bậc bốn ݕ = ݕ có đồ thị hàm (ݔ)݂ = ݕ như hình vẽ bên dưới. Xét hàm số (ݔ)′݂ =

(ݔ)݃ = (ଶݔߙ)݂ − ߙ với ݔ > 0. Gọi ݉ và ݊ lần lượt là số điểm cực trị tối đa, số điểm cực trị tối 
thiểu của hàm số ݕ = ݉ Tính .(ݔ)݃ + ݊. 

E

O

A B
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 A.  4. B.  8. C.  10. D.  6. 

Lời giải 
Ta có: ݃′(ݔ) = (ଶݔߙ)′݂ݔߙ2 − 1. 
Với ݔ = 0 ta có ݃′(0) = −1 ≠ 0. 
Với ݔ ≠ (ݔ)′݃ ,0 = 0 ⇔ (ଶݔߙ)′݂ = ଵ

ଶఈ௫
. (1) 

+) Xét hàm số ݕ = ℎ(ݔ) = ߙ với (ଶݔߙ)′݂ > 0. Đặt (ݔ)ݑ =  .ଶݔߙ
Dựa vào đồ thị hàm số ݕ = ݔ gọi hai điểm cực trị hàm số là ,(ݔ)′݂ = ܽ, ݔ = ܾ với ܾ > ܽ > 0. 
Bảng biến thiên 

 
+) Đồ thị hàm số ݕ = (ݔ)݇ = ଵ

ଶఈ௫
 với ߙ > 0 có dạng 

 
Dựa vào bảng biến thiên của hàm ℎ(ݔ) = ݕ và dạng đồ thị của hàm (ଶݔߙ)′݂ = ଵ

ଶఈ௫
 ta được: 

Đồ thị hàm số ݕ = ݕ cắt đồ thị hàm số (ݔ)݇ = ℎ(ݔ) tối đa 7 điểm và tối thiểu là 1 điểm. 
Hình minh họa đồ thị hàm số ݕ = ݕ cắt đồ thị hàm số (ݔ)݇ = ℎ(ݔ) tại 7 điểm: 
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Hình minh họa đồ thị hàm số ݕ = ݕ cắt đồ thị hàm số (ݔ)݇ = ℎ(ݔ) tại 1 điểm: 

 
Suy ra phương trình (1) có tối đa 7 và có tối thiểu 1 nghiệm đơn phân biệt. 
Vậy hàm số ݕ =  .có tối đa 7 cực trị và tối thiểu 1 cực trị (ݔ)݃
Suy ra ݉ = 7,݊ = 1 và ݉ + ݊ = 8. 

Câu 48.   Một sân chơi cho trẻ em hình chữ nhật có chiều dài 100݉ và chiều rộng là 60݉ người ta làm một 
con đường nằm trong sân (như hình vẽ). Biết rằng viền ngoài và viền trong của con đường là hai 
đường Elip, Elip của đường viền ngoài có trục lớn và trục bé lần lượt song song với các cạnh hình 
chử nhật và chiều rộng của mặt đường là 2݉. Kinh phí cho mỗi ݉ଶ làm đường 600.000 đồng. 
Tính tổng số tiền làm con đường đó. (Số tiền được làm tròn đến hàng nghìn). 

 
 A. 294053000. B. 283604000. C. 293804000. D. 283904000. 

Lời giải 
Chọn A 
Gọi (ܧଵ),  ;lần lượt là viền ngoài và viền trong của con đường (ଶܧ)



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 20    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

ܽଵ,ܾଵ lần lượt là độ dài bán trục lớn, bán trục nhỏ của (ܧଵ)  
ܽଶ,ܾଶ lần lượt là độ dài bán trục lớn, bán trục nhỏ của (ܧଶ).  
Ta có: ଵܵ = ଵܾଵܽߨ = .ߨ 50.30 =   ଶ݉ ߨ1500
ܵଶ = ଶܾଶܽߨ = .ߨ 48.28 =   ଶ݉ ߨ1344
Diện tích con đường là: ܵ = ଵܵ − ܵଶ = ߨ1500 − ߨ1344 =   ଶ݉ ߨ156
Vậy số tiền làm con đường là 156294.053.000 = 600000.ߨ đồng. 

Câu 49.   Trong các nghiệm (ݕ;ݔ) thỏa mãn bất phương trình logଶ௫మା௬మ(ݔ + (ݕ2 ≥ 1. Giá trị lớn nhất của 
biểu thức ܶ = ݔ +  :bằng ݕ2

 A.  ଽ
ସ
. B.  ଽ

ଶ
. C.  9.  D.  ଽ

଼
. 

Lời giải 
Chọn B 

Bất PT ⇔ logଶ௫మା௬మ(ݔ + (ݕ2 ≥ 1 ⇔

⎣
⎢
⎢
⎢
⎡൜2ݔ

ଶ + ଶݕ > 1
ݔ + ݕ2 ≥ ଶݔ2 + ଶݕ

(ܫ) 

൜0 < ଶݔ2 + ଶݕ < 1
0 < ݔ + ݕ2 ≤ ଶݔ2 + ଶݕ

(ܫܫ) 
. 

Xét ܶ = ݔ +  ݕ2
TH1: (ݔ; thỏa mãn (II) khi đó 0 (ݕ < ܶ = ݔ + ݕ2 ≤ ଶݔ2 + ଶݕ < 1 Không tồn tại maxT. 

TH2: (ݔ; ଶݔthỏa mãn (I) 2 (ݕ + ଶݕ ≤ ݔ + ݕ2 ⇔ 2 ቀݔ − ଵ
ସ
ቁ
ଶ

+ ݕ) − 1)ଶ ≤ ଽ
଼
. 

Khi đó 

ݔ + ݕ2 = ଵ
√ଶ

.√2 ቀݔ − ଵ
ସ
ቁ + ݕ)2 − 1) + ଽ

ସ
≤ ටቀଵ

ଶ
+ 2ଶቁ 2 ቀݔ − ଵ

ସ
ቁ
ଶ

+ ݕ) − 1)ଶ൨ + ଽ
ସ

    ≤ ටଽ
ଶ
⋅ ଽ
଼

+ ଽ
ସ

= ଽ
ଶ

. 

Suy ra: maxܶ = ଽ
ଶ
⇔ (ݕ;ݔ) = ቀଵ

ଶ
; 2ቁ. 

Câu 50.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): ݔ) − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 16, đường thẳng 

݀: ൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = −1 + ݐ4
ݖ = −1 − ݐ3

. Gọi ܯ là một điểm thay đổi trên ݀ sao cho tồn tại ba mặt phẳng đôi một vuông 

góc đi qua ܯ và cắt (ܵ) theo ba đường tròn. Gọi ܶ là tổng diện tích của ba đường tròn đó. Giá trị 
lớn nhất của ்

గ
 là 

 A. 48. B. 26. C. 16. D. 23. 
Lời giải 

 
(ܵ): ݔ) − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 16 có tâm 1)ܫ; 2; 3),ܴ = 4 
 Gọi ݀ଵ,݀ଶ,݀ଷ lần lượt là khoảng cách từ tâm ܫ đến các mặt phẳng. 
,ଵݎ ,ଶݎ  ଷlần lượt là bán kính của các đường tròn thiết diệnݎ
 Dễ dàng chứng minh được ݀ଵଶ + ݀ଶଶ + ݀ଷଶ =  .ଶܫܯ
Suy ra (ܴଶ − (ଵଶݎ + (ܴଶ − (ଶଶݎ + (ܴଶ − (ଷଶݎ = ଶܫܯ ⇒ ଵଶݎ + ଶଶݎ + ଷଶݎ = 3ܴଶ  ଶܫܯ−
 Vị trí của ݀, (ܵ): Thay ݕ,ݔ,  từ phương trình của ݀ vào (ܵ) ta được ݖ
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(1 + ݐ − 1)ଶ + (−1 + ݐ4 − 2)ଶ + (−1 − ݐ3 − 3)ଶ = 16 ⇔ ଶݐ + ݐ4) − 3)ଶ + ݐ3) + 4)ଶ = 16 
⇔ ଶݐ26 + 9 = 0  (VN). Suy ra ݀, (ܵ) không có điểm chung. 
⇒ ଵଶݎ + ଶଶݎ + ଷଶݎ = 3ܴଶ ଶܫܯ− ≤ 3ܴଶ −  .݀ lên ܫ là hình chiếu vuông góc của ܪ ଶvớiܪܫ
 Ta có 1)ܪ + 1−;ݐ + 1−;ݐ4 − ;1)ܫ   ,(ݐ3 2; ௗሬሬሬሬ⃗ݑ   ,(3 (1; 4;−3), ሬሬሬሬ⃗ܪܫ ;ݐ) ݐ4 − 3;−3t − 4) 

ௗሬሬሬሬ⃗ݑ . ሬሬሬሬ⃗ܪܫ = ݐ + ݐ4)4 − 3) − ݐ3−)3 − 4) = 0 ⇒ ݐ26 = 0 ⇒ ݐ = 0 ⇒  (1−;1−;1)ܪ
⇒ ሬሬሬሬ⃗ܫܪ (0;−3;−4)    ⇒ ܫܪ = 5 ⇒ ଵଶݎ + ଶଶݎ + ଷଶݎ = 3ܴଶ ଶܫܯ− ≤ 3ܴଶ − ଶܪܫ = 3. 4ଶ − 5ଶ = 23. 
 Tổng diện tích của ba đường tròn là ܶ = ଵଶݎ)ߨ + ଶଶݎ + (ଷଶݎ ⇒ ்

గ
= ଵଶݎ + ଶଶݎ + ଷଶݎ ≤ 23. 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
011 

 
Câu 1. Nghiệm của phương trình logଷ(2ݔ) = 2 là: 
 A. ݔ = ଽ

ଶ
. B. ݔ = 1. C. ݔ = ଷ

ଶ
. D. ݔ = 3. 

Câu 2. Với ܽ, ܾ là số thực dương tùy ý, logଶ(ܽସܾଵଶ) bằng 
 A. 16logଷ(ܾܽ). B. 144logଷ(ܾܽ). 
 C. 12logଷܽ + 36logଷܾ. D. ସ

ଷ
logଷܽ + 4logଷܾ. 

Câu 3. Trong không gian ܱݖݕݔ, điểm nào dưới đây thuộc đường thằng ݀: ௫ାଶ
ଵ

= ௬ିଵ
ଵ

= ௭ାଶ
ଶ

? 
 A. 2−;2−)ܯ; 1) B. ܲ(1; 1; 2). 
 C. ܰ(2;−1; 2). D. ܳ(−2; 1;−2). 
Câu 4. Tích phân ∫ ଶ

ଶ௫ାଵ
dݔଵ

  bằng 
 A. 2ln2. B. ln2. C. ln3. D. 2ln3. 

Câu 5. Tập xác định của hàm số ݕ = 4௫ là 
 A. (0; +∞). B. ℝ. C. ℝ\{0}. D. [0; +∞). 
Câu 6. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ) có phương trình 

ଶݔ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 + ݕ6 − ݖ4 − 2 = 0. Xác định tọa độ tâm ܫ và bán kính ܴ của mặt cầu (ܵ). 
 A. 1−)ܫ; 3;−2), ܴ = 4. B. 3−;1)ܫ; 2), ܴ = 16. 
 C. 3−;1)ܫ; 2), ܴ = 4. D. 1−)ܫ; 3;−2), ܴ = 16. 

Câu 7. Tìm tập nghiệm của bất phương trình ቀଶଵ
ଶଵ଼

ቁ
௫ିଵ

> ቀଶଵ
ଶଵ଼

ቁ
ି௫ାଷ

. 
 A. (−∞; 2). B. [2; +∞). C. (−∞; 2]. D. (2; +∞). 
Câu 8. Cho ݕ =  :có bảng xét dấu đạo hàm như hình sau (ݔ)݂

 
Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 

 A. (−1; +∞). B. (−1; 1). C. (1; 2). D. (−∞;−1). 

Câu 9. Cho hai số phức ݖଵ = 2 − 3݅ và ݖଶ = 1 + 5݅. Phần ảo của số phức ݖଵ.  ଶ bằngݖ
 A. 7. B. 17. C. −15. D. 2. 
Câu 10. Trong hình dưới đây, điểm nào trong các điểm ܦ,ܥ,ܤ,ܣ biểu diễn cho số phức có môđun bằng 

√5? 

 
 A. Điểm ܤ. B. Điểm ܥ. C. Điểm ܦ. D. Điểm ܣ. 
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Cho hàm số ݕ = ݕ có bảng biến thiên như hình bên. Hàm số (ݔ)݂ =  là hàm số nào trong các hàm số sau (ݔ)݂
đây? 

 
 A. ݕ = ସݔ + ଶݔ2 − 3. B. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 − 3. 
 C. ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 − 3. D. ݕ = − ଵ

ସ
ସݔ + ଶݔ3 − 3. 

Câu 12. Cho hàm số ݕ =  có đồ thị như hình vẽ(ݔ)݂

 
Điểm cực đại của đồ thị hàm số đã cho là 

 A. ൫3; – 1൯. B. (1;  4). C. (4;  1). D. ൫– 1; 3൯. 
Câu 13. Cho khối nón có chiều cao bằng 6 và bán kính đường tròn đáy bằng 8. Thể tích khối nón là 
 A. 120ߨ. B. 144ߨ. C. 160ߨ. D. 128ߨ. 
Câu 14. Cho cấp số nhân (u୬) có số hạng đầu uଵ = 5 và công bội q = −2. Số hạng thứ sáu của (u୬) là: 
 A. u = −160. B. u = 320. C. u = 160. D. u = −320. 
Câu 15. Tính diện tích toàn phần của hình trụ có đường cao bằng 2 và đường kính đáy bằng 8. 
 A. 48ߨ. B. 24ߨ. C. 160ߨ. D. 80ߨ. 
Câu 16. Xác định tọa độ điểm I là giao điểm của hai đường tiệm cận của đồ thị hàm số ݕ = ଶ௫ିଷ

௫ାସ
. 

 A. 2)ܫ; 4) B. 4)ܫ; 2) C. (4−;2)ܫ D. 4−)ܫ; 2) 
Câu 17. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai điểm 1)ܣ; 1; 3) và 4)ܤ; 2; 1). Độ dài đoạn thẳng ܤܣ bằng 

 A. √14. B. 2√3. C. 5√2. D. √2. 
Câu 18. Cho hàm số ݂(ݔ) xác định, liên tục trên ℝ và có đạo hàm cấp một xác định bởi công thức ݂′(ݔ) =

ଶݔ− − 1. Mệnh đề nào sau đây đúng? 
 A. ݂(1) > ݂(0). B. ݂(1) < ݂(2). C. ݂(3) > ݂(2). D. ݂(0) < ݂(−1).  
Câu 19. Bạn Long có 5 áo màu khác nhau và 4 quần kiểu khác nhau. Hỏi Long có bao nhiêu cách chọn một 

bộ gồm một áo và một quần? 
 A. 9. B. 5. C. 4. D. 20. 
Câu 20. Tìm đạo hàm của hàm số ݕ = e௫ − logଶݔ + ݔ) ,1 > 0). 
 A. ݕ′ = e௫ − ଵ

௫
. B. ݕ′ = e௫ିଵݔ − ଵ

௫
. 

 C. ݕ′ = e௫ − ଵ
௫.୪୬ଶ

. D. ݕ′ = e௫ିଵݔ − ଵ
௫.୪୬ଶ

. 
Câu 21. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = 2௫ là 
 A. ∫ 2௫ dݔ = 2௫ln2 + ∫ .B ܥ 2௫ dݔ = 2௫ିଵݔ +  .ܥ
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 C. ∫ 2௫ dݔ = 2௫ + ∫ .D .ܥ 2௫ dݔ = ଶೣ

୪୬ଶ
+   ܥ

Câu 22. Tính môđun của số phức ݖ = 4 − 3݅. 
 A. |ݖ| = √7. B. |ݖ| = 7. C. |ݖ| = 5. D. |ݖ| = 25. 
Câu 23. Trong không gian Oxyz , mặt phẳng (ܲ): ௫

ିଶ
+ ௬

ଷ
+ ௭

ଵ
= 1 có một vectơ pháp tuyến là 

 A. ሬ݊⃗ = (3;−2;−6). B. ሬ݊⃗ = (3; 2;−6). C. ሬ݊⃗ = (2;−3;−1). D. ሬ݊⃗ = (−2; 3; 1). 

Câu 24. Với mọi hàm số ݂(ݔ) liên tục trên ℝ, ta có 
 A. ∫ ଷݔ݀(ݔ)݂

 = ∫ ݔ݀(ݔ)݂
ିଷ . B. ∫ ଷݔ݀(ݔ)݂

 = −∫ ݔ݀(ݔ)݂
ଷ . 

 C. ∫ ଷݔ݀(ݔ)݂
 = −∫ ݔ݀(ݔ)݂

ିଷ . D. ∫ ଷݔ݀(ݔ)݂
 = ∫ ݔ݀(ݔ)݂

ଷ . 
Câu 25. Sô điểm chung của đồ thị hàm số ݕ = ଷݔ − ଶݔ2 + ݔ3 − 1 và đường thẳng ݕ = ݔ2 − 1 là 
 A. 2. B. 1. C. 3. D. 0. 
Câu 26. Cho khối chóp có thể tích bằng 32ܿ݉ଷ và diện tích đáy bằng 16ܿ݉ଶ. Chiều cao của khối chóp đó 

là 
 A. 2ܿ݉. B. 4ܿ݉. C. 6ܿ݉. D. 3ܿ݉. 
Câu 27. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy là hình vuông cạnh ܽ. Đường thẳng ܵܣ vuông góc với mặt phẳng 

đáy và ܵܣ = ܽ. Khoảng cách giữa hai đường thẳng ܵܤ và ܦܥ bằng: 
 A. ܽ√2. B. 2ܽ. C. ܽ√3. D. ܽ. 
Câu 28. Cho điểm 2)ܯ; 1; 0) và đường thẳng ߂: ௫ିଵ

ଶ
= ௬ାଵ

ଵ
= ௭

ିଵ
. Gọi ݀ là đường thẳng đi qua ܯ, cắt và 

vuông góc với ߂. Đường thẳng ݀ có một véctơ chỉ phương là 
 A. ݑሬ⃗ = (−3; 0; 2). B. ݑሬ⃗ = (0; 3; 1). C. ݑሬ⃗ = (0; 1; 1). D. ݑሬ⃗ = (1;−4;−2). 
Câu 29. Cho hàm số ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 5. Khẳng định nào sau đây đúng? 
 A. Hàm số có giá trị nhỏ nhất, có giá trị lớn nhất. 
 B. Hàm số có giá trị nhỏ nhất, không có giá trị lớn nhất. 
 C. Hàm số không có giá trị nhỏ nhất, có giá trị lớn nhất. 
 D. Hàm số không có giá trị nhỏ nhất, không có giá trị lớn nhất. 

Câu 30. Cho hình lăng trụ đều ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ có ܤܣ = √3 và ܣܣ′ = 1. Góc tạo bởi giữa đường thẳng ܥܣ′ và 
 bằng (ܥܤܣ)

 A. 45°. B. 60°. C. 30°. D. 75°. 
Câu 31. Cho hai số phức ݖଵ = 3 + 4݅ và ݖଶ = 1 − 2݅. Phần ảo của số phức w = .|ଵݖ|  ଶ làݖ
 A. −2. B. −10. C. 10. D. −5. 
Câu 32. Trong không gian ܱ ݖݕݔ, cho hai điểm 1)ܣ; 1; 1) và 1)ܫ; 2; 3). Phương trình của mặt cầu tâm ܫ và 

đi qua ܣ là 
 A. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 5. B. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 5. 
 C. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 25. D. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 29. 
Câu 33. Hàm số ݂(ݔ) xác định và liên tục trên ℝ và có đạo hàm ݂ᇱ(ݔ) = ݔ)2− − 1)ଶ(ݔ + 1). Khi đó hàm 

số ݂(ݔ)  
 A. Đạt cực đại tại điểm ݔ = −1. B. Đạt cực tiểu tại điểm ݔ = −1. 
 C. Đạt cực đại tại điểm ݔ = 1. D. Đạt cực tiểu tại điểm ݔ = 1. 
Câu 34. Cho ܫ = ∫ ௗ௫

௫మା௫ାଵଶ
ଵ
 = ܽln5 + ܾln4 + ܿln3 . Tính ܽ + ܾ + ܿ. 

 A. 4. B. 3. C. 0. D. 2. 
Câu 35. Giá trị của biểu thức ܯ = logଶ2 + logଶ4 + logଶ8 + ⋯+ logଶ256 bằng 
 A. 36. B. 8. logଶ256. C. 48. D. 56. 
Câu 36. Khi tăng độ dài tất cả các cạnh của một khối hộp chữ nhật lên gấp đôi thì thể tích khối hộp tương ứng sẽ: 

 A. Tăng 8 lần. B. Tăng 4 lần. C. Tăng 6 lần. D. Tăng 2 lần. 
Câu 37. Hàm số ݕ = (ݔ)ܨ có một nguyên hàm là (ݔ)݂ = eଶ௫ . Tìm nguyên hàm của hàm số (௫)ାଵ

ୣೣ
. 

 A. ∫ (௫)ାଵ
ୣೣ

dݔ = e௫ − eି௫ + ∫ .B .ܥ (௫)ାଵ
ୣೣ

dݔ = 2e௫ − eି௫ +  .ܥ
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 C. ∫ (௫)ାଵ
ୣೣ

dݔ = 2e௫ + eି௫ + ∫ .D .ܥ (௫)ାଵ
ୣೣ

dݔ = ଵ
ଶ

e௫ − eି௫ +  .ܥ

Câu 38. Cho hai hàm số ݂(ݔ) = ଶݔܽ + ଶݔܾ + ݔܿ − 2 và ݃(ݔ) = ଶݔ݀ + ݔ݁ + 2 (ܽ, ܾ, ܿ, ݀, ݁ ∈ ℝ). Biết rằng đồ thị 
của hàm số ݕ = ݕ và (ݔ)݂ =  cắt nhau tại ba điểm có hoành độ lần lượt là −2; −1; 1 (tham khảo hình (ݔ)݃
vẽ). 

 
Hình phẳng giới hạn bởi hai đồ thị đã cho có diện tích bằng 

 A. ଽ
ଶ
. B. ଷ

ଵଶ
. C. ଷ


. D. ଵଷ

ଶ
. 

Câu 39. Có 9 đôi tất khác nhau trong ngăn kéo của thầy Tân. Ngủ dậy muộn vào lúc 9h sáng, thầy Tân vơ 
ngẫu nhiên 8 chiếc tất. Tính xác suất để trong đó có đúng 2 đôi tất đúng cặp? 

 A. ଶ
ଶସଷଵ

. B. 
ଶସଷଵ

. C. ଶ଼
ଵ଼

. D. ଵଵଶ
ଶସଷଵ

.  
Câu 40. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ଶݔ + ݔ2 − ݔ∀ ,3 ∈ ℝ. Có bao nhiêu giá trị nguyên của 

tham số ݉ thuộc đoạn [−10; 20] để hàm số ݃(ݔ) = ଶݔ)݂ + ݔ3 −݉) + ݉ଶ + 1 đồng biến trên 
(0; 2)? 

 A. 17. B. 18. C. 19. D. 16. 
Câu 41. Biết phương trình 27௫ − 27ଵି௫ − 16 ቀ3௫ − ଷ

ଷೣ
ቁ + 6 = 0 có nghiệm ݔ = ݔ,ܽ = logଷܾ, ݔ = logଷܾ 

với ܽ ∈ ℤ, ܾ > ܿ > 0. Tỉ số 

 thuộc khoảng nào sau đây? 

 A. ቀଷ
ଶ

; ହ
ଶ
ቁ. B. ቀହ

ଶ
; 3ቁ. C. (3; +∞). D. ቀ1; ଷ

ଶ
ቁ. 

Câu 42. Cho khối tứ diện ܦܥܤܣ có thể tích 2017. Gọi ܯ, ܰ, ܲ, ܳ lần lượt là trọng tâm của các tam giác ܥܤܣ, 
 .ܳܲܰܯ Tính theo ܸ thể tích của khối tứ diện .ܦܥܤ ,ܦܥܣ ,ܦܤܣ

 A. ସଷସ
଼ଵ

. B. ଼଼
ଶ

. C. ଶଵ
ଶ

. D. ଶଵ
ଽ

. 
Câu 43. Cho số phức ݖ = ܽ + ܾ݅ (ܽ, ܾ ∈ ℝ) thỏa mãn (1 + ݖ(2݅ + ݖ2̄ = 3 + 2݅. Khi đó tổng ܽ + ܾ bằng 
 A. − ଵ

ଶ
. B. ଵ

ଶ
. C. 1. D. −1. 

Câu 44. Cho hàm số ݕ = ସݔ − ଶݔ4 + ݉ có đồ thị (ܥ). Giả sử (ܥ) cắt trục hoành tại bốn điểm phân biệt 
sao cho diện tích hình phẳng giới hạn bởi (ܥ) với trục hoành có diện tích phần phía trên trục 
hoành bằng diện tích phần phía dưới trục hoành. Khi đó ݉ thuộc khoảng nào dưới đây? 

 A. ݉ ∈ (5; +∞). B. ݉ ∈ (−1;  1). C. ݉ ∈ (3;  5). D. ݉ ∈ (2;  3). 
Câu 45. Cho 2 số phức ݖଵ; ଵݖ ଶ là số phức thỏa mãnݖ + ଶݖ = 8 + 6݅ và |ݖଵ − |ଶݖ = 2. Tính giá trị lớn nhất 

của ܲ = |ଵݖ| +  .|ଶݖ|
 A. 5 + 3√5. B. 2√26. C. 4√6. D. 34 + 3√2. 
Câu 46. Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ cho 3 điểm 1)ܣ; 1; ;0)ܤ ,(1 1; ;2−)ܥ ,(2 1; 4) và mặt 

phẳng (ܲ):ݔ − ݕ + ݖ + 2 = 0. Tìm điểm ܰ ∈ (ܲ) sao cho ܵ = ଶܣ2ܰ + ଶܤܰ +  ଶ đạt giá trịܥܰ
nhỏ nhất. 

 A. ܰ(−2; 0; 1). B. ܰ ቀ− ଵ
ଶ

; ହ
ସ

; ଷ
ସ
ቁ. C. ܰ(−1; 2; 1). D. ܰ ቀ− ସ

ଷ
; 2; ସ

ଷ
ቁ. 

Câu 47. Số giá trị nguyên ݉ > 2 để ܲ = ଵ
ଷ
ݕ݉ − ݕݔ + 1 ≥ ,ݔ∀,0 thỏa mãn: ൝ ݕ

ݔ > ݕ,0 > 0
ln ቀଵିଶ௫

௫ା௬
ቁ = ݔ3 + ݕ − 1.  

 A. 6. B. 5. C. 4. D. 3. 



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 5    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

Câu 48. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ) + 1)ସ(ݔ − ݉)ହ(ݔ + 3)ଷ với mọi ݔ ∈ ℝ. Có bao 
nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ ∈ [−5; 5] để hàm số ݃(ݔ) =  ?có 3 điểm cực trị (|ݔ|)݂

 A. 5. B. 4. C. 3. D. 6. 
Câu 49. Cho hình nón đỉnh ܵ, ܫ là trung điểm đường cao ܱܵ và ܤܣ là đường kính đáy. Điểm ܥ nằm trên 

mặt nón sao cho ܥܫ vuông góc mặt phẳng (ܵܤܣ). Biết rằng tam giác ܵܤܣ đều cạnh ܤܣ =
2020݇݉. Tính quãng đường ngắn nhất đi từ ܣ đến ܥ trên mặt nón. 

 A. 2020ඥ5− 2√2݇݉. B. 1010݇݉. 
 C. 1010ඥ5− 2√2݇݉. D. 1010√2݇݉. 
Câu 50. Bổ dọc một quả dưa hấu ta được thiết diện là hình elip có trục lớn 28 cm, trục nhỏ 25 cm. Biết cứ 

1000 cmଷ dưa hấu sẽ làm được cốc sinh tố giá 20000 đồng. Hỏi từ quả dưa hấu trên có thể thu 
được bao nhiêu tiền từ việc bán nước sinh tố? Biết rằng bề dày vỏ dưa không đáng kể. 

 A. 180000 đồng. B. 183000 đồng. C. 185000 đồng. D. 190000 đồng. 
------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
A D D C B C A B A C B B D A A D A D D C D C A B A 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
C D D B C B A A C A A B C D B B C C D B C B A D B 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

 
Câu 1.   Nghiệm của phương trình logଷ(2ݔ) = 2 là: 
 A.  ݔ = ଽ

ଶ
. B.  ݔ = 1. C.  ݔ = ଷ

ଶ
. D.  ݔ = 3. 

Lời giải 
Chọn A 
Phương trình: logଷ(2ݔ) = 2 ⇔ ݔ2 = 3ଶ ⇔ ݔ = ଽ

ଶ
. 

Câu 2.  Với ܽ, ܾ là số thực dương tùy ý, logଶ(ܽସܾଵଶ) bằng 
 A.  16logଷ(ܾܽ). B.  144logଷ(ܾܽ). 
 C.  12logଷܽ + 36logଷܾ. D.  ସ

ଷ
logଷܽ + 4logଷܾ. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: logଶ(ܽସܾଵଶ) = logଶܽସ + logଶܾଵଶ = ସ

ଷ
logଷܽ + 4logଷܾ. 

Câu 3.   Trong không gian ܱݖݕݔ, điểm nào dưới đây thuộc đường thằng ݀: ௫ାଶ
ଵ

= ௬ିଵ
ଵ

= ௭ାଶ
ଶ

? 
 A.  2−;2−)ܯ; 1)  B.  ܲ(1; 1; 2). 
 C.  ܰ(2;−1; 2). D.  ܳ(−2; 1;−2). 

Lời giải 
Chọn D 
Đường thằng ݀: ௫ାଶ

ଵ
= ௬ିଵ

ଵ
= ௭ାଶ

ଶ
 đi qua điểm (−2; 1;−2). 

Câu 4.   Tích phân ∫ ଶ
ଶ௫ାଵ

dݔଵ
  bằng 

 A.  2ln2. B.  ln2. C.  ln3. D.  2ln3. 
Lời giải 

Chọn C 
∫ ଶ

ଶ௫ାଵ
dݔଵ

  = ∫ ୢ(ଶ௫ାଵ)
ଶ௫ାଵ

ଵ
  = ln|2ݔ + 1| ቚ10 = ln3− ln1 = ln3. 

Câu 5.  (Đề CT BGD 2020 mã 101 - Đợt 2) Tập xác định của hàm số ݕ = 4௫ là 
 A. (0; +∞). B. ℝ. C. ℝ\{0}. D. [0; +∞). 

Lời giải 
Chọn B 

Câu 6.   Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ) có phương trình 
ଶݔ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 + ݕ6 − ݖ4 − 2 = 0. Xác định tọa độ tâm ܫ và bán kính ܴ của mặt cầu (ܵ). 

 A.  1−)ܫ; 3;−2), ܴ = 4. B.  3−;1)ܫ; 2), ܴ = 16. 
 C.  3−;1)ܫ; 2), ܴ = 4. D.  1−)ܫ; 3;−2), ܴ = 16. 

Lời giải 
Chọn C 
Cách 1 
Ta có ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 + ݕ6 − ݖ4 − 2 = 0 ⇔ ݔ) − 1)ଶ + ݕ) + 3)ଶ + ݖ) − 2)ଶ = 16. 
Vậy mặt cầu (ܵ) có tâm 3−;1)ܫ; 2) và bán kính ܴ = 4. 
Cách 2 
Ta có mặt cầu (ܵ): ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 + ݕ6 − ݖ4 − 2 = 0 có tâm 3−;1)ܫ; 2) và bán kính ܴ =
ඥ1ଶ + (−3)ଶ + 2ଶ + 2 = 4. 
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Vậy mặt cầu (ܵ) có tâm 3−;1)ܫ; 2) và bán kính ܴ = 4. 

Câu 7.  Tìm tập nghiệm của bất phương trình ቀଶଵ
ଶଵ଼

ቁ
௫ିଵ

> ቀଶଵ
ଶଵ଼

ቁ
ି௫ାଷ

. 
 A.  (−∞; 2). B.  [2; +∞). C.  (−∞; 2]. D.  (2; +∞). 

Hướng dẫn giải 
Chọn A 

Ta có: ቀଶଵ
ଶଵ଼

ቁ
௫ିଵ

> ቀଶଵ
ଶଵ଼

ቁ
ି௫ାଷ

 ⇔ ݔ − 1 < ݔ− + 3 ⇔ ݔ < 2. 
Vậy tập nghiệm của bất phương trình là ܵ = (−∞; 2). 

Câu 8.  Cho ݕ =  :có bảng xét dấu đạo hàm như hình sau (ݔ)݂

 
Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 

 A.  (−1; +∞). B.  (−1; 1). C.  (1; 2). D.  (−∞;−1). 
Lời giải. 

Chọn B 
Dựa vào bảng xét dấu đạo hàm ta thấy hàm số đồng biến trên khoảng (−1; 2) và (2; +∞). 

Câu 9.  Cho hai số phức ݖଵ = 2 − 3݅ và ݖଶ = 1 + 5݅. Phần ảo của số phức ݖଵ.  ଶ bằngݖ
 A.  7. B.  17. C.  −15. D.  2. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có ݖଵ. ଶݖ = 17 + 7݅. 
Phần ảo của số phức ݖଵ.  .ଶ bằng 7ݖ

Câu 10.   Trong hình dưới đây, điểm nào trong các điểm ܦ,ܥ,ܤ,ܣ biểu diễn cho số phức có môđun bằng 
√5? 

 
 A. Điểm ܤ. B. Điểm ܥ. C. Điểm ܦ. D. Điểm ܣ. 

Lời giải 
Chọn C 
Điểm ܣ biểu diễn cho số phức ݖଵ = 2 + ݅ có |ݖଵ| = √3. 
Điểm ܤ biểu diễn cho số phức ݖଶ = −1 + ݅ có |ݖଶ| = √2. 
Điểm ܥ biểu diễn cho số phức ݖଷ = −1 − 2݅ có |ݖଷ| = √5. 
Điểm ܦ biểu diễn cho số phức ݖସ = 2 − 2݅ có |ݖସ| = 2√2. 

Cho hàm số ݕ = ݕ có bảng biến thiên như hình bên. Hàm số (ݔ)݂ =  là hàm số nào trong các hàm số sau (ݔ)݂
đây? 
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 A.  ݕ = ସݔ + ଶݔ2 − 3. B.  ݕ = ସݔ − ଶݔ2 − 3. 
 C.  ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 − 3. D.  ݕ = − ଵ

ସ
ସݔ + ଶݔ3 − 3. 

Lời giải 
Chọn B 

Dựa vào BBT ta có hàm số đồng biến trên khoảng (1; +∞) nên hệ số ܽ > 0. 
Mà phương trình ݕ′ = 0 có 3 nghiệm phân biệt nên hàm số cần tìm là ݕ = ସݔ − ଶݔ2 − 3. 

Câu 12.   Cho hàm số ݕ =  có đồ thị như hình vẽ(ݔ)݂

 
Điểm cực đại của đồ thị hàm số đã cho là 

 A. ൫3; – 1൯. B. (1;  4). C. (4;  1). D. ൫– 1; 3൯. 
Lời giải 

Chọn B 
Từ đồ thị ta thấy điểm cực đại tại ݔ = 1. Suy ra điểm cực đại là (1;  4). 

Câu 13.  Cho khối nón có chiều cao bằng 6 và bán kính đường tròn đáy bằng 8. Thể tích khối nón là 
 A.  120ߨ. B.  144ߨ. C.  160ߨ. D.  128ߨ. 

Lời giải 
Chọn D 
Thể tích khối nón ܸ = ଵ

ଷ
ଶℎݎߨ = ଵ

ଷ
.ߨ 64.6 =  .ߨ128

Câu 14.   Cho cấp số nhân (u୬) có số hạng đầu uଵ = 5 và công bội q = −2. Số hạng thứ sáu của (u୬) là: 
 A.  u = −160. B.  u = 320. C.  u = 160. D.  u = −320. 

Lời giải 
Chọn A 
Công thức tổng quát của cấp số nhân (u୬) có số hạng đầu và công bội q là u୬ = uଵq୬ିଵ  
Ta có ݑ = ହݍଵݑ = 5. (−2)ହ = −160. 

Câu 15.  Tính diện tích toàn phần của hình trụ có đường cao bằng 2 và đường kính đáy bằng 8. 
 A. 48ߨ. B. 24ߨ. C. 160ߨ. D. 80ߨ. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: ܴ = ௗ

ଶ
= 4 
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Vậy ௧ܵ = ℎܴߨ2 + ଶܴߨ2 =  .ߨ48
Câu 16.   Xác định tọa độ điểm I là giao điểm của hai đường tiệm cận của đồ thị hàm số ݕ = ଶ௫ିଷ

௫ାସ
. 

 A.  2)ܫ; 4) B.  4)ܫ; 2) C.  (4−;2)ܫ D.  4−)ܫ; 2) 
Lời giải 

Chọn D 
Đồ thị hàm số ݕ = ଶ௫ିଷ

௫ାସ
 có TCN ݕ = 2 và TCĐ ݔ = −4. Vậy tọa độ điểm I là giao điểm của hai 

đường tiệm cận của đồ thị hàm số ݕ = ଶ௫ିଷ
௫ାସ

 là: 4−)ܫ; 2). 
Câu 17.   Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai điểm 1)ܣ; 1; 3) và 4)ܤ; 2; 1). Độ dài đoạn thẳng ܤܣ bằng 

 A.  √14. B.  2√3. C.  5√2. D.  √2. 
Lời giải 

Chọn A 
ܤܣ = ඥ(4 − 1)ଶ + (2 − 1)ଶ + (1− 3)ଶ = √14. Chọn đáp án D 

Câu 18.   Cho hàm số ݂(ݔ) xác định, liên tục trên ℝ và có đạo hàm cấp một xác định bởi công thức ݂′(ݔ) =
ଶݔ− − 1. Mệnh đề nào sau đây đúng? 

 A.  ݂(1) > ݂(0).  B.  ݂(1) < ݂(2).  C.  ݂(3) > ݂(2).  D.  ݂(0) < ݂(−1).  
Lời giải 

Chọn D 
Ta có ݂′(ݔ) = ଶݔ− − 1 < ∋ ݔ ∀   0 ܴܫ ⇒ Hàm số ݂(ݔ) nghịch biến trên IR. 
Ta có ݂(0) < ݂(−1) là mệnh đề đúng. 

Câu 19.  Bạn Long có 5 áo màu khác nhau và 4 quần kiểu khác nhau. Hỏi Long có bao nhiêu cách chọn một 
bộ gồm một áo và một quần? 

 A.  9. B.  5. C.  4. D.  20. 
Lời giải 

Chọn D 
Theo quy tắc nhân, ta có số cách chọn ra một bộ quần áo từ 5 áo màu khác nhau và 4 quần kiểu 
khác nhau là 5.4 = 20 cách chọn. 

Câu 20.   Tìm đạo hàm của hàm số ݕ = e௫ − logଶݔ + ݔ) ,1 > 0). 
 A.  ݕ′ = e௫ − ଵ

௫
. B.  ݕ′ = e௫ିଵݔ − ଵ

௫
. 

 C.  ݕ′ = e௫ − ଵ
௫.୪୬ଶ

. D.  ݕ′ = e௫ିଵݔ − ଵ
௫.୪୬ଶ

. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có: ݕ′ = (e௫ − logଶݔ + 1)ᇱ = e௫ − ଵ

௫.୪୬ଶ
. 

Câu 21.   Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = 2௫ là 
 A.  ∫ 2௫ dݔ = 2௫ln2 + ∫  .B  ܥ 2௫ dݔ = 2௫ିଵݔ +  .ܥ
 C.  ∫ 2௫ dݔ = 2௫ + D.  ∫2௫ .ܥ dݔ = ଶೣ

୪୬ଶ
+   ܥ

Lời giải 
Chọn D 
∫ a௫ dݔ = ୟೣ

୪୬ୟ
+ a) ܥ > 0;  a ≠ 1). 

Áp dụng ∫ 2௫ dݔ = ଶೣ

୪୬ଶ
+  .ܥ

Câu 22.  Tính môđun của số phức ݖ = 4 − 3݅. 
 A.  |ݖ| = √7. B.  |ݖ| = 7. C.  |ݖ| = 5. D.  |ݖ| = 25. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có |ݖ| = ඥ4ଶ + (−3)ଶ = 5. 

Câu 23.   Trong không gian  Oxyz , mặt phẳng (ܲ): ௫
ିଶ

+ ௬
ଷ

+ ௭
ଵ

= 1 có một vectơ pháp tuyến là 
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 A.  ሬ݊⃗ = (3;−2;−6). B.  ሬ݊⃗ = (3; 2;−6). C.  ሬ݊⃗ = (2;−3;−1). D.  ሬ݊⃗ = (−2; 3; 1). 
Lời giải 

Chọn A 
Sai lầm thường gặp. 
Học sinh dễ nhầm VTPT là ሬ݊⃗ = (−2; 3; 1) 
Nguyên nhân sai lầm. 
Nhìn nhanh, không đọc kĩ đề bị nhầm thành VTCP của đường thẳng. 
Lời giải đúng. 
(ܲ): ௫

ିଶ
+ ௬

ଷ
+ ௭

ଵ
= 1 có VTPT là ሬ݊⃗ = ቀ− ଵ

ଶ
; ଵ
ଷ

; 1ቁ hay ሬ݊⃗ = (3;−2;−6). 

Câu 24.  Với mọi hàm số ݂(ݔ) liên tục trên ℝ, ta có 
 A.  ∫ ଷݔ݀(ݔ)݂

 = ∫ ݔ݀(ݔ)݂
ିଷ . B.  ∫ ଷݔ݀(ݔ)݂

 = −∫ ݔ݀(ݔ)݂
ଷ . 

 C.  ∫ ଷݔ݀(ݔ)݂
 = −∫ ݔ݀(ݔ)݂

ିଷ . D.  ∫ ଷݔ݀(ݔ)݂
 = ∫ ݔ݀(ݔ)݂

ଷ . 
Lời giải 

Chọn B 
Áp dụng công thức ∫ ܾݔ݀(ݔ)݂

ܽ = −∫ ܽݔ݀(ݔ)݂
ܾ , với ܽ < ܾ. 

Ta có ∫ 3ݔ݀(ݔ)݂
0 = −∫ 0ݔ݀(ݔ)݂

3   
Câu 25.  Sô điểm chung của đồ thị hàm số ݕ = ଷݔ − ଶݔ2 + ݔ3 − 1 và đường thẳng ݕ = ݔ2 − 1 là 
 A.  2. B.  1. C.  3. D.  0. 

Lời giải 
Chọn A 
Phương trình hoành độ giao điểm của đồ thị hàm số ݕ = ଷݔ − ଶݔ2 + ݔ3 − 1 và đường thẳng ݕ =
ݔ2 − 1 là: ݔଷ − ଶݔ2 + ݔ3 − 1 = ݔ2 − 1  
⇔ ଷݔ − ଶݔ2 + ݔ = 0 ⇔ ݔ)ݔ − 1)ଶ = 0 ⇔ ቂݔ = 0

ݔ = 1  
Suy ra số điểm chung của hai đồ thị hàm số đã cho là 2. 

Câu 26.   Cho khối chóp có thể tích bằng 32ܿ݉ଷ và diện tích đáy bằng 16ܿ݉ଶ. Chiều cao của khối chóp đó 
là 

 A.  2ܿ݉. B.  4ܿ݉. C.  6ܿ݉. D.  3ܿ݉. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có ܸ = ଵ

ଷ
ℎ.ܤ ⇒ ℎ = ଷ


= ଷ.ଷଶ

ଵ
= 6   (ܿ݉). 

Câu 27.  Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy là hình vuông cạnh ܽ. Đường thẳng ܵܣ vuông góc với mặt phẳng 
đáy và ܵܣ = ܽ. Khoảng cách giữa hai đường thẳng ܵܤ và ܦܥ bằng: 

 A.  ܽ√2. B.  2ܽ. C.  ܽ√3. D.  ܽ. 
Lời giải 

Chọn D 
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Ta có ܣܦ ⊥ ,ܤܣ ܣܦ ⊥ ܣܵ ⇒ ܣܦ ⊥ (ܤܣܵ) ⇒ ܣܦ = ݀൫ܦ,   .൯(ܤܣܵ)
Do đó ݀(ܵܤ, (ܦܥ = ݀൫ܦܥ, ൯(ܤܣܵ) = ݀൫ܦ, ൯(ܤܣܵ) = ܣܦ = ܽ.  

Câu 28.  Cho điểm 2)ܯ; 1; 0) và đường thẳng ߂: ௫ିଵ
ଶ

= ௬ାଵ
ଵ

= ௭
ିଵ

. Gọi ݀ là đường thẳng đi qua ܯ, cắt và 
vuông góc với ߂. Đường thẳng ݀ có một véctơ chỉ phương là 

 A.  ݑሬ⃗ = (−3; 0; 2). B.  ݑሬ⃗ = (0; 3; 1). C.  ݑሬ⃗ = (0; 1; 1). D.  ݑሬ⃗ = (1;−4;−2). 
Lời giải 

Chọn D 
+) Gọi ܣ = ݀ ∩  .߂
ܣ (+ ∈ ⇔ ߂ 1)ܣ + 1−;ݐ2 +  .(ݐ−;ݐ
+) Đường thẳng ݀ đi qua ܣ và ܯ nên ݀ có một véctơ chỉ phương là ܣܯሬሬሬሬሬሬ⃗ = ݐ2) − 1; ݐ −  .(ݐ−;2
+) Đường thẳng ߂ có một véctơ chỉ phương là ⃗ݒ = (2; 1;−1). 
+) ݀ ⊥ Δ ⇔ ሬሬሬሬሬሬ⃗ܣܯ . ݒ⃗ = 0 ⇔ ݐ2)2 − 1) + ݐ) − 2) + ݐ = 0 ⇔ ݐ = ଶ

ଷ
. 

+) Ta có ܣܯሬሬሬሬሬሬ⃗ = ቀଵ
ଷ

;− ସ
ଷ

;− ଶ
ଷ
ቁ, suy ra ܣܯሬሬሬሬሬሬ⃗  cùng phương với ݑሬ⃗ (1;−4;−2). 

Vậy đường thẳng ݀ có một véctơ chỉ phương là ݑሬ⃗ (1;−4;−2). 
Câu 29.  Cho hàm số ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 5. Khẳng định nào sau đây đúng? 
 A. Hàm số có giá trị nhỏ nhất, có giá trị lớn nhất. 
 B. Hàm số có giá trị nhỏ nhất, không có giá trị lớn nhất. 
 C. Hàm số không có giá trị nhỏ nhất, có giá trị lớn nhất. 
 D. Hàm số không có giá trị nhỏ nhất, không có giá trị lớn nhất. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: TXĐ: ܦ = ℝ. 

′ݕ = ଷݔ4 − ′ݕ ,ݔ4 = 0 ⇔ 
ݔ = 0
ݔ = 1
ݔ = −1

. 

Ta có bảng biến thiên: 

 
Dựa vào bảng biến thiên ta thấy hàm số có giá trị nhỏ nhất, không có giá trị lớn nhất. 

Câu 30.  Cho hình lăng trụ đều ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ có ܤܣ = √3 và ܣܣ′ = 1. Góc tạo bởi giữa đường thẳng ܥܣ′ và 
 bằng (ܥܤܣ)

 A.  45°. B.  60°. C.  30°. D.  75°. 
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Lời giải 
Chọn C 

 
Ta có ൫ܥܣ′, ൯(ܥܤܣ) = (ܥܣ,′ܥܣ)  = ′ܥܣܥ  , tanܥܣ′ܥ = ᇱ


 = ଵ

√ଷ
 ⇒ ܥܣ′ܥ = 30°. 

Câu 31.  Cho hai số phức ݖଵ = 3 + 4݅ và ݖଶ = 1 − 2݅. Phần ảo của số phức w = .|ଵݖ|  ଶ làݖ
 A.  −2. B.  −10. C.  10. D.  −5. 

Lời giải 
Chọn B 
Do ݖଵ = 3 + 4݅ nên |ݖଵ| = √3ଶ + 4ଶ = 5. 
Thay |ݖଵ| = 5 và ݖଶ = 1 − 2݅ vào w ta có: w = .|ଵݖ| ଶݖ = 5(1 − 2݅) = 5 − 10݅. 
Vậy phần ảo của số phức w là −10. 

Câu 32.   Trong không gian ܱ ݖݕݔ, cho hai điểm 1)ܣ; 1; 1) và 1)ܫ; 2; 3). Phương trình của mặt cầu tâm ܫ và 
đi qua ܣ là 

 A.  (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 5. B.  (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 5. 
 C.  (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 25. D.  (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 29. 

Lời giải 
Chọn A 
Vì mặt cầu tâm ܫ đi qua ܣ nên có bán kính ܴ = หܣܫሬሬሬሬ⃗ ห = ඥ(1 − 1)ଶ + (1 − 2)ଶ + (1− 3)ଶ = √5. 
Phương trình mặt cầu tâm 1)ܫ; 2; 3) đi qua ܣ là : (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = ൫√5൯

ଶ
⇔

ݔ) − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 5  
Câu 33.  Hàm số ݂(ݔ) xác định và liên tục trên ℝ và có đạo hàm ݂ᇱ(ݔ) = ݔ)2− − 1)ଶ(ݔ + 1). Khi đó hàm 

số ݂(ݔ)  
 A. Đạt cực đại tại điểm ݔ = −1. B. Đạt cực tiểu tại điểm ݔ = −1. 
 C. Đạt cực đại tại điểm ݔ = 1. D. Đạt cực tiểu tại điểm ݔ = 1. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có ݂ᇱ(ݔ) = 0 ݔ)2−⇔ − 1)ଶ(ݔ + 1) = 0 ⇔ ቂݔ = −1

ݔ = 1  
Bảng biến thiên của hàm số ݂(ݔ) 

 
Suy ra hàm số đã cho đạt cực đại tại ݔ = −1. 
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Câu 34.  Cho ܫ = ∫ ௗ௫
௫మା௫ାଵଶ

ଵ
 = ܽln5 + ܾln4 + ܿln3 . Tính ܽ + ܾ + ܿ. 

 A. 4. B. 3. C. 0. D. 2. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có 
ܫ = ∫ ௗ௫

௫మା௫ାଵଶ
ଵ
 = ∫ ௗ௫

(௫ାଷ)(௫ାସ)
=ଵ

 ∫ ቀ ଵ
௫ାଷ

− ଵ
௫ାସ

ቁ ଵݔ݀


    = ln ቚ௫ାଷ
௫ାସ

ቚฬ


ଵ
= ln ସ

ହ
− ln ଷ

ସ
= −ln5 + 2ln4− ln3

⇒ ܽ + ܾ + ܿ = 0.

  

Câu 35.  Giá trị của biểu thức ܯ = logଶ2 + logଶ4 + logଶ8 + ⋯+ logଶ256 bằng 
 A.  36. B.  8. logଶ256. C.  48. D.  56. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có ܯ = logଶ2 + logଶ4 + logଶ8+. . . +logଶ256 = logଶ2 + logଶ2ଶ + logଶ2ଷ+. . . +logଶ2଼  
= (1 + 2 + 3+. . . +8)logଶ2 = 1 + 2 + 3+. . . +8 = ଼

ଶ
(1 + 8) = 36. 

Câu 36.  Khi tăng độ dài tất cả các cạnh của một khối hộp chữ nhật lên gấp đôi thì thể tích khối hộp tương ứng sẽ: 

 A. Tăng 8 lần. B. Tăng 4 lần. C. Tăng 6 lần. D. Tăng 2 lần. 

Lời giải 

Chọn A 

Gọi ܽ, ܾ, ܿ là ba kích thước của khối hộp chữ nhật ⇒ thể tích khối hộp là ଵܸ = ܾܽܿ.  

Tăng các kích thước lên gấp đôi thì thể tích khối hộp tương ứng là ଶܸ = (2ܽ)(2ܾ)(2ܿ) = 8ܾܽܿ = 8 ଵܸ.  
Câu 37.  Hàm số ݕ = (ݔ)ܨ có một nguyên hàm là (ݔ)݂ = eଶ௫ . Tìm nguyên hàm của hàm số (௫)ାଵ

ୣೣ
. 

 A.  ∫ (௫)ାଵ
ୣೣ

dݔ = e௫ − eି௫ + ∫  .B .ܥ (௫)ାଵ
ୣೣ

dݔ = 2e௫ − eି௫ +  .ܥ

 C.  ∫ (௫)ାଵ
ୣೣ

dݔ = 2e௫ + eି௫ + ∫  .D .ܥ (௫)ାଵ
ୣೣ

dݔ = ଵ
ଶ

e௫ − eି௫ +  .ܥ
Lời giải 

Chọn B 
Ta có: ݂(ݔ) = (ݔ)′ܨ = (eଶ௫)ᇱ = 2eଶ௫   
Suy ra: ∫ (௫)ାଵ

ୣೣ
dݔ = ∫ ଶୣమೣାଵ

ୣೣ
dݔ = ∫(2e௫ + eି௫)dݔ = 2e௫ − eି௫ +  .ܥ

Câu 38.   Cho hai hàm số ݂(ݔ) = ଶݔܽ + ଶݔܾ + ݔܿ − 2 và ݃(ݔ) = ଶݔ݀ + ݔ݁ + 2 (ܽ, ܾ, ܿ, ݀, ݁ ∈ ℝ). Biết rằng đồ thị 
của hàm số ݕ = ݕ và (ݔ)݂ =  cắt nhau tại ba điểm có hoành độ lần lượt là −2; −1; 1 (tham khảo hình (ݔ)݃
vẽ). 

 
Hình phẳng giới hạn bởi hai đồ thị đã cho có diện tích bằng 

 A.  ଽ
ଶ
. B.  ଷ

ଵଶ
. C.  ଷ


. D.  ଵଷ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn C 
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Phương trình hoành độ giao điểm của đồ thị ݂(ݔ) và ݃(ݔ) là 
ଷݔܽ + ଶݔܾ + ݔܿ − 2 = ଶݔ݀ + ݔ3 + 2 ⇔ ܽଷ + (ܾ − ଶݔ(݀ + (ܿ − ݔ(݁ − 4 = 0. (∗)  
Do đồ thị của hai hàm số cắt nhau tại ba điểm suy ra phương trình (∗) có ba nghiệm ݔ = ݔ ;2− =
ݔ ;1− = 1. Ta được 
ଷݔܽ + (ܾ − ଶݔ(݀ + (ܿ − ݔ(݁ − 4 = ݔ)݇ + ݔ)(2 + ݔ)(1 − 1). 
Khi đó −4 = −2݇ ⇒ ݇ = 2. 
Vậy diện tích hình phẳng cần tìm là ∫ ݔ)2| + ݔ)(2 + ݔ)(1 − 1)|dݔ = ଷ


ଵ
ିଶ . 

Câu 39.  Có 9 đôi tất khác nhau trong ngăn kéo của thầy Tân. Ngủ dậy muộn vào lúc 9h sáng, thầy Tân vơ 
ngẫu nhiên 8 chiếc tất. Tính xác suất để trong đó có đúng 2 đôi tất đúng cặp? 

 A.  ଶ
ଶସଷଵ

.  B.  
ଶସଷଵ

.  C.  ଶ଼
ଵ଼

.  D.  ଵଵଶ
ଶସଷଵ

.  
Lời giải 

Chọn D 
Số phần tử không gian mẫu là ܥଵ଼଼ . 
Số cách chọn 2 đôi tất đúng cặp là ܥଽଶ. 
Cách chọn 4 chiếc tất còn không đúng cặp. Nghĩa là 4 chiếc tất này đến từ 4 cặp khác nhau. Số 
cách chọn ra 4 cặp là ܥସ. Số cách chỉ lấy một chiếc trong mỗi cặp này là 2ସ. 
Đáp số bài toàn: వ

మ.ళర.ଶర

భఴఴ
= ଵଵଶ

ଶସଷଵ
.  

Câu 40.   Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ଶݔ + ݔ2 − ݔ∀ ,3 ∈ ℝ. Có bao nhiêu giá trị nguyên của 
tham số ݉ thuộc đoạn [−10; 20] để hàm số ݃(ݔ) = ଶݔ)݂ + ݔ3 −݉) + ݉ଶ + 1 đồng biến trên 
(0; 2)? 

 A.  17. B.  18. C.  19. D.  16. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có: ݂′(ݔ) = 0 ⇔ ቂݔ = 1

ݔ = −3. 

 
(ݔ)′݃ = ଶݔ)′݂ + ݔ3 − ݉). ଶݔ) + ݔ3 −݉)ᇱ = ݔ2) + ଶݔ)′݂(3 + ݔ3 −݉). 
Để hàm số ݃(ݔ) = ଶݔ)݂ + ݔ3 −݉) + ݉ଶ + 1 đồng biến trên (0; 2) thì ݃′(ݔ) ≥ ݔ∀ ,0 ∈ (0; 2). 
⇒ ଶݔ)′݂ + ݔ3 − ݉) ≥ ݔ∀ ,0 ∈ (0; 2) 

⇔ ݔ
ଶ + ݔ3 − ݉ ≥ 1
ଶݔ + ݔ3 − ݉ ≤ −3

ݔ∀ , ∈ (0; 2) 

⇔ ݔ
ଶ + ݔ3 − 1 ≥ ݉
ଶݔ + ݔ3 + 3 ≤ ݉

ݔ∀ , ∈ (0; 2) 

⇔ ቂ−1 ≥ ݉
13 ≤ ݉ . 

Vậy ݉ ∈ {−10;−9;−8;−7;−6;−5;−4;−3;−2;−1; 13; 14; 15; 16; 17; 18; 19; 20}. 
Câu 41.  Biết phương trình 27௫ − 27ଵି௫ − 16 ቀ3௫ − ଷ

ଷೣ
ቁ + 6 = 0 có nghiệm ݔ = ݔ,ܽ = logଷܾ, ݔ = logଷܾ 

với ܽ ∈ ℤ, ܾ > ܿ > 0. Tỉ số 

 thuộc khoảng nào sau đây? 

 A.  ቀଷ
ଶ

; ହ
ଶ
ቁ. B.  ቀହ

ଶ
; 3ቁ. C.  (3; +∞). D.  ቀ1; ଷ

ଶ
ቁ. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: 
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27௫ − 27ଵି௫ − 16 ቀ3௫ − ଷ
ଷೣ
ቁ + 6 = 0 ⇔ ቀ3௫ − ଷ

ଷೣ
ቁ
ଷ
− 7 ቀ3௫ − ଷ

ଷೣ
ቁ + 6 = 0

⇔

⎣
⎢
⎢
⎢
⎡3

௫ − ଷ
ଷೣ

= −3

3௫ − ଷ
ଷೣ

= 2

3௫ − ଷ
ଷೣ

= 1

⇔ 
3ଶ௫ + 3. 3௫ − 3 = 0
3ଶ௫ − 2. 3௫ − 3 = 0
3ଶ௫ − 3௫ − 3 = 0

⇔

⎣
⎢
⎢
⎢
⎢
⎢
⎢
⎢
⎡3௫ = ିଷା√ଶଵ

ଶ

3௫ = ିଷି√ଶଵ
ଶ

(݈)
3௫ = 3
3௫ = −1(݈)

3௫ = ଵା√ଵଷ
ଶ

3௫ = ଵି√ଵଷ
ଶ

(݈)

⇔

⎣
⎢
⎢
ݔ⎡ = logଷ

ିଷା√ଶଵ
ଶ

ݔ = 1
ݔ = logଷ

ଵା√ଵଷ
ଶ

. 

Do đó ܾ = ଵା√ଵଷ
ଶ

, ܿ = ିଷା√ଶଵ
ଶ

. Vậy 

≈ 2,91 ∈ ቀହ

ଶ
; 3ቁ.  

Câu 42.  Cho khối tứ diện ܦܥܤܣ có thể tích 2017. Gọi ܯ, ܰ, ܲ, ܳ lần lượt là trọng tâm của các tam giác ܥܤܣ, 
 .ܳܲܰܯ Tính theo ܸ thể tích của khối tứ diện .ܦܥܤ ,ܦܥܣ ,ܦܤܣ

 A.  ସଷସ
଼ଵ

. B.  ଼଼
ଶ

. C.  ଶଵ
ଶ

. D.  ଶଵ
ଽ

. 
Lời giải 

Chọn C 

 
ಲಶಷಸ
ಲಳವ

= ௌಶಷಸ
ௌಳವ

= ଵ
ସ
 ⇒ ܸாிீ = ଵ

ସ ܸ  
(Do ܩ ,ܨ ,ܧ lần lượt là trung điểm của ܦܥ ,ܦܤ ,ܥܤ). 
ಲಾಿು
ಲಶಷಸ

= ௌெ
ௌா

. ௌே
ௌா

. ௌ
ௌீ

= ଼
ଶ

 ⇒ ܸெே = ଼
ଶ ܸாிீ = ଼

ଶ
. ଵ
ସ ܸ = ଶ

ଶ ܸ   

Do mặt phẳng (ܲܰܯ)//(ܦܥܤ) nên ೂಾಿು

ಲಾಿು
= ଵ

ଶ
⇔ ொܸெே = ଵ

ଶ ܸெே  

ொܸெே = ଵ
ଶ

. ଶ
ଶ ܸ = ଵ

ଶ ܸ = ଶଵ
ଶ

. 
Câu 43.  Cho số phức ݖ = ܽ + ܾ݅ (ܽ, ܾ ∈ ℝ) thỏa mãn (1 + ݖ(2݅ + ݖ2̄ = 3 + 2݅. Khi đó tổng ܽ + ܾ bằng 
 A.  − ଵ

ଶ
. B.  ଵ

ଶ
. C.  1. D.  −1. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có ݖ = ܽ + ܾ݅ (ܽ,ܾ ∈ ℝ) ⇒ ݖ̄ = ܽ − ܾ݅ thay vào (1 + ݖ(2݅ + ݖ2̄ = 3 + 2݅, ta được: 
(1 + 2݅)(ܽ + ܾ݅) + 2(ܽ − ܾ݅) = 3 + 2݅  
⇔ ܽ + ܾ݅ + 2ܽ݅ − 2ܾ + 2ܽ − 2ܾ݅ = 3 + 2݅  
⇔ (3ܽ − 2ܾ) + (2ܽ − ܾ)݅ = 3 + 2݅  
⇔ ቄ3ܽ − 2ܾ = 3

2ܽ − ܾ = 2 ⇔ ቄܽ = 1
ܾ = 0  

Vậy ܽ + ܾ = 1 + 0 = 1. 
Câu 44.  Cho hàm số ݕ = ସݔ − ଶݔ4 + ݉ có đồ thị (ܥ). Giả sử (ܥ) cắt trục hoành tại bốn điểm phân biệt 

sao cho diện tích hình phẳng giới hạn bởi (ܥ) với trục hoành có diện tích phần phía trên trục 
hoành bằng diện tích phần phía dưới trục hoành. Khi đó ݉ thuộc khoảng nào dưới đây? 

 A. ݉ ∈ (5; +∞). B. ݉ ∈ (−1;  1). C. ݉ ∈ (3;  5). D. ݉ ∈ (2;  3). 
Lời giải 

A

B

C

D

GE
F

M P
N

Q



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 16    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

Chọn D 
Phương trình hoành độ giao điểm của (ܥ) với trục hoành là ݔସ − ଶݔ4 + ݉ = 0 (1). 
Đặt ݐ = ݐ) ଶݔ ≥ 0), phương trình (1) trở thành ݐଶ − ݐ4 + ݉ = 0 (2). 
Để (1) có bốn nghiệm phân biệt thì (2) phải có hai nghiệm dương phân biệt. Điều này xảy ra khi 

và chỉ khi ൝
߂ > 0
ܵ = 4 > 0
ܲ = ݉ > 0

⇔ ቄ4−݉ > 0
݉ > 0  ⇔ 0 < ݉ < 4 (3). 

Gọi ݐଵ và ݐଶ (ݐଵ <  ଶ) là hai nghiệm của (2), khi đó bốn nghiệm (theo thứ tự từ nhỏ đến lớn) củaݐ
phương trình (1) là ݔଵ = ଶݔ ,ଶݐ√− = ଷݔ ,ଵݐ√− = ସݔ ,ଵݐ√ =  .ଶݐ√
Do tính đối xứng của (ܥ) nên từ giả thiết ta có 

න ସݔ) − ଶݔ4 + ݉)dݔ

௫య



= න ସݔ−) + ଶݔ4 −݉)dݔ

௫ర

௫య

⇔ න ସݔ2) − ଶݔ8 + 2݉)dݔ

௫ర



= 0

⇔ ቆ
ହݔ2

5 −
ଷݔ8

3 + ቇቤݔ2݉


௫ర

= 0 ⇔
ସହݔ

5 −
ସଷݔ4

3 + ସݔ݉ = 0 ⇔
ସହݔ

5 −
ସଷݔ4

3 + ସݔ݉ = 0 

⇔ ௫రఱ

ହ
− ସ௫రయ

ଷ
+ ସݔ݉ = 0 ⇔ ସସݔ3 − ସଶݔ20 + 15݉ = 0. 

Vậy ݔସ là nghiệm của hệ 

൜ݔସ
ସ − ସଶݔ4 + ݉ = 0

ସସݔ3 − ସଶݔ20 + 15݉ = 0
 ⇔ ൜15ݔସସ − ସଶݔ60 + 15݉ = 0

ସସݔ3 − ସଶݔ20 + 15݉ = 0
⇔ ൜12ݔସସ − ସଶݔ40 = 0

ସସݔ3 − ସଶݔ20 + 15݉ = 0
 

⇔ ൜12ݔସସ − ସଶݔ40 = 0
ସସݔ3 − ସଶݔ20 + 15݉ = 0

⎣
⎢
⎢
⎢
⎡ቄ
ସݔ = 0
݉ = 0

ቐ
ସଶݔ = ଵ

ଷ

݉ = ଶ
ଽ

. Kết hợp điều kiện (3) suy ra ݉ = ଶ
ଽ

. 

Câu 45.  Cho 2 số phức ݖଵ; ଵݖ ଶ là số phức thỏa mãnݖ + ଶݖ = 8 + 6݅ và |ݖଵ − |ଶݖ = 2. Tính giá trị lớn nhất 
của ܲ = |ଵݖ| +  .|ଶݖ|

 A.  5 + 3√5. B.  2√26. C.  4√6. D.  34 + 3√2. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có |ݖଵ + ଶ|ଶݖ + ଵݖ| − ଶ|ଶݖ = ଵ|ଶݖ|)2 + (ଶ|ଶݖ| ⇔ 100 + 4 = ଵ|ଶݖ|)2 + ⇒ .(ଶ|ଶݖ| ଵ|ଶݖ| +
ଶ|ଶݖ| = 52 
Áp dụng BĐT Cauchy: 
ଶܣ + ଶܤ ≥ ܤܣ2 ⇒ ଶܣ + ଶܤ ≥ (ା)మ

ଶ
 ⇒ ଵ|ଶݖ| + ଶ|ଶݖ| ≥ (|௭భ|ା|௭మ|)మ

ଶ
⇒ 104 ≥ |ଵݖ|) +  .ଶ|)ଶݖ|

Suy ra ܲ = |ଵݖ| + |ଶݖ| ≤ 2√26. Dấu bằng xảy ra khi |ݖଵ| =  .|ଶݖ|
Vậy giá trị lớn nhất của ܲ = |ଵݖ| +  .ଶ| là 2√26ݖ|

Câu 46.  Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ cho 3 điểm 1)ܣ; 1; ;0)ܤ ,(1 1; ;2−)ܥ ,(2 1; 4) và mặt 
phẳng (ܲ):ݔ − ݕ + ݖ + 2 = 0. Tìm điểm ܰ ∈ (ܲ) sao cho ܵ = ଶܣ2ܰ + ଶܤܰ +  ଶ đạt giá trịܥܰ
nhỏ nhất. 

 A.  ܰ(−2; 0; 1). B.  ܰ ቀ− ଵ
ଶ

; ହ
ସ

; ଷ
ସ
ቁ. C.  ܰ(−1; 2; 1). D.  ܰ ቀ− ସ

ଷ
; 2; ସ

ଷ
ቁ. 

Lời giải 
Chọn C 
Với mọi điểm ܫ ta có 

ܵ = ଶܣ2ܰ + ଶܤܰ + ଶܥܰ = 2൫ܰܫሬሬሬሬ⃗ + ሬሬሬሬ⃗ܣܫ ൯
ଶ

+ ൫ܰܫሬሬሬሬ⃗ + ሬሬሬሬ⃗ܤܫ ൯
ଶ

+ ൫ܰܫሬሬሬሬ⃗ + ሬሬሬሬ⃗ܥܫ ൯
ଶ
  

= ଶܫ4ܰ + ሬሬሬሬ⃗ܫ2ܰ ൫2ܣܫሬሬሬሬ⃗ + ሬሬሬሬ⃗ܤܫ + ሬሬሬሬ⃗ܥܫ ൯ + ଶܣܫ2 + ଶܤܫ +   ଶܥܫ
Chọn điểm ܫ sao cho 2ܣܫሬሬሬሬ⃗ + ሬሬሬሬ⃗ܤܫ + ሬሬሬሬ⃗ܥܫ = 0ሬ⃗   
ሬሬሬሬ⃗ܣܫ2 + ሬሬሬሬ⃗ܤܫ + ሬሬሬሬ⃗ܥܫ = 0ሬ⃗ ⇔ ሬሬሬሬ⃗ܣܫ4 + ሬ⃖ሬሬሬ⃗ܤܣ + ሬ⃖ሬሬሬ⃗ܥܣ = 0ሬ⃗  Suy ra tọa độ điểm ܫ là 0)ܫ; 1; 2). 
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Khi đó ܵ = ଶܫ4ܰ + ଶܣܫ2 + ଶܤܫ +  lên mặt phẳng ܫ ଶ, do đó ܵ nhỏ nhất khi ܰ là hình chiếu củaܥܫ
(ܲ). 

Phương trình đường thẳng đi qua ܫ và vuông góc với mặt phẳng (ܲ) là ൝
ݔ = 0 + ݐ
ݕ = 1− ݐ
ݖ = 2 + ݐ

  

Tọa độ điểm ܰ(ݐ; 1 − ;ݐ 2 + (ݐ ∈ (ܲ) ⇒ ݐ − 1 + ݐ + 2 + ݐ + 2 = 0 ⇔ ݐ = −1 ⇒ ܰ(−1; 2; 1). 

Câu 47.  Số giá trị nguyên ݉ > 2 để ܲ = ଵ
ଷ
ݕ݉ − ݕݔ + 1 ≥ ,ݔ∀,0 thỏa mãn: ൝ ݕ

ݔ > ݕ,0 > 0
ln ቀଵିଶ௫

௫ା௬
ቁ = ݔ3 + ݕ − 1.  

 A.  6. B.  5. C.  4. D.  3. 
Lời giải 

Chọn B 
ĐK: ଵିଶ௫

௫ା௬
> 0, do ݔ, ݕ > 0 nên ݔ + ݕ > 0 ⇒ 1 − ݔ2 > 0 ⇒ 0 < ݔ < ଵ

ଶ
; ݕ > 0. 

Khi đó ta có: lnቀଵିଶ௫
௫ା௬

ቁ = ݔ3 + ݕ − 1 ⇔ ln(1− −(ݔ2 ln(ݔ + (ݕ = ݔ2 + ݔ + ݕ − 1 
⇔ ݈݊(1 − (ݔ2 + 1− ݔ2 = ݔ)݈݊ + (ݕ + ݔ +  (1) ݕ

Xét hàm số đặc trưng ݂(ݐ) = + ݐ݈݊ < ݐ với ݐ  0 
có ݂′(ݐ) = ଵ

௧
+ 1 > 0 ⇒ Hàm số ݕ = ;đồng biến trên  (0 (ݐ)݂  +∞). 

Mà từ (1) ta có ݂(1 − (ݔ2 = ݔ)݂ + (ݕ ⇒ 1 − ݔ2 = ݔ + ݕ ⇔ ݕ = 1 −  ݔ3
Khi đó ܲ = ଵ

ଷ
ݕ݉ − ݕݔ + 1 = ଵ

ଷ
݉(1 − −(ݔ3 −1)ݔ (ݔ3 + 1 = ଶݔ3 − (1 + ݔ(݉ + ଵ

ଷ
݉ + 1 với 

0 < ݔ < ଵ
ଶ
 

Có ܲ′(ݔ) = ݔ6 − (1 + ݉) = 0 ⇔ ݔ = ଵା


> ଵ
ଶ
 vì ݉ > 2 

Hàm số ܲ = ଶݔ3 − (1 + ݔ(݉ + ଵ
ଷ
݉ + 1 nghịch biến trên ቀ0; ଵ

ଶ
ቁ nên để ܲ ≥ 0,∀x ∈ ቀ0; ଵ

ଶ
ቁ thì 

ܲ ቀଵ
ଶ
ቁ ≥ 0 ⇔ ହ

ସ
− 


≥ 0 ⇔ ݉ ≤ ଵହ

ଶ
 

Kết hợp với điều kiện ݉ là số nguyên lớn hơn 2, ta có ݉ ∈ {3,4,5,6,7}. 

Câu 48.  Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ) + 1)ସ(ݔ − ݉)ହ(ݔ + 3)ଷ với mọi ݔ ∈ ℝ. Có bao 
nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ ∈ [−5; 5] để hàm số ݃(ݔ) =  ?có 3 điểm cực trị (|ݔ|)݂

 A.  5. B.  4. C.  3. D.  6. 
Lời giải 

Chọn A 
Do hàm số ݕ = ݔ có đạo hàm với mọi (ݔ)݂ ∈ ℝ nên ݕ =  liên tục trên ℝ, do đó hàm số (ݔ)݂
(ݔ)݃ = liên tục trên ℝ. Suy ra ݃(0) (|ݔ|)݂ = ݂(0) là một số hữu hạn. 
Xét trên khoảng (0; (ݔ)݃ :(∞+ =   (ݔ)݂
(ݔ)′݃ = (ݔ)′݂ = ݔ) + 1)ସ(ݔ − ݉)ହ(ݔ + 3)ଷ  
(ݔ)′݃ = 0 ⇔ ݔ) − ݉)ହ = 0 ⇔ ݔ = ݉  
- TH1: ݉ = 0 thì ݔ = 0. Khi đó ݔ = 0 là nghiệm bội lẻ của ݃′(ݔ) nên ݃′(ݔ) đổi dấu một lần qua 
ݔ = 0 suy ra hàm số ݃(ݔ) có duy nhất một điểm cực trị là ݔ = 0. 
- TH2: ݉ < 0 thì ݃′(ݔ) vô nghiệm, suy ra ݃′(ݔ) > 0 với mọi ݔ > 0  
Hàm số ݕ = ;đồng biến trên khoảng (0 (ݔ)݃ +∞). 
Cả hai trường hợp trên đều có: hàm số ݃(ݔ) = ݔ có duy nhất một điểm cực trị là (|ݔ|)݂ = 0. 
- TH 3: ݉ > 0 thì ݔ = ݉ là nghiệm bội lẻ của ݃′(ݔ)  
Bảng biến thiên của hàm số ݃(ݔ) =  :(|ݔ|)݂
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- Lại có ݉ ∈ [−5; 5] và ݉ nguyên nên ݉ ∈ {1,2,3,4,5}. 
Vậy có 5 giá trị nguyên của ݉. 

Câu 49.   Cho hình nón đỉnh ܵ, ܫ là trung điểm đường cao ܱܵ và ܤܣ là đường kính đáy. Điểm ܥ nằm trên 
mặt nón sao cho ܥܫ vuông góc mặt phẳng (ܵܤܣ). Biết rằng tam giác ܵܤܣ đều cạnh ܤܣ =
2020݇݉. Tính quãng đường ngắn nhất đi từ ܣ đến ܥ trên mặt nón. 

 A.  2020ඥ5− 2√2݇݉. B.  1010݇݉. 
 C.  1010ඥ5− 2√2݇݉. D.  1010√2݇݉. 

Lời giải 
Chọn D 

 
Gọi ܥ′ là giao của ܵܥ với đường tròn tâm ܱ. 
Ta có ܱܣ = ′ܥܱ = 

ଶ
= 1010 ݇݉. Vì ܥܫ ⊥ ⇒ (ܤܣܵ)  là trung điểm ܱܵ suy ra ܫ mà ′ܥܱ//ܥܫ

ܥܫ = ଵ
ଶ
′ܥܱ = 505 ݇݉. 

Mặt khác tam giác ܵܤܣ đều suy ra ܱܵ = ଶଶ√ଷ
ଶ

= 1010√3݇݉. 

⇒ ܣܫ = ଶܱܫ√ + ଶܣܱ = ට൫505√3൯
ଶ

+ 1010ଶ݇݉. 

Xét tam ܣܥܫ vuông tại ܫ có ܥܣ = ଶܣܫ√ + ଶܥܫ = √3.505ଶ + 1010ଶ + 505ଶ = 1010√2݇݉. 
Câu 50.  Bổ dọc một quả dưa hấu ta được thiết diện là hình elip có trục lớn 28 cm, trục nhỏ 25 cm. Biết cứ 

1000 cmଷ dưa hấu sẽ làm được cốc sinh tố giá 20000 đồng. Hỏi từ quả dưa hấu trên có thể thu 
được bao nhiêu tiền từ việc bán nước sinh tố? Biết rằng bề dày vỏ dưa không đáng kể. 

 A.  180000 đồng. B.  183000 đồng. C.  185000 đồng. D.  190000 đồng. 
Lời giải 

Chọn B 

 
Đường elip có trục lớn 28 cm, trục nhỏ 25 cm có phương trình ௫

మ

ଵସమ
+ ௬మ

ቀమఱమ ቁ
మ = 1 ⇔ ଶݕ =

ቀଶହ
ଶ
ቁ
ଶ
ቀ1 − ௫మ

ଵସమ
ቁ ⇔ ݕ = ± ଶହ

ଶ
ට1− ௫మ

ଵସమ
. 

Do đó thể tích quả dưa là ܸ = ߨ ∫ ቆଶହ
ଶ
ට1− ௫మ

ଵସమ
ቇ
ଶ

dݔଵସ
ିଵସ  = ߨ ቀଶହ

ଶ
ቁ
ଶ
∫ ቀ1− ௫మ

ଵସమ
ቁ dݔଵସ

ିଵସ  = ߨ ቀଶହ
ଶ
ቁ
ଶ
⋅

ቀݔ − ௫య

ଷ.ଵସమ
ቁቚ
ିଵସ

ଵସ
 = ߨ ቀଶହ

ଶ
ቁ
ଶ
⋅ ହ
ଷ

 = ଼ହగ
ଷ

 cmଷ. 

Do đó tiền bán nước thu được là ଼ହగ.ଶ
ଷ.ଵ

≈ 183259  đồng. 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT  - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
012 

 
Câu 1.   Bình có 5 cái áo khác nhau, 4 chiếc quần khác nhau, 3 đôi giầy khác nhau và 2 chiếc mũ khác 

nhau. Số cách chọn một bộ gồm quần, áo, giầy và mũ của Bình là 
 A. 14. B. 60. C. 5. D. 120. 
Câu 2.   Cho hàm số ݕ =  ?có bảng biến thiên như hình dưới đây. Khẳng định nào sau đây là đúng (ݔ)݂
 A. Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 0. B. Hàm số đạt cực tiểu tại ݔ = −4. 
 C. Hàm số đạt cực tiểu tại ݔ = 0. D. Hàm số đạt cực đại tại ݔ = −3. 
Câu 3.   Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ) + 1)ଶ(ݔ − 1)ଷ(2 −  đồng biến trên (ݔ)݂ Hàm số .(ݔ

khoảng nào? 
 A.  (−1 ;  1). B.  (−∞ ;  −1). C.  (2 ; +∞). D.  (1 ;  2). 
Câu 4.  Cho hai số dương ܽ,ܾ với ܽ ≠ 1. Khi đó logయܾ bằng 
 A.  3logܾ. B.  ଵ

ଷ
logܾ. C.  − ଵ

ଷ
logܾ. D.  −3logܾ. 

Câu 5.   Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): (ݔ − 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) + 2)ଶ = 4. Tâm của (ܵ) có tọa độ 
là 

 A.  (1; 0;−2). B.  (−1; 0;−2). 
 C.  (−1; 0; 2). D.  (1; 0; 2). 
Câu 6.  Tính đạo hàm của hàm số ݕ = logଷ(3௫ + 1). 
 A.  ݕ′ = ଷೣ୪୬ଷ

ଷೣାଵ
. B.  ݕ′ = ଷೣାଵ

୪୬ଷ
. C.  ݕ′ = ଷೣାଵ

ଷೣ.୪୬ଷ
. D.  ݕ′ = ଷೣ

ଷೣାଵ
. 

Câu 7.  Tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ݕ = ଶ௫ିଵ
௫ାଷ

 có phương trình là 

 A.  ݕ = −3. B.  ݔ = 2. C.  ݕ = 2. D.  ݕ = − ଵ
ଷ
. 

Câu 8.   Cho hàm số ݂(ݔ) = ଷݔܽ + ଶݔܾ + ݔܿ + ݀có đồ thị như hình vẽ bên dưới. 

x

y4

-1 0 2

 
Mệnh đề nào sau đây sai? 

 A.  Hàm số có hai điểm cực trị. B.  Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 0. 
 C.  Hàm số đạt cực tiểu tại ݔ = 2. D.  Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 4. 
Câu 9.  Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = −3sin2ݔ + 2cosݔ − e௫ là 
 A. ଷ

ଶ
cos2ݔ − 2sinݔ − e௫ + B. ଷ .ܥ

ଶ
cos2ݔ + 2sinݔ − e௫ +  .ܥ

 C. −6cos2ݔ + 2sinݔ − e௫ + ݔD. 6cos2 .ܥ − 2sinݔ − e௫ +  .ܥ
Câu 10.   (ĐTK 2017-Câu 1) Cho hàm số ݕ = ଷݔ −  và trục (ܥ) Tìm số giao điểm của .(ܥ) có đồ thị ݔ3

hoành. 
 A. 3 B. 1 C. 0 D. 2 
Câu 11.  Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho hai điểm 1−)ܣ; 3; ;2)ܤ,(1 0;−5). Tính ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ ሬሬሬሬሬ⃗ܤܱ. . 
 A.  36. B.  12. C.  −12. D.  −36. 
Câu 12.   Giải bất phương trình ቀଶ

ଷ
ቁ
௫

< 1. 
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 A.  ݔ < logమ
య
2. B.  ݔ > logమ

య
2. C.  ݔ > 0. D.  ݔ < 0. 

Câu 13.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ߙ):ݔ + ݕ2 − 1 = 0. Vectơ nào sau đây là một vectơ pháp 
tuyến của (ߙ)? 

 A.  (1; 2;−1). B.  (1; 2; 0). C.  (1;−2; 0). D.  (−1; 2; 0). 
Câu 14.  Cho số phức ݖ = −3 + 4݅. Môđun của ݖ là 
 A.  7. B.  3. C.  4. D.  5. 
Câu 15.  Thể tích khối chóp có chiều cao bằng ℎ và diện tích đáy bằng ܤ là 
 A.  ܸ = ܸ  .ℎ. Bܤ = ଵ

ଶ
ܸ  .ℎ. Cܤ = ଵ

ଷ
ܸ  .ℎ. Dܤ = ଵ


 .ℎܤ

Câu 16.  Cho ∫ ଵݔd(ݔ)݂
 = 2 và ∫ ସݔd(ݔ)݂

ଵ = 5, khi đó ∫ ସݔd(ݔ)݂
  bằng 

 A.  6. B.  10. C.  7. D.  −3. 
Câu 17.   Tính tích phân: ܫ = ∫ ௫ାଵ

௫
dݔଶ

ଵ . 

 A.  ܫ = 
ସ
. B.  ܫ = 1− ln2. C.  ܫ = 2ln2. D.  ܫ = 1 + ln2. 

Câu 18.   Trong bốn hàm số được liệt kê ở bốn phương án A, B, C, D dưới đây. Hàm số nào có bảng biến 
thiên như sau? 

 
 A.  ݕ = ଷݔ− + ݔ3   ଶ − 1. B.  ݕ = ଷݔ − ଶݔ3 − 1. 
 C.  ݕ = ଷݔ− + ଶݔ3 − 2. D.  ݕ = ଷݔ− − ݔ3 − 2. 
Câu 19.  Tính diện tích xung quanh ܵ௫  của hình trụ có bán kính đáy bằng 3 và chiều cao bằng 6.  
 A.  ܵ௫ = B.  ܵ௫ .ߨ18 = C.  ܵ௫ .ߨ36 = D.  ܵ௫ .ߨ54 =  .ߨ9

Câu 20.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng (݀): ௫
ିଵ

= ௬ାଵ
ଵ

= ௭ିଵ
ଶ

. 
Điểm nào dưới đây không thuộc ݀  

 A.  2−)ܯ;  1;  5). B.  (1− ;2− ;1)ܯ. C.  ܰ(3; −4; −5). D.  ܲ(0; −1; −1). 
Câu 21.  Cho số phức ݖ = 2 − 3݅. Trên mặt phẳng tọa độ, điểm biểu diễn số phức w =  là điểm nào dưới ݅ݖ

đây? 
 A.  (3−;2−)ܦ. B.  (2−;3−)ܥ. C.  (3−;2)ܤ. D.  3−)ܣ; 2). 
Câu 22.  Cho số phức ݖ = 2 − 14݅. Phần thực và phần ảo của số phức lần lượt là 
 A.  2;−14݅. B.  2;−14. C.  14݅; 2. D.  14;−2. 
Câu 23.   Cho một khối nón có độ dài đường sinh bằng 5 và bán kính đáy bằng 3. Thể tích của khối nón đã 

cho là 
 A.  ଶగ

ଷ
. B.  ଵగ

ଷ
. C.  12ߨ. D.  16ߨ. 

Câu 24.   Số nghiệm của phương trình logଶ(ݔ − 3) = 1 là: 
 A. 2. B. 5. C. 1. D. 0. 

Câu 25.  (Đề CT BGD 2021 mã 102 - Đợt 1) Cho cấp số nhân (ݑ) với ݑଵ = 3 và ݑଶ = 12. Công bội của 
cấp số nhân đã cho bằng 

 A. −9. B. ଵ
ସ
. C. 4. D. 9. 

Câu 26.   Tập xác định của hàm số ݕ = logభ
య
(4−  là (ݔ2

 A.  ቀ−∞; ଵ
ଶ
ቁ. B.  (−∞; 2]. C.  (−∞; 2). D.  (2; +∞). 

Câu 27.  Cho ܽ và ܾ là các số thực dương thỏa mãn ܽହ = ܾଷ݁ଷ. Giá trị của 5lnܽ − 3lnܾ bằng 
 A.  ݁. B.  3. C.  3݁. D.  ݁ଷ. 
Câu 28.  Cho hình lập phương ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ cạnh ܽ. Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng ܥܤ′ và ܦܥ′. 
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 A.  2ܽ. B.  √ଷ
ଷ

. C.  √ଶ
ଷ

. D.  ܽ√2. 
Câu 29.  Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, cho hai mặt phẳng (ܲ): ݔ3 − ݕ + ݖ + 4 = 0 và 

(ܳ): ݔ2 − ݕ5 + 6 = 0. Lập phương trình đường thẳng là giao tuyến của hai mặt phẳng (ܲ) và (ܳ). 

 A.  ൝
ݔ = −3 + ݐ5
ݕ = ݐ2
ݖ = 5 − ݐ13

. B.  ൝
ݔ = −3 + ݐ5
ݕ = ݐ2−
ݖ = 5 − ݐ13

. C.  ൝
ݔ = −3 + ݐ5
ݕ = 1 + ݐ2
ݖ = 5− ݐ13

. D.  ൝
ݔ = 3 + ݐ5
ݕ = ݐ2
ݖ = 5 − ݐ13

. 

Câu 30.  Gọi ܯ, ݉ lần lượt là giá trị lớn nhất, nhỏ nhất của hàm số ݕ = ଷݔ2 + ଶݔ9 − ݔ24 + 1 trên nửa 
khoảng (0; 2]. Mệnh đề nào sau đây đúng? 

 A.  ெ


= − ଵ
ଵଶ

. B.  ெ


= ହ
ଵଶ

. C.  ெ


= ଵ
ଵଶ

. D.  ெ


= − ହ
ଵଶ

. 
Câu 31.  Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy ܥܤܣ là tam giác đều cạnh ܽ. Hình chiếu vuông góc của ܵ lên (ܥܤܣ) 

trùng với trung điểm của cạnh ܥܤ. Biết tam giác ܵܥܤ là tam giác đều. Số đo của góc giữa ܵܣ và 
 bằng (ܥܤܣ)

 A.  45. B.  30. C.  60. D.  75. 
Câu 32.   Cho hai số thực ݔ, ݔthoả mãn hệ thức (2 ݕ + −1)(ݕ݅ ݅) + (1 + −3)(ݔ݅ ݅) = 0. Giá trị của biểu 

thức ܶ = ݔ +  bằng ݕ2
 A.  1.  B.  4.  C.  0.  D.  3.  
Câu 33.   Họ nguyên hàm của hàm số (݁௫ − 1)(݁ି௫ + 1) là: 
 A.  (ݔ)ܨ = ݁௫ + 2݁ି௫ + (ݔ)ܨ  .B  .ܥ = ݁௫ + ݁ି௫ +   .ܥ
 C.  (ݔ)ܨ = ݁௫ − ݁ି௫ + (ݔ)ܨ  .D  .ܥ = ଵ

ଶ
݁௫ + 2݁ି௫ +   .ܥ

Câu 34.  Thể tích khối lập phương tăng thêm bao nhiêu lần nếu độ dài cạnh của nó tăng gấp đôi? 
 A. 8. B. 7. C. 1. D. 4. 

Câu 35.  Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, cho hai điểm 6)ܣ; ;4−)ܤ ,(5− ;2   0;  7). Viết phương 
trình mặt cầu đường kính ܤܣ. 

 A.  (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 62. B.  (ݔ + 1)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 62. 
 C.  (ݔ − 5)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) + 6)ଶ = 62. D.  (ݔ + 5)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) − 6)ଶ = 62. 
Câu 36.   Tính tích phân ∫ dݔ

12−ݔ−2ݔ
1

0 . 

 A.  ଵ


ln ଽ
ଵ

. B.  ଵ
ସ

ln ଽ
ଵ

. C.  ln ଽ
ଵ

. D.  − ଵ


ln ଽ
ଵ

. 

Câu 37.  Cho hàm số ݂(ݔ) có ݂′(ݔ) = ݔ)ଶଵݔ − 1)ଶଵ଼(ݔ + 1)ଶଵଽ, hỏi hàm số đã cho có bao nhiêu cực 
trị? 

 A.  2. B.  3. C.  0. D.  1. 

Câu 38.   Cho một đa giác đều có 18 đỉnh nội tiếp đường tròn tâm ܱ. Gọi ܺ là tập hợp tất cả các tam giác có 
3 đỉnh trùng với 3 trong số 18 đỉnh của đa giác đã cho. Chọn 1 tam giác trong tập hợp ܺ. Xác suất 
để tam giác được chọn là tam giác cân bằng 

 A.  ଶଷ
ଵଷ

. B.  ଵସସ
ଵଷ

. C.  ଷ
ଵ

. D.  ଵଵ
଼

. 

Câu 39.   Cho hàm số ݕ = ݕ liên tục trên ℝ và có đồ thị hàm số (ݔ)݂ =  như hình bên dưới. Mệnh đề (ݔ)′݂
nào sau đây đúng? 

 
 A.  ݂(2) > ݂(0) > ݂(−1)  B.  ݂(−1) > ݂(0) > ݂(2). 
 C.  ݂(0) > ݂(2) > ݂(−1). D.  ݂(0) > ݂(−1) > ݂(2). 

Câu 40.  Tính diện tích ܵ của hình phẳng giới hạn bởi (ܲ): ݕ = ଶݔ − 4, tiếp tuyến của (ܲ) tại 2)ܯ;  0) và 

trục ܱݕ là 
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 A.  ܵ = ସ
ଷ
. B.  ܵ = 2. C.  ܵ = ଼

ଷ
. D.  ܵ = 

ଷ
. 

Câu 41.  Cho ܽ, ܾ, ܿ là các số thực khác 0 thỏa mãn 9 = 16 = 12. Tính ܶ = 


+ 

 ta được 

 A.  ܶ = 6. B.  ܶ = 2. C.  ܶ = 9. D.  ܶ = 4. 
Câu 42.  Tìm tập hợp tất cả các giá trị của ݉ để hàm số ݕ = ିୱ୧୬௫

ୡ୭ୱమ௫
 nghịch biến trên ቀ0; గ


ቁ. 

 A.  ݉ ≤ 2. B.  ݉ ≤ ହ
ସ
. C.  ݉ ≤ 0. D.  ݉ ≥ 1. 

Câu 43.  Có bao nhiêu số phức ݖ thỏa mãn điều kiện |ݖ + 2| − ݖ| − 2| = 4 và |ݖ − 1| = 1? 
 A.  1. B.  4. C.  0. D.  2. 
Câu 44.  Cho hình chóp tam giác đều ܵ.ܥܤܣ có cạnh đáy bằng ܽ và cạnh bên là 2ܽ. ܯ thuộc cạnh ܵܣ sao 

cho 2ܵܯ =   .ܥܤܣܯ Tính thể tích ܸ của tứ diện .ܣܯ

 A.  ܸ = √ଵଵ
ଵଶ
ܽଷ.  B.  ܸ = √ଵଵ

ଵସ
ܽଷ.  C.  ܸ = √ଵଵ

ଵ
ܽଷ.  D.  ܸ = √ଵଵ

ଵ଼
ܽଷ.  

Câu 45.  Xét tất cả số thực ݔ, sao cho 27ହି௬మ ݕ ≥ ܽ௫ି୪୭యయ với mọi số thực dương ܽ. Giá trị nhỏ nhất của 
biểu thức ܲ = ଶݔ + ଶݕ − ݔ4 +  bằng ݕ8

 A. −5. B. −20. C. −15. D. 25. 
Câu 46.   Cho hai số phức ݖଵ, ଵݖ| ଶ thỏa mãnݖ − 1 − 3݅| = 1 và |ݖଶ + 1 − ݅| = ଶݖ| − 5 + ݅|. Giá trị nhỏ nhất 

của biểu thức ܲ = ଶݖ| − 1 − ݅| + ଶݖ| −  ଵ| bằngݖ
 A.  √10− 1. B.  3. C.  ଶ√଼ହ

ହ
− 1. D.  √10 + 1. 

Câu 47.  Một cái thùng đựng dầu có thiết diện ngang (mặt trong của thùng) là một đường elip có trục lớn 
bằng 1m, trục bé bằng 0,8m, chiều dài (mặt trong của thùng) bằng 3m. Đươc đặt sao cho trục bé 
nằm theo phương thẳng đứng (như hình bên). Biết chiều cao của dầu hiện có trong thùng (tính từ 
đáy thùng đến mặt dầu) là 0,6m. Tính thể tích ܸ của dầu có trong thùng (Kết quả làm tròn đến phần 
trăm). 

 
 A.  ܸ = 1,52mଷ. B.  ܸ = 1,31mଷ. C.  ܸ = 1,27mଷ. D.  ܸ = 1,19mଷ. 
Câu 48.  Cho hàm số ݕ = (ݔ)݃ như hình vẽ. Tìm ݉ để hàm số (ݔ)′݂ có đồ thị của hàm đạo hàm (ݔ)݂ =

|݂ଶ(ݔ) + (ݔ)݂ + ݉| có đúng ba điểm cực trị. Biết rằng ݂(ܾ) = 0 và lim
௫→ାஶ

(ݔ)݂ = +∞, 
lim
௫→ିஶ

(ݔ)݂ = −∞. 

 
 A.  ݉ > 0. B.  ݉ ≤ 0. C.  ݉ ≥ ଵ

ସ
. D.  ݉ < ଵ

ସ
. 

Câu 49.   Cho hình nón (ܰ) có đường cao ܱܵ = ℎ và bán kính đáy bằng ܴ, gọi ܯlà điểm trên đoạn ܱܵ, đặt 
ܯܱ = 0 ,ݔ < ݔ < ℎ. (ܥ) là thiết diện của mặt phẳng (ܲ) vuông góc với trục ܱܵ tại ܯ, với hình 
nón (ܰ). Tìm ݔ để thể tích khối nón đỉnh ܱ đáy là (ܥ) lớn nhất. 
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 A. √ଷ
ଶ

. B. 
ଷ
. C. 

ଶ
. D. √ଶ

ଶ
. 

Câu 50.   Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ cho điểm 2−)ܣ; 2;−2) và điểm 3−;3)ܤ; 3). Điểm M thay 
đổi trong không gian thỏa mãn ெ

ெ
= ଶ

ଷ
. Điểm ܰ(ܽ; ܾ; ܿ) thuộc mặt phẳng (ܲ):−ݔ + ݕ2 − ݖ2 +

6 = 0 sao cho ܰܯ nhỏ nhất. Tính tổng ܶ = ܽ + ܾ + ܿ. 
 A.  −2. B.  12. C.  −6. D.  6. 

------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
D A D B A D C D B A A C B D C C D C B D D B C C C 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
C B B A D A B B B A A A D D A B B A D C C A C B A 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1.   Bình có 5 cái áo khác nhau, 4 chiếc quần khác nhau, 3 đôi giầy khác nhau và 2 chiếc mũ khác 
nhau. Số cách chọn một bộ gồm quần, áo, giầy và mũ của Bình là 

 A. 14. B. 60. C. 5. D. 120. 
Lời giải 

Chọn D 
Để chọn được bộ quần áo theo yêu cầu bài toán phải thực hiện các hành động: 
+ Hành động 1: Chọn chiếc áo: Có 5 cách chọn. 
+ Hành động 2: Chọn chiếc quần: Có 4 cách chọn. 
+ Hành động 3: Chọn đôi giầy: Có 3 cách chọn. 
+ Hành động 4: Chọn chiếc mũ: Có 2 cách chọn. 
Vậy theo qui tắc nhân, có 5.4.3.2 = 120 cách chọn. 

Câu 2.   Cho hàm số ݕ =  ?có bảng biến thiên như hình dưới đây. Khẳng định nào sau đây là đúng (ݔ)݂
 A. Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 0. B. Hàm số đạt cực tiểu tại ݔ = −4. 
 C. Hàm số đạt cực tiểu tại ݔ = 0. D. Hàm số đạt cực đại tại ݔ = −3. 

 
Lời giải 

Chọn A 
Dựa vào bảng biến thiên hàm số đạt cực đại tại ݔ = 0. 

Câu 3.   Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ) + 1)ଶ(ݔ − 1)ଷ(2 −  đồng biến trên (ݔ)݂ Hàm số .(ݔ
khoảng nào? 

 A.  (−1 ;  1). B.  (−∞ ;  −1). C.  (2 ; +∞). D.  (1 ;  2). 
Lời giải 

Chọn D 

Ta có: ݂′(ݔ) = 0 ⇔ 
ݔ = −1
ݔ = 1
ݔ = 2

. 

Bảng xét dấu đạo hàm: 

 
Theo bảng xét dấu, ta có hàm số đồng biến trên (1 ;  2). 

Câu 4.  Cho hai số dương ܽ,ܾ với ܽ ≠ 1. Khi đó logయܾ bằng 
 A.  3logܾ. B.  ଵ

ଷ
logܾ. C.  − ଵ

ଷ
logܾ. D.  −3logܾ. 

Lời giải 
Chọn B 
Với các số dương ܽ, ܾ và ܽ ≠ 1,ta có logయܾ = ଵ

ଷ
logܾ. 
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Câu 5.   Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): (ݔ − 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) + 2)ଶ = 4. Tâm của (ܵ) có tọa độ 
là 

 A.  (1; 0;−2). B.  (−1; 0;−2). 
 C.  (−1; 0; 2). D.  (1; 0; 2). 

Lời giải 
Chọn A 
Từ phương trình ta có ngay tọa độ tâm của mặt cầu (ܵ) là (1; 0;−2). 

Câu 6.  Tính đạo hàm của hàm số ݕ = logଷ(3௫ + 1). 
 A.  ݕ′ = ଷೣ୪୬ଷ

ଷೣାଵ
. B.  ݕ′ = ଷೣାଵ

୪୬ଷ
. C.  ݕ′ = ଷೣାଵ

ଷೣ.୪୬ଷ
. D.  ݕ′ = ଷೣ

ଷೣାଵ
. 

Lời giải 
Chọn D 
′ݕ = ଷೣ୪୬ଷ

(ଷೣାଵ)୪୬ଷ
= ଷೣ

ଷೣାଵ
. 

Câu 7.  Tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ݕ = ଶ௫ିଵ
௫ାଷ

 có phương trình là 

 A.  ݕ = −3. B.  ݔ = 2. C.  ݕ = 2. D.  ݕ = − ଵ
ଷ
. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có lim

௫→ାஶ
ݕ = lim

௫→ାஶ

ଶ௫ିଵ
௫ାଷ

= 2. Nên ݕ = 2 là đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số. 

Câu 8.   Cho hàm số ݂(ݔ) = ଷݔܽ + ଶݔܾ + ݔܿ + ݀có đồ thị như hình vẽ bên dưới. 

x

y4

-1 0 2

 
Mệnh đề nào sau đây sai? 

 A.  Hàm số có hai điểm cực trị. B.  Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 0. 
 C.  Hàm số đạt cực tiểu tại ݔ = 2. D.  Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 4. 

Lời giải 
Chọn D 

Nhìn đồ thị ta thấy hàm số đạt cực đại tại ݔ = 0. Do đó chọn 
 
 

Câu 9.  Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = −3sin2ݔ + 2cosݔ − e௫ là 
 A. ଷ

ଶ
cos2ݔ − 2sinݔ − e௫ + B. ଷ .ܥ

ଶ
cos2ݔ + 2sinݔ − e௫ +  .ܥ

 C. −6cos2ݔ + 2sinݔ − e௫ + ݔD. 6cos2 .ܥ − 2sinݔ − e௫ +  .ܥ
Lời giải 

Chọn B 
∫(−3sin2ݔ + 2cosݔ − e௫)dݔ = ଷ

ଶ
cos2ݔ + 2sinݔ − e௫ +  .ܥ

Câu 10.   (ĐTK 2017-Câu 1) Cho hàm số ݕ = ଷݔ −  và trục (ܥ) Tìm số giao điểm của .(ܥ) có đồ thị ݔ3
hoành. 

 A. 3 B. 1 C. 0 D. 2 
Lời giải 
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Chọn A 

Xét phương trình hoành độ giao điểm của (ܥ) và trục hoành:ݔଷ − ݔ3 = 0 ⇔ ݔ = 0
ݔ = ±√3 

Vậy số giao điểm của (ܥ) và trục hoành là 3. 

Câu 11.  Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho hai điểm 1−)ܣ; 3; ;2)ܤ,(1 0;−5). Tính ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ ሬሬሬሬሬ⃗ܤܱ. . 
 A.  36. B.  12. C.  −12. D.  −36. 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có 1−)ܣ; 3; ;2)ܤ,(1 0;−5) ⇒ ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ = (3;−3;−6) và ܱܤሬሬሬሬሬ⃗ = (2; 0;−5). 

Suy ra ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ ሬሬሬሬሬ⃗ܤܱ. = 3.2 + (−3). 0 + (−6). (−5) = 36. 

Vậy ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ ሬሬሬሬሬ⃗ܤܱ. = 36. 

Câu 12.   Giải bất phương trình ቀଶ
ଷ
ቁ
௫

< 1. 
 A.  ݔ < logమ

య
2. B.  ݔ > logమ

య
2. C.  ݔ > 0. D.  ݔ < 0. 

Lời giải 
Chọn C 
ቀଶ
ଷ
ቁ
௫

< 1 ⇔ ݔ > logమ
య
1 ⇔ ݔ > 0. 

Câu 13.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ߙ):ݔ + ݕ2 − 1 = 0. Vectơ nào sau đây là một vectơ pháp 
tuyến của (ߙ)? 

 A.  (1; 2;−1). B.  (1; 2; 0). C.  (1;−2; 0). D.  (−1; 2; 0). 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có: ሬ݊⃗ = (1; 2; 0) là một vectơ pháp tuyến của mặt phẳng (ߙ). 

Câu 14.  Cho số phức ݖ = −3 + 4݅. Môđun của ݖ là 
 A.  7. B.  3. C.  4. D.  5. 

Lời giải 
|ݖ| = ඥ(−3)ଶ + 4ଶ = 5  

Câu 15.  Thể tích khối chóp có chiều cao bằng ℎ và diện tích đáy bằng ܤ là 
 A.  ܸ = ܸ  .ℎ. Bܤ = ଵ

ଶ
ܸ  .ℎ. Cܤ = ଵ

ଷ
ܸ  .ℎ. Dܤ = ଵ


 .ℎܤ

Lời giải 
Chọn C 
Thể tích khối chóp có chiều cao bằng ℎ và diện tích đáy bằng ܤ là ܸ = ଵ

ଷ
  ℎܤ

Câu 16.  Cho ∫ ଵݔd(ݔ)݂
 = 2 và ∫ ସݔd(ݔ)݂

ଵ = 5, khi đó ∫ ସݔd(ݔ)݂
  bằng 

 A.  6. B.  10. C.  7. D.  −3. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có: ∫ ସݔd(ݔ)݂

 = ∫ ଵݔd(ݔ)݂
 + ∫ ସݔd(ݔ)݂

ଵ = 2 + 5 = 7. 

Câu 17.   Tính tích phân: ܫ = ∫ ௫ାଵ
௫

dݔଶ
ଵ . 

 A.  ܫ = 
ସ
. B.  ܫ = 1− ln2. C.  ܫ = 2ln2. D.  ܫ = 1 + ln2. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có ܫ = ∫ ௫ାଵ

௫
dݔଶ

ଵ  = ∫ ቀ1 + ଵ
௫
ቁ dݔଶ

ଵ  = ݔ) + lnݔ)|ଵଶ = 1 + ln2. 
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Câu 18.   Trong bốn hàm số được liệt kê ở bốn phương án A, B, C, D dưới đây. Hàm số nào có bảng biến 
thiên như sau? 

 
 A.  ݕ = ଷݔ− + ݔ3   ଶ − 1. B.  ݕ = ଷݔ − ଶݔ3 − 1. 
 C.  ݕ = ଷݔ− + ଶݔ3 − 2. D.  ݕ = ଷݔ− − ݔ3 − 2. 

Lời giải 
Chọn C 
+) Vì (0)ݕ = −2 nên loại phương án B, C 

+) Dựa vào bảng biến thiên ta có ݕ′ = 0 ⇔ ቂݔ = 0
ݔ = 2 nên chọn hàm số ݕ = ଷݔ− + ଶݔ3 − 2. 

Câu 19.  Tính diện tích xung quanh ܵ௫  của hình trụ có bán kính đáy bằng 3 và chiều cao bằng 6.  
 A.  ܵ௫ = B.  ܵ௫ .ߨ18 = C.  ܵ௫ .ߨ36 = D.  ܵ௫ .ߨ54 =  .ߨ9

Lời giải 
Chọn B 
 Diện tích xung quanh của hình trụ đã cho là ܵ௫ = ℎݎߨ2 = .ߨ2 3.6 =  .(đvdt) ߨ36

Câu 20.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng (݀): ௫
ିଵ

= ௬ାଵ
ଵ

= ௭ିଵ
ଶ

. 
Điểm nào dưới đây không thuộc ݀  

 A.  2−)ܯ;  1;  5). B.  (1− ;2− ;1)ܯ. C.  ܰ(3; −4; −5). D.  ܲ(0; −1; −1). 
Lời giải 

Chọn D 
Thay tọa độ ܲ(0; −1; −1) vào phương trình đường thẳng ta được: 

ିଵ
= 

ଵ
≠ ିଶ

ଶ
. Vậy điểm 

ܲ(0; −1; −1) không thuộc đường thẳng ݀. 
Câu 21.  Cho số phức ݖ = 2 − 3݅. Trên mặt phẳng tọa độ, điểm biểu diễn số phức w =  là điểm nào dưới ݅ݖ

đây? 
 A.  (3−;2−)ܦ. B.  (2−;3−)ܥ. C.  (3−;2)ܤ. D.  3−)ܣ; 2). 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có w = (2 + 3݅)݅ = −3 + 2݅. 
Điểm biểu diễn cho số phức w là điểm 3−)ܣ; 2). 

Câu 22.  Cho số phức ݖ = 2 − 14݅. Phần thực và phần ảo của số phức lần lượt là 
 A.  2;−14݅. B.  2;−14. C.  14݅; 2. D.  14;−2. 

Lời giải 
Chọn B 

Câu 23.   Cho một khối nón có độ dài đường sinh bằng 5 và bán kính đáy bằng 3. Thể tích của khối nón đã 
cho là 

 A.  ଶగ
ଷ

. B.  ଵగ
ଷ

. C.  12ߨ. D.  16ߨ. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có : ℎଶ = ݈ଶ − ଶݎ = 5ଶ − 3ଶ = 16 ⇒ ℎ = 4. 
Thể tích của khối nón đã cho bằng: ܸ = ଵ

ଷ
ଶℎݎߨ = ଵ

ଷ
.ߨ 4.9 =  .ߨ12

Câu 24.   Số nghiệm của phương trình logଶ(ݔ − 3) = 1 là: 
 A. 2. B. 5. C. 1. D. 0. 

Lời giải 
Câu 1: Chọn C 
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Ta có logଶ(ݔ − 3) = 1 ⇔ ݔ − 3 = 2 ⇔ ݔ = 5. 
Vậy phương trình có 1 nghiệm. 

Câu 25.  (Đề CT BGD 2021 mã 102 - Đợt 1) Cho cấp số nhân (ݑ) với ݑଵ = 3 và ݑଶ = 12. Công bội của 
cấp số nhân đã cho bằng 

 A. −9. B. ଵ
ସ
. C. 4. D. 9. 

Lời giải 
Chọn C 
Công bội của cấp số nhân đã cho là ݍ = ௨మ

௨భ
= ଵଶ

ଷ
= 4. 

Câu 26.   Tập xác định của hàm số ݕ = logభ
య
(4−  là (ݔ2

 A.  ቀ−∞; ଵ
ଶ
ቁ. B.  (−∞; 2]. C.  (−∞; 2). D.  (2; +∞). 

Lời giải 
Chọn C 
Điều kiện: 4− ݔ2 > 0 ⇔ ݔ < 2.  
Vậy tập xác định của hàm số ݕ = logభ

య
(4− ܦ là (ݔ2 = (−∞; 2).  

Câu 27.  Cho ܽ và ܾ là các số thực dương thỏa mãn ܽହ = ܾଷ݁ଷ. Giá trị của 5lnܽ − 3lnܾ bằng 
 A.  ݁. B.  3. C.  3݁. D.  ݁ଷ. 

Lời giải 
Chọn B 
ܽହ = ܾଷ݁ଷ ⇔ lnܽହ = ln(ܾଷ݁ଷ)  
⇔ 5lnܽ = 3lnܾ + 3ln݁  
⇔ 5lnܽ − 3lnܾ = 3ln݁ = 3.  

Câu 28.  Cho hình lập phương ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ cạnh ܽ. Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng ܥܤ′ và ܦܥ′. 
 A.  2ܽ. B.  √ଷ

ଷ
. C.  √ଶ

ଷ
. D.  ܽ√2. 

Lời giải 
Chọn B 

 
⇒ là hình lập phương ′ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ ′ܦܣ // ′ܥܤ ⇒ ;(′ܦܥܣ) // ′ܥܤ ′ܦܥ  ⊂   (′ܦܥܣ)
⇒ ; ′ܥܤ)݀ (′ܦܥ  = ݀൫ܥܤ′ ; ൯(′ܦܥܣ)  = ݀൫ܤ ; ൯(′ܦܥܣ)  = ݀൫ܦ ; ൯(′ܦܥܣ)  = ℎ. 
. 
Tứ diện ܦܥܣ.ܦ′ có ܦܦ,ܥܦ,ܣܦ′ đôi một vuông góc. 
⇒ ଵ

మ
= ଵ

మ
+ ଵ

మ
+ ଵ

ᇱమ
= ଷ

మ
⇒ ℎ = √ଷ

ଷ
. 

Câu 29.  Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, cho hai mặt phẳng (ܲ): ݔ3 − ݕ + ݖ + 4 = 0 và 
(ܳ): ݔ2 − ݕ5 + 6 = 0. Lập phương trình đường thẳng là giao tuyến của hai mặt phẳng (ܲ) và (ܳ). 

 A.  ൝
ݔ = −3 + ݐ5
ݕ = ݐ2
ݖ = 5 − ݐ13

. B.  ൝
ݔ = −3 + ݐ5
ݕ = ݐ2−
ݖ = 5 − ݐ13

. C.  ൝
ݔ = −3 + ݐ5
ݕ = 1 + ݐ2
ݖ = 5− ݐ13

. D.  ൝
ݔ = 3 + ݐ5
ݕ = ݐ2
ݖ = 5 − ݐ13

. 
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Lời giải 
Chọn A 
Mặt phẳng (ܲ) và (ܳ) có các véc tơ pháp tuyến lần lượt là ݊ଵሬሬሬሬ⃗ = (3;−1; 1); ݊ଶሬሬሬሬ⃗ = (2; −5;  0). 
Gọi ݀ là giao tuyến của hai mặt phẳng (ܲ) và (ܳ), ݑሬ⃗  là một véc tơ chỉ phương của ݀. 

Khi đó ൜ݑሬ⃗ ⊥ ݊ଵሬሬሬሬ⃗
ሬ⃗ݑ ⊥ ݊ଶሬሬሬሬ⃗

 ⇒ ሬ⃗ݑ = [݊ଵሬሬሬሬ⃗ ,݊ଶሬሬሬሬ⃗ ] = (5; 2;−13). 

Gọi ܣ ∈ ݀ ⇒ Tọa độ điểm ܣ thỏa mãn hệ phương trình: ൜
ݔ3 − ݕ + ݖ + 4 = 0
ݔ2 − ݕ5 + 6 = 0  ⇒ ;3−)ܣ  0;  5). 

Vậy phương trình đường thẳng ݀ là: ൝
ݔ = −3 + ݐ5
ݕ = ݐ2
ݖ = 5 − ݐ13

. 

Câu 30.  Gọi ܯ, ݉ lần lượt là giá trị lớn nhất, nhỏ nhất của hàm số ݕ = ଷݔ2 + ଶݔ9 − ݔ24 + 1 trên nửa 
khoảng (0; 2]. Mệnh đề nào sau đây đúng? 

 A.  ெ


= − ଵ
ଵଶ

. B.  ெ


= ହ
ଵଶ

. C.  ெ


= ଵ
ଵଶ

. D.  ெ


= − ହ
ଵଶ

. 
Lời giải 

Chọn D 
Đặt ݕ =  .(ݔ)݂
Tập xác định D = ℝ. 

′ݕ = ଶݔ6 + ݔ18 − 24 = 0 ⇔ ቂݔ = 1
ݔ = −4 

Bảng biến thiên của hàm số ݕ = ଷݔ2 + ଶݔ9 − ݔ24 + 1 

 
Từ bảng biến thiên suy ra: ݉ = ܯ ,12− = 5 ⇒ ெ


= ହ

ିଵଶ
= − ହ

ଵଶ
. 

Câu 31.  Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy ܥܤܣ là tam giác đều cạnh ܽ. Hình chiếu vuông góc của ܵ lên (ܥܤܣ) 
trùng với trung điểm của cạnh ܥܤ. Biết tam giác ܵܥܤ là tam giác đều. Số đo của góc giữa ܵܣ và 
 bằng (ܥܤܣ)

 A.  45. B.  30. C.  60. D.  75. 
Lời giải 

Chọn A 

 
Gọi ܪ trung điểm của cạnh ܥܤ, ta có ܵܪ ⊥ (ܪܣ,ܣܵ) là (ܥܤܣ) và ܣܵ suy ra góc giữa (ܥܤܣ) =
ܪܣܵ . 

1 5
0

x

y'

y

1
+

0 2

-12
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Xét tam giác ܵܪܣ ta có ൝
ܪܵ ⊥ ܪܵ ൫݀ ܣܪ ⊥ ൯(ܥܤܣ)

ܪܵ = ܣܪ = √ଷ
ଶ

. 

Suy ra tam giác ܵܪܣ vuông cân tại ܪ ⇒ ܪܣܵ = 45. 
Câu 32.   Cho hai số thực ݔ, ݔthoả mãn hệ thức (2 ݕ + −1)(ݕ݅ ݅) + (1 + −3)(ݔ݅ ݅) = 0. Giá trị của biểu 

thức ܶ = ݔ +  bằng ݕ2
 A.  1.  B.  4.  C.  0.  D.  3.  

Lời giải 
Chọn B 
 (2ݔ + −1)(ݕ݅ ݅) + (1 + −3)(ݔ݅ ݅) = 0 ⇔ ݔ2 − ݅ݔ2 + ݅ݕ + ݕ + 3− ݅ + ݅ݔ3 + ݔ = 0  

⇔ ൜3ݔ + ݕ + 3 = 0
ݔ + ݕ − 1 = 0 ⇔ ൜ݔ = −2

ݕ = 3 . Suy ra ܶ = ݔ + ݕ2 = 4.  

Câu 33.   Họ nguyên hàm của hàm số (݁௫ − 1)(݁ି௫ + 1) là: 
 A.  (ݔ)ܨ = ݁௫ + 2݁ି௫ + (ݔ)ܨ  .B  .ܥ = ݁௫ + ݁ି௫ +   .ܥ
 C.  (ݔ)ܨ = ݁௫ − ݁ି௫ + (ݔ)ܨ  .D  .ܥ = ଵ

ଶ
݁௫ + 2݁ି௫ +   .ܥ

Lời giải 
Chọn B 
(݁௫ − 1)(݁ି௫ + 1) = ݁௫ − ݁ି௫ ⇒ ∫(݁௫ − 1)(݁௫ + ݔ݀(1 = ∫(݁௫ − ݁ି௫)݀ݔ = ݁௫ + ݁ି௫ +  .ܥ

Câu 34.  Thể tích khối lập phương tăng thêm bao nhiêu lần nếu độ dài cạnh của nó tăng gấp đôi? 
 A. 8. B. 7. C. 1. D. 4. 

Lời giải 
Chọn B 
Cạnh ban đầu là ܽ thì cạnh lúc sau là 2ܽ.  
Thể tích tăng thêm là ܸ߂ = ଶܸ − ଵܸ = (2ܽ)ଷ − ܽଷ = 7ܽଷ = 7 ଵܸ.  

Câu 35.  Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, cho hai điểm 6)ܣ; ;4−)ܤ ,(5− ;2   0;  7). Viết phương 
trình mặt cầu đường kính ܤܣ. 

 A.  (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 62. B.  (ݔ + 1)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 62. 
 C.  (ݔ − 5)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) + 6)ଶ = 62. D.  (ݔ + 5)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) − 6)ଶ = 62. 

Lời giải 
: 

Chọn A 
Mặt cầu đường kính ܤܣ có tâm là trung điểm ܫ của ܤܣ. 
Ta có 1)ܫ;  1;  1). 
Ngoài ra ܴ = 

ଶ
= √62. 

Từ đó ta có phương trình mặt cầu cần tìm là: (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 62. 
Câu 36.   Tính tích phân ∫ dݔ

12−ݔ−2ݔ
1

0 . 

 A.  ଵ


ln ଽ
ଵ

. B.  ଵ
ସ

ln ଽ
ଵ

. C.  ln ଽ
ଵ

. D.  − ଵ


ln ଽ
ଵ

. 
Lời giải 

Chọn A 

Ta có: ଵ
௫మି௫ିଵଶ

= ଵ
(௫ିସ)(௫ାଷ)

= ଵ

ቀ ଵ
௫ିସ

− ଵ
௫ାଷ

ቁ  

⇒ ∫ ୢ௫
௫మି௫ିଵଶ

ଵ
 = ଵ

∫ ቀ ଵ
௫ିସ

− ଵ
௫ାଷ

ቁ dݔଵ
  = ଵ


ln ቚ௫ିସ

௫ାଷ
ቚฬ


ଵ
= ଵ


ቀln ଷ

ସ
− ln ସ

ଷ
ቁ = ଵ


ln ଽ

ଵ
. 

Câu 37.  Cho hàm số ݂(ݔ) có ݂′(ݔ) = ݔ)ଶଵݔ − 1)ଶଵ଼(ݔ + 1)ଶଵଽ, hỏi hàm số đã cho có bao nhiêu cực 
trị? 

 A.  2. B.  3. C.  0. D.  1. 

Lời giải 
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Chọn A 
Ta có: ݂′ = 0 ⇔ ݔ = ݔ,0 = ݔ,1 = −1. 
Trong ba nghiệm này thì nghiệm ݔ = 1 là nghiệm bội chẵn nên đạo hàm không đổi dấu khi đi qua 
nghiệm này. 
Vậy hàm số đã cho có hai cực trị 

Câu 38.   Cho một đa giác đều có 18 đỉnh nội tiếp đường tròn tâm ܱ. Gọi ܺ là tập hợp tất cả các tam giác có 
3 đỉnh trùng với 3 trong số 18 đỉnh của đa giác đã cho. Chọn 1 tam giác trong tập hợp ܺ. Xác suất 
để tam giác được chọn là tam giác cân bằng 

 A.  ଶଷ
ଵଷ

. B.  ଵସସ
ଵଷ

. C.  ଷ
ଵ

. D.  ଵଵ
଼

. 
Lời giải 

Chọn D 

 
Số cách chọn 1 tam giác có 3 đỉnh trùng với 3 trong số 18 đỉnh của đa giác đã cho là ݊(Ω) =
ଵ଼ଷܥ = 816. 
Gọi ܣ là biến cố: “ tam giác được chọn là tam giác cân”. 
- TH1: Tam giác được chọn là tam giác đều: có 6 cách. 
- TH2: Tam giác được chọn là tam giác cân nhưng không phải tam giác đều: 
+ Chọn đỉnh của tam giác cân có 18 cách. 
+ Chọn cặp đỉnh còn lại để cùng với đỉnh đã chọn tạo thành 3 đỉnh của 1 tam giác cân (không đều) 
có 7 cách. 
Suy ra số cách chọn tam giác cân nhưng không phải tam giác đều là 18.7 = 126 cách. 
Vậy ݊(ܣ) = 6 + 126 = 132 ⇒ (ܣ)ܲ = ଵଷଶ

଼ଵ
= ଵଵ

଼
. 

Câu 39.   Cho hàm số ݕ = ݕ liên tục trên ℝ và có đồ thị hàm số (ݔ)݂ =  như hình bên dưới. Mệnh đề (ݔ)′݂
nào sau đây đúng? 

 
 A.  ݂(2) > ݂(0) > ݂(−1)  B.  ݂(−1) > ݂(0) > ݂(2). 
 C.  ݂(0) > ݂(2) > ݂(−1). D.  ݂(0) > ݂(−1) > ݂(2). 

Lời giải 
Chọn D 
Dựa vào đồ thị ta có bảng biến thiên hàm số ݂(ݔ)  
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Mặt khác ݂(2) − ݂(−1) = ∫ ଶݔd(ݔ)′݂

ିଵ = ∫ ݔd(ݔ)′݂
ିଵ + ∫ ଶݔd(ݔ)′݂

 = ଵܵ − ܵଶ < 0 ⇒ ݂(2) <
݂(−1)  
Vậy ݂(2) < ݂(−1) < ݂(0).  

Câu 40.  Tính diện tích ܵ của hình phẳng giới hạn bởi (ܲ): ݕ = ଶݔ − 4, tiếp tuyến của (ܲ) tại 2)ܯ;  0) và 

trục ܱݕ là 

 A.  ܵ = ସ
ଷ
. B.  ܵ = 2. C.  ܵ = ଼

ଷ
. D.  ܵ = 

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn A 
′ݕ =  .ݔ2
(2)′ݕ = 4. 
Phương trình tiếp tuyến của (ܲ) tại 2)ܯ;  0)  
ݕ = ݔ)2 − 2) = ݔ2 − 4. 
Diện tích hình phẳng cần tìm là ܵ = ∫ ଶݔ| − 4 − ݔ2) − 4)|dݔଶ

 = ቚ∫ ଶݔ) − ଶݔd(ݔ2
 ቚ  

= ฬቀ௫
య

ଷ
− ଶቁቚݔ



ଶ
ฬ = ସ

ଷ
. 

Câu 41.  Cho ܽ, ܾ, ܿ là các số thực khác 0 thỏa mãn 9 = 16 = 12. Tính ܶ = 


+ 

 ta được 

 A.  ܶ = 6. B.  ܶ = 2. C.  ܶ = 9. D.  ܶ = 4. 
Lời giải 

Chọn B 

Đặt 9 = 16 = 12 = ݐ) ݐ > 0; ݐ ≠ 1). Khi đó, ቐ
ܽ = logଽݐ
ܾ = logଵݐ
ܿ = logଵଶݐ

  

Suy ra: 


= ୪୭భమ௧
୪୭వ௧

= ୪୭ଽ
୪୭ଵଶ

= logଵଶ9; 


= ୪୭భమ௧
୪୭భల௧

= ୪୭ଵ
୪୭ଵଶ

= logଵଶ16. 

Vậy: 


+ 


= logଵଶ9 + logଵଶ16 = logଵଶ144 = 2. 
Đề xuất cách 2: 
Xét 12் = 12


ೌା


್ = 12


ೌ. 12


್ = (9)

భ
ೌ. (16)

భ
್ = 9.16 = 144 = 12ଶ. 

Do đó ܶ = 2. 
Câu 42.  Tìm tập hợp tất cả các giá trị của ݉ để hàm số ݕ = ିୱ୧୬௫

ୡ୭ୱమ௫
 nghịch biến trên ቀ0; గ


ቁ. 

 A.  ݉ ≤ 2. B.  ݉ ≤ ହ
ସ
. C.  ݉ ≤ 0. D.  ݉ ≥ 1. 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có ݕ′ = ିୡ୭ୱమ௫ାଶୱ୧୬௫ିଶୱ୧୬మ௫
ୡ୭ୱయ௫

= ିଵାଶୱ୧୬௫ିୱ୧୬మ௫
ୡ୭ୱయ௫
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Để hàm số nghịch biến trên ቀ0; గ

ቁ thì 

′ݕ ≤ ݔ∀,0 ∈ ቀ0; గ

ቁ  ⇔ −sinଶݔ + 2݉sinݔ − 1 ≤ ݔ∀ ,0 ∈ ቀ0; గ


ቁ, vì cosଷݔ > ݔ∀,0 ∈ ቀ0; గ


ቁ (1)  

Đặt sinݔ = ,ݐ ݐ ∈ ቀ0; ଵ
ଶ
ቁ. 

Khi đó (1) ଶݐ− ⇔ + ݐ2݉ − 1 ≤ ݐ∀,0 ∈ ቀ0; ଵ
ଶ
ቁ ⇔݉ ≤ ௧మାଵ

ଶ௧
ݐ∀, ∈ ቀ0; ଵ

ଶ
ቁ  (2)  

Ta xét hàm ݂(ݐ) = ௧మାଵ
ଶ௧

ݐ∀, ∈ ቀ0; ଵ
ଶ
ቁ  

Ta có ݂′(ݐ) = ଶ൫௧మିଵ൯
ସ௧మ

< ݐ∀,0 ∈ ቀ0; ଵ
ଶ
ቁ. 

Bảng biến thiên 

 

Từ bảng biến thiên suy ra (2) ⇔݉ ≤ ହ
ସ
. 

Câu 43.  Có bao nhiêu số phức ݖ thỏa mãn điều kiện |ݖ + 2| − ݖ| − 2| = 4 và |ݖ − 1| = 1? 
 A.  1. B.  4. C.  0. D.  2. 

Lời giải 
Chọn A 
Đặt ݖ = ܽ + ܾ݅ (ܽ, ܾ ∈ ℝ) và gọi ܯ là điểm biểu diễn của ݖ. 
Đặt 2−)ܣ; ;2)ܤ,(0 0). 
Ta có |ݖ + 2|− ݖ| − 2| = 4 ⇔ ܤܯ−ܣܯ =  .ܤܣ
Suy ra ܤ,ܣ,ܯ thẳng hàng và ܤ nằm giữa ܣ và ܯ. 
Mặt khác |ݖ − 1| = 1 ;1)ܫ thuộc đường tròn tâm ܯ ⇔ 0), bán kính ܴ = 1. 
Từ và ta có ቄܽ = 2

ܾ = 0. Vậy có 1 số phức thỏa yêu cầu bài toán. 
Câu 44.  Cho hình chóp tam giác đều ܵ.ܥܤܣ có cạnh đáy bằng ܽ và cạnh bên là 2ܽ. ܯ thuộc cạnh ܵܣ sao 

cho 2ܵܯ =   .ܥܤܣܯ Tính thể tích ܸ của tứ diện .ܣܯ

 A.  ܸ = √ଵଵ
ଵଶ
ܽଷ.  B.  ܸ = √ଵଵ

ଵସ
ܽଷ.  C.  ܸ = √ଵଵ

ଵ
ܽଷ.  D.  ܸ = √ଵଵ

ଵ଼
ܽଷ.  

Lời giải 
Chọn D 
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Gọi ܦ là trung điểm cạnh ܥܤ và ܧ,ܪ lần lượt là hình chiếu vuông góc của ܵ,ܯ lên ܦܣ.  
Ta có ܪܣ = ଶ

ଷ
ܦܣ = ଶ

ଷ
. √ଷ
ଶ

= √ଷ
ଷ

.  

Trong tam giác vuông ܵܣܪ có ܵܪ = ଶܣܵ√ − ଶܪܣ = ට4ܽଶ − మ

ଷ
= √ଷଷ

ଷ
.  

Mặt khác, ta có ܪܵ//ܧܯ (vì cùng vuông góc với ܦܣ). Do đó ta có 
ொ
ௌு

= ெ
ௌ

= ଶ
ଷ
⇒ ܧܯ = ଶ

ଷ
ܪܵ = ଶ

ଷ
. √ଷଷ

ଷ
= ଶ√ଷଷ

ଽ
.  

Vậy thể tích ܸ của tứ diện ܥܤܣܯ là ܸ = ଵ
ଷ

. 
మ√ଷ
ସ

. ଶ√ଷଷ
ଽ

= య√ଵଵ
ଵ଼

.  
Câu 45.  Xét tất cả số thực ݔ, sao cho 27ହି௬మ ݕ ≥ ܽ௫ି୪୭యయ với mọi số thực dương ܽ. Giá trị nhỏ nhất của 

biểu thức ܲ = ଶݔ + ଶݕ − ݔ4 +  bằng ݕ8
 A. −5. B. −20. C. −15. D. 25. 

Lời giải 
Chọn C 
Giả sử ݔ, thỏa 27ହି௬మ ݕ ≥ ܽ௫ି୪୭యయ với mọi số thực dương ܽ. 
Ta có ܲ = ଶݔ + ଶݕ − ݔ4 + ݕ8 ⇔ ଶݔ + ଶݕ − ݔ4 + ݕ8 − ܲ = 0 
Suy ra điểm ݔ)ܯ; và bán kính ܴଵ (4−;2)ܫ thuộc đường tròn tâm (ݕ = ඥ2ଶ + (−4)ଶ + ܲ =
√20 + ܲ. 

27ହି௬మ ≥ ܽ௫ି୪୭యయ ⇔ (5 − .(ଶݕ 3 ≥ ݔ6) − logଷܽଷ)logଷܽ ⇔ (5 − .(ଶݕ 3
≥ ݔ6) − 3logଷܽ)logଷܽ 

Đặt ݐ = logଷܽ, ݐ ∈ ℝ. 
Suy ra (5 − .(ଶݕ 3 ≥ ݔ6) − ݐ(ݐ3 ⇔ ଶݐ3− + ݐݔ6 − 15 + ଶݕ3 ≤ 0 
Theo đề bài ta có 27ହି௬మ ≥ ܽ௫ି୪୭యయ đúng với mọi số thực dương ܽ nên −3ݐଶ + ݐݔ6 − 15 +
ଶݕ3 ≤ 0 đúng với mọi ݐ ∈ ℝ. 

Do đó ൜−3 < 0
ଶ(ݔ3) + 3(−15 + (ଶݕ3 ≤ 0 ⇔ ଶݔ9 + ଶݕ9 − 45 ≤ 0 ⇔ ଶݔ + ଶݕ ≤ 5. 

Suy ra tập hợp các điểm (ݕ;ݔ)ܯ là hình tròn tâm ܱ(0; 0) và bán kính ܴଶ = √5. 
Vậy để tồn tại cặp (ݔ;  .và hình tròn ൫ܱ;√5൯ phải có điểm chung (ଵܴ;ܫ) thì đường tròn (ݕ

Do đó ܱܫ ≤ ܴଵ + √5 ⇔ ඥ2ଶ + (−4)ଶ ≤ √20 + ܲ + √5 ⇔ √5 ≤ √20 + ܲ ⇔ ܲ ≥ −15. 
Vậy giá trị nhỏ nhất của ܲ là −15. 

Câu 46.   Cho hai số phức ݖଵ, ଵݖ| ଶ thỏa mãnݖ − 1 − 3݅| = 1 và |ݖଶ + 1 − ݅| = ଶݖ| − 5 + ݅|. Giá trị nhỏ nhất 
của biểu thức ܲ = ଶݖ| − 1 − ݅| + ଶݖ| −  ଵ| bằngݖ

 A.  √10− 1. B.  3. C.  ଶ√଼ହ
ହ

− 1. D.  √10 + 1. 
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Lời giải 
Chọn C 
Gọi ܯ(ݖଵ), ܰ(ݖଶ) lần lượt là điểm biểu diễn số phức ݖଵ và ݖଶ. 
Từ điều kiện |ݖଵ − 1 − 3݅| = 1 ⇒ Tập hợp điểm ܯ là đường tròn tâm 1)ܫ; 3), bán kính ܴ = 1. 
Từ điều kiện |ݖଶ + 1− ݅| = ଶݖ| − 5 + ݅| ⇒ ܣܰ = ;1−)ܣ với ,ܤܰ  ܰ Tập hợp điểm ⇒ (1−;5)ܤ,(1
là đường trung trực của đoạn thẳng ܤܣ có phương trình (݀): ݔ3 − ݕ − 6 = 0. 
Ta có ܲ = ଶݖ| − 1− ݅| + ଶݖ| − |ଵݖ = ܧܰ + ܧ với ,ܰܯ = (1; 1). 

 
Dễ thấy điểm ܧ và đường tròn (ܫ;ܴ) nằm hoàn toàn cùng phía so với đường thẳng ݀. 
Gọi ܨ là điểm đối xứng của ܧ qua ݀ ⇒ ܨ ቀଵ

ହ
; ଵ
ହ
ቁ. 

Ta có ܲ = ܧܰ + ܰܯ ≥ ܨܰ + ܫܰ − ܴ ≥ ܫܨ − ܴ = ଶ√଼ହ
ହ

− 1 
Dấu bằng xảy ra khi và chỉ khi 4 điểm ܯ,ܰ,ܨ,  .thẳng hàng ܫ
Vậy minܲ = ଶ√଼ହ

ହ
− 1. 

Câu 47.  Một cái thùng đựng dầu có thiết diện ngang (mặt trong của thùng) là một đường elip có trục lớn 
bằng 1m, trục bé bằng 0,8m, chiều dài (mặt trong của thùng) bằng 3m. Đươc đặt sao cho trục bé 
nằm theo phương thẳng đứng (như hình bên). Biết chiều cao của dầu hiện có trong thùng (tính từ 
đáy thùng đến mặt dầu) là 0,6m. Tính thể tích ܸ của dầu có trong thùng (Kết quả làm tròn đến phần 
trăm). 

 
 A.  ܸ = 1,52mଷ. B.  ܸ = 1,31mଷ. C.  ܸ = 1,27mଷ. D.  ܸ = 1,19mଷ. 

Lời giải 
Chọn A 
Chọn hệ trục tọa độ như hình vẽ. 

 
Theo đề bài ta có phương trình của Elip là ௫

మ

భ
ర

+ ௬మ
ర
మఱ

= 1. 

Gọi ܯ, ܰ lần lượt là giao điểm của dầu với elip. 
Gọi ଵܵ là diện tích của Elip ta có ଵܵ = ܾܽߨ = ߨ ଵ

ଶ
. ଶ
ହ

= గ
ହ
. 

Gọi ܵଶ là diện tích của hình phẳng giới hạn bởi Elip và đường thẳng ܰܯ. 

N

M

d

F

I

E
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Theo đề bài chiều cao của dầu hiện có trong thùng (tính từ đáy thùng đến mặt dầu) là 0,6m nên ta 
có phương trình của đường thẳng ܰܯ là ݕ = ଵ

ହ
. 

Mặt khác từ phương trình ௫
మ

భ
ర

+ ௬మ
ర
మఱ

= 1 ta có ݕ = ସ
ହ
ටଵ
ସ
−  .ଶݔ

Do đường thẳng ݕ = ଵ
ହ
 cắt Elip tại hai điểm ܯ, ܰ có hoành độ lần lượt là − √ଷ

ସ
 và √ଷ

ସ
 nên 

ܵଶ = ∫ ቆସ
ହ
ටଵ
ସ
− ଶݔ − ଵ

ହ
ቇdݔ

√య
ర

ି√యర
= ସ

ହ∫ ටଵ
ସ
− ݔଶdݔ

√య
ర

ି√యర
− √ଷ

ଵ
. 

Tính ܫ = ∫ ටଵ
ସ
− ݔଶdݔ

√య
ర

ି√యర
. Đặt ݔ = ଵ

ଶ
sinݐ ⇒ dݔ = ଵ

ଶ
cosݐdݐ. 

Đổi cận: Khi ݔ = ି√ଷ
ସ

 thì ݐ = − గ
ଷ
;Khi ݔ = √ଷ

ସ
 thì ݐ = గ

ଷ
. 

Khi đó ܫ = ∫ ଵ
ଶ

. ଵ
ଶ

cosଶݐdݐ
ഏ
య
ିഏయ

= ଵ
଼∫ (1 + cos2ݐ)dݐ

ഏ
య
ିഏయ

= ଵ
଼
ቀଶగ
ଷ

+ √ଷ
ଶ
ቁ. 

Vậy ܵଶ = ସ
ହ
ଵ
଼
ቀଶగ
ଷ

+ √ଷ
ଶ
ቁ − √ଷ

ଵ
= గ

ଵହ
− √ଷ

ଶ
. 

Thể tích của dầu trong thùng là ܸ = ቀగ
ହ
− గ

ଵହ
+ √ଷ

ଶ
ቁ . 3 = 1,52. 

Câu 48.  Cho hàm số ݕ = (ݔ)݃ như hình vẽ. Tìm ݉ để hàm số (ݔ)′݂ có đồ thị của hàm đạo hàm (ݔ)݂ =
|݂ଶ(ݔ) + (ݔ)݂ + ݉| có đúng ba điểm cực trị. Biết rằng ݂(ܾ) = 0 và lim

௫→ାஶ
(ݔ)݂ = +∞, 

lim
௫→ିஶ

(ݔ)݂ = −∞. 

 
 A.  ݉ > 0. B.  ݉ ≤ 0. C.  ݉ ≥ ଵ

ସ
. D.  ݉ < ଵ

ସ
. 

Lời giải 
Chọn C 
Bảng biến thiên của hàm số ݕ =   (ݔ)݂

 
Xét hàm số ℎ(ݔ) = ݂ଶ(ݔ) + (ݔ)݂ + ݉. 
Ta có ℎ′(ݔ) = (ݔ)′݂.(ݔ)2݂ +  ;(ݔ)′݂

ℎ′(ݔ) = 0 ⇔ ቈ
(ݔ)′݂ = 0
(ݔ)݂ = − ଵ

ଶ
 ⇔ ቂݔ = ݔ;ܽ = ܾ

ݔ = ܿ < ܽ . 

Ta có bảng biến thiên của hàm số ℎ(ݔ) = ݂ଶ(ݔ) + (ݔ)݂ + ݉: 
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Từ bảng biến thiên suy ra hàm số ݃(ݔ) = |݂ଶ(ݔ) + (ݔ)݂ + ݉| có đúng ba điểm cực trị khi và chỉ 
khi ݉ − ଵ

ସ
≥ 0 ⇔ ݉ ≥ ଵ

ସ
  

Câu 49.   Cho hình nón (ܰ) có đường cao ܱܵ = ℎ và bán kính đáy bằng ܴ, gọi ܯlà điểm trên đoạn ܱܵ, đặt 
ܯܱ = 0 ,ݔ < ݔ < ℎ. (ܥ) là thiết diện của mặt phẳng (ܲ) vuông góc với trục ܱܵ tại ܯ, với hình 
nón (ܰ). Tìm ݔ để thể tích khối nón đỉnh ܱ đáy là (ܥ) lớn nhất. 

 A. √ଷ
ଶ

. B. 
ଷ
. C. 

ଶ
. D. √ଶ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn B 

 
Ta có ܯܤ là bán kính đường tròn (ܥ). 
Do tam giác Δܵܯܤ ⊂ Δܱܵܣ nên ெ

ை
= ௌெ

ௌை
⇔ ܯܤ = ை⋅ௌெ

ௌை
⇔ ܯܤ = ோ(ି௫)


. 

Thể tích của khối nón đỉnh ܱ đáy là (ܥ) là: 

ܸ = ଵ
ଷ
ܯܱ.ଶܯܤߨ = ଵ

ଷ
ߨ ቂோ(ି௫)


ቃ
ଶ
ݔ = ଵ

ଷ
ߨ ோమ

మ
(ℎ −  .ݔଶ(ݔ

Xét hàm số ݂(ݔ) = ଵ
ଷ
ߨ ோమ

మ
(ℎ − 0) ,ݔଶ(ݔ < ݔ < ℎ) ta có 

Ta có ݂ᇱ(ݔ) = ଵ
ଷ
ߨ ோమ

మ
(ℎ − ℎ)(ݔ − (ݔ)ᇱ݂;(ݔ3 = 0 ⇔ ଵ

ଷ
ߨ ோమ

మ
(ℎ − ℎ)(ݔ − (ݔ3 ⇔ ݔ = 

ଷ
. 

Lập bảng biến thiên ta có 

 
Từ bảng biến ta có thể tích khối nón đỉnh ܱ đáy là (ܥ) lớn nhất khi ݔ = 

ଷ
. 

Câu 50.   Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ cho điểm 2−)ܣ; 2;−2) và điểm 3−;3)ܤ; 3). Điểm M thay 
đổi trong không gian thỏa mãn ெ

ெ
= ଶ

ଷ
. Điểm ܰ(ܽ; ܾ; ܿ) thuộc mặt phẳng (ܲ):−ݔ + ݕ2 − ݖ2 +

6 = 0 sao cho ܰܯ nhỏ nhất. Tính tổng ܶ = ܽ + ܾ + ܿ. 
 A.  −2. B.  12. C.  −6. D.  6. 
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Lời giải 
Chọn A 

 
Gọi ݔ)ܯ; ;ݕ  .(ݖ
Ta có ெ

ெ
= ଶ

ଷ
⇔ ଶܣܯ9 = ଶܤܯ4 ⇔ ݔ) + 6)ଶ + ݕ) − 6)ଶ + ݖ) + 6)ଶ = 108. Vậy điểm ܯ thuộc 

mặt cầu tâm 6−)ܫ; 6;−6) bán kính ܴ = 6√3. 
Vậy ܰܯ nhỏ nhất khi ܯ,ܰ thuộc đường thẳng đi qua tâm ܫ và vuông góc với mặt phẳng (ܲ). 
Gọi (݀) là đường thẳng đi qua tâm ܫ và vuông góc với mặt phẳng (ܲ). 

Khi đó (݀): ൝
ݔ = −6 − ݐ
ݕ = 6 + ݐ2
ݖ = −6 − ݐ2

. Tọa độ điểm ܰ là nghiệm của hệ phương trình 

൞

ݔ = −6 − ݐ
ݕ = 6 + ݐ2
ݖ = −6 − ݐ2
ݔ− + ݕ2 − ݖ2 + 6 = 0

⇔ ൞

ݔ = −6− ݐ
ݕ = 6 + ݐ2
ݖ = −6 − ݐ2
6 + ݐ + 12 + ݐ4 + 12 + ݐ4 + 6 = 0

 ⇔ ൞

ݔ = −2
ݕ = −2
ݖ = 2
ݐ = −4

. 

⇒ ܰ(−2;−2; 2). Do đó ܶ = −2 − 2 + 2 = −2. 
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Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
013 

 
Câu 1. Hàm số nào dưới đây có bảng biến thiên như sau? 

 
 A. ݕ = ସݔ − ݕ .ଶ. Bݔ2 = ଷݔ− + ݕ .C .ݔ3 = ସݔ− + ݕ .ଶ. Dݔ2 = ଷݔ −  .ݔ3
Câu 2. Tổng số đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ݂(ݔ) = ௫ାଵ

௫ିଶ
 là 

 A. 1. B. 2. C. 3. D. 0. 

Câu 3. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ݔ + sin3ݔ là 
 A. ௫

మ

ଶ
+ ଵ

ଷ
cos3ݔ + B. ௫ .ܥ

మ

ଶ
− ଵ

ଷ
cos3ݔ +  .ܥ

 C. ௫
మ

ଶ
+ 3cos3ݔ + D. ௫ .ܥ

మ

ଶ
− 3cos3ݔ +  .ܥ

Câu 4. Cho hai số phức ݖଵ = 2 − ݅ và ݖଶ = −3 − 3݅. Phần ảo của số phức ݖଵ −  ଶ bằngݖ
 A. 2. B. 2݅. C. 4. D. −4. 
Câu 5. Tập nghiệm của bất phương trình 2ଵି௫ ≤ 2 là 
 A. [0 ; +∞). B. (0 ; +∞). C. (−∞ ;  0]. D. (−∞ ;  0). 
Câu 6. Cho hai số phức ݖଵ = 2 + 3݅ và ݖଶ = 3 − 2݅. Tọa độ điểm biểu diễn số phức ݖଵ −  ଶ làݖ
 A. (5; 1). B. (1; 5). C. (−1; 5). D. (−1; 1). 
Câu 7. Trong không gian ܱݖݕݔ cho mặt cầu (ܵ): ݔ) + 3)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ଶݖ = 10. Tâm của (ܵ) có tọa độ 

là 
 A. (3 ;  1 ;  0). B. (3 ; −1 ;  0). C. (−3 ;  1 ;  0). D. (3 ; −1 ;  0). 
Câu 8. Tập nghiệm của phương trình logଶ(ݔଶ − ݔ + 2) = 1 là 
 A. {0 ;  1}. B. {1}. C. {−1 ; 0}. D. {0}. 
Câu 9. Cho hàm số ݂(ݔ) có bảng biến thiên như sau: 

 
Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 

 A. (−2; 2). B. (1; +∞). C. (−2; +∞). D. (0; 1). 
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Câu 10. Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên đoạn [1; 2] và thỏa mãn ∫ ଶݔd(ݔ)݂
ଵ = 3. Tính tích phân ܫ =

∫ ଶݔd(ݔ)2݂
ଵ . 

 A. ܫ = 6. B. ܫ = 2. C. ܫ = 5. D. ܫ = 1. 
Câu 11. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có thể tích bằng 27 (đvtt) và diện tích tam giác ܥܤܣ߂ bằng 18 (đvdt). Tính 

khoảng cách từ đỉnh ܵ đến mặt phẳng (ܥܤܣ). 
 A. ଷ

ଶ
. B. 3. C. ଽ

ଶ
. D. 2. 

Câu 12. Tính đạo hàm ݕ′ của hàm số ݕ = 2௫మା௫ାଵ + 2 được kết quả là 
 A. ݕ′ = 2௫మା௫ାଶ(2ݔ + 1)ln2. B. ݕ′ = 2௫మା௫ାଵ(2ݔ + 1)ln2. 
 C. ݕ′ = 2௫మା௫ାଵ(2ݔ + 1). D. ݕ′ = 2௫మା௫ାଵln2. 
Câu 13. Cho hàm số ݕ =  .có đồ thị như hình vẽ bên dưới (ݔ)݂

 
Mệnh đề nào sau đây đúng? 

 A. Hàm số đạt cực đại tạiݔ = 4. B. Hàm số đạt cực tiểu tạiݔ = 0. 
 C. Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 2. D. Hàm số đạt cực tiểu tại ݔ = 2. 
Câu 14. Tìm tập xác định ܦ của hàm số ݕ = logଶ(ݔଶ − ݔ2 − 3). 
 A. ܦ = [−1; 3]. B. ܦ = (−∞;−1] ∪ [3; +∞). 
 C. ܦ = (−1; 3). D. ܦ = (−∞;−1) ∪ (3; +∞). 
Câu 15. Trong không gian ܱݖݕݔ, đường thẳng ݀: ௫ିଵ

ଶ
= ௬ିଶ

ିଵ
= ௭ିଷ

ଶ
 đi qua điểm nào sau đây? 

 A. ܳ(2;−1; 2). B. (3−;2−;1−)ܯ. C. ܲ(1; 2; 3). D. ܰ(−2; 1;−2). 
Câu 16. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ)ݔ − 2)ଷ, với mọi ݔ ∈ ℝ. Hàm số đã cho nghịch biến 

trên khoảng nào dưới đây? 
 A. (0;  1). B. (−2;  0). C. (1;  3). D. (−1;  0). 
Câu 17. Cho khối nón có chiều cao bằng 2ܽ và bán kính đáy bằng ܽ. Thể tích của khối nón đã cho bằng 
 A. గ

య

ଷ
. B. 2ܽߨଷ. C. ସగ

య

ଷ
. D. ଶగ

య

ଷ
. 

Câu 18. Cho cấp số nhân ( ܷ) có ଵܷ = ଵ
ଶ
, ଶܷ = 16. Khi đó công bội ݍ là 

 A. 32. B. 8. C. 4. D. 64. 

Câu 19. Cho biết logܾ = 2. Giá trị của log√(ܾସ) bằng 
 A. 4. B. 8. C. 16. D. 32. 
Câu 20. Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên ℝ và thỏa mãn ∫ ଵݔd(ݔ)݂

 = 3. Tính tích phân ∫ ݔ2] + ଵ[(ݔ)݂
  dݔ. 

 A. −5. B. 4. C. 3. D. 5.  
Câu 21. Diện tích xung quanh của hình trụ có khoảng cách giữa hai đáy bằng 4ܽ, bán kính đáy bằng một 

nửa đường sinh là 
 A. 4ܽߨଶ. B. 8ܽߨଶ. C. 32ܽߨଶ. D. 16ܽߨଶ. 

Câu 22. Môđun của số phức  bằng 

 A. . B. . C. . D. . 

2z i 

5 5 3 3
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Câu 23. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai vectơ ܽ⃗ = (2 ;  1 ;  0) và ሬܾ⃗ = (−1 ;  0 ; −2). Tính cos൫ܽ⃗ , ሬܾ⃗ ൯. 

 A. cos൫ܽ⃗ , ሬܾ⃗ ൯ = ଶ
ଶହ

. B. cos൫ܽ⃗ , ሬܾ⃗ ൯ = ଶ
ହ
. C. cos൫ܽ⃗ , ሬܾ⃗ ൯ = − ଶ

ଶହ
. D. cos൫ܽ⃗ , ሬܾ⃗ ൯ = − ଶ

ହ
. 

Câu 24. Trong không gian ܱݖݕݔ cho mặt phẳng (ܲ) có phương trình ݔ + ݕ3 − 2 = 0. Khi đó một vectơ 
pháp tuyến của mặt phẳng (ܲ) là 

 A. ሬ݊⃗ = (1; 3; 0). B. ሬ݊⃗ = (1; 3; 2). C. ሬ݊⃗ = (3;−2; 0). D. ሬ݊⃗ = (1; 3;−2). 
Câu 25. Có bao nhiêu số tự nhiên có 4 chữ số với các chữ số khác nhau đôi một, được lập từ các chữ số 

1,2,3,4?  
 A. 42. B. 12. C. 24. D. 36. 
Câu 26. Đồ thị hàm số ݕ = +  ସݔ −  ଶݔ   +  2 cắt trục ܱݕ tại điểm 
 A. (2− ; 0)ܣ. B. 0)ܣ ;  0). C. 0)ܣ ;  2). D. 2)ܣ ;  0). 
Câu 27. Cho các số thực dương ܽ, ܾ thỏa mãn logଷ(93) = logଶ3. Khi đó mệnh đề nào sau đây đúng 
 A. 2ܽ + 6ܾ = 1. B. 3ܽ + 6ܾ = 1. 
 C. 6ܽ + 2ܾ = 1. D. 6ܽ + 3ܾ = 1. 

Câu 28. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình vuông với ܥܣ = √ଶ
ଶ

. Cạnh bên ܵܣ vuông góc với 
đáy, ܵܤ hợp với đáy góc 60∘. Tính khoảng cách ݀ giữa hai đường thẳng ܦܣ và ܵܥ. 

 A. ݀ = √ଷ
ଶ

 B. ݀ = √ଷ
ସ

 C. ݀ = √ଶ
ଶ

 D. ݀ = 
ଶ

. 
 

Câu 29. Cho hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm ݂′(ݔ) = ݔ)ݔ − 2)ଶ,∀ݔ ∈ ℝ. Số điểm cực trị của hàm số đã cho là 
 A. 1. B. 3. C. 0. D. 2. 
Câu 30. Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ଵ

௫
ቀ1 + ௫

ୡ୭ୱమ௫
ቁ với ݔ ∈ (0; +∞)\ ቄగ

ଶ
+ ,ߨ݇ ݇ ∈ ℤቅ là 

 A. lnݔ + tan ݔ + − .B .ܥ ଵ
௫మ
− tan ݔ +  .ܥ

 C. lnݔ − tan ݔ + − .D .ܥ ଵ
௫మ

+ tan ݔ +  .ܥ
Câu 31. Nếu độ dài các cạnh bên của một khối lăng trụ tăng lên ba lần và độ dài các cạnh đáy của nó giảm 

đi một nửa thì thể tích của khối lăng trụ đó thay đổi như thế nào? 
 A. Tăng lên. 
 B. Không thay đổi. 
 C. Giảm đi. 
 D. Có thể tăng hoặc giảm tùy từng khối lăng trụ. 
Câu 32. Môđun của số phức ݖ = 5 + 3݅ − (1 + ݅)ଷ là 
 A. 5√3. B. 5√2. C. 2√5. D. 3√5. 
Câu 33. Giá trị lớn nhất của hàm số ݕ = ସݔ3− + ଷݔ4 + 1 bằng 
 A. 11. B. 0. C. 5. D. 2. 
Câu 34. Trong không gian với hệ toạ độ ܱݖݕݔ, cho hai điểm 2)ܣ; 1; ;0)ܤ ,(1 3;−1). Mặt cầu (ܵ) đường 

kính ܤܣ có phương trình là 
 A. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 9. B. ݔଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 3. 
 C. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 3. D. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 9. 
Câu 35. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ cho hai mặt phẳng (ܲ): ݔ2 + ݕ3 + ݖ − 6 = 0 và mặt phẳng 

(ܳ): ݔ + ݕ + ݖ2 − 4 = 0 phương trình giao tuyến đã cho của hai mặt phẳng đã cho là 

 A. ߂: ൝
ݔ = 6 + ݐ5
ݕ = −2 − ݐ3
ݖ = ݐ−

. B. ߂: ൝
ݔ = 6 + ݐ5
ݕ = −2 + ݐ3
ݖ = ݐ

. C. ߂: ൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = 1 + ݐ
ݖ = 1 + ݐ2

. D. ߂: ൝
ݔ = 1 + ݐ2
ݕ = 1 − ݐ3
ݖ = 1 + ݐ

. 

Câu 36. Cho ∫ ቀ ଵ
௫మାଷ௫ାଶ

ቁdݔ = ܽln2 + ܾln3ଵ
  với ܽ,ܾ là các số nguyên. Mệnh đề nào đúng? 

 A. ܽ + ܾ = 2. B. ܽ − 2ܾ = 0. C. ܽ + ܾ = −2. D. ܽ + 2ܾ = 0. 
Câu 37. Cho tứ diện ܦܥܤܣ có tam giác ܦܥܤ đều cạnh ܽ, ܤܣ vuông góc với ݉ܤܣ ,(ܦܥܤ) =  là ܯ .2ܽ

trung điểm đoạn ܦܣ, gọi ߮ là góc giữa ܯܥ với ݉(ܦܥܤ) khi đó: 



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 4    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

 A. tan߮ = ଶ√ଷ
ଷ

. B. tan߮ = ଷ√ଶ
ଶ

. C. tan߮ = √
ଷ

. D. tan߮ = √ଷ
ଶ

. 
Câu 38. Có bao nhiêu số phức ݖ thỏa mãn |ݖ − ݅| = 3 và ݖ)ݖ + 2݅) là số thực? 
 A. 0. B. 1. C. 2. D. 4. 
Câu 39. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy ܥܤܣ là tam giác đều cạnh a, tam giác ܵܣܤ vuông tại ܤ, tam giác 

 bằng 60°. Tính thể tích của khối (ܥܤܣ) và (ܤܣܵ) Biết góc giữa hai mặt phẳng .ܥ vuông tại ܥܣܵ
chóp ܵ.ܥܤܣ theo ܽ. 

 A. √ଷ
య

ଵଶ
. B. √ଷ

య


. C. √ଷ

య

ସ
. D. √ଷ

య

଼
. 

Câu 40. Diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường ݕ = ݕ,ଷݔ = 10 −  là ݔܱ và trục ݔ
 A. 26. B. 36. C. 40. D. 32. 
Câu 41. Cho hàm số bậc bốn ݕ = = ݕ có đồ thị là đường cong (C) như hình bên. Biết hàm số (ݔ)݂   (ݔ)݂ 

có 3 điểm cực trị lập thành cấp số cộng có công sai ݀ = ଷ
ଶ
 thỏa mãn ݔଵ + ଷݔ = −1 và cắt trục tung 

tại điểm có tung độ bằng 1.Gọi S1 và S2,S3 là diện tích của các hình phẳng được gạch trong hình 
bên. Tính tỉ số ௌభ

ௌమାௌయ
  

 
 A. 2. B. 3. C. 5. D. 4.  
Câu 42. Số các giá trị nguyên của ݉ ∈ [−25; 25] để hàm số ݕ = (ଶାଵ)୲ୟ୬௫ାଵ

୲ୟ୬௫ା
 đồng biến trên khoảng ቀ0; గ

ଶ
ቁ 

là 
 A. 30. B. 25. C. 20. D. 24. 

Câu 43. Cho phương trình ቀඥ2 − √3ቁ
௫

+ ቀඥ2 + √3ቁ
௫

= 4. Gọi ݔଵ,ݔଶ (ݔଵ <  ଶ) là hai nghiệm thực củaݔ
phương trình. Khẳng định nào sau đây là đúng? 

 A. ݔଵ + ଶݔ2 = 0. B. ݔଵ + ଶݔ = 0. C. 2ݔଵ − ଶݔ = 1. D. ݔଵ − ଶݔ = 2. 
Câu 44. Gọi ܵ là tập hợp tất cả các số tự nhiên có 5 chữ số đôi một khác nhau. Chọn ngẫu nhiên một số 

thuộc ܵ, xác suất để số đó có hai chữ số tận cùng khác tính chẵn lẻ bằng 
 A. ହ

ଵ଼
. B. ହ

ଽ
. C. ହ

଼ଵ
. D. ଵ

ଶ
. 

Câu 45. Với một đĩa phẳng hình tròn bằng thép bán kính ܴ, phải làm một cái phễu bằng cách cắt đi một 
hình quạt của đĩa này và gấp phần còn lại thành một hình nón. Gọi độ dài cung tròn của hình quạt 
còn lại là ݔ. Tìm ݔ để thể tích khối nón tạo thành nhận giá trị lớn nhất. 

 A. ݔ = ଶగோ√ଷ
ଷ

. B. ݔ = గோ√
ଷ

. C. ݔ = ଶగோ√
ଷ

. D. ݔ = ଶగோ√ଶ
ଷ

. 

Câu 46. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ − ݕ + ݖ + 2 = 0, đường thẳng (݀): ௫ିଵହ
ଶ

= ௬ିଶଶ
ଵ

=
௭ିଶ
ଶ

 và mặt cầu (ܵ): ଶݔ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ8 − ݕ6 + ݖ4 + 4 = 0. Một đường thẳng (Δ) thay đổi cắt 
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mặt cầu (ܵ) tại hai điểm ܤ,ܣ sao cho ܤܣ = 8. Gọi ܤ,′ܣ′ là hai điểm lần lượt thuộc mặt phẳng (ܲ) 
sao cho ܣܣ′ và ܤܤ′ cùng song song với (݀). Giá trị lớn nhất của biểu thức ܣܣ′ +  là ′ܤܤ

 A. ଵାଷ√ଷ


. B. 1 + 3√3. C. ଷାଷ√ଷ
ଷ

. D. 2 + 6√3. 

Câu 47. Có bao nhiêu cặp số nguyên (ݕ,ݔ) thỏa mãn logଽ௫మା௬మ(3ݔ + ݕ + 9) ≥ 1? 
 A. 10. B. 9. C. 7. D. 6. 
Câu 48. Một ống đựng dầu hình trụ tròn xoay, bán kính 2 m, đáy ܴ = 1 m, chiều dài ݈ = 4 m, miệng ống 

được kê lên cao 10 cm so với mặt sàn. Người ta dự định rót dầu vào miệng ống đến khi lượng dầu 
ngang mép dưới của miệng ống (như hình vẽ).  

 
Khi đó thể tích dầu rót vào ống là 

 A. 0,09424. B. 0,09244. C. 0,09442. D. 0,09422. 
Câu 49. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ để hàm số ݕ = ସݔ3| − ଷݔ4 − ଶݔ12 + ݉ଶ| có đúng năm 

điểm cực trị? 
 A. 7. B. 4. C. 5. D. 6. 
Câu 50. Cho số phức ݖ thỏa mãn |(1 + ݖ(݅ + 1 − 3݅| = 3√2. Tìm giá trị lớn nhất của ܲ = ݖ| + 2 + ݅| +

ݖ|6√ − 2 − 3݅|. 
 A. √15൫1 + √6൯. B. 6√5. C. √10 + 3√15. D. 5√6. 

------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
D B B A A C C A B A C B D D C A D A C B D B D A C 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
C D B A A C B D C A D A C A B D B B B C D D C A B 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1. Hàm số nào dưới đây có bảng biến thiên như sau? 

 
 A. ݕ = ସݔ − ݕ .ଶ. Bݔ2 = ଷݔ− + ݕ .C .ݔ3 = ସݔ− + ݕ .ଶ. Dݔ2 = ଷݔ −  .ݔ3

Lời giải 
Từ bảng biến thiên ta có limݕ

௫→ିஶ
= −∞ nên loại A và 

 
Có limݕ

௫→ାஶ
= +∞ nên loại C ⇒ chọn 

 
Câu 2. Tổng số đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ݂(ݔ) = ௫ାଵ

௫ିଶ
 là 

 A. 1. B. 2. C. 3. D. 0. 

Lời giải 
Chọn B 
Tập xác định của hàm số là ܦ = ℝ\{2}. 
Có: 
lim
௫→ଶశ

(ݔ)݂ = lim
௫→ଶశ

௫ାଵ
௫ିଶ

= +∞ ⇒ đồ thị hàm số ݂(ݔ) có tiệm cận đứng là đường thẳng có phương 
trình ݔ = 2. 
lim
௫→ିஶ

(ݔ)݂ = lim
௫→ିஶ

௫ାଵ
௫ିଶ

= 1; lim
௫→ାஶ

(ݔ)݂ = lim
௫→ାஶ

௫ାଵ
௫ିଶ

= 1 ⇒ đồ thị hàm số ݂(ݔ) có tiệm cận ngang 
là đường thẳng có phương trình ݕ = 1. 
Vậy tổng số đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ݂(ݔ) bằng 2. 

Câu 3. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ݔ + sin3ݔ là 
 A. ௫

మ

ଶ
+ ଵ

ଷ
cos3ݔ + B. ௫ .ܥ

మ

ଶ
− ଵ

ଷ
cos3ݔ +  .ܥ

 C. ௫
మ

ଶ
+ 3cos3ݔ + D. ௫ .ܥ

మ

ଶ
− 3cos3ݔ +  .ܥ

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: (ݔ)ܨ = ∫ = ݔd(ݔ)݂ ∫൫ݔ + sin(3ݔ)൯dݔ = ௫మ

ଶ
− ଵ

ଷ
cos(3ݔ) +  .ܥ

Câu 4. Cho hai số phức ݖଵ = 2 − ݅ và ݖଶ = −3 − 3݅. Phần ảo của số phức ݖଵ −  ଶ bằngݖ
 A. 2. B. 2݅. C. 4. D. −4. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có ݖଵ − ଶݖ = 2 − ݅ − (−3 − 3݅) = 5 + 2݅ có phần ảo bằng 2. 

Câu 5. Tập nghiệm của bất phương trình 2ଵି௫ ≤ 2 là 
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 A. [0 ; +∞). B. (0 ; +∞). C. (−∞ ;  0]. D. (−∞ ;  0). 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có 2ଵି௫ ≤ 2 ⇔ 2ଵି௫ ≤ 2ଵ ⇔ 1− ݔ ≤ 1 ⇔ ݔ ≥ 0. 

Câu 6. Cho hai số phức ݖଵ = 2 + 3݅ và ݖଶ = 3 − 2݅. Tọa độ điểm biểu diễn số phức ݖଵ −  ଶ làݖ
 A. (5; 1). B. (1; 5). C. (−1; 5). D. (−1; 1). 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có ݖଵ − ଶݖ = −1 + 5݅, nên điểm biểu diễn số phức ݖଵ − ;1−)ܯ ଶ là điểmݖ 5). 

Câu 7. Trong không gian ܱݖݕݔ cho mặt cầu (ܵ): ݔ) + 3)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ଶݖ = 10. Tâm của (ܵ) có tọa độ 
là 

 A. (3 ;  1 ;  0). B. (3 ; −1 ;  0). C. (−3 ;  1 ;  0). D. (3 ; −1 ;  0). 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có phương trình mặt cầu tâm ܫ(ܽ ;  ܾ ;  ܿ), bán kính ܴ có dạng: 
ݔ) − ܽ)ଶ + ݕ) − ܾ)ଶ + ݖ) − ܿ)ଶ = ܴଶ  
nên tâm của (ܵ) có tọa độ là (−3 ;  1 ;  0). 

Câu 8. Tập nghiệm của phương trình logଶ(ݔଶ − ݔ + 2) = 1 là 
 A. {0 ;  1}. B. {1}. C. {−1 ; 0}. D. {0}. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: logଶ(ݔଶ − ݔ + 2) = 1 ⇔ ଶݔ − ݔ + 2 = 2  
ଶݔ ⇔ − ݔ = 0 ⇔ ቂݔ = 0

ݔ = 1  
Vậy tập nghiệm của phương trình là: ܵ = {0;  1}. 

Câu 9. Cho hàm số ݂(ݔ) có bảng biến thiên như sau: 

 
Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 

 A. (−2; 2). B. (1; +∞). C. (−2; +∞). D. (0; 1). 
Lời giải 

Chọn B 
Dựa vào BBT ta thấy ݂ (ݔ)′ > 0 với mọi ݔ ∈ (1; +∞) nên hàm số đồng biến trên khoảng (1; +∞). 

Câu 10. Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên đoạn [1; 2] và thỏa mãn ∫ ଶݔd(ݔ)݂
ଵ = 3. Tính tích phân ܫ =

∫ ଶݔd(ݔ)2݂
ଵ . 

 A. ܫ = 6. B. ܫ = 2. C. ܫ = 5. D. ܫ = 1. 
Lời giải 

Chọn A 

Ta có ܫ = ∫ ଶݔd(ݔ)2݂
ଵ = 2∫ ଶݔd(ݔ)݂

ଵ = 2.3 = 6. 
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Câu 11. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có thể tích bằng 27 (đvtt) và diện tích tam giác ܥܤܣ߂ bằng 18 (đvdt). Tính 
khoảng cách từ đỉnh ܵ đến mặt phẳng (ܥܤܣ). 

 A. ଷ
ଶ
. B. 3. C. ଽ

ଶ
. D. 2. 

Lời giải 
Chọn C 
+ Ta có. ௌܸ. = ଵ

ଷ
݀൫ܵ,݉(ܥܤܣ)൯. ܵ ⇔ 27 = ଵ

ଷ
݀൫ܵ,݉(ܥܤܣ)൯. 18 

⇔ ݀൫(ܥܤܣ)݉,ݏ൯ = ଽ
ଶ
. Chọn C 

Câu 12. Tính đạo hàm ݕ′ của hàm số ݕ = 2௫మା௫ାଵ + 2 được kết quả là 
 A. ݕ′ = 2௫మା௫ାଶ(2ݔ + 1)ln2. B. ݕ′ = 2௫మା௫ାଵ(2ݔ + 1)ln2. 
 C. ݕ′ = 2௫మା௫ାଵ(2ݔ + 1). D. ݕ′ = 2௫మା௫ାଵln2. 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có ݕ′ = 2௫మା௫ାଵ. ln2. ଶݔ) + ݔ + 1)ᇱ = 2௫మା௫ାଵ(2ݔ + 1)ln2. 
Câu 13. Cho hàm số ݕ =  .có đồ thị như hình vẽ bên dưới (ݔ)݂

 
Mệnh đề nào sau đây đúng? 

 A. Hàm số đạt cực đại tạiݔ = 4. B. Hàm số đạt cực tiểu tạiݔ = 0. 
 C. Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 2. D. Hàm số đạt cực tiểu tại ݔ = 2. 

Lời giải 
Chọn D 
Từ đồ thị hàm số ta thấy hàm số đạt cực đại tại ݔ = 0 và đạt cực tiểu tại ݔ = 2. 

Câu 14. Tìm tập xác định ܦ của hàm số ݕ = logଶ(ݔଶ − ݔ2 − 3). 
 A. ܦ = [−1; 3]. B. ܦ = (−∞;−1] ∪ [3; +∞). 
 C. ܦ = (−1; 3). D. ܦ = (−∞;−1) ∪ (3; +∞). 

Lời giải 
Hàm số ݕ = logଶ(ݔଶ − ݔ2 − 3) xác định khi ݔଶ − ݔ2 − 3 > 0 ⇔ ݔ ∈ (−∞;−1) ∪ (3; +∞). Tập 
xác định của hàm số đã cho là ܦ = (−∞;−1) ∪ (3; +∞).

 Câu 15. Trong không gian ܱݖݕݔ, đường thẳng ݀: ௫ିଵ
ଶ

= ௬ିଶ
ିଵ

= ௭ିଷ
ଶ

 đi qua điểm nào sau đây? 
 A. ܳ(2;−1; 2). B. (3−;2−;1−)ܯ. C. ܲ(1; 2; 3). D. ܰ(−2; 1;−2). 

Lời giải 
Chọn C 
Cách 1: 
Ta thay tọa độ điểm ܰ vào phương trình đường thẳng ݀ ta có: ିଶିଵ

ଶ
= ଵିଶ

ିଵ
= ିଶିଷ

ଶ
 là vô lí nên 

phương án A sai. 
Ta thay tọa độ điểm ܳ vào phương trình đường thẳng ݀ ta có: ଶିଵ

ଶ
= ିଵିଶ

ିଵ
= ଶିଷ

ଶ
 là vô lí nên 

phương án B sai. 
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Ta thay tọa độ điểm ܯ vào phương trình đường thẳng ݀ ta có: ିଵିଵ
ଶ

= ିଶିଶ
ିଵ

= ିଷିଷ
ଶ

 là vô lí nên 
phương án C sai. 
Ta thay tọa độ điểm ܲ vào phương trình đường thẳng ݀ ta có: ଵିଵ

ଶ
= ଶିଶ

ିଵ
= ଷିଷ

ଶ
 là luôn đúng nên 

phương án D đúng. 
Cách 2: Do đường thẳng ݀: ௫ିଵ

ଶ
= ௬ିଶ

ିଵ
= ௭ିଷ

ଶ
 nên theo dạng phương trình chính tắc của đường thẳng 

thì đường thẳng ݀ đi qua điểm ܲ(1; 2; 3). 
Câu 16. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ)ݔ − 2)ଷ, với mọi ݔ ∈ ℝ. Hàm số đã cho nghịch biến 

trên khoảng nào dưới đây? 
 A. (0;  1). B. (−2;  0). C. (1;  3). D. (−1;  0). 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: ݂′(ݔ) = 0 ⇔ ቂݔ = 0

ݔ = 2. 
Đồng thời ݂′(ݔ) < 0 ⇔ ݔ ∈ (0; 2) nên ta chọn đáp án theo đề bài là (0;  1). 

Câu 17. Cho khối nón có chiều cao bằng 2ܽ và bán kính đáy bằng ܽ. Thể tích của khối nón đã cho bằng 
 A. గ

య

ଷ
. B. 2ܽߨଷ. C. ସగ

య

ଷ
. D. ଶగ

య

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn D 
Thể tích của khối nón đã cho bằng ܸ = ଵ

ଷ
ଶℎܴߨ = ଵ

ଷ
.ଶܽ.ߨ 2ܽ = ଶగయ

ଷ
. 

Câu 18. Cho cấp số nhân ( ܷ) có ଵܷ = ଵ
ଶ
, ଶܷ = 16. Khi đó công bội ݍ là 

 A. 32. B. 8. C. 4. D. 64. 

Lời giải 

Chọn A 

Cấp số nhân ( ܷ) có công bội là ݍ = ௨మ
௨భ

= ଵ
భ
మ

= 32. 

Câu 19. Cho biết logܾ = 2. Giá trị của log√(ܾସ) bằng 
 A. 4. B. 8. C. 16. D. 32. 

Lời giải 
Chọn C 
log√(ܾସ) = log


భ
మ
(ܾସ) = 2.4. logܾ = 8.2 = 16. 

Câu 20. Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên ℝ và thỏa mãn ∫ ଵݔd(ݔ)݂
 = 3. Tính tích phân ∫ ݔ2] + ଵ[(ݔ)݂

  dݔ. 
 A. −5. B. 4. C. 3. D. 5.  

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: ∫ ݔ2] + ଵ[(ݔ)݂

  dݔ = ∫ ଵݔd ݔ2
 + ∫ ଵݔd(ݔ)݂

 = 1 + 3 = 4. 
Câu 21. Diện tích xung quanh của hình trụ có khoảng cách giữa hai đáy bằng 4ܽ, bán kính đáy bằng một 

nửa đường sinh là 
 A. 4ܽߨଶ. B. 8ܽߨଶ. C. 32ܽߨଶ. D. 16ܽߨଶ. 

Lời giải 
Chọn D 
Có ݈ = 4ܽ ⇒ ݎ = ଵ

ଶ
݈ = 2ܽ. 

Diện tích xung quanh của hình trụ bằng ܵ௫ = ݈ݎߨ2 =  .ଶܽߨ16
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Câu 22. Môđun của số phức  bằng 

 A. . B. . C. . D. . 
Lời giải 

Chọn B 

Ta có . 

Câu 23. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai vectơ ܽ⃗ = (2 ;  1 ;  0) và ሬܾ⃗ = (−1 ;  0 ; −2). Tính cos൫ܽ⃗ , ሬܾ⃗ ൯. 
 A. cos൫ܽ⃗ , ሬܾ⃗ ൯ = ଶ

ଶହ
. B. cos൫ܽ⃗ , ሬܾ⃗ ൯ = ଶ

ହ
. C. cos൫ܽ⃗ , ሬܾ⃗ ൯ = − ଶ

ଶହ
. D. cos൫ܽ⃗ , ሬܾ⃗ ൯ = − ଶ

ହ
. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: cos൫ܽ⃗ , ሬܾ⃗ ൯ = ଶ.(ିଵ)ାଵ.ା.(ିଶ)

√ଶమାଵమାమ .ඥ(ିଵ)మାమା(ିଶ)మ
= − ଶ

ହ
. 

Câu 24. Trong không gian ܱݖݕݔ cho mặt phẳng (ܲ) có phương trình ݔ + ݕ3 − 2 = 0. Khi đó một vectơ 
pháp tuyến của mặt phẳng (ܲ) là 

 A. ሬ݊⃗ = (1; 3; 0). B. ሬ݊⃗ = (1; 3; 2). C. ሬ݊⃗ = (3;−2; 0). D. ሬ݊⃗ = (1; 3;−2). 
Lời giải 

Chọn A 
Phương trình của mặt phẳng (ܲ) có thể được viết lại là ݔ + ݕ3 + 0. ݖ − 2 = 0. 
Do đó mặt phẳng (ܲ) có một vectơ pháp tuyến là ሬ݊⃗ = (1; 3; 0). 

Câu 25. Có bao nhiêu số tự nhiên có 4 chữ số với các chữ số khác nhau đôi một, được lập từ các chữ số 
1,2,3,4?  

 A. 42. B. 12. C. 24. D. 36. 
Lời giải 

Chọn C 
Gọi số tự nhiên có 4 chữ số là ܾܽܿd(ܽ ≠ 0) ܽ,ܾ, ܿ,݀ đôi một khác nhau 
Chọn a có 4 cách chọn. 
Chọn b có 3 cách chọn. 
Chọn c có 2 cách chọn. 
Chọn d có 1 cách chọn. 
Vậy có 4.3.2.1 = 24 cách chọn thỏa mãn yêu cầu bài toán. 

Câu 26. Đồ thị hàm số ݕ = +  ସݔ −  ଶݔ   +  2 cắt trục ܱݕ tại điểm 
 A. (2− ; 0)ܣ. B. 0)ܣ ;  0). C. 0)ܣ ;  2). D. 2)ܣ ;  0). 

Lời giải 
Chọn C 
Với ݔ = 0 ⇒ ݕ  = 2. Vậy đồ thị hàm số ݕ = +  ସݔ −  ଶݔ   +  2 cắt trục ܱݕ tại điểm 0)ܣ ;  2). 

Câu 27. Cho các số thực dương ܽ, ܾ thỏa mãn logଷ(93) = logଶ3. Khi đó mệnh đề nào sau đây đúng 
 A. 2ܽ + 6ܾ = 1. B. 3ܽ + 6ܾ = 1. 
 C. 6ܽ + 2ܾ = 1. D. 6ܽ + 3ܾ = 1. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có 
logଷ(93) = logଶ3 ⇔ logଷ(3ଶ3) = logଷయ3  
⇔ logଷ(3ଶା) = ଵ

ଷ
⇔ 2ܽ + ܾ = ଵ

ଷ
⇔ 6ܽ + 3ܾ = 1. 

Câu 28. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình vuông với ܥܣ = √ଶ
ଶ

. Cạnh bên ܵܣ vuông góc với 
đáy, ܵܤ hợp với đáy góc 60∘. Tính khoảng cách ݀ giữa hai đường thẳng ܦܣ và ܵܥ. 

 A. ݀ = √ଷ
ଶ

 B. ݀ = √ଷ
ସ

 C. ݀ = √ଶ
ଶ

 D. ݀ = 
ଶ

. 
 

Lời giải 

2z i 

5 5 3 3

2 22 2 1 5i   
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Chọn B 
Ta có ݀[ܦܣ, [ܥܵ = ,ܦܣ]݀ [(ܥܤܵ) = ,ܣ]݀  .[(ܥܤܵ)

Kẻ ܭܣ ⊥ ,ܣ]݀ Khi đó .ܤܵ [(ܥܤܵ) = ܭܣ = ௌ.
√ௌమାమ

= √ଷ
ସ

. 

Câu 29. Cho hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm ݂′(ݔ) = ݔ)ݔ − 2)ଶ,∀ݔ ∈ ℝ. Số điểm cực trị của hàm số đã cho là 
 A. 1. B. 3. C. 0. D. 2. 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có ݂′(ݔ) = 0 ⇔ ݔ = 0
ݔ) − 2)ଶ = 0 ⇔ ቂݔ = 0

ݔ = 2. 

Vì ݔ = 2 là nghiệm kép và ݔ = 0 là nghiệm đơn nên ݂′(ݔ) chỉ đổi dấu khi đi qua điểm ݔ = 0. Suy 
ra hàm số đã cho có đúng 1 điểm cực trị. 

Câu 30. Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ଵ
௫
ቀ1 + ௫

ୡ୭ୱమ௫
ቁ với ݔ ∈ (0; +∞)\ ቄగ

ଶ
+ ,ߨ݇ ݇ ∈ ℤቅ là 

 A. lnݔ + tan ݔ + − .B .ܥ ଵ
௫మ
− tan ݔ +  .ܥ

 C. lnݔ − tan ݔ + − .D .ܥ ଵ
௫మ

+ tan ݔ +  .ܥ
Lời giải 

Chọn A 

Ta có: 

(ݔ)݂ (+ = ଵ
௫
ቀ1 + ௫

ୡ୭ୱమ௫
ቁ = ଵ

௫
+ ଵ

ୡ୭ୱమ௫
. 

(ݔ)݂∫ (+ dݔ = ∫ ቀ1
ݔ + 1

cos2ݔ
ቁdݔ = ln|ݔ| + tanݔ+ ܥ = lnݔ+ tanݔ+   ܥ

do ݔ ∈ (0; +∞)\ ቄగ
ଶ

+ ݇,ߨ݇ ∈ ℤቅ. 
Câu 31. Nếu độ dài các cạnh bên của một khối lăng trụ tăng lên ba lần và độ dài các cạnh đáy của nó giảm 

đi một nửa thì thể tích của khối lăng trụ đó thay đổi như thế nào? 
 A. Tăng lên. 
 B. Không thay đổi. 
 C. Giảm đi. 
 D. Có thể tăng hoặc giảm tùy từng khối lăng trụ. 

Lời giải 
Chọn C 
Gọi ܸ, ܵ, ℎ lần lượt là thể tích, diện tích đáy và chiều cao ban đầu của khối lăng trụ. 

Khi độ dài các cạnh đáy của nó giảm đi một nửa thì diện tích đáy giảm đi 4 lần. Tức là ܵ′ = ௌ
ସ
. 

Độ dài cạnh bên tăng lên 3 lần thì chiều cao tăng lên 3 lần, hay ℎ′ = 3ℎ. 
⇒Thể tích của khối lăng trụ mới là: ܸ′ = ܵ′. ℎ′ = ଷ

ସ
ܵ.ℎ = ଷ

ସ
ܸ. 

Vậy thể tích khối lăng trụ đó sẽ giảm đi ସ
ଷ
 lần. 

Câu 32. Môđun của số phức ݖ = 5 + 3݅ − (1 + ݅)ଷ là 
 A. 5√3. B. 5√2. C. 2√5. D. 3√5. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ݖ = 5 + 3݅ − (1 + ݅)ଷ = 5 + 3݅ − (−2 + 2݅) = 7 + ݅. 
⇒ |ݖ| = |7 + ݅| = √7ଶ + 1ଶ = 5√2. 

Câu 33. Giá trị lớn nhất của hàm số ݕ = ସݔ3− + ଷݔ4 + 1 bằng 
 A. 11. B. 0. C. 5. D. 2. 
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Lời giải 
Chọn D 
Ta có ݕ′ = ଷݔ12− + ଶݔ12 ⇒ ′ݕ = 0 ⇔ ቂݔ = 0

ݔ = 1. Khi đó ta có bảng biến thiên 

 
Dựa vào bảng biến thiên giá trị lớn nhất của hàm số bằng 2. 

Câu 34. Trong không gian với hệ toạ độ ܱݖݕݔ, cho hai điểm 2)ܣ; 1; ;0)ܤ ,(1 3;−1). Mặt cầu (ܵ) đường 
kính ܤܣ có phương trình là 

 A. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 9. B. ݔଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 3. 
 C. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 3. D. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 9. 

Lời giải 
Chọn C 
Tâm ܫ là trung điểm 1)ܫ ⇒ ܤܣ; 2; 0) và bán kính ܴ = ܣܫ = √3. 
Vậy (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 3. 

Câu 35. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ cho hai mặt phẳng (ܲ): ݔ2 + ݕ3 + ݖ − 6 = 0 và mặt phẳng 
(ܳ): ݔ + ݕ + ݖ2 − 4 = 0 phương trình giao tuyến đã cho của hai mặt phẳng đã cho là 

 A. ߂: ൝
ݔ = 6 + ݐ5
ݕ = −2 − ݐ3
ݖ = ݐ−

. B. ߂: ൝
ݔ = 6 + ݐ5
ݕ = −2 + ݐ3
ݖ = ݐ

. C. ߂: ൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = 1 + ݐ
ݖ = 1 + ݐ2

. D. ߂: ൝
ݔ = 1 + ݐ2
ݕ = 1 − ݐ3
ݖ = 1 + ݐ

. 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có: (ܲ): ݔ2 + ݕ3 + ݖ − 6 = 0 ⇒ ܸܶܲܶ: ሬ݊⃗ ଵ = (2; 3; 1); ݔ:(ܳ) + ݕ + ݖ2 − 4 = 0 ⇒

ܸܶܲܶ: ሬ݊⃗ ଶ = (1; 1; 2)  

Gọi ݑሬ⃗  là VTCP của đường thẳng giao tuyến ߂ ⇒ ሬ⃗ݑ = [ ሬ݊⃗ ଵ; ሬ݊⃗ ଶ] = (5;−3;−1). 

Xét hệ ൜2ݔ + ݕ3 + ݖ − 6 = 0
ݔ + ݕ + ݖ2 − 4 = 0   

Chọn ݖ = 0 ⇒ ݔ = 6; ݕ = −2 ⇒ ;2−;6)ܯ 0) ∈   ߂

Vậy phương trình giao tuyến là: ߂: ൝
ݔ = 6 + ݐ5
ݕ = −2− ݐ3
ݖ = ݐ−

  

Câu 36. Cho ∫ ቀ ଵ
௫మାଷ௫ାଶ

ቁdݔ = ܽln2 + ܾln3ଵ
  với ܽ,ܾ là các số nguyên. Mệnh đề nào đúng? 

 A. ܽ + ܾ = 2. B. ܽ − 2ܾ = 0. C. ܽ + ܾ = −2. D. ܽ + 2ܾ = 0. 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có: ଵ

௫మାଷ௫ାଶ
= ଵ

(௫ାଵ)(௫ାଶ)
= 

௫ାଵ
+ 

௫ାଶ
= (௫ାଶ)ା(௫ାଵ)

(௫ାଵ)(௫ାଶ)
= (ା)௫ା(ଶା)

(௫ାଵ)(௫ାଶ)
  

Đồng nhất thức ta có hệ phương trình: 
ቄܣ + ܤ = 0

+ܣ2 ܤ = 1 ⇔ ቄܣ = 1
ܤ = −1

⇒ ଵ
௫మାଷ௫ାଶ

= ଵ
௫ାଵ

− ଵ
௫ାଶ
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⇒ ∫ ቀ ଵ
௫మାଷ௫ାଶ

ቁdݔ =ଵ
 ∫ ቀ ଵ

௫ାଵ
− ଵ

௫ାଶ
ቁ dݔ = (ln|ݔ + 1| − ln|ݔ + 2|)|ଵ

 

ଵ
= (ln2− ln3)− (ln1− ln2)

= 2ln2− ln3
⇒ ܽ = 2,ܾ = −1

 
 

Vậy ܽ + 2ܾ = 0  
Câu 37. Cho tứ diện ܦܥܤܣ có tam giác ܦܥܤ đều cạnh ܽ, ܤܣ vuông góc với ݉ܤܣ ,(ܦܥܤ) =  là ܯ .2ܽ

trung điểm đoạn ܦܣ, gọi ߮ là góc giữa ܯܥ với ݉(ܦܥܤ) khi đó: 
 A. tan߮ = ଶ√ଷ

ଷ
. B. tan߮ = ଷ√ଶ

ଶ
. C. tan߮ = √

ଷ
. D. tan߮ = √ଷ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn A 

 
Gọi ܰ là trung điểm ܥܤ. Ta có góc giữa ܯܥ với ݉(ܦܥܤ) bằng góc ܰܥܯ. 
ܰܯ + = 

ଶ
= ܽ. 

ܰܥ+ = √ଷ
ଶ

. 

Vậy tan߮ = ெே
ே

= ܽ ⋅ ଶ
√ଷ

= ଶ√ଷ
ଷ

. 
Câu 38. Có bao nhiêu số phức ݖ thỏa mãn |ݖ − ݅| = 3 và ݖ)ݖ + 2݅) là số thực? 
 A. 0. B. 1. C. 2. D. 4. 

Lời giải 
Chọn C 
Giả sử số phức ݖ = ܽ + ܾ݅, (ܽ,ܾ ∈ ℝ). Suy ra ݖ = ܽ − ܾ݅. Khi đó, ta có: 

ݖ| (+ − ݅| = 3 ⇔ ݖ| − ݅|ଶ = 9 ⇔ |ܽ + (ܾ − 1)݅|ଶ = 9 ⇔ ܽଶ + (ܾ − 1)ଶ = 9 (1). 
ݖ)ݖ (+ + 2݅) = (ܽ − ܾ݅)[ܽ + (ܾ + 2)݅] = ܽଶ + ܽ(ܾ + 2)݅ − ܾܽ݅ + ܾ(ܾ + 2)  
= (ܽଶ + ܾଶ + 2ܾ) + (ܾܽ + 2ܽ − ܾܽ)݅ = (ܽଶ + ܾଶ + 2ܾ) + 2ܽ݅  

Để số phức ݖ)ݖ + 2݅) là số thực thì ta phải có 2ܽ = 0 ⇔ ܽ = 0 (2). 
Thế (2) vào (1), ta được: (ܾ − 1)ଶ = 9 ⇔ ቂܾ − 1 = 3

ܾ − 1 = −3 ⇔ ቂܾ = 4
ܾ = −2. 

Vậy có 2 số phức thỏa mãn yêu cầu bài toán là ݖ = 4݅ hoặc ݖ = −2݅. 
Câu 39. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy ܥܤܣ là tam giác đều cạnh a, tam giác ܵܣܤ vuông tại ܤ, tam giác 

 bằng 60°. Tính thể tích của khối (ܥܤܣ) và (ܤܣܵ) Biết góc giữa hai mặt phẳng .ܥ vuông tại ܥܣܵ
chóp ܵ.ܥܤܣ theo ܽ. 

 A. √ଷ
య

ଵଶ
. B. √ଷ

య


. C. √ଷ

య

ସ
. D. √ଷ

య

଼
. 

Lời giải 

a

2a

φ
N

M

B D

C

A
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Chọn A 
Gọi ܦ là hình chiếu của ܵ lên mặt phẳng (ܥܤܣ), suy ra ܵܦ ⊥  .(ܥܤܣ)
Ta có : 

൜ܵܦ ⊥ ܤܣ
ܤܵ ⊥ (ݐ݃)ܤܣ ⇒ ܤܣ ⊥ (ܦܤܵ) ⇒ ܣܤ ⊥   .ܦܤ

Tương tự ta có ܥܣ ⊥  .ܥ vuông ở ܦܥܣ hay tam giác ܥܦ
Dễ thấy Δܵܣܤ = Δܵܣܥ, Suy ra ܵܤ =  .ܥܵ
Từ đó ta chứng minh được: Δܵܦܤ = Δܵܦܥ ⇒ ܤܦ =   .ܥܦ
Vậy ܣܦ là đường trung trực của ܥܤ, nên cũng là đường phân giác của góc ܥܣܤ   
Ta có : ܥܣܦ = 30ை (do ܥܤܣ là tam giác đều) suy ra tan30 = 


⇒ ܥܦ = 

√ଷ
.  

Ngoài ra góc giữa hai mặt phẳng (ܵܤܣ) và (ܥܤܣ) là ܵܦܤ = 60°, 
suy ra tan60 = tanܵܦܤ = ௌ


⇒ ܦܵ = .ܦܤ tanܵܦܤ = 

√ଷ
.√3 = ܽ.  

Vậy ௌܸ. = ଵ
ଷ

. ܵ . ܦܵ = ଵ
ଷ

. 
మ√ଷ
ସ

. ܽ = య√ଷ
ଵଶ

.  
Câu 40. Diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường ݕ = ݕ,ଷݔ = 10 −  là ݔܱ và trục ݔ
 A. 26. B. 36. C. 40. D. 32. 

Lời giải 
Chọn B 

 
Dựa đồ thị hàm số ta có diện tích hình phẳng ܵ = ∫ ଶݔଷ݀ݔ

 + ∫ (10− ଵݔ݀(ݔ
ଶ = 36. 

Câu 41. Cho hàm số bậc bốn ݕ = = ݕ có đồ thị là đường cong (C) như hình bên. Biết hàm số (ݔ)݂   (ݔ)݂ 
có 3 điểm cực trị lập thành cấp số cộng có công sai ݀ = ଷ

ଶ
 thỏa mãn ݔଵ + ଷݔ = −1 và cắt trục tung 
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tại điểm có tung độ bằng 1.Gọi S1 và S2,S3 là diện tích của các hình phẳng được gạch trong hình 
bên. Tính tỉ số ௌభ

ௌమାௌయ
  

 
 A. 2. B. 3. C. 5. D. 4.  

Lời giải 
Hàm số đã cho có dạng ݂(ݔ) = ସݔܽ + ଷݔܾ + ଶݔܿ + ݀ଵݔ + ݁ ⇒ (ݔ)′݂ = ଷݔ4ܽ + ଶݔ3ܾ + ݔ2ܿ +
݀ଵ. 

Từ giả thiết ta có ቊ
ଵݔ + ଷݔ = −1
݀ = ଷ

ଶ
⇔ ൝

ଶݔ2 = −1
ଷݔ = ଶݔ + ݀
ଶݔ = ଵݔ + ݀

⇒ ቐ
ଶݔ = ିଵ

ଶ
ଷݔ = 1
ଵݔ = −2

. 

Do vậy ta thấy đồ thị hàm số có ba điểm cực trị là (1; 0), ቀ− ଵ
ଶ

;ଶቁ và (−2ݕ; 0) và cắt trục tung tại 
điểm có tung độ bằng 1 nên ta có hệ: 

⎩
⎪
⎨

⎪
⎧
݂(0) = 1
݂(−2) = 0
݂′ ቀିଵ

ଶ
ቁ = 0

݂′(−2) = 0
݂′(1) = 0

⇔

⎩
⎪
⎨

⎪
⎧
݁ = 1
16ܽ − 8ܾ + 4ܿ − 2݀ଵ = −1
ିଵ
ଶ
ܽ + ଷ

ସ
ܾ − ܿ + ݀  ଵ = 0

−32ܽ + 12ܾ − 4ܿ + ݀ଵ = 0
4ܽ + 3ܾ + 2ܿ + ݀ଵ = 0

⇔

⎩
⎪⎪
⎨

⎪⎪
⎧
݁ = 1
ܽ = ଵ

ସ

ܾ = ଵ
ଶ

ܿ = ିଷ
ସ

݀ଵ = −1

.  

Do đó ݂(ݔ) = ଵ
ସ
ସݔ + ଵ

ଶ
ଷݔ − ଷ

ସ
ଶݔ − ݔ + 1. 

Diện tích hình phẳng ܵଶ + ܵଷ = ∫ ଶ(ݔ)݂
 ݔ݀ = ଼

ହ
. 

Vậy: ௌభ
ௌమାௌయ

=
଼ିఴఱ
ఴ
ఱ

= 4. 

Câu 42. Số các giá trị nguyên của ݉ ∈ [−25; 25] để hàm số ݕ = (ଶାଵ)୲ୟ୬௫ାଵ
୲ୟ୬௫ା

 đồng biến trên khoảng ቀ0; గ
ଶ
ቁ 

là 
 A. 30. B. 25. C. 20. D. 24. 

Lời giải 
Chọn B 
Điều kiện xác định: tanݔ ≠ −݉. 
Ta có ݕ′ = ଶమାିଵ

ୡ୭ୱమ௫(୲ୟ୬௫ା)మ
. 

Hàm số ݕ = (ଶାଵ)୲ୟ୬௫ାଵ
୲ୟ୬௫ା

 đồng biến trên ቀ0; గ
ଶ
ቁ ⇔ ′ݕ > ݔ∀,0 ∈ ቀ0; గ

ଶ
ቁ.  
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⇔ ଶమାିଵ
ୡ୭ୱమ௫(୲ୟ୬௫ା)మ

> ݔ∀,0 ∈ ቀ0; గ
ଶ
ቁ ⇔ ൜2݉

ଶ + ݉ − 1 > 0
−݉ ≤ 0

⇔ ቐቈ
݉ < −1
݉ > ଵ

ଶ
݉ ≥ 0

⇔ ݉ > ଵ
ଶ
. 

Kết hợp điều kiện ݉ > ଵ
ଶ
 với điều kiện ݉ là số nguyên và ݉ ∈ [−25; 25] ta được ݉ ∈

{1; 2; 3; . . . ; 25}. 
Vậy có 25 giá trị nguyên của ݉ thỏa mãn yêu cầu bài toán. 

Câu 43. Cho phương trình ቀඥ2 − √3ቁ
௫

+ ቀඥ2 + √3ቁ
௫

= 4. Gọi ݔଵ,ݔଶ (ݔଵ <  ଶ) là hai nghiệm thực củaݔ
phương trình. Khẳng định nào sau đây là đúng? 

 A. ݔଵ + ଶݔ2 = 0. B. ݔଵ + ଶݔ = 0. C. 2ݔଵ − ଶݔ = 1. D. ݔଵ − ଶݔ = 2. 
Lời giải 

Chọn B 

Xét phương trình: ቀඥ2− √3ቁ
௫

+ ቀඥ2 + √3ቁ
௫

= 4  

Đặt ቀඥ2− √3ቁ
௫

= < ݐ với ݐ 0. 

Ta có: ቀඥ2 − √3ቁ
௫

. ቀඥ2 + √3ቁ
௫

= 1. Do đó ቀඥ2 + √3ቁ
௫

= ଵ
௧
  

Do đó phương trình trở thành: 

ݐ + ଵ
௧

= 4 ⇔ ଶݐ − ݐ4 + 1 = 0 ⇔ ݐ = 2 + √3
ݐ = 2− √3

 (tmđk) 

Với ݐ = 2 + √3 ⇒ ቀඥ2 − √3ቁ
௫

= 2 + √3 ⇔ ൫2 + √3൯
షೣ
మ = 2 + √3 ⇔ ି௫

ଶ
= 1 ⇔ ݔ = −2. 

Với ݐ = 2 − √3 ⇒ ቀඥ2 − √3ቁ
௫

= 2 − √3 ⇔ ൫2 − √3൯
ೣ
మ = 2 − √3 ⇔ ௫

ଶ
= 1 ⇔ ݔ = 2. 

Vậy ൜ݔଵ = 2
ଶݔ = −2 ⇒ ଵݔ + ଶݔ = 0. 

Câu 44. Gọi ܵ là tập hợp tất cả các số tự nhiên có 5 chữ số đôi một khác nhau. Chọn ngẫu nhiên một số 
thuộc ܵ, xác suất để số đó có hai chữ số tận cùng khác tính chẵn lẻ bằng 

 A. ହ
ଵ଼

. B. ହ
ଽ
. C. ହ

଼ଵ
. D. ଵ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn B 
Gọi ݔ = ܾܽܿ݀݁,ܽ ≠ 0 là số tự nhiên có 5 chữ số khác nhau. 
Khi đó có 9.9.8.7.6 = 27216 số. 
Số phần tử của không gian mẫu là ݊(ߗ) = 27216. 
Gọi ܨ là biến cố số ݔ có hai chữ số tận cùng khác tính chẵn lẻ. 
TH1: Một trong hai chữ số cuối có chữ số 0: Có ܥହଵ. ଶܲ.଼ܣଷ = 3360 số. 
TH2: Hai chữ số tận cùng không có chữ số 0: Có ܥସଵ.ܥହଵ. ଶܲ. 7.7.6 = 11760 số. 
Suy ra ݊(ܨ) = 3360 + 11760 = 15120. 
Vậy ܲ(ܨ) = (ி)

(ஐ)
= ହ

ଽ
. 

Câu 45. Với một đĩa phẳng hình tròn bằng thép bán kính ܴ, phải làm một cái phễu bằng cách cắt đi một 
hình quạt của đĩa này và gấp phần còn lại thành một hình nón. Gọi độ dài cung tròn của hình quạt 
còn lại là ݔ. Tìm ݔ để thể tích khối nón tạo thành nhận giá trị lớn nhất. 

 A. ݔ = ଶగோ√ଷ
ଷ

. B. ݔ = గோ√
ଷ

. C. ݔ = ଶగோ√
ଷ

. D. ݔ = ଶగோ√ଶ
ଷ

. 
Lời giải 

Chọn C 
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Chu vi đường tròn đĩa là: ܥ =  .ܴߨ2
Chu vi đường tròn đáy của hình nón là: ܥ′ =  ݔ
Bán kính đường tròn đáy hình nón là: ݎ = ௫

ଶగ
. 

Chiều cao của hình nón là: ℎ = √ܴଶ − = ଶݎ ටܴଶ − ௫మ

ସగమ
. 

Thể tích khối nón là: ܸ = ଵ
ଷ

.ଶݎߨ. ℎ = ଵ
ଷ

ߨ. ௫మ

ସగమ
.ටܴଶ − ௫మ

ସగమ
. 

⇒ ܸ′ = ଵ
గ
ටܴଶݔ − ௫మ

ସగమ
− ଵ

ଷ
ߨ ௫మ

ସగమ

భ
రഏమ

௫

ටோమି ೣమ

రഏమ

 = ଵ
ଵଶగమ

ଶܴଶߨ4√ݔ − ଶݔ − ଵ
ଶସగమ

௫య

√ସగమோమି௫మ
. 

ܸ′ = 0 ⇔ ଵ
ଵଶగమ

ଶܴଶߨ4)ݔ − (ଶݔ = ଵ
ଶସగమ

⇔ ଷݔ ଶܴଶߨ4)2 − (ଶݔ = ⇔ ଶݔ ଶݔ = ଼గమோమ

ଷ
 ⇒ ݔ = ଶగோ√

ଷ
. 

Câu 46. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ − ݕ + ݖ + 2 = 0, đường thẳng (݀): ௫ିଵହ
ଶ

= ௬ିଶଶ
ଵ

=
௭ିଶ
ଶ

 và mặt cầu (ܵ): ଶݔ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ8 − ݕ6 + ݖ4 + 4 = 0. Một đường thẳng (Δ) thay đổi cắt 
mặt cầu (ܵ) tại hai điểm ܤ,ܣ sao cho ܤܣ = 8. Gọi ܤ,′ܣ′ là hai điểm lần lượt thuộc mặt phẳng (ܲ) 
sao cho ܣܣ′ và ܤܤ′ cùng song song với (݀). Giá trị lớn nhất của biểu thức ܣܣ′ +  là ′ܤܤ

 A. ଵାଷ√ଷ


. B. 1 + 3√3. C. ଷାଷ√ଷ
ଷ

. D. 2 + 6√3. 
Lời giải 

Chọn D 

 
Mặt cầu (ܵ) có tâm 4)ܫ; 3;−2) và bán kính ܴ = 5. 
Mặt phẳng (ܲ) có véc tơ pháp tuyến là ሬ݊⃗ = (1;−1; 1). 
Đường thẳng (ܲ) có véc tơ chỉ phương là ݑሬ⃗ = (2; 1; 2). 

Ta có sinߙ = sin൫݀; (ܲ)൯ = |ଵ.ଶିଵ.ଵାଵ.ଶ|
ඥଵమା(ିଵ)మାଵమ.√ଶమାଵమାଶమ

= √ଷ
ଷ

. 

r

R
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Gọi ܪ là trung điểm của ܤܣ suy ra ቊ
ܪܫ ⊥ ܤܣ
ܤܪ = 

ଶ
= 4 ⇒ ܪܫ = √5ଶ − 4ଶ = 3. 

Do đó tập hợp điểm ܪ là mặt cầu (ܵ′) có tâm 4)ܫ; 3;−2) và bán kính ܴ′ = 3. 
Gọi ܯ là trung điểm ܤ′ܣ′ suy ra ܯ ∈ (ܲ) và ܣܣ′+ ′ܤܤ =  .ܯܪ2

Mà d൫ܫ, (ܲ)൯ = √ଷ
ଷ

< ܴ. Suy ra (ܲ) cắt mặt cầu (ܵ). 
Gọi ܭ là hình chiếu vuông góc của ܪ trên (ܲ) suy ra ܭܪ = .ܯܪ sinߙ. 
Ta có (ܣܣ′+ ୫ୟ୶ܭܪ ୫ୟ୶ khi(′ܤܤ  suy ra ܭܪ qua tâm ܫ của mặt cầu (ܵ). 

Khi đó ܭܪ୫ୟ୶ = ܴ′ + d൫ܫ; (ܲ)൯ = 3 + √ଷ
ଷ

= ଽା√ଷ
ଷ

. 

Suy ra (ܣܣ′+ ୫ୟ୶(′ܤܤ = ୫ୟ୶ܯܪ2 = ଶுౣ౮
ୱ୧୬ఈ

=
ଶ⋅వశ√యయ
√య
య

= 2 + 6√3. 

Câu 47. Có bao nhiêu cặp số nguyên (ݕ,ݔ) thỏa mãn logଽ௫మା௬మ(3ݔ + ݕ + 9) ≥ 1? 
 A. 10. B. 9. C. 7. D. 6. 

Lời giải 
Chọn D 

Điều kiện: ቐ
ݔ ∈ ℤ, ݕ ∈ ℤ
0 < ଶݔ9 + ଶݕ ≠ 1
ݔ3 + ݕ + 9 > 0

 ⇔ ൝
ݔ ∈ ℤ, ݕ ∈ ℤ
,ݔ) (ݕ ∈ {(0,0); (0,1); (0,−1)}
ݔ3 + ݕ + 9 > 0

 
 

Khi đó 9ݔଶ + ଶݕ > 1 nên ta có: 

logଽ௫మା௬మ(3ݔ + ݕ + 9) ≥ 1 ⇔ ݔ3 + ݕ + 9 ≥ ଶݔ9 + ⇔ ଶݕ ଶݔ9 − ݔ3 + ଶݕ − ݕ − 9 ≤ 0  

⇔ ቀ3ݔ − ଵ
ଶ
ቁ
ଶ

+ ቀݕ − ଵ
ଶ
ቁ
ଶ
≤ ଵଽ

ଶ
  

Suy ra: ቐ
ቀ3ݔ − ଵ

ଶ
ቁ
ଶ
≤ ଵଽ

ଶ

ቀݕ − ଵ
ଶ
ቁ
ଶ
≤ ଵଽ

ଶ

⇒ ቐ
ଵି√ଷ଼


≤ ݔ ≤ ଵା√ଷ଼


ଵି√ଷ଼

ଶ
≤ ݕ ≤ ଵା√ଷ଼

ଶ

  

Do ݔ ∈ ℤ, ݕ ∈ ℤ nên ൜ݔ ∈
{0;  1}

ݕ ∈ {−2; −1;  0;  1;  2}  

Kết hợp điều kiện, ta được (ݔ, (ݕ ∈ {(0,−2); (0,2); (1;−2); (1,−1), (1,0); (1,1); (1,2)}  

Thử lại ta thấy cặp (ݕ,ݔ) = (1,−2) không thỏa yêu cầu đề bài. 

Vậy có 6 cặp số nguyên (ݔ,  .thỏa yêu cầu bài toán (ݕ

Phương án nhiễu A: Học sinh không thử lại để loại cặp (ݔ, (ݕ = (1,−2)  
Phương án nhiễu C: Học sinh không so điều kiện và không thử lại 
Phương án nhiễu D: Học sinh xác định điều kiện sai (chỉ loại cặp (ݕ,ݔ) = (0,0)) và không thử lại. 

Câu 48. Một ống đựng dầu hình trụ tròn xoay, bán kính 2 m, đáy ܴ = 1 m, chiều dài ݈ = 4 m, miệng ống 
được kê lên cao 10 cm so với mặt sàn. Người ta dự định rót dầu vào miệng ống đến khi lượng dầu 
ngang mép dưới của miệng ống (như hình vẽ).  
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Khi đó thể tích dầu rót vào ống là 
 A. 0,09424. B. 0,09244. C. 0,09442. D. 0,09422. 

Lời giải 
Chọn C 

 

ܵுீ = ଵ
ଶ
ܩܭ ⋅ ܩܪ = ଼

√ଵହଽଽ
ܰܯ , = 2ට1− ቀ1− ସ

√ଵହଽଽ
ቁ
ଶ
. 

Chọn trục ݔܪ như hình vẽ. Vật thể cần tính thể tích được giới hạn bởi 2 mp (ߙ),  vuông góc với (ߚ)
trục ݔܪ tại ܯ,ܰ. 
Lấy ܫ ∈ ܫܪ đặt ,ܰܯ = ܧܫ ,ݔ = −1 + ସ

√ଵହଽଽ
+ √1 −  .ଶݔ

Mặt phẳng vuông góc với ݔܪ tại ܫ, cắt vật thể theo thiết diện là một tam giác đồng dạng với ܩܭܪ߂. 
Tỉ số đồng dạng là ݇ = ூா

ுீ
= 1− √ଵହଽଽ

ସ
+ √ଵହଽଽ

ସ
⋅ √1 −  .ଶݔ

Diện tích thiết diện là ܵ(ݔ) = ݇ଶ ⋅ ܵுீ = ቀ1 − √ଵହଽଽ
ସ

+ √ଵହଽଽ
ସ

⋅ √1− ଶቁݔ
ଶ
⋅ ଼
√ଵହଽଽ

. 

Thể tích cần tìm là ܸ = ∫ ݔ݀(ݔ)ܵ ≈ 0,09442
ටଵିቀଵି ర

√భఱవవ
ቁ
మ

ିටଵିቀଵି ర
√భఱవవ

ቁ
మ . 

Câu 49. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ để hàm số ݕ = ସݔ3| − ଷݔ4 − ଶݔ12 + ݉ଶ| có đúng năm 
điểm cực trị? 

 A. 7. B. 4. C. 5. D. 6. 
Lời giải 

Chọn A 

Xét hàm số ݕ = ସݔ3 − ଷݔ4 − ଶݔ12 + ݉ଶ.Tập xác định ܦ = ℝ. 

′ݕ = 0 ⇔ ଷݔ12 − ଶݔ12 − ݔ24 = 0 ⇔ 
ݔ = 0
ݔ = 2
ݔ = −1

. 

Ta có bảng biến thiên sau: 
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Quan sát bảng biến thiên ta thấy,hàm số ݕ = ସݔ3| − ଷݔ4 − ଶݔ12 + ݉ଶ| cóđúngnămđiểmcựctrịkhi: 

Trườnghợp1: ݉ଶ = 0 ⇔݉ = 0,khiđótacóđồthịhàmsố ݕ = ସݔ3| − ଷݔ4 −  :ଶ| nhưsauݔ12

 
Vậy ݉ = 0 thỏamãnyêucầubàitoán. 

Trườnghợp2: 

⇔ ൜݉
ଶ − 5 ≥ 0

݉ଶ − 32 < 0
⇔ ቐ

݉ ≥ √5
݉ ≤ −√5
−√32 < ݉ < √32

⇔ −√32 < ݉ ≤ −√5
√5 ≤ ݉ < √32

.  

Cụthể: 
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Mà ݉ ∈ ℤ. Vậy có 7 giá trị của ݉ thỏa mãn yêu cầu. 
Câu 50. Cho số phức ݖ thỏa mãn |(1 + ݖ(݅ + 1 − 3݅| = 3√2. Tìm giá trị lớn nhất của ܲ = ݖ| + 2 + ݅| +

ݖ|6√ − 2 − 3݅|. 
 A. √15൫1 + √6൯. B. 6√5. C. √10 + 3√15. D. 5√6. 

Lời giải 
Chọn B 
Giả sử ݖ = ݔ + ,ݔ,ݕ݅ ݕ ∈ ℝ, ta có: 
|(1 + ݖ(݅ + 1 − 3݅| = 3√2 ⇔ ቚ(1 + ݅)ቀݖ + ଵିଷ

ଵା
ቁቚ = 3√2 

⇔ |(1 + ݖ||(݅ − 1 − 2݅| = 3√2 ⇔ ݖ| − 1 − 2݅| = 3 
⇔ ݔ) − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ = 9 ⇔ ଶݔ + ଶݕ = ݔ2 + ݕ4 + 4 (1) 
Mặt khác ܲ = ݖ| + 2 + ݅| + ݖ|6√ − 2 − 3݅| = ඥ(ݔ + 2)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + √6ඥ(ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 3)ଶ 

= ඥݔଶ + ଶݕ + ݔ4 + ݕ2 + 5 + √6ඥݔଶ + ଶݕ − ݔ4 − ݕ6 + 13 
= ඥ6ݔ + ݕ6 + 9 + √2ඥ−6ݔ − ݕ6 + 51 

≤ √1 + 2ඥ(6ݔ + ݕ6 + 9) + ݔ6−) − ݕ6 + 51) = 6√5  
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
014 

 
Câu 1. Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ߂ có phương trình ௫ିଵ

ଶ
= ௬ିଶ

ିଷ
= ௭ାଷ

ସ
. 

Đường thẳng ߂ đi qua điểm nào sau đây? 
 A. 5)ܯ;  4; −7). B. ܰ(5; −4;  7). C. ܲ(−5;  11; −15). D. ܳ(−5;  7; −12). 
Câu 2. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ − ݕ2 + ݖ − 3 = 0. Véctơ nào dưới đây là một 

véctơ pháp tuyến của (ܲ)? 
 A. ሬ݊⃗ = (1 ;  2 ;  1). B. ሬ݊⃗ = (1 ; −2 ;  1). C. ሬ݊⃗ = (1 ; −2 ;  0). D. ሬ݊⃗ = (1 ;  0 ; −2). 
Câu 3. Thể tích khối lăng trụ có chiều cao bằng ℎ và diện tích đáy bằng ܤ là 
 A. ଵ

ଷ
ℎ. C. ଵܤ .ℎ. Bܤ


 .ℎܤℎ. D. 3ܤ

Câu 4. Nghiệm của phương trình logଶݔ = 3 là 
 A. ݔ = 9. B. ݔ = 8. C. ݔ = 5. D. ݔ = 6. 
Câu 5. Tính tích phân ܫ = ∫ 2ଶଵ଼௫ଶ

 dݔ. 

 A. ܫ = ଶరబయలିଵ
ଶଵ଼୪୬ଶ

. B. ܫ = ଶరబయలିଵ
ଶଵ଼

. C. ܫ = ଶరబయల

ଶଵ଼୪୬ଶ
. D. ܫ = ଶరబయలିଵ

୪୬ଶ
.  

Câu 6. Cho số phức ݖ = 2݅ + 1. Điểm nào sau đây là điểm biểu diễn của số phức ݖ trên mặt phẳng tọa độ. 
 A. (2−;1)ܩ. B. ܶ(2;−1). C. 2)ܭ; 1). D. 1)ܪ; 2). 
Câu 7. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ):ݔଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 4. Tâm ܫ và bán kính ܴ của 

mặt cầu (ܵ) là 
 A. 0)ܫ;  2; −1),ܴ = 2. B. 2− ;0)ܫ;  1),ܴ = 2. 
 C. 0)ܫ;  2; −1),ܴ = 4. D. 2− ;0)ܫ;  1),ܴ = 4. 
Câu 8. Cho hàm số ݕ = ;∞− có tập xác định (ݔ)݂ 2 và bảng biến thiên như hình vẽ bên. Mệnh đề nào sau 

đây là sai về hàm số đã cho? 

 
 A. Giá trị cực tiểu bằng −1. B. Hàm số có 2 điểm cực đại. 
 C. Giá trị cực đại bằng 2. D. Hàm số có 2 điểm cực tiểu. 
Câu 9. An muốn qua nhà Bình để cùng bình đến chơi nhà Cường. Từ nhà An đến nhà Bình có 4 con đường 

đi, từ nhà Bình tới nhà Cường có 6 con đường đi. Hỏi An có bao nhiêu cách chọn đường đi đến nhà 
Cường? 

 A. 6. B. 4. C. 10. D. 24. 
Câu 10. Bảng biến thiên sau đây là của hàm số nào? 
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 A. ݕ = ଷݔ − ଶݔ2 − 3. B. ݕ = ଶݔ2 − 3. 
 C. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 − 3. D. ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 − 3. 
Câu 11. Tính đạo hàm của hàm số ݕ = 2௫మାଵ.  
 A. ݕ′ = ଶݔ) + 1). 2௫మ. B. ݕ′ = .ݔ 2௫మାଶ. ln2. 
 C. ݕ′ = 2௫మାଵ. ln2. D. ݕ′ = 2௫మ. 
Câu 12. Tập nghiệm của bất phương trình 4௫ ≤ 2 là 
 A. (−∞; 2]. B. ቀ0; ଵ

ଶ
ቃ. C. ቀ−∞; ଵ

ଶ
ቃ. D. (0; 2]. 

Câu 13. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ଶݔ + 1. Khẳng định nào sau đây đúng? 
 A. Hàm số nghịch biến trên (−∞; +∞). B. Hàm số ngịch biến trên (−1; 1). 
 C. Hàm số đồng biến trên (−∞; +∞). D. Hàm số nghịch biến trên (−∞; 1). 
Câu 14. Cho hàm số ݕ =  có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂

 
Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng nào dưới đây? 

 A. ቀ−∞; ଵ
ଶ
ቁ. B. (−∞;−). C. (−1; +∞). D. (−;). 

Câu 15. Đồ thị hàm số ݕ = ௫ାଶ
௫ିଵ

 có tiệm cận ngang là đường thẳng  
 A. ݔ = 1. B. ݕ = 1. C. ݕ = 2. D. ݕ = −2. 
Câu 16. Tìm số giao điểm của đồ thị hàm số ݕ = ସݔ −  .ଶ và trục hoànhݔ2
 A. 1. B. 2. C. 3. D. 4. 
Câu 17. Đặt ܽ = logଷ2, khi đó logଵ27bằng 
 A. ସ

ଷ
. B. ସ

ଷ
. C. ଷ

ସ
. D. ଷ

ସ
. 

Câu 18. Cho số phức ݖ = 3 + 2݅. Tính |ݖ|. 
 A. |ݖ| = 5. B. |ݖ| = 13. C. |ݖ| = √5. D. |ݖ| = √13. 
Câu 19. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ଷݔ − ଶݔ3 + 5 là 
 A. (ݔ)ܨ = ௫ర

ସ
− ଷݔ + ݔ5 + (ݔ)ܨ .B .ܥ = ସݔ − ଷݔ + ݔ5 +  .ܥ

 C. (ݔ)ܨ = ଶݔ3 − ݔ6 + (ݔ)ܨ .D .ܥ = ସݔ − ଵ
ଷ
ଷݔ + ݔ5 +  .ܥ

Câu 20. Tập xác định của hàm số ݕ = 5௫ là 
 A. ℝ. B. (0; +∞). C. ℝ\{0}. D. [0 ; +∞). 
Câu 21. Trong không gian với hệ trục toạ độ ܱݖݕݔ, cho điểm 2)ܣ;  2;  1). Tính độ dài đoạn thẳng ܱܣ. 
 A. ܱܣ = 5. B. ܱܣ = 3. C. ܱܣ = 9. D. ܱܣ = √5. 
Câu 22. Cho số phức ݖ = 3 − 2݅. Tìm phần thực của số phức w = (2 −   ݖ(݅
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 A. 5. B. 8. C. ݅. D. 1. 
Câu 23. Cho cấp số nhân (ݑ), biết ݑଵ = 12, ௨య

௨ఴ
= 243. Tìm ݑଽ. 

 A. ݑଽ = ସ
ହଷ

. B. ݑଽ = 78732. C. ݑଽ = ସ
ଶଵ଼

. D. ݑଽ = ଶ
ଶଵ଼

. 

Câu 24. Nếu ∫ ݂ଶ ݔd(ݔ) = −1 và ∫ ݃ଶ ݔd(ݔ) = 2 thì ∫ −(ݔ)2݂] ଶ[(ݔ)3݃
 dݔ bằng 

 A. −6. B. −7. C. −5. D. −8. 
Câu 25. Diện tích toàn phần của hình trụ có đường cao bằng 2 và đường kính đáy bằng 8 bằng 
 A. 80ߨ. B. 24ߨ. C. 160ߨ. D. 48ߨ. 
Câu 26. Cho hình nón có độ dài đường sinh bằng 5, bán kính đáy bằng 3. Diện tích toàn phần của hình nón 

đã cho bằng 
 A. 39ߨ. B. 15ߨ. C. 48ߨ. D. 24ߨ. 
Câu 27. Trong các mệnh đề sau đây mệnh đề nào sai? 
 A. Thể tích của khối lăng trụ bằng diện tích đáy nhân với chiều cao. 
 B. Hai khối lập phương có diện tích toàn phần bằng nhau thì có thể tích bằng nhau. 
 C. Hai khối hộp chữ nhật có diện tích toàn phần bằng nhau thì có thể tích bằng nhau. 
 D. Thể tích hai khối chóp có diện tích đáy và chiều cao tương ứng bằng nhau là bằng nhau. 
Câu 28. Cho hai số thực dương ܽ và ܾ thỏa mãn log√ଶܽ = logସ(ܽ. ܾଶ). Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
 A. ܽିଷ = ଼ܾ. B. ܽସ = ܾଶ. C. ܽଷ = ܾଶ. D. ܽଶ = ܾଷ. 
Câu 29. Cho số phức ݖ thỏa mãn ଶା

ଵି
ݖ = ିଵାଷ

ଶା
. Phần ảo của số phức ݖ bằng 

 A. ସ
ଶହ
݅. B. − ସ

ଶହ
݅. C. ସ

ଶହ
. D. − ସ

ଶହ
. 

Câu 30. Tìm họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = tanଶ2ݔ + ଵ
ଶ
. 

 A. ∫ ቀtanଶ2ݔ + ଵ
ଶ
ቁ dݔ = tan2ݔ − ݔ + ∫ .B .ܥ ቀtanଶ2ݔ + ଵ

ଶ
ቁ dݔ = ୲ୟ୬ଶ௫

ଶ
− ௫

ଶ
+  .ܥ

 C. ∫ ቀtanଶ2ݔ + ଵ
ଶ
ቁ dݔ = 2tan2ݔ − ݔ2 + ∫ .D .ܥ ቀtanଶ2ݔ + ଵ

ଶ
ቁ dݔ = tan2ݔ − ௫

ଶ
+  .ܥ

Câu 31. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình vuông với đường chéo ܥܣ =  vuông góc với ܣܵ ,2ܽ
mặt phẳng (ܦܥܤܣ). Khoảng cách giữa hai đường thẳng ܵܤ và ܦܥ là 

 A. 
√ଶ

. B. ܽ√2. C. ܽ√3. D. 
√ଷ

. 

Câu 32. Biết rằng hàm số ݂(ݔ) = ݔ− + 2018− ଵ
௫
 đạt giá trị lớn nhất trên khoảng (0; 4) tại ݔ. Tính ܲ =

ݔ + 2020. 
 A. ܲ = 2020. B. ܲ = 2019. C. ܲ = 2021. D. ܲ = 4036. 
Câu 33. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ) có tâm 1−)ܫ; 3; 1) và cắt trục ݔᇱܱݔ tại hai điểm ܤ,ܣ sao 

cho tam giác ܤܣܮ vuông. Phương trình của mặt cầu (ܵ) là 
 A. (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 3)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 2. B. (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 3)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 10  
 C. (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 3)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 20. D. (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 3)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 11. 
Câu 34. Cho biết ∫ ௫ାହ

௫మିଷ௫ାଶ
ݔ݀ = ܽln2 + ܾln3

ିଵ , với ܽ, ܾ là các số nguyên. Giá trị của biểu thức ܯ = ܽ +
2ܾ bằng 

 A. 7. B. 27. C. 13. D. −1. 
Câu 35. Cho hình chóp tứ giác đều ܵ.ܦܥܤܣ có tất cả các cạnh đều bằng nhau, góc giữa ܵܦ và mặt phẳng 

đáy (ܦܥܤܣ) bằng bao nhiêu? 

 
 A. 45°. B. 30°. C. 90°. D. 60°. 

O
C

A

B

D

S
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Câu 36. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ)ݔ − ݔ)(1 + 2)ଷ(ݔ − 2)ଶ, ∀ݔ ∈ ℝ. Số điểm cực trị 
của hàm số đã cho là 

 A. 3. B. 1. C. 4. D. 2. 
Câu 37. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ߙ)�:ݕ + ݖ2 = 0 và hai đường thẳng: 

݀ଵ: ൝
ݔ = 1 − ݐ
ݕ = ݐ
ݖ = ݐ4

;݀ଶ: ൝
ݔ = 2− ′ݐ
ݕ = 4 + ′ݐ2
ݖ = 4

. Đường thẳng Δ nằm trong mặt phẳng (ߙ) và cắt hai đường thẳng 

݀ଵ;݀ଶ có phương trình là 
 A. ௫ିଵ


= ௬

଼
= ௭

ସ
. B. ௫ିଵ


= ௬

଼
= ௭

ିସ
. 

 C. ௫ାଵ


= ௬
ି଼

= ௭
ସ
. D. ௫ିଵ


= ௬

ି଼
= ௭

ସ
. 

Câu 38. Biết số phức ݖ có phần ảo khác 0 và thỏa mãn |ݖ − (2 + ݅)| = √10 và ݖ. ̅ݖ = 25. Điểm nào sau đây 
biểu diễn số phức ݖ trên? 

 A. ܰ(3; −4). B. 3)ܯ;  4). C. ܳ(4;  3). D. ܲ(4; −3). 
Câu 39. Cho hình chóp tứ giác đều có cạnh đáy bằng 1, chiều cao bằng 2. Xét đa diện lồi ܪ có các đỉnh là 

trung điểm tất cả các cạnh của hình chóp đó. Tính thể tích của ܪ. 
 A. 2√3. B. ହ

ଵଶ
. C. ଽ

ଶ
. D. 4. 

Câu 40. Cho hàm số ݂(ݔ) = ଵ
ଷ
ଷݔ − ଶݔ + (5 ݔ(݉− + 1 (với ݉ là tham số). Có bao nhiêu giá trị nguyên 

dương ݉ để hàm số ݕ = ݂(sinݔ) đồng biến trên khoảng ቀ0; గ
ଶ
ቁ. 

 A. 4. B. 5. C. 3. D. 6. 
Câu 41. Cho phương trình 4௫మିଷ௫ାଶ + 4௫మା௫ାହ = 4ଶ௫మାଷ௫ା + 1. Gọi ݔଵ,ݔଶ lần lượt là nghiệm lớn nhất 

và nghiệm nhỏ nhất của phương trình. Giá trị của biểu thức 2ݔଵ +  ଶ bằngݔ
 A. −1. B. 1. C. 2. D. −2. 
Câu 42. Cho hàm số ݕ =  liên tục trên ℝ và có đồ thị tạo với trục hoành các miền có diện tích (ݔ)݂

ଵܵ, ܵଶ, ܵଷ,ܵସ như hình vẽ. Biết ଵܵ = ܵସ = 8,ܵଶ =  ܵଷ = 1. tính tích phân ܫ = ∫ ݁௫୪୬ଷ
 ݂(݁௫ −  ݔ݀(1

bằng 

 
 A. −8. B. −10. C. 8. D. 10. 
Câu 43. Lớp 12A2 có 42 học sinh, trong đó có 04 học sinh tên Anh (03 nam, 01 nữ). Trong một lần kiểm tra 

bài cũ, thầy giáo gọi ngẫu nhiên hai học sinh trong lớp lên bảng. Xác suất để hai học sinh nam tên 
Anh lên bảng bằng 

 A. ଵ
ଶ଼

. B. ଵ
ହ

. C. 
ଷ

. D. ଶ
ଶ଼

. 
Câu 44. Cho hàm số ݕ = ௫ି

௫ାଵ
 có đồ thị là (ܥ). Gọi ܵ là diện tích của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị (ܥ) và 

hai trục tọa độ. Biết ܵ = 1, giá trị thực của ݉ gần nhất với số nào sau đây? 
 A. 4,4. B. 1,7. C. 0,56. D. 0,45. 
Câu 45. Cho hàm số ݂(ݔ) = (݉ − ଷݔ(1 − ଶݔ5 + (݉ + ݔ(3 + 3. Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của 

tham số ݉ để hàm số ݕ =  ?có đúng 3 điểm cực trị (|ݔ|)݂
 A. 4. B. 3. C. 1. D. 5. 
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Câu 46. Một cái trống trường có bán kính các đáy là 30 cm, thiết diện vuông góc với trục và cách đều hai 
đáy có diện tích là 1600ߨ(cmଶ), chiều dài của trống là 1m. Biết rằng mặt phẳng chứa trục cắt mặt 
xung quanh của trống là các đường Parabol. Hỏi thể tích của cái trống là bao nhiêu? 

 A. 425,2 mଷ. B. 425,2 mmଷ. C. 425,2 cmଷ. D. 425,2 dmଷ. 
Câu 47. Bạn An có một cốc giấy hình nón với đường kính đáy là 10 ܿ݉ và độ dài đường sinh là 8 ܿ݉. 

Bạn dự định đựng một viên kẹo hình cầu sao cho toàn bộ viên kẹo nằm trong cốc (không phần nào 
của viên kẹo cao hơn miệng cốc). Hỏi bạn An có thể đựng được viên kẹo có đường kính lớn nhất 
bằng bao nhiêu? 

 
 A. ଵ√ଷଽ

ଵଷ
ܿ݉. B. ଷଶ

√ଷଽ
ܿ݉. C. ହ√ଷଽ

ଵଷ
ܿ݉. D. ସ

√ଷଽ
ܿ݉. 

Câu 48. Cho ba số phức ݖଵ, ଷ thỏa mãn ቚ௭భିଶ௭మݖ ଶ vàݖ
ଶି௭భ௭̅మ

ቚ = 1 và |ݖଷ − 3 − 3݅| = 3. Tìm giá trị lớn nhất của 
biểu thức ܲ = ଶݖଷݖ| − |ଵݖ||ଶݖ3݅ + |ଵݖ| +  .|ଶݖ|

 A. 13. B. 12. C. 14. D. 15. 

Câu 49. Xét các số thực không âm x  và y  thỏa mãn 12 .4 3x yx y    . Giá trị nhỏ nhất của biểu thức 
2 2 2 4P x y x y     bằng 

 A. 
9
8

.  B. 
21
4

. C. 
41
8

. D. 
33
8

. 

Câu 50. Trong không gian ܱݖݕݔ Cho ݀ ∶  ௫ିସ
ଶ

= ௬ିହ
ିଵ

= ௭ିଷ
ଶ

 và hai điểm 3 )ܣ;  1;  2); ;1− )ܤ   3;−2) Mặt 
cầu tâm ܫ bán kính ܴ đi qua hai điểm hai điểm ܤ,ܣ và tiếp xúc với đường thẳng ݀. Khi ܴ đạt giá trị 
nhỏ nhất thì mặt phẳng đi qua ba điểm ܤ,ܣ, ݔlà (ܲ): 2 ܫ + ݕܾ + ܿz + ݀ = 0. Tính ݀ + ܾ − ܿ.  

 A. −1. B. 2. C. 0. D. 1. 
------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
C B B B A A B D D C B C C A B C D D A A B B C D D 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
D C C D B B C C D A A D B B A A A A B A D A D C C 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1. Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ߂ có phương trình ௫ିଵ
ଶ

= ௬ିଶ
ିଷ

= ௭ାଷ
ସ

. 
Đường thẳng ߂ đi qua điểm nào sau đây? 

 A. 5)ܯ;  4; −7). B. ܰ(5; −4;  7). C. ܲ(−5;  11; −15). D. ܳ(−5;  7; −12). 
Lời giải 

Chọn C 
+) Thay tọa độ điểm ܯ vào phương trình đường thẳng Δ, ta có ସ

ଶ
≠ ଶ

ିଷ
⇒ ܯ ∉ Δ. 

+) Thay tọa độ điểm ܰ vào phương trình đường thẳng Δ, ta có ସ
ଶ

= ି
ିଷ
≠ ଵ

ସ
⇒ ܰ ∉ Δ. 

+) Thay tọa độ điểm ܲ vào phương trình đường thẳng Δ, ta có ି
ଶ

= ଽ
ିଷ

= ିଵଶ
ସ
⇒ ܲ ∈ Δ. 

+) Thay tọa độ điểm ܳ vào phương trình đường thẳng Δ, ta có ି
ଶ
≠ ହ

ିଷ
⇒ ܳ ∉ Δ. 

Câu 2. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ − ݕ2 + ݖ − 3 = 0. Véctơ nào dưới đây là một 
véctơ pháp tuyến của (ܲ)? 

 A. ሬ݊⃗ = (1 ;  2 ;  1). B. ሬ݊⃗ = (1 ; −2 ;  1). C. ሬ݊⃗ = (1 ; −2 ;  0). D. ሬ݊⃗ = (1 ;  0 ; −2). 
Lời giải 

Chọn B 
Mặt phẳng ݔܣ + ݕܤ + ݖܥ + ܦ = ଶܣ) 0 + ଶܤ + ଶܥ > 0) có một véctơ pháp tuyến là ሬ݊⃗ = ; ܣ)
; ܤ   C). 
Dựa vào đó, mặt phẳng (ܲ): ݔ − ݕ2 + ݖ − 3 = 0 có một véctơ pháp tuyến là ሬ݊⃗ = (1 ; −2 ;  1). 

Câu 3. Thể tích khối lăng trụ có chiều cao bằng ℎ và diện tích đáy bằng ܤ là 
 A. ଵ

ଷ
ℎ. C. ଵܤ .ℎ. Bܤ


 .ℎܤℎ. D. 3ܤ

Lời giải 
Chọn B 
Theo công thức thể tích khối lăng trụ chọn Chọn B. 

Câu 4. Nghiệm của phương trình logଶݔ = 3 là 
 A. ݔ = 9. B. ݔ = 8. C. ݔ = 5. D. ݔ = 6. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: logଶݔ = 3 ⇔ ݔ = 2ଷ = 8. 

Câu 5. Tính tích phân ܫ = ∫ 2ଶଵ଼௫ଶ
 dݔ. 

 A. ܫ = ଶరబయలିଵ
ଶଵ଼୪୬ଶ

. B. ܫ = ଶరబయలିଵ
ଶଵ଼

. C. ܫ = ଶరబయల

ଶଵ଼୪୬ଶ
. D. ܫ = ଶరబయలିଵ

୪୬ଶ
.  

Lời giải 
Chọn A 

ܫ = ଶమబభఴೣ

୪୬ଶమబభఴ
ቚ


ଶ
= ଶరబయలିଵ

୪୬ଶమబభఴ
= ଶరబయలିଵ

ଶଵ଼୪୬ଶ
. 

Câu 6. Cho số phức ݖ = 2݅ + 1. Điểm nào sau đây là điểm biểu diễn của số phức ݖ trên mặt phẳng tọa độ. 
 A. (2−;1)ܩ. B. ܶ(2;−1). C. 2)ܭ; 1). D. 1)ܪ; 2). 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có ݖ = 2݅ + 1 ⇒ ݖ = 1 − 2݅. 
Suy ra điểm biểu diễn của số phức ݖ trên mặt phẳng tọa độ là điểm (2−;1)ܩ. 
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Câu 7. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ):ݔଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 4. Tâm ܫ và bán kính ܴ của 
mặt cầu (ܵ) là 

 A. 0)ܫ;  2; −1),ܴ = 2. B. 2− ;0)ܫ;  1),ܴ = 2. 
 C. 0)ܫ;  2; −1),ܴ = 4. D. 2− ;0)ܫ;  1),ܴ = 4. 

Lời giải 
Chọn B 
Tâm 2−;0)ܫ; 1),ܴ = 2  

Câu 8. Cho hàm số ݕ = ;∞− có tập xác định (ݔ)݂ 2 và bảng biến thiên như hình vẽ bên. Mệnh đề nào sau 
đây là sai về hàm số đã cho? 

 
 A. Giá trị cực tiểu bằng −1. B. Hàm số có 2 điểm cực đại. 
 C. Giá trị cực đại bằng 2. D. Hàm số có 2 điểm cực tiểu. 

Lời giải 
Chọn D 
Hàm số có 1 điểm cực tiểu: ݔ = 0 ⇒ B sai. 
Giá trị cực đại bằng 2 ⇒ A đúng. 
Giá trị cực tiểu bằng −1 ⇒ C đúng. 
Hàm số có 2 điểm cực đại: ݔ = ݔ;1− = 1 ⇒ D đúng. 

Câu 9. An muốn qua nhà Bình để cùng bình đến chơi nhà Cường. Từ nhà An đến nhà Bình có 4 con đường 
đi, từ nhà Bình tới nhà Cường có 6 con đường đi. Hỏi An có bao nhiêu cách chọn đường đi đến nhà 
Cường? 

 A. 6. B. 4. C. 10. D. 24. 
Lời giải 

Chọn D 
Công việc được chia làm hai bước: 
* Bước 1: Đi từ nhà An tới nhà Bình, có 4 cách. 
* Bước 2: Đi từ nhà Bình tới nhà Cường, có 6 cách. 
Áp dụng quy tắc nhân ta có số cách thực hiện công việc là 4 × 6 = 24. 

Câu 10. Bảng biến thiên sau đây là của hàm số nào? 

 
 A. ݕ = ଷݔ − ଶݔ2 − 3. B. ݕ = ଶݔ2 − 3. 
 C. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 − 3. D. ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 − 3. 

Lời giải 
Chọn C 
Hình dạng bảng biên thiên là của hàm trùng phương nên chọn Chọn C hoặc D 
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Nhìn vào bảng biến thiên thấy hệ số ܽ > 0 nên chọn đáp án 
C. 

Câu 11. Tính đạo hàm của hàm số ݕ = 2௫మାଵ.  
 A. ݕ′ = ଶݔ) + 1). 2௫మ. B. ݕ′ = .ݔ 2௫మାଶ. ln2. 
 C. ݕ′ = 2௫మାଵ. ln2. D. ݕ′ = 2௫మ. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ݕ = 2௫మାଵ ⇒ ′ݕ = ଶݔ) + 1)ᇱ. 2௫మାଵ. ln2 = .ݔ2 2௫మାଵ. ln2 = .ݔ 2௫మାଶ. ln2. 

Câu 12. Tập nghiệm của bất phương trình 4௫ ≤ 2 là 
 A. (−∞; 2]. B. ቀ0; ଵ

ଶ
ቃ. C. ቀ−∞; ଵ

ଶ
ቃ. D. (0; 2]. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có 4௫ ≤ 2 ⇔ 2ଶ௫ ≤ 2 ⇔ ݔ2 ≤ 1 ⇔ ݔ ≤ ଵ

ଶ
 .  

Vậy tập nghiệm của bất phương trình là S = ቀ−∞; ଵ
ଶ
ቃ. 

Câu 13. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ଶݔ + 1. Khẳng định nào sau đây đúng? 
 A. Hàm số nghịch biến trên (−∞; +∞). B. Hàm số ngịch biến trên (−1; 1). 
 C. Hàm số đồng biến trên (−∞; +∞). D. Hàm số nghịch biến trên (−∞; 1). 

Lời giải 
Chọn C 
Hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ଶݔ + 1 > ;∞−) nên hàm số đồng biến trên ݔ∀,0 +∞). 

Câu 14. Cho hàm số ݕ =  có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂

 
Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng nào dưới đây? 

 A. ቀ−∞; ଵ
ଶ
ቁ. B. (−∞;−). C. (−1; +∞). D. (−;). 

Lời giải 
Chọn A 

Câu 15. Đồ thị hàm số ݕ = ௫ାଶ
௫ିଵ

 có tiệm cận ngang là đường thẳng  
 A. ݔ = 1. B. ݕ = 1. C. ݕ = 2. D. ݕ = −2. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có lim

௫→ାஶ
ݕ = lim

௫→ିஶ
ݕ = 1, suy ra đồ thị hàm số có đường tiệm cận ngang là ݕ = 1. 

Câu 16. Tìm số giao điểm của đồ thị hàm số ݕ = ସݔ −  .ଶ và trục hoànhݔ2
 A. 1. B. 2. C. 3. D. 4. 

Lời giải 
Chọn C 
Xét phương trình hoành độ giao điểm ta có: 

ସݔ − ଶݔ2 = 0 ⇔ 
ݔ = 0
ݔ = √2
ݔ = −√2

⇒ phương trình có 3 nghiệm phân biệt. 

⇒ đồ thị hàm số cắt trục hoành tại 3 điểm. 
Câu 17. Đặt ܽ = logଷ2, khi đó logଵ27bằng 
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 A. ସ
ଷ

. B. ସ
ଷ

. C. ଷ
ସ

. D. ଷ
ସ

. 
Lời giải 
Chọn D 
Ta có: logଵ27 = ଷ

ସ
logଶ3 = ଷ

ସ
. ଵ
୪୭యଶ

= ଷ
ସ

. 
 

Câu 18. Cho số phức ݖ = 3 + 2݅. Tính |ݖ|. 
 A. |ݖ| = 5. B. |ݖ| = 13. C. |ݖ| = √5. D. |ݖ| = √13. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có |ݖ| = √3ଶ + 2ଶ = √13. 

Câu 19. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ଷݔ − ଶݔ3 + 5 là 
 A. (ݔ)ܨ = ௫ర

ସ
− ଷݔ + ݔ5 + (ݔ)ܨ .B .ܥ = ସݔ − ଷݔ + ݔ5 +  .ܥ

 C. (ݔ)ܨ = ଶݔ3 − ݔ6 + (ݔ)ܨ .D .ܥ = ସݔ − ଵ
ଷ
ଷݔ + ݔ5 +  .ܥ

Lời giải 
Chọn A 
(ݔ)ܨ = ݔ݀(ݔ)݂∫ = ଷݔ)∫ − ଶݔ3 + ݔ݀(5 = ௫ర

ସ
− ଷݔ + ݔ5 +   .ܥ

Câu 20. Tập xác định của hàm số ݕ = 5௫ là 
 A. ℝ. B. (0; +∞). C. ℝ\{0}. D. [0 ; +∞). 

Lời giải 

Chọn A 

Tập xác định của hàm số ݕ = 5௫ là ℝ 

Câu 21. Trong không gian với hệ trục toạ độ ܱݖݕݔ, cho điểm 2)ܣ;  2;  1). Tính độ dài đoạn thẳng ܱܣ. 
 A. ܱܣ = 5. B. ܱܣ = 3. C. ܱܣ = 9. D. ܱܣ = √5. 

Lời giải 
Chọn B 
ܣܱ = √2ଶ + 2ଶ + 1ଶ = 3. 

Câu 22. Cho số phức ݖ = 3 − 2݅. Tìm phần thực của số phức w = (2 −   ݖ(݅
 A. 5. B. 8. C. ݅. D. 1. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có w = (2 − ݖ(݅ = (2 − ݅)(3 + 2݅) = 8 + ݅. Số phức liên hợp của w có phần thực bằng 8. 

Câu 23. Cho cấp số nhân (ݑ), biết ݑଵ = 12, ௨య
௨ఴ

= 243. Tìm ݑଽ. 

 A. ݑଽ = ସ
ହଷ

. B. ݑଽ = 78732. C. ݑଽ = ସ
ଶଵ଼

. D. ݑଽ = ଶ
ଶଵ଼

. 
Lời giải 

Chọn C 
Gọi ݍ là công bội của cấp số nhân (ݑ). 
Ta có ݑଷ = ଼ݑ ,ଶݍଵݑ = ⇒ ݍଵݑ ௨య

௨ఴ
= ଵ

ఱ
= 243 ⇒ ݍ = ଵ

ଷ
. 

Do đó ݑଽ = = ଼ݍଵݑ 12. ቀଵ
ଷ
ቁ
଼
 = ସ

ଶଵ଼
. 

Câu 24. Nếu ∫ ݂ଶ ݔd(ݔ) = −1 và ∫ ݃ଶ ݔd(ݔ) = 2 thì ∫ −(ݔ)2݂] ଶ[(ݔ)3݃
 dݔ bằng 

 A. −6. B. −7. C. −5. D. −8. 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có: ∫ −(ݔ)2݂] ଶ[(ݔ)3݃

 dݔ = 2∫ ݂ଶ ݔd(ݔ) − 3∫ ݃ଶ ݔd(ݔ) = 2. (−1) − 3.2 = −8  
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Câu 25. Diện tích toàn phần của hình trụ có đường cao bằng 2 và đường kính đáy bằng 8 bằng 
 A. 80ߨ. B. 24ߨ. C. 160ߨ. D. 48ߨ. 

Lời giải 
Chọn D 
Diện tích toàn phần của hình trụ là ܵ = ݎ)ݎߨ2 + ℎ) = .ߨ2 4. (4 + 2) =  .ߨ48

Câu 26. Cho hình nón có độ dài đường sinh bằng 5, bán kính đáy bằng 3. Diện tích toàn phần của hình nón 
đã cho bằng 

 A. 39ߨ. B. 15ߨ. C. 48ߨ. D. 24ߨ. 
Lời giải 

Chọn D 
Diện tích toàn phần của hình nón cần tìm là: ௧ܵ = ݈ݎߨ + ଶݎߨ = ߨ15 + ߨ9 =  .ߨ24

Câu 27. Trong các mệnh đề sau đây mệnh đề nào sai? 
 A. Thể tích của khối lăng trụ bằng diện tích đáy nhân với chiều cao. 
 B. Hai khối lập phương có diện tích toàn phần bằng nhau thì có thể tích bằng nhau. 
 C. Hai khối hộp chữ nhật có diện tích toàn phần bằng nhau thì có thể tích bằng nhau. 
 D. Thể tích hai khối chóp có diện tích đáy và chiều cao tương ứng bằng nhau là bằng nhau. 

Lời giải 
Chọn C 
Xét hai khối hộp chữ nhật có ba độ dài là 1; 2; 3. Thì diện tích toàn phần ௧ܵ = 2(1.2 + 1.3 +
2.3) = 22 thể tích ଵܸ = 6. 
Xét khối hộp chữ nhật có ba kích thước là 1; 1;5. Có diện tích toàn phần ௧ܵ = 2(1.1 + 1.5 +
1.5) = 22 tuy nhiên thể tích ଶܸ = 1.1.5 = 5. 

Câu 28. Cho hai số thực dương ܽ và ܾ thỏa mãn log√ଶܽ = logସ(ܽ. ܾଶ). Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
 A. ܽିଷ = ଼ܾ. B. ܽସ = ܾଶ. C. ܽଷ = ܾଶ. D. ܽଶ = ܾଷ. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: 

log√ଶܽ = logସ(ܽ.ܾଶ) 

⇔ 2logଶܽ =
1
2 logଶ(ܽ.ܾଶ) 

⇔ 4logଶܽ = logଶ(ܽ.ܾଶ) 
⇔ logଶܽସ = logଶ(ܽ. ܾଶ) 

⇔ ܽସ = ܽ.ܾଶ 
⇔ ܽଷ = ܾଶ. 

Câu 29. Cho số phức ݖ thỏa mãn ଶା
ଵି

ݖ = ିଵାଷ
ଶା

. Phần ảo của số phức ݖ bằng 

 A. ସ
ଶହ
݅. B. − ସ

ଶହ
݅. C. ସ

ଶହ
. D. − ସ

ଶହ
. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có ଶା

ଵି
ݖ = ିଵାଷ

ଶା
⇔ ݖ = (ିଵାଷ)(ଵି)

(ଶା)మ
= ଶଶ

ଶହ
+ ସ

ଶହ
݅. 

Suy ra ݖ = ଶଶ
ଶହ
− ସ

ଶହ
݅. 

Vậy phần ảo của số phức ݖ bằng − ସ
ଶହ

. 

Câu 30. Tìm họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = tanଶ2ݔ + ଵ
ଶ
. 

 A. ∫ ቀtanଶ2ݔ + ଵ
ଶ
ቁ dݔ = tan2ݔ − ݔ + ∫ .B .ܥ ቀtanଶ2ݔ + ଵ

ଶ
ቁ dݔ = ୲ୟ୬ଶ௫

ଶ
− ௫

ଶ
+  .ܥ

 C. ∫ ቀtanଶ2ݔ + ଵ
ଶ
ቁ dݔ = 2tan2ݔ − ݔ2 + ∫ .D .ܥ ቀtanଶ2ݔ + ଵ

ଶ
ቁ dݔ = tan2ݔ − ௫

ଶ
+  .ܥ

Lời giải 
Chọn B 
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Ta có: ∫ ቀtanଶ2ݔ + ଵ
ଶ
ቁ dݔ = ∫ቀ ଵ

ୡ୭ୱమଶ௫
− ଵ

ଶ
ቁdݔ = ୲ୟ୬ଶ௫

ଶ
− ௫

ଶ
+  .ܥ

Câu 31. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình vuông với đường chéo ܥܣ =  vuông góc với ܣܵ ,2ܽ
mặt phẳng (ܦܥܤܣ). Khoảng cách giữa hai đường thẳng ܵܤ và ܦܥ là 

 A. 
√ଶ

. B. ܽ√2. C. ܽ√3. D. 
√ଷ

. 
Lời giải 

Chọn B 

 
Ta có ቄܣܦ ⊥ ܣܵ

ܣܦ ⊥ ⇒ ܤܣ ܣܦ ⊥  .(ܤܣܵ)

Mặt khác ൜ܦܥ ⊄ (ܤܣܵ)
ܤܣ // ܦܥ  ⇒  .(ܤܣܵ) // ܦܥ

Từ đó suy ra khoảng cách giữa ܵܤ và ܦܥ bằng khoảng cách giữa (ܵܤܣ) và ܦܥ và bằng ܣܦ.  
Tứ giác ܦܥܤܣ là hình vuông với đường chéo ܥܣ = 2ܽ suy ra ܣܦ = √2ܽ. 
Khoảng cách giữa hai đường thẳng ܵܤ và ܦܥ là ܽ√2.  

Câu 32. Biết rằng hàm số ݂(ݔ) = ݔ− + 2018− ଵ
௫
 đạt giá trị lớn nhất trên khoảng (0; 4) tại ݔ. Tính ܲ =

ݔ + 2020. 
 A. ܲ = 2020. B. ܲ = 2019. C. ܲ = 2021. D. ܲ = 4036. 

Lời giải 
Chọn C 

Xét hàm số ݂(ݔ) = ݔ− + 2018− ଵ
௫
 trên khoảng (0; 4) có ݂′(ݔ) = −1 + ଵ

௫మ
= 0 ⇔ ݔ = 1

ݔ =  .(ܮ)1−

Bảng biến thiên của hàm số ݂(ݔ) = ݔ− + 2018− ଵ
௫
 trên khoảng (0; 4): 

 
Từ bảng biến thiên, ta có ݔ = 1. Suy ra ܲ = 1 + 2020 = 2021. 

Câu 33. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ) có tâm 1−)ܫ; 3; 1) và cắt trục ݔᇱܱݔ tại hai điểm ܤ,ܣ sao 
cho tam giác ܤܣܮ vuông. Phương trình của mặt cầu (ܵ) là 

 A. (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 3)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 2. B. (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 3)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 10  
 C. (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 3)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 20. D. (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 3)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 11. 

Lời giải 
Chọn C 

D

CB

A

S
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Vì ܤ,ܣ ∈ (ܵ) nên ܣܮ =  vuông cân tại ܤܣܮ vuông nên tam giác ܤܣܮ lại theo giả thiết tam giác ,ܤܫ
 .ܫ

 
Gọi ܪ là hình chiếu vuông góc của của ܫ trên trục ݔᇱܱݔ, toạ độ 1−)ܪ; 0; 0). Khi đó ܪ là trung 
điểm đoạn ܤܣ. 
Ta có ܪܫ = √10 ⇒ ܣܫ = ܤܫ = 2√ܪܫ = √20. 
Vậy phương trình mặt cầu (ܵ): ݔ) + 1)ଶ + ݕ) − 3)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 20.. 

Câu 34. Cho biết ∫ ௫ାହ
௫మିଷ௫ାଶ

ݔ݀ = ܽln2 + ܾln3
ିଵ , với ܽ, ܾ là các số nguyên. Giá trị của biểu thức ܯ = ܽ +

2ܾ bằng 
 A. 7. B. 27. C. 13. D. −1. 

Lời giải 
Chọn D 
Giả sử ௫ାହ

௫మିଷ௫ାଶ
= 

௫ିଵ
+ 

௫ିଶ
  

Đồng nhất hệ số ta được ܣ = ܤ ;6− = 7. 
Khi đó ∫ ௫ାହ

௫మିଷ௫ାଶ
ݔ݀ =

ିଵ ∫ ି
௫ିଵ

ݔ݀ +
ିଵ ∫ 

௫ିଶ
ݔ݀

ିଵ = −6ln|ݔ − 1|ห
ିଵ


+ 7ln|ݔ − 2|ห
ିଵ


= 13ln2−
7ln3  
Suy ra ܽ = 13; ܾ = −7, do đó ܯ = ܽ + 2ܾ = −1. 

Câu 35. Cho hình chóp tứ giác đều ܵ.ܦܥܤܣ có tất cả các cạnh đều bằng nhau, góc giữa ܵܦ và mặt phẳng 
đáy (ܦܥܤܣ) bằng bao nhiêu? 

 
 A. 45°. B. 30°. C. 90°. D. 60°. 

Lời giải 
Chọn A 
Hình chóp đều ܵ.ܦܥܤܣ suy ra ܱܵ ⊥ (ܦܥܤܣ) ⇒ ܱܵ ⊥  ܦܤ
⇒  (ܦܥܤܣ) xuống mặt phẳng ܦܵ là hình chiếu của ܦܱ
mà tam giác ܵܦܤ cân có ܱܵ vừa là đường cao, vừa trung tuyến nên Δܵܦܤ vuông cân. 
Suy ra góc giữa ܵܦ và mặt phẳng đáy (ܦܥܤܣ) bằng 45°. 

Câu 36. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ)ݔ − ݔ)(1 + 2)ଷ(ݔ − 2)ଶ, ∀ݔ ∈ ℝ. Số điểm cực trị 
của hàm số đã cho là 

 A. 3. B. 1. C. 4. D. 2. 
Lời giải 

Chọn A 

O
C

A

B

D

S
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Xét ݂ᇱ(ݔ) = 0 ⇔ ൦

ݔ = 0
ݔ = 1
ݔ = −2
ݔ = 2

. 

Ta có bảng xét dấu của ݂′(ݔ): 

 
Suy ra hàm số đã cho có 3 điểm cực trị. 

Câu 37. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ߙ) ݕ: + ݖ2 = 0 và hai đường thẳng: 

݀ଵ: ൝
ݔ = 1 − ݐ
ݕ = ݐ
ݖ = ݐ4

;݀ଶ: ൝
ݔ = 2− ′ݐ
ݕ = 4 + ′ݐ2
ݖ = 4

. Đường thẳng Δ nằm trong mặt phẳng (ߙ) và cắt hai đường thẳng 

݀ଵ;݀ଶ có phương trình là 
 A. ௫ିଵ


= ௬

଼
= ௭

ସ
. B. ௫ିଵ


= ௬

଼
= ௭

ିସ
. 

 C. ௫ାଵ


= ௬
ି଼

= ௭
ସ
. D. ௫ିଵ


= ௬

ି଼
= ௭

ସ
. 

Lời giải 
Chọn D 
Gọi ܣ = ݀ଵ ∩ Δ suy ra 1)ܣ− ;ݐ ;ݐ ܤ và (ݐ4 = ݀ଶ ∩ Δ suy ra 2)ܤ− ;′ݐ 4 + ;′ݐ2 4). 
Mặt khác ܣ ∈ ܤ;(ߙ) ∈ ݐnên ta có ቄ (ߙ) + ݐ2.4 = 0

4 + +′ݐ2 2.4 = 0 ⇒ ቄݐ = 0
′ݐ = −6 

Do đó 1)ܣ; 0; 0) và 8−;8)ܤ; 4). 
Đường thẳng Δ đi qua ܣ và nhận ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = (7;−8; 4) làm vectơ chỉ phương có phương trình ௫ିଵ


=

௬
ି଼

= ௭
ସ
. 

Câu 38. Biết số phức ݖ có phần ảo khác 0 và thỏa mãn |ݖ − (2 + ݅)| = √10 và ݖ. ̅ݖ = 25. Điểm nào sau đây 
biểu diễn số phức ݖ trên? 

 A. ܰ(3; −4). B. 3)ܯ;  4). C. ܳ(4;  3). D. ܲ(4; −3). 
Lời giải 

Chọn B 
Giả sử ݖ = ݔ + ݕ,ݔ) ݅ݕ ∈ ℝ, ݕ ≠ 0). 
Ta có |ݖ − (2 + ݅)| = √10 ⇔ ݔ| + ݅ݕ − (2 + ݅)| = √10  
⇔ ݔ)| − 2) + ݕ) − 1)݅| = √10 ⇔ ݔ) − 2)ଶ + ݕ) − 1)ଶ = 10 ⇔ ଶݔ + ଶݕ − ݔ4 − ݕ2 = 5. 
Lại có ݖ. ̅ݖ = 25 ⇔ ଶݔ + ଶݕ = 25 nên 25− ݔ4 − ݕ2 = 5 ⇔ ݔ2 + ݕ = 10 ⇔ ݕ = 10 −   ݔ2
⇒ ଶݔ + (10− ଶ(ݔ2 = 25 ⇔ ଶݔ5 − ݔ40 + 75 = 0 ⇔ ቂݔ = 5

ݔ = 3. 
+ Với ݔ = 5 ⇒ ݕ = 0, không thỏa mãn vì ݕ ≠ 0. 
+ Với ݔ = 3 ⇒ ݕ = 4, thỏa mãn ݕ ≠ 0 ⇒ ݖ = 3 + 4݅. 
Do đó điểm 3)ܯ;  4) biểu diễn số phức ݖ. 

Câu 39. Cho hình chóp tứ giác đều có cạnh đáy bằng 1, chiều cao bằng 2. Xét đa diện lồi ܪ có các đỉnh là 
trung điểm tất cả các cạnh của hình chóp đó. Tính thể tích của ܪ. 

 A. 2√3. B. ହ
ଵଶ

. C. ଽ
ଶ
. D. 4. 

Lời giải 
Chọn B 
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Gọi hình chóp tứ giác đều là ܵ.ܦܥܤܣ, có thể tích ௌܸ. = ଵ

ଷ
. 1.2 = ଶ

ଷ
. 

Gọi ܪ;ܩ;ܨ;ܧ;ܳ;ܲ;ܰ;ܯ là trung điểm tất cả các cạnh của hình chóp (hình vẽ). khi đó 
ெܸேொாிீு = ௌܸ. − ൫ ௌܸ.ாிீு + ிܸ.ெொ + ܸீ .ொ + ுܸ.ே + ாܸ .ெே൯, với ௌܸ.ாிீு = ଵ

ଷ
. ଵ
ସ

. 1 =
ଵ
ଵଶ

. 
Các khối chóp còn lại cùng chiêu cao và diện tích đáy bằng nhau nên thể tích của chúng bằng 
ாܸ .ெே = ଵ

ଷ
. ଵ
ଶ

. ଵ
ଶ

. ଵ
ଶ

. 1 = ଵ
ଶସ

. Vậy thể tích cần tính ெܸேொாிீு = ଶ
ଷ
− ଵ

ଵଶ
− ସ

ଶସ
= ହ

ଵଶ
. 

Câu 40. Cho hàm số ݂(ݔ) = ଵ
ଷ
ଷݔ − ଶݔ + (5 ݔ(݉− + 1 (với ݉ là tham số). Có bao nhiêu giá trị nguyên 

dương ݉ để hàm số ݕ = ݂(sinݔ) đồng biến trên khoảng ቀ0; గ
ଶ
ቁ. 

 A. 4. B. 5. C. 3. D. 6. 
Lời giải 

Chọn A 
TXĐ : ܦ = ℝ  
Ta có ݂′(ݔ) = ଶݔ − ݔ2 + 5 −݉ = ݔ) − 1)ଶ + 4−݉. 
Mặt khác : ݕ = ݂(sinݔ) suy ra ݕ′ = cosݔ. ݂′(sin ݔ). 
Để hàm số đồng biến trên khoảng ቀ0;గ

ଶ
ቁ thì ݕ′ = cosݔ. ݂′(sin ݔ) ≥ ݔ∀ 0 ∈ ቀ0; గ

ଶ
ቁ  

Vì cosݔ > ݔ∀0 ∈ ቀ0; గ
ଶ
ቁ nên ݂′(sin ݔ) ≥ ݔ∀ 0 ∈ ቀ0;గ

ଶ
ቁ  (1)  

Lại có ݂′(sinݔ) = sinଶݔ − 2sinݔ + 5−݉ = (sinݔ − 1)ଶ + 4 −݉ > 4 ݔ∀ ݉− ∈ ቀ0 ; గ
ଶ
ቁ  

(1) ⇔ ݂′(sin ݔ) ≥ ݔ∀ 0 ∈ ቀ0;గ
ଶ
ቁ  ⇔ ᇱݕ ≥ ݔ∀ 0 ∈ ቀ0; గ

ଶ
ቁ  ⇔ 4 −݉ ≥ 0 ⇔ ݉ ≤ 4  

Vì ݉ là số nguyên dương nên ݉ ∈ {1; 2; 3; 4}  
Vậy có 4 giá trị của ݉. 

Câu 41. Cho phương trình 4௫మିଷ௫ାଶ + 4௫మା௫ାହ = 4ଶ௫మାଷ௫ା + 1. Gọi ݔଵ,ݔଶ lần lượt là nghiệm lớn nhất 
và nghiệm nhỏ nhất của phương trình. Giá trị của biểu thức 2ݔଵ +  ଶ bằngݔ

 A. −1. B. 1. C. 2. D. −2. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có 

S

A D

C
B

M

N
P

Q

E
F G

H
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4௫మିଷ௫ାଶ + 4௫మା௫ାହ = 4ଶ௫మାଷ௫ା + 1 ⇔ 4ଶ௫మାଷ௫ା − 4௫మିଷ௫ାଶ − 4௫మା௫ାହ + 1 = 0
⇔ 4௫మିଷ௫ାଶ൫4௫మା௫ାହ − 1൯ − ൫4௫మା௫ାହ − 1൯ = 0
⇔ ൫4௫మା௫ାହ − 1൯൫4௫మିଷ௫ାଶ − 1൯ = 0

⇔ 4
௫మା௫ାହ − 1 = 0

4௫మିଷ௫ାଶ − 1 = 0
⇔ ݔ

ଶ + ݔ6 + 5 = 0
ଶݔ − ݔ3 + 2 = 0

⇔ ൦

ݔ = −1
ݔ = −5
ݔ = 1
ݔ = 2

 

Suy ra ൜ݔଵ = 2
ଶݔ = −5 ⇒ ଵݔ2 + ଶݔ = 2.2 + (−5) = −1  

Câu 42. Cho hàm số ݕ =  liên tục trên ℝ và có đồ thị tạo với trục hoành các miền có diện tích (ݔ)݂

ଵܵ, ܵଶ, ܵଷ,ܵସ như hình vẽ. Biết ଵܵ = ܵସ = 8,ܵଶ =  ܵଷ = 1. tính tích phân ܫ = ∫ ݁௫୪୬ଷ
 ݂(݁௫ −  ݔ݀(1

bằng 

 
 A. −8. B. −10. C. 8. D. 10. 

Lời giải 
Chọn A 
+) Xét tích phân ܫ = ∫ ݁௫୪୬ଷ

 ݂(݁௫ −  ݔ݀(1
 Đặt ݐ = ݁௫ − 1 ⇒ ݐ݀ = ݁௫݀ݔ. Đổi cận: ݔ = 0, ݐ = 0; ݔ  = ln3, ݐ = 2. Khi đó ta có: 

ܫ = ∫ ݁௫୪୬ଷ
 ݂(݁௫ − ݔ݀(1 = ∫ ଶݐ݀(ݐ)݂

 = −∫ ݐ݀(ݐ)݂
భ
మ
 + ∫ ଵݐ݀(ݐ)݂

భ
మ

− ∫ ଶݐ݀(ݐ)݂
ଵ  = −ܵଶ + ܵଷ −

ܵସ = −1 + 1 − 8 = −8. 
Câu 43. Lớp 12A2 có 42 học sinh, trong đó có 04 học sinh tên Anh (03 nam, 01 nữ). Trong một lần kiểm tra 

bài cũ, thầy giáo gọi ngẫu nhiên hai học sinh trong lớp lên bảng. Xác suất để hai học sinh nam tên 
Anh lên bảng bằng 

 A. ଵ
ଶ଼

. B. ଵ
ହ

. C. 
ଷ

. D. ଶ
ଶ଼

. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có số phần tử của không gian mẫu là ݊ஐ = ସଶଶܥ . 
Gọi ܣ là biến cố: “Hai học sinh được chọn là hai học sinh nam tên Anh”. 
Khi đó ݊ =  .ଷଶܥ
Vậy xác suất của biến cố ܣ là ܲ(ܣ) = యమ

రమమ
= ଵ

ଶ଼
. 

Câu 44. Cho hàm số ݕ = ௫ି
௫ାଵ

 có đồ thị là (ܥ). Gọi ܵ là diện tích của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị (ܥ) và 
hai trục tọa độ. Biết ܵ = 1, giá trị thực của ݉ gần nhất với số nào sau đây? 

 A. 4,4. B. 1,7. C. 0,56. D. 0,45. 
Lời giải 

Chọn B 
;݉)ܣ tại điểm ݔܱ cắt trục (ܥ) 0) và cắt trục ܱݕ tại điểm (݉−;0)ܤ. 
Do ݉ > 0 nên diện tích hình phẳng giới hạn bởi (ܥ) và hai trục tọa độ là: 
ܵ = ∫ ቚ௫ି

௫ାଵ
ቚ ݔ݀

  = ∫ ି௫ା
௫ାଵ

ݔ݀
 = ∫ ቀ−1 + ାଵ

௫ାଵ
ቁ ݔ݀

 = ൫−ݔ + (݉ + 1)ln(ݔ + 1)൯ห



 = −݉ +
(݉ + 1)ln(݉ + 1). 
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Lại có ܵ = 1 ⇔ (݉ + 1)ln(݉ + 1) = 1 + ݉ ⇒ ln(݉ + 1) = 1  
⇒ ݉ + 1 = ݁ ⇔ ݉ = ݁ − 1 ≃ 1,71828. 

Câu 45. Cho hàm số ݂(ݔ) = (݉ − ଷݔ(1 − ଶݔ5 + (݉ + ݔ(3 + 3. Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của 
tham số ݉ để hàm số ݕ =  ?có đúng 3 điểm cực trị (|ݔ|)݂

 A. 4. B. 3. C. 1. D. 5. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có: ݕ =  .(ܥ) có đồ thị (ݔ)݂
ݕ = ݕ là hàm chẵn ⇒ đồ thị hàm số(|ݔ|)݂ =  nằm bên phải trục (ܥ) giữ nguyên đồ thị (|ݔ|)݂
hoành, sau đó lấy đối xứng qua trục hoành. 
+TH1: ܽ = 0 ⇔ ݉ = 1 ⇒ ݕ = ଶݔ5− + ݔ4 + 3  

 
Đồ thị hàm số ݕ = ଶݔ5− + ݔ4 + 3. Đồ thị hàm số ݕ = ଶ|ݔ|5− + |ݔ|4 + 3 có 3 cực trị. 
Vậy ݉ = 1 thỏa yêu cầu. 
+ TH2: ܽ ≠ 0 ⇔ ݉ ≠ 1 ⇒ (ݔ)݂ = (݉ − ଷݔ(1 − ଶݔ5 + (݉ + ݔ(3 + 3 là hàm số bậc 3. 
Hàm số ݕ =  có đúng 3 điểm cực trị (|ݔ|)݂
⇔hàm số ݕ = ଵݔ ଶ thỏaݔ,ଵݔ có 2 điểm cực trị (ݔ)݂ ≤ 0 <   ଶݔ
⇔ 3(݉− ଶݔ(1 − ݔ10 + ݉ + 3 = 0 (∗)có 2 nghiệm ݔଵ,ݔଶ thỏa ݔଵ ≤ 0 <   ଶݔ

ଵݔ + < 0 < ⇔ ଶݔ ൜ܽ ≠ 0
ଶݔ.ଵݔ < 0 ⇔ ቊ

݉ − 1 ≠ 0
ାଷ

ଷ(ିଵ)
< 0 ⇔ ቄ݉ − 1 ≠ 0

−3 < ݉ < 1
∈ℤ
ሱ⎯ሮ݉ ∈ {−2;−1; 0}. 

+ Nếu (∗) có một nghiệm ݔଵ = 0 ⇒ ݉ + 3 = 0 ⇔ ݉ = −3  

Khi đó (∗) thành −12ݔଶ − ݔ10 = 0 ⇔ ቈ
ݔ = 0
ݔ = − ହ


 (Không thỏa mãn) 

Vậy có 4 giá trị ݉. 
Câu 46. Một cái trống trường có bán kính các đáy là 30 cm, thiết diện vuông góc với trục và cách đều hai 

đáy có diện tích là 1600ߨ(cmଶ), chiều dài của trống là 1m. Biết rằng mặt phẳng chứa trục cắt mặt 
xung quanh của trống là các đường Parabol. Hỏi thể tích của cái trống là bao nhiêu? 

 A. , ܕ. B. , ܕܕ. C. , ܕ܋. D. , ܕ܌. 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có chọn hệ trục ܱݕݔ như hình vẽ. 
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Thiết diện vuông góc với trục, cách đều hai đáy là hình tròn có bán kính ݎ có diện tích là 
ଶݎߨ nên ,(cmଶ)ߨ1600 = ߨ1600 ⇒ ݎ = 40 cm. 
Ta có: Parabol nhận ܱݕ làm trục đối xứng nên phương trình Parabol có dạng: ݕ = ଶݔܽ + ܾ. 
Parabol có đỉnh 0)ܫ ;  40) và qua 50)ܣ ;  30). 

Thay tọa độ ܫ và ܣ vào phương trình Parabol: ቄܾ = 40
50ଶܽ + ܾ = 30 ⇔ ቊܽ = − ଵ

ଶହ
ܾ = 40

  

Nên Parabol có phương trình ݕ = − ଵ
ଶହ

ଶݔ + 40  

Thể tích của trống là ܸ = ߨ ∫ ቀ− ଵ
ଶହ

ଶݔ + 40ቁ
ଶ
ହݔ݀

ିହ  = .ߨ ସ
ଷ

 cmଷ ≈ 425,2 dmଷ  
Câu 47. Bạn An có một cốc giấy hình nón với đường kính đáy là 10 ܿ݉ và độ dài đường sinh là 8 ܿ݉. 

Bạn dự định đựng một viên kẹo hình cầu sao cho toàn bộ viên kẹo nằm trong cốc (không phần nào 
của viên kẹo cao hơn miệng cốc). Hỏi bạn An có thể đựng được viên kẹo có đường kính lớn nhất 
bằng bao nhiêu? 

 
 A. ଵ√ଷଽ

ଵଷ
ܿ݉. B. ଷଶ

√ଷଽ
ܿ݉. C. ହ√ଷଽ

ଵଷ
ܿ݉. D. ସ

√ଷଽ
ܿ݉. 

Lời giải 
Chọn A 
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Để đường kính viên kẹo là lớn nhất thì viên kẹo phải tiếp xúc với mặt phẳng miệng cốc và mặt bên 
của cốc. Khi đó mặt phẳng đi qua đường cao của cốc sẽ cắt cốc và viên kẹo theo một hình như hình 
vẽ. 
Bán kính mặt cầu bằng bán kính đường tròn tâm ܱ nội tiếp Δܵܤܣ với ܵܣ = ܤܵ = ܤܣ ,8 = 10. 

Ta có ܵܪ = ଶܣܵ√ − ଶܪܣ = ටܵܣଶ − మ

ସ
= √39. 

⇒ ݎ = ܪܱ = ௌೄಲಳ


= ௌு .
ௌାௌା

= ହ√ଷଽ
ଵଷ

 .(ܤܣܵ là nửa chu vi tam giác ) 

Vậy đường kính mặt cầu là ݀ = ݎ2 = ଵ√ଷଽ
ଵଷ

. 

Câu 48. Cho ba số phức ݖଵ, ଷ thỏa mãn ቚ௭భିଶ௭మݖ ଶ vàݖ
ଶି௭భ௭̅మ

ቚ = 1 và |ݖଷ − 3 − 3݅| = 3. Tìm giá trị lớn nhất của 
biểu thức ܲ = ଶݖଷݖ| − |ଵݖ||ଶݖ3݅ + |ଵݖ| +  .|ଶݖ|

 A. 13. B. 12. C. 14. D. 15. 
Lời giải 

Chọn D 
Nhận xét: |ݖ| = ;|̅ݖ| |ଶݖଵݖ| =  |ଶݖ||ଵݖ|
Ta áp dụng cho số phức ௭భିଶ௭మ

ଶି௭భ௭̅మ
, ta được: 

ቚ(௭భିଶ௭మ)(௭̅భିଶ௭̅మ)
(ଶି௭భ௭̅మ)(ଶି௭̅భ௭మ)

ቚ = 1 ⇔ ଵ|ଶݖ|| + ଶ|ଶݖ|4 − |ݓ2 = |4 + ଶ|ଶݖ|ଵ|ଶݖ| − ݓ với |ݓ2 = ଶ̅ݖଵݖ +  ଶݖଵ̅ݖ

Suy ra |ݖଵ|ଶ + ଶ|ଶݖ|4 = 4 + ଶ|ଶݖ|ଵ|ଶݖ| ⇔ ଵ|ଶݖ|) − ଶ|ଶݖ|)(4 − 1) ⇔ 
|ଵݖ| = 2
|ଶݖ| = 1. 

Mặt khác, đặt ݖଷ = ݔ + ;݅ݕ ,ݔ) ݕ ∈ ℝ). Từ giả thiết |ݖଷ − 3− 3݅| = 3 ta có (ݔ − 3)ଶ + ݕ) − 3)ଶ =
9 ⇔ ଶݔ + ݕ) − 3)ଶ = ݔ6 ≥ 0. 
Khi đó |ݖଷ − 3݅| ≤ ݔ6√ ≤ 6 vì (ݔ − 3)ଶ = 9 − ݕ) − 3)ଶ ≤ 9 ⇒ 0 ≤ ݔ ≤ 6. 
Do đó ܲ = ଶݖଷݖ| − |ଵݖ||ଶݖ3݅ + |ଵݖ| + |ଶݖ| = ଷݖ| − |ଵݖ||ଶݖ||3݅ + |ଵݖ| + |ଶݖ| ≤ 6.1.2 + 2 + 1 =
15. 
Dấu " = " xảy ra chẳng hạn khi ݖଵ = √3 + ݅, ଶݖ = ଵ

√ଶ
+ ଵ

√ଶ
݅ và ݖଷ = 6 + 3݅. 

Vậy GTLN của ܲ là 15. Chọn phương án 
C. 

Câu 49. Xét các số thực không âm x  và y  thỏa mãn 12 .4 3x yx y    . Giá trị nhỏ nhất của biểu thức 
2 2 2 4P x y x y     bằng 

 A. 
9
8

.  B. 
21
4

. C. 
41
8

. D. 
33
8

. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có    1 1 2 3 22 .4 3 2 3 .4 .4 0 2 .2 3 2 2            x y x y y xx y x y y x (1) 

Xét TH: 
33 2 0
2

   x x . (1) đúng với mọi giá trị 2 2
3

212 42
40

x
P x y x y

y

       
 

 (2) 

Xét TH: 
33 2 0 0
2

    x x .  

Xét hàm số   .2 tf t t  với 0t  

  2 .2 .ln 2 0   t tf t t với mọi 0t  

(1)    2 3 2  f y f x 32 3 2
2

y x y x      . Khi đó: 
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2

2 2 2 23 332 4 2 2 3 2 2 5
2 4

P x y x y x x x x x x              
 

25 41 412
4 8 8

x     
 

(3) 

So sánh (2) và (3) ta thấy GTNN của P  là 
41
8

 khi 
5 1,
4 4

x y  . 

Câu 50. Trong không gian ܱݖݕݔ Cho ݀ ∶  ௫ିସ
ଶ

= ௬ିହ
ିଵ

= ௭ିଷ
ଶ

 và hai điểm 3 )ܣ;  1;  2); ;1− )ܤ   3;−2) Mặt 
cầu tâm ܫ bán kính ܴ đi qua hai điểm hai điểm ܤ,ܣ và tiếp xúc với đường thẳng ݀. Khi ܴ đạt giá trị 
nhỏ nhất thì mặt phẳng đi qua ba điểm ܤ,ܣ, ݔlà (ܲ): 2 ܫ + ݕܾ + ܿz + ݀ = 0. Tính ݀ + ܾ − ܿ.  

 A. −1. B. 2. C. 0. D. 1. 
Lời giải 

Chọn C 
Gọi ܧ là trung điểm của ܤܣ ⇒ ;1)ܧ 2; 0) và ܧܫ = √ܴଶ − 9  
Mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng ܤܣ là (ߙ) ∶ ݔ2  − ݕ + ݖ2 = 0  
Gọi ܪ là hình chiếu vuông góc của ܫ lên ݀.  
Gọi ܯ là hình chiếu vuông góc của ܧ lên ݀ ⇒ ܯܧ = ݀(ா;ௗ) = 9  

Toạ độ ܯ là nghiệm hệ ൞

ݔ = ݐ2 + 4
ݕ = ݐ− + 5
ݖ = ݐ2 + 3
ݔ2 − ݕ + 2z = 0

⇒ ݐ = −1 ⇒ ;2)ܯ 6; 1) ⇒ ܧܯ = 3√2  

Vì (ߙ) ⊥ ݀ và ܪܫ + ܧܫ ≥ ܯܧ ⇒  ܴ nhỏ nhất ⇔  .thẳng hàng ܧ,ܪ,ܫ 

⇒  ܴ + √ܴଶ − 9 = 3√2 ⇒ ܴ = ଽ√ଶ
ସ

  

Vậy ⇒ ሬሬሬሬ⃗ܫܧ = ଵ
ସ
ሬሬሬሬሬሬ⃗ܪܧ ⇒ ܫ ቀହ

ସ
; 3; ଵ

ସ
ቁ ⇒ ሬሬሬሬ⃗ܣܫ = ቀ

ସ
;−2; 

ସ
ቁ  

⇒ ሬ݊⃗ = ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣൣ ; ሬሬሬሬ⃗ܣܫ ൧ = (−18; 0; 18) = −18(1; 0;−1)  
ݔ2 :(ܲ) − 2z− 2 = 0 ⇒ ܾ = 0; ܿ = −2;݀ = −2 ⇒ ݀ + ܾ − ܿ = 0. 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
015 

 
Câu 1. Trên mặt phẳng tọa độ, điểm biểu diễn số phức ݖ = (2 + ݅)ଶ + (1− ݅)ଶ là điểm nào dưới đây? 
 A. (3−;6)ܯ. B. ܳ(2; 3). C. ܰ(3; 6). D. ܲ(3; 2). 
Câu 2. Hàm số ݕ = sin4ݔ có một nguyên hàm là 
 A. 3cos4ݔ. B. − ଵ

ସ
cos4ݔ + 2. C. −cos4ݔ − 1. D. ଵ

ସ
cos4ݔ + 1. 

Câu 3. Cho hàm số ݕ =  có đạo hàm trên ℝ và có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂

 
Hàm số nghịch biến trên khoảng nào dưới đây? 

 A. (−∞;−1). B. (−1; 3). C. (−2; 4). D. (−1; +∞). 
Câu 4. Trong không gian ܱݖݕݔ, mặt cầu (ܵ):ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ8 − ݕ4 − ݖ6 − 7 = 0 có tâm và bán kính 

là 
 A. (3−;2−;4)ܫ, ܴ = 6. B. 4−)ܫ; 2; 3), ܴ = 36. 
 C. 4−)ܫ; 2; 3), ܴ = 6. D. (3−;2−;4)ܫ, ܴ = √22. 
Câu 5. Số đường tiệm cận đứng của đồ thị hàm số ݕ = ଶ௫ାଵ

௫ିଵ
 là 

 A. 1. B. 2. C. 0. D. 3. 
Câu 6. Cho hình trụ có bán kính đáy ݎ = 6 và chiều cao ℎ = 3. Diện tích xung quanh của hình trụ đã cho 

bằng 
 A. 36ߨ. B. 18ߨ. C. 54ߨ. D. 108ߨ. 

Câu 7. Cho ∫ ଶ(ݔ)݂
 dݔ = 3 và ∫ ଶ(ݔ)݃

 dݔ = −2 thì ∫ −(ݔ)݂] ଶ[(ݔ)݃
 dݔ bằng 

 A. −5. B. 1. C. −1. D. 5. 
Câu 8. Khối chóp có thể tích ܸ = 18, diện tích đáy ܵ = 3. Chiều cao của khối chóp đã cho bằng 
 A. 54. B. 6. C. ଵ


. D. 18. 

Câu 9. Trong không gian ܱݖݕݔ, đường thẳng ݀: ௫ାଷ
ଵ

= ௬ିଶ
ିଵ

= ௭ିଵ
ଶ

 đi qua điểm nào dưới đây? 
 A. (1−;2−;3)ܯ. B. 3−)ܯ; 2; 1). C. 1−;1)ܯ; 2). D. 3)ܯ; 2; 1). 
Câu 10. Một đội học sinh giỏi của trường THPT, gồm 5 học sinh khối 12, 4 học sinh khối 11, 3 học sinh 

khối 10. Số cách chọn ba học sinh trong đó mỗi khối có một em là 
 A. 220.B. 60.C. 3.D. 12.  
Câu 11. Nếu ∫ ଵ(ݔ)݂

 dݔ = 6 thì ∫ ଵ(ݔ)2݂
 dݔ bằng 

 A. 3. B. 8. C. 12. D. 6. 
Câu 12. Chọn công thức đúng? 
 A. (ln4ݔ)ᇱ = ଵ

௫
; ݔ) > 0). B. (lnݔ)ᇱ = ଵ

௫୪୬
; ݔ) > 0). 
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 C. (logݔ)ᇱ = ଵ
௫

; ݔ) > 0). D. (logݔ)ᇱ = ௫
୪୬ୟ

; ݔ) > 0). 
Câu 13. Cho hai số phức ݖଵ = 2 − 3݅ và ݖଶ = 1 + ݅. Phần thực của số phức ݖଵ +  ଶ bằngݖ
 A. −. B. 3. C. 3− 2݅. D. 1. 
Câu 14. Trong không gian ܱݖݕݔ, mặt phẳng (ܲ): ݔ2 − ݕ3 + 5 = 0 có một vectơ pháp tuyến là 
 A. ݊ଷሬሬሬሬ⃗ = (2; 0;−3). B. ݊ସሬሬሬሬ⃗ = (0; 2;−3). 
 C. ݊ଵሬሬሬሬ⃗ = (2; 3;−5). D. ݊ଶሬሬሬሬ⃗ = (2;−3; 0). 
Câu 15. Cho cấp số nhân (ݑ) với ݑଵ = 3 và ݑଶ = 9. Công bội của cấp số nhân đã cho bằng 
 A. 3. B. ଵ

ଷ
. C. 6. D. −6. 

Câu 16. Cho ܽ là số thực dương khác 2. Tính ܫ = logೌ
మ
ቀ

మ

ସ
ቁ. 

 A. ܫ = ଵ
ଶ
B. ܫ = 2C. ܫ = − ଵ

ଶ
D. ܫ = −2  

Câu 17. Bảng biến thiên sau đây là bảng biến thiên của hàm số nào? 

 
 A. ݕ = ଶ௫ାଷ

௫ାଵ
. B. ݕ = ଶ௫

௫ାଵ
. C. ݕ = ଶ௫ାଵ

௫ାଵ
. D. ݕ = ଶ௫ିଵ

௫ାଵ
. 

Câu 18. Đồ thị hàm số ݕ = ௫ିଶ
௫ାଵ

 cắt trục hoành tại điểm có hoành độ bằng 
 A. 1. B. −2. C. 2. D. −1. 
Câu 19. Nghiệm của phương trình logଷ(ݔ − 2) = 2 là 
 A. ݔ = 11. B. ݔ = 10. C. ݔ = 7. D. ݔ = 8. 
Câu 20. Tập nghiệm của bất phương trình ቀଵ

ଶ
ቁ
௫
≥ 2 là 

 A. (−∞;−1). B. [0; +∞). C. (−1; +∞). D. (−∞;−1]. 
Câu 21. Cho hai số phức ݖ = 3− 4݅. Tìm phần thực và phần ảo của số phức ݖ. 
 A. Phần thực là 3 phần ảo là −4. B. Phần thực là −4 phần ảo là 3. 
 C. Phần thực là 3 phần ảo là −4݅. D. Phần thực là −4 phần ảo là 3݅. 
Câu 22. Cho hàm số ݕ = ;liên tục trên đoạn [−1 (ݔ)݂ 3] và có đồ thị như hình vẽ bên. Khẳng định nào sau 

đây đúng? 

 
 A. Hàm số có hai điểm cực tiểu là ݔ = ݔ,0 = 3. 
 B. Hàm số có hai điểm cực đại là ݔ = ݔ,1− = 2. 
 C. Hàm số đạt cực tiểu tại ݔ = 0, cực đại tại ݔ = 2. 
 D. Hàm số đạt cực tiểu tại ݔ = 0, cực đại tại ݔ = −1. 
Câu 23. Tập xác định của hàm số ݕ = logଶ(1−  là (ݔ
 A. (1; +∞). B. (−∞;−1]. C. [1; +∞). D. (−∞; 1). 
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Câu 24. Cho khối nón có chiều cao ℎ = 4 và bán kính đáy ݎ = 3. Thể tích của khối nón đã cho bằng 
 A. 12ߨ. B. 36ߨ. C. 16ߨ. D. 48ߨ. 
Câu 25. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho hai véctơ ݑሬ⃗ = (3; ݒ⃗ ,(1−;2 = (1;−4; 2). Tích vô 

hướng của chúng có giá trị bằng 
 A. 7. B. 13. C. −7. D. −13. 
Câu 26. Cho hàm số ݕ = ݕ có đạo hàm liên tục trên ℝ và (ݔ)݂ = (ݔ)′݂ < ݔ∀,0 ∈ (−3; 5). Khẳng định nào 

sau đây đúng? 
 A. ݂(−2) = ݂(2)B. ݂(−3) > ݂(5). C. ݂(−3) < ݂(5)D. ݂(0) < ݂(5)  
Câu 27. Cho hình lập phương ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ có cạnh bằng ܽ. Khoảng cách giữa hai đường thẳng ܦܤ và 

 bằng ′ܥ′ܣ
 A. ܽ. B. √3ܽ. C. √ଷ

ଶ
ܽ. D. √2ܽ. 

Câu 28. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai điểm 2−;1)ܣ; 0) và 2−;3)ܤ; 2). Phương trình của mặt cầu (ܵ) 
nhận ܤܣ làm đường kính là 

 A. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 2. B. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 2. 
 C. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 18. D. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 18. 
Câu 29. Cho ܽ, ܾ là các số thực dương thỏa mãn 2logଵଶ(ܽ + 3ܾ) = 1 + logଵଶܽ + logଵଶܾ. Tính tỉ số 


. 

 A. 2. B. ଵ
ଶ
. C. ଵ

ଷ
. D. 3. 

Cho khối lăng trụ có đáy là hình vuông cạnh ܽ√2 và chiều cao bằng 4ܽ. Thể tích của khối lăng trụ đã cho 
bằng: 

 A. 4ܽଷ. B. 16ܽଷ. C. 8ܽଷ. D. ଵ
య

ଷ
. 

Câu 31. Giá trị lớn nhất của hàm số ݂(ݔ) = ଷݔ− + ݔ1200 + 1 trên khoảng (0; +∞) bằng 
 A. 1601. B. 16000. C. 160001. D. 16001. 
Câu 32. Cho đường thẳng ݀: ௫ିଶ

ିଵ
= ௬ାଵ

ିଵ
= ௭ାଵ

ଵ
 và mặt phẳng (ܲ): ݔ2 + ݕ − ݖ2 = 0. Đường thẳng Δ nằm 

trong (ܲ), cắt ݀ và vuông góc với ݀ có phương trình là: 

 A. ൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = −2
ݖ = ݐ−

. B. ൝
ݔ = 1 − ݐ
ݕ = −2
ݖ = ݐ−

. C. ൝
ݔ = 1− ݐ
ݕ = −2 + ݐ
ݖ = ݐ−

. D. ൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = −2
ݖ = ݐ

. 

Câu 33. Phần thực của số phức ݖ thỏa mãn phương trình (1− ݖ(2݅ = 7 + ݅. 
 A. 2. B. 3. C. 1. D. 12. 
Câu 34. Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ݔ2 + 3 là 
 A. ݔଶ + ݔ3 + ଶݔB. 2 .ܥ + ݔ3 + ଶݔ .C .ܥ + ଶݔD. 2 .ܥ +  .ܥ
Câu 35. Cho ∫ ቀ ଵ

௫ାଵ
− ଵ

௫ାଶ
ቁ ݔ݀ = ܽln2 + ܾln3ଵ

  với ܽ, ܾ là các số nguyên. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
 A. ܽ + ܾ = −2. B. ܽ + 2ܾ = 0. C. ܽ + ܾ = 2. D. ܽ − 2ܾ = 0. 

Câu 36. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy là hình vuông cạnh ܽ, ܵܣ ⊥ ܣܵ và (ܦܥܤܣ) = √
ଷ

. Tính góc giữa 
 .(ܦܥܤܣ) và ܥܵ

 A. 45୭. B. 90୭. C. 30୭. D. 60୭. 
Câu 37. Cho hàm số ݂(ݔ) có ݂′(ݔ) = ଶݔ)ݔ − ݔ)(1 − 1)ଶ. Số điểm cực tiểu của hàm số đã cho là: 
 A. 2. B. 3. C. 4. D. 1. 
Câu 38. Cho số phức ݖ = ܽ + ܾ݅ với ܽ,ܾ ∈ ℝ thỏa mãn |ݖ − 2 + 3݅| = √5 và ݖ có phần thực lớn hơn phần 

ảo 2 đơn vị. Tính ܵ = ܽ + ܾ. 
 A. ܵ = −2 và ܵ = 4. B. ܵ = 2 và ܵ = 6. 
 C. ܵ = 4 và ܵ = 3. D. ܵ = 4 và ܵ = 6. 
Câu 39. Cho hàm số ݕ = ;có đồ thị trên [−2 (ݔ)݂ 6] như hình vẽ dưới đây. Biết các miền ܥ ,ܤ ,ܣ có diện 

tích lần lượt là 32; 2; 3. 
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Tính ∫ ݔ2)݂] + 2) + 1]dݔଶ

ିଶ   
 A. 37. B. ସଵ

ଶ
. C. ସହ

ଶ
. D. 41. 

Câu 40. Biết phương trình 27௫ − 27ଵି௫ − 16 ቀ3௫ − ଷ
ଷೣ
ቁ + 6 = 0 có các nghiệm ݔ = ܽ, ݔ = logଷܾ và ݔ =

logଷܿ với ܽ ∈ ℤ,ܾ > ܿ > 0. Tỉ số 

 thuộc khoảng nào sau đây? 

 A. ቀହ
ଶ

; 3ቁ ⋅B. ቀଷ
ଶ

; ହ
ଶ
ቁ ⋅C. ቀ1; ଷ

ଶ
ቁ ⋅D. (3; +∞).  

Câu 41. Có bao nhiêu số nguyên ݉ ∈ (−2020 ;  2020) để hàm số ݕ = ୡ୭ୱ௫ାଵ
ଵୡ୭ୱ௫ା

 đồng biến trên khoảng 

ቀ0 ; గ
ଶ
ቁ ? 

 A. 4038. B. 2020. C. 2021. D. 2019. 
Câu 42. Một nhóm 16 học sinh gồm 10 nam trong đó có Bình và 6 nữ trong đó có An được xếp ngẫu nhiên 

vào 16 ghế trên một hàng ngang để dự lễ khai giảng năm học. Xác suất để xếp được giữa 2 bạn nữ 
gần nhau có đúng 2 bạn nam, đồng thời Bình không ngồi cạnh An là 

 A. ହ
ସ଼ସ଼

. B. ଵ
଼଼

. C. ଵ
ଵଵ

. D. ଵଽ
ଷଶସ

. 

Câu 43. Cho khối chóp đều ܵ.ܦܥܤܣ có cạnh đáy bằng ܽ, góc giữa cạnh bên và mặt phẳng đáy bằng 60°. 
Gọi ܲ là điểm đối xứng với ܥ qua ܤ và ܳ là trung điểm cạnh ܵܥ. Mặt phẳng (ܳܲܦ) chia khối chóp 
 (ଵܪ) Thể tích của khối .ܥ chứa điểm (ଵܪ) trong đó ,(ଶܪ) và (ଵܪ) thành hai khối đa diện ܦܥܤܣ.ܵ
là 

 A. ହ√
య

ଷ
. B. √

య

ଷ
. C. ହ√

య

ଶ
. D. √

య

ଶ
. 

Câu 44. Cho (ܪ) là hình phẳng giới hạn bởi đường thẳng ݕ = − ଵ
ଶ
ݔ + 1 và nửa đường elip có phương trình 

ݕ = ଵ
ଶ
√4 − ଶ (với 0ݔ ≤ ݔ ≤ 2) (phần tô đậm trong hình vẽ). Diện tích của (ܪ) bằng 

 
 A. గିଶ

ସ
. B. గାଵ

ଶ
. C. గିଶ

ଶ
. D. గିଵ

ସ
. 

Câu 45. Cho hai hàm đa thức ݕ = = ݕ,(ݔ)݂   có đồ thị là hai đường cong ở hình vẽ bên. Biết rằng đồ (ݔ)݃ 
thị hàm số ݕ = = ݕ đồ thị hàm số ,ܤ có đúng một điểm cực trị là (ݔ)݂   có đúng một điểm (ݔ)݃ 
cực trị là ܣ và ܤܣ =  

ସ
. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ thuộc khoảng (−5; 5) để hàm 

số ݕ =  ห|݂(ݔ)− |(ݔ)݃  +  ݉ห có đúng 5 điểm cực trị? 
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 A. 4. B. 6.C. 1.D. 3.  
Câu 46. Khối (H) được tạo thành là phần chung khi giao nhau hai khối nón có cùng chiều cao h, có các bán 

kính đường tròn đáy lần lượt là R và r sao cho đỉnh của khối nón này trùng với tâm đường tròn đáy 
của khối nón kia. Tìm giá trị lớn nhất của thể tích khối (H), biết rằng R và r thoả mãn phương trình 
ܺଶ − ݔ) + ଶܺ(ݕ + ݕݔ = 0 ቀݔ, ݕ > ଵ

ଶ
ቁ. 

 A. ଵ
ଵଶ
ℎ. B. ଵߨ

ସ଼
ℎ. C. ଵߨ

ଵ
 .ℎߨ .ℎ. Dߨ

Câu 47. Người ta sản xuất một loại đèn trang trí ngoài trời (Trụ sở, quảng trường, công viên, sân vườn…) 
gồm có hai phần: Phần bóng đèn có dạng mặt cầu bán kính ܴ dm, làm bằng thủy tinh trong suốt; 
Phần đế bóng đèn làm bằng nhựa để cách điện, có dạng một phần của khối cầu bán kính ݎ dm và 
thỏa mãn đường kính là một dây cung của hình tròn lớn bóng đèn. Một công viên muốn tạo điểm 
nhấn ánh sáng, đặt loại bóng có kích thước ܴ = 5 dm, ݎ = 3 dm. Tính thể tích ܸ phần nhựa để làm 
đế một bóng đèn theo đơn đặt hàng (Bỏ qua ống luồn dây điện và bulông ốc trong phần đế). 

 
 A. ܸ = ଼గ

ଷ
 dmଷ. B. ܸ = ଵସగ

ଷ
 dmଷ. C. ܸ = ସగ

ଷ
 dmଷ. D. ܸ =  .dmଷ ߨ36

Câu 48. Có bao nhiêu số nguyên ݔ sao cho tồn tại số thực ݕ thỏa mãn logଷ(ݔ + (ݕ = logସ(ݔଶ +  ?(ଶݕ
 A. 3. B. 2. C. 1. D. Vô số. 
Câu 49. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho điểm 3−;2)ܯ; 4), mặt phẳng (ܲ):ݔ − ݕ2 + ݖ − 12 = 0 và mặt cầu 

(ܵ) có tâm 1)ܫ; 2; 3), bán kính ܴ = 5. Phương trình nào dưới đây là phương trình đường thẳng đi 
qua ܯ, nằm trong (ܲ) và cắt (ܵ) theo dây cung dài nhất? 

 A. ൝
ݔ = 2 + ݐ3
ݕ = −3 − ݐ9
ݖ = 4 + ݐ3

. B. ൝
ݔ = 1 + ݐ3
ݕ = 1 − ݐ2
ݖ = 1 + ݐ5

. C. ൝
ݔ = 3 + ݐ
ݕ = −2 + ݐ
ݖ = 5 + ݐ

. D. ൝
ݔ = 2 + ݐ
ݕ = −3 + ݐ2
ݖ = 4 + ݐ3

. 

Câu 50. Cho hai số phức ݖ và ݓ thỏa mãn ݖ + ݓ2 = 8− 6݅ và |ݖ − |ݓ = 4. Giá trị lớn nhất của biểu thức 
|ݖ| +  bằng |ݓ|

 A. 2√26. B. √66. C. 3√6. D. 4√6. 
------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
D B B C A A D D B B C A B D A B A C A D A C D A C 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
D A B D C D D C A B C A D B A B A C C D B C B C B 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1. Trên mặt phẳng tọa độ, điểm biểu diễn số phức ݖ = (2 + ݅)ଶ + (1− ݅)ଶ là điểm nào dưới đây? 
 A. (3−;6)ܯ. B. ܳ(2; 3). C. ܰ(3; 6). D. ܲ(3; 2). 

Lời giải. 
Chọn D 

Ta có: ݖ = (2 + ݅)ଶ + (1− ݅)ଶ = 2ଶ + 4݅ + ݅ଶ + 1− 2݅ + ݅ଶ = 3 + 2݅. 
Do đó điểm biểu diễn số phức ݖ là: ܲ(3; 2). 

Câu 2. Hàm số ݕ = sin4ݔ có một nguyên hàm là 
 A. 3cos4ݔ. B. − ଵ

ସ
cos4ݔ + 2. C. −cos4ݔ − 1. D. ଵ

ସ
cos4ݔ + 1. 

Lời giải 
Chọn B 
+ Ta có: ∫ sin4ݔ dݔ  =  − ଵ

ସ
cos4ݔ +  .ܥ 

+ Do đó một nguyên hàm của hàm số ݕ = sin4ݔ là: − ଵ
ସ

cos4ݔ + 2. 
Câu 3. Cho hàm số ݕ =  có đạo hàm trên ℝ và có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂

 
Hàm số nghịch biến trên khoảng nào dưới đây? 

 A. (−∞;−1). B. (−1; 3). C. (−2; 4). D. (−1; +∞). 
Lời giải 

Chọn B 
Từ bảng biến thiên suy ra hàm số nghịch biến trên khoảng (−1; 3). 

Câu 4. Trong không gian ܱݖݕݔ, mặt cầu (ܵ):ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ8 − ݕ4 − ݖ6 − 7 = 0 có tâm và bán kính 
là 

 A. (3−;2−;4)ܫ, ܴ = 6. B. 4−)ܫ; 2; 3), ܴ = 36. 
 C. 4−)ܫ; 2; 3), ܴ = 6. D. (3−;2−;4)ܫ, ܴ = √22. 

Lời giải 
Chọn C 
CÁCH 1: 
ଶݔ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ8 − ݕ4 − ݖ6 − 7 = 0 ⇔ ଶݔ + ଶݕ + ଶݖ − 2. ݔ(4−) − ݕ2.2 − ݖ2.3 − 7 = 0. 

ܽ = −4,ܾ = 2, ܿ = 3, ݀ = −7 ⇒ ܽଶ + ܾଶ + ܿଶ − ݀ = 36. 
Vậy (ܵ) có tâm 4−)ܫ; 2; 3), bán kính ܴ = √ܽଶ + ܾଶ + ܿଶ − ݀ = 6. 
CÁCH 2: 

ଶݔ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ8 − ݕ4 − ݖ6 − 7 = 0 ⇔ ݔ) + 4)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 36. 
Vậy (ܵ) có tâm 4−)ܫ; 2; 3), bán kính ܴ = 6.  
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Câu 5. Số đường tiệm cận đứng của đồ thị hàm số ݕ = ଶ௫ାଵ
௫ିଵ

 là 
 A. 1. B. 2. C. 0. D. 3. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có lim

௫→ଵశ
ݕ = lim

௫→ଵశ
ଶ௫ାଵ
௫ିଵ

= +∞ và lim
௫→ଵష

ݕ = lim
௫→ଵష

ଶ௫ାଵ
௫ିଵ

= −∞ nên đồ thị hàm số có một đường tiệm 
cận đứng là đường thẳng có phương trình ݔ = 1. 

Câu 6. Cho hình trụ có bán kính đáy ݎ = 6 và chiều cao ℎ = 3. Diện tích xung quanh của hình trụ đã cho 
bằng 

 A. 36ߨ. B. 18ߨ. C. 54ߨ. D. 108ߨ. 
Lời giải 

Chọn A 
Đường sinh của hình trụ ݈ = ℎ = 3. 

Diện tích xung quanh của hình trụ đã cho là ܵ௫ = ݈ݎߨ2 = .ߨ2 6.3 =  .ߨ36

Câu 7. Cho ∫ ଶ(ݔ)݂
 dݔ = 3 và ∫ ଶ(ݔ)݃

 dݔ = −2 thì ∫ −(ݔ)݂] ଶ[(ݔ)݃
 dݔ bằng 

 A. −5. B. 1. C. −1. D. 5. 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có ∫ −(ݔ)݂] ଶ[(ݔ)݃

 dݔ = ∫ ଶ(ݔ)݂
 dݔ − ∫ ଶ(ݔ)݃

 dݔ = 3− (−2) = 5.  
Câu 8. Khối chóp có thể tích ܸ = 18, diện tích đáy ܵ = 3. Chiều cao của khối chóp đã cho bằng 
 A. 54. B. 6. C. ଵ


. D. 18. 

Lời giải 
Chọn D 
Gọi ℎ là chiều cao của khối chóp đã cho. 
Ta có ܸ = ଵ

ଷ
ܵ.ℎ ⇒ ℎ = ଷ

ௌ
= ଷ.ଵ଼

ଷ
= 18. 

Câu 9. Trong không gian ܱݖݕݔ, đường thẳng ݀: ௫ାଷ
ଵ

= ௬ିଶ
ିଵ

= ௭ିଵ
ଶ

 đi qua điểm nào dưới đây? 
 A. (1−;2−;3)ܯ. B. 3−)ܯ; 2; 1). C. 1−;1)ܯ; 2). D. 3)ܯ; 2; 1). 

Lời giải 
Chọn B 
Thay tọa độ điểm 3−)ܯ; 2; 1) vào phương trình đường thẳng ݀ ta có: ିଷାଷ

ଵ
= ଶିଶ

ିଵ
= ଵିଵ

ଶ
= 0 nên 

;3−)ܯ 2; 1) thuộc đường thẳng ݀. 
Câu 10. Một đội học sinh giỏi của trường THPT, gồm 5 học sinh khối 12, 4 học sinh khối 11, 3 học sinh 

khối 10. Số cách chọn ba học sinh trong đó mỗi khối có một em là 
 A. 220.B. 60.C. 3.D. 12.  

Lời giải 
Chọn B 
Để chọn một nam và một nữ đi dự trại hè, ta có: 
• Có 5 cách chọn học sinh khối 12.  
• Có 4 cách chọn học sinh khối 11.  
• Có 3 cách chọn học sinh khối 10.  
Vậy theo qui tắc nhân ta có 5 × 4 × 3 = 60 cách. 

Câu 11. Nếu ∫ ଵ(ݔ)݂
 dݔ = 6 thì ∫ ଵ(ݔ)2݂

 dݔ bằng 

 A. 3. B. 8. C. 12. D. 6. 
Lời giải 

Chọn C 
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Ta có ∫ ଵ(ݔ)2݂
 dݔ = 2∫ ଵݔd(ݔ)݂

 = 12. 

Vậy ∫ ଵ(ݔ)2݂
 dݔ = 12.

 Câu 12. Chọn công thức đúng? 
 A. (ln4ݔ)ᇱ = ଵ

௫
; ݔ) > 0). B. (lnݔ)ᇱ = ଵ

௫୪୬
; ݔ) > 0). 

 C. (logݔ)ᇱ = ଵ
௫

; ݔ) > 0). D. (logݔ)ᇱ = ௫
୪୬ୟ

; ݔ) > 0). 
Lời giải 

Chọn A 
Áp dụng công thức (lnu)ᇱ = ௨ᇱ

௨
, ta có: (ln4ݔ)ᇱ = (ସ௫)ᇲ

ସ௫
= ସ

ସ௫
= ଵ

௫
. 

Câu 13. Cho hai số phức ݖଵ = 2 − 3݅ và ݖଶ = 1 + ݅. Phần thực của số phức ݖଵ +  ଶ bằngݖ
 A. −. B. 3. C. 3− 2݅. D. 1. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ݖଵ + ଶݖ = 2 − 3݅ + 1 + ݅ = 3− 2݅.  
Vậy phần thực của số phức ݖଵ +  .ଶ bằng 3ݖ
Phân tích phương án nhiễu 
Phương án nhiễu A : Nhầm với phần ảo là −2. 
Phương án nhiễu C : Nhầm với ݖଵ +  .ଶݖ
Phương án nhiễu D : Nhầm phần thực với số phức ݖଵ −  .ଶݖ

Câu 14. Trong không gian ܱݖݕݔ, mặt phẳng (ܲ): ݔ2 − ݕ3 + 5 = 0 có một vectơ pháp tuyến là 
 A. ݊ଷሬሬሬሬ⃗ = (2; 0;−3). B. ݊ସሬሬሬሬ⃗ = (0; 2;−3). 
 C. ݊ଵሬሬሬሬ⃗ = (2; 3;−5). D. ݊ଶሬሬሬሬ⃗ = (2;−3; 0). 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có vectơ pháp tuyến của mặt phẳng (ܲ): ݔ2 − ݕ3 + 5 = 0 là: ݊ሬሬሬሬ⃗ = (2;−3; 0). 

Câu 15. Cho cấp số nhân (ݑ) với ݑଵ = 3 và ݑଶ = 9. Công bội của cấp số nhân đã cho bằng 
 A. 3. B. ଵ

ଷ
. C. 6. D. −6. 

Lời giải 
Chọn A 
Công bội của cấp số nhân đã cho là ݍ = ௨మ

௨భ
= ଽ

ଷ
= 3. 

Câu 16. Cho ܽ là số thực dương khác 2. Tính ܫ = logೌ
మ
ቀ

మ

ସ
ቁ. 

 A. ܫ = ଵ
ଶ
B. ܫ = 2C. ܫ = − ଵ

ଶ
D. ܫ = −2  

Lời giải 
Chọn B 

ܫ = logೌ
మ
ቀ

మ

ସ
ቁ = logೌ

మ
ቀ
ଶ
ቁ
ଶ

= 2  

Câu 17. Bảng biến thiên sau đây là bảng biến thiên của hàm số nào? 

 
 A. ݕ = ଶ௫ାଷ

௫ାଵ
. B. ݕ = ଶ௫

௫ାଵ
. C. ݕ = ଶ௫ାଵ

௫ାଵ
. D. ݕ = ଶ௫ିଵ

௫ାଵ
. 
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Lời giải 
Chọn A 
Tính đạo hàm của các hàm số ở 4 phương án, ta có: 
ݕ = ଶ௫ାଵ

௫ାଵ
⇒ ′ݕ = ଵ

(௫ାଵ)మ
> ݔ∀,0 ≠ −1. 

ݕ = ଶ௫ିଵ
௫ାଵ

⇒ ′ݕ = ଷ
(௫ାଵ)మ

> ݔ∀,0 ≠ −1. 

ݕ = ଶ௫ାଷ
௫ାଵ

⇒ ′ݕ = ିଵ
(௫ାଵ)మ

< ݔ∀,0 ≠ −1. 

ݕ = ଶ௫
௫ାଵ

⇒ ′ݕ = ଶ
(௫ାଵ)మ

> ݔ∀,0 ≠ −1. 
Đối chiếu với bảng biến thiên ta được ܥ là phương án đúng. 

Câu 18. Đồ thị hàm số ݕ = ௫ିଶ
௫ାଵ

 cắt trục hoành tại điểm có hoành độ bằng 
 A. 1. B. −2. C. 2. D. −1. 

Lời giải 
Chọn C 
Phương trình hoành độ giao điểm của đồ thị hàm số với trục hoành là ௫ିଶ

௫ାଵ
= 0 ⇔ ݔ  = 2. 

Câu 19. Nghiệm của phương trình logଷ(ݔ − 2) = 2 là 
 A. ݔ = 11. B. ݔ = 10. C. ݔ = 7. D. ݔ = 8. 

Lời giải 
Chọn A 
Điều kiện : ݔ − 2 > 0 ⇔ ݔ > 2  
Ta có: logଷ(ݔ − 2) = 2 ⇔ ݔ − 2 = 3ଶ ⇔ ݔ = 11 (Thỏa mãn điều kiện ݔ > 2). 
Vậy phương trình logଷ(ݔ − 2) = 2 có nghiệm là ݔ = 11. 

Câu 20. Tập nghiệm của bất phương trình ቀଵ
ଶ
ቁ
௫
≥ 2 là 

 A. (−∞;−1). B. [0; +∞). C. (−1; +∞). D. (−∞;−1]. 
Lời giải 

Chọn D 
ቀଵ
ଶ
ቁ
௫
≥ 2 ⇔ 2ି௫ ≥ 2ଵ ⇔ ݔ− ≥ 1 ⇔ ݔ ≤ −1  

Câu 21. Cho hai số phức ݖ = 3− 4݅. Tìm phần thực và phần ảo của số phức ݖ. 
 A. Phần thực là 3 phần ảo là −4. B. Phần thực là −4 phần ảo là 3. 
 C. Phần thực là 3 phần ảo là −4݅. D. Phần thực là −4 phần ảo là 3݅. 

Lời giải 
Chọn A 
Số phức ݖ = 3− 4݅ có phần thực là 3 phần ảo là −4. 

Câu 22. Cho hàm số ݕ = ;liên tục trên đoạn [−1 (ݔ)݂ 3] và có đồ thị như hình vẽ bên. Khẳng định nào sau 
đây đúng? 

 
 A. Hàm số có hai điểm cực tiểu là ݔ = ݔ,0 = 3. 
 B. Hàm số có hai điểm cực đại là ݔ = ݔ,1− = 2. 
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 C. Hàm số đạt cực tiểu tại ݔ = 0, cực đại tại ݔ = 2. 
 D. Hàm số đạt cực tiểu tại ݔ = 0, cực đại tại ݔ = −1. 

Lời giải 
Chọn C 
Dựa vào đồ thị ta thấy hàm số đạt cực tiểu tại ݔ் = 0 và đạt cực đại tại ݔ = 2. 

Câu 23. Tập xác định của hàm số ݕ = logଶ(1−  là (ݔ
 A. (1; +∞). B. (−∞;−1]. C. [1; +∞). D. (−∞; 1). 

Lời giải 
Chọn D 
Điều kiện: 1− ݔ > 0 ⇔ ݔ < 1. 
Vậy tập xác định của hàm số là: ܦ = (−∞; 1). 

Câu 24. Cho khối nón có chiều cao ℎ = 4 và bán kính đáy ݎ = 3. Thể tích của khối nón đã cho bằng 
 A. 12ߨ. B. 36ߨ. C. 16ߨ. D. 48ߨ. 

Lời giải 
Chọn A 
Thể tích của khối nón có chiều cao ℎ = 4 và ݎ = 3 là: ܸ = ଵ

ଷ
ଶℎݎߨ = ଵ

ଷ
.ߨ 3ଶ. 4 =  .ߨ12

Câu 25. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho hai véctơ ݑሬ⃗ = (3; ݒ⃗ ,(1−;2 = (1;−4; 2). Tích vô 
hướng của chúng có giá trị bằng 

 A. 7. B. 13. C. −7. D. −13. 
Lời giải 

Chọn C 
ሬ⃗ݑ . ݒ⃗ = 3.1 + 2. (−4) + (−1).2 = −7. 

Câu 26. Cho hàm số ݕ = ݕ có đạo hàm liên tục trên ℝ và (ݔ)݂ = (ݔ)′݂ < ݔ∀,0 ∈ (−3; 5). Khẳng định nào 
sau đây đúng? 

 A. ݂(−2) = ݂(2)B. ݂(−3) > ݂(5). C. ݂(−3) < ݂(5)D. ݂(0) < ݂(5)  
Lời giải: 

Chọn D 
Dễ thấy hàm số nghịch biến trên đoạn [−3; 5] và −3 < 5 nên suy ra ݂(−3) > ݂(5)  

Câu 27. Cho hình lập phương ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ có cạnh bằng ܽ. Khoảng cách giữa hai đường thẳng ܦܤ và 
 bằng ′ܥ′ܣ

 A. ܽ. B. √3ܽ. C. √ଷ
ଶ
ܽ. D. √2ܽ. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: ݀(ܥ′ܣ,ܦܤ′) = ,ܦܤ]݀ [(′ܦ′ܥ′ܤ′ܣ) = ,ܤ]݀ [(′ܦ′ܥ′ܤ′ܣ) = ′ܤܤ = ܽ.  

Câu 28. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai điểm 2−;1)ܣ; 0) và 2−;3)ܤ; 2). Phương trình của mặt cầu (ܵ) 
nhận ܤܣ làm đường kính là 

 A. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 2. B. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 2. 
 C. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 18. D. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 18. 

Lời giải 
Chọn B 
Gọi 2−;2)ܫ; 1) là trung điểm của ܤܣ. 
Vì ܤܣ là đường kính nên ܫ là tâm mặt cầu. 

Bán kính ܴ = 
ଶ

= ඥ(ଷିଵ)మା(ିଶାଶ)మା(ଶି)మ

ଶ
= √2. 

Vậy phương trình mặt cầu cần tìm là (ݔ − 2)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 2.  
Câu 29. Cho ܽ, ܾ là các số thực dương thỏa mãn 2logଵଶ(ܽ + 3ܾ) = 1 + logଵଶܽ + logଵଶܾ. Tính tỉ số 


. 

 A. 2. B. ଵ
ଶ
. C. ଵ

ଷ
. D. 3. 

Lời giải 
Chọn D 
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Ta có: 2logଵଶ(ܽ + 3ܾ) = 1 + logଵଶܽ + logଵଶܾ ⇔ logଵଶ(ܽ + 3ܾ)ଶ = logଵଶ(12ܾܽ)  
⇔ (ܽ + 3ܾ)ଶ = 12ܾܽ ⇔ (ܽ − 3ܾ)ଶ = 0 ⇔ ܽ = 3ܾ ⇔ 


= 3. 

Cho khối lăng trụ có đáy là hình vuông cạnh ܽ√2 và chiều cao bằng 4ܽ. Thể tích của khối lăng trụ đã cho 
bằng: 

 A. 4ܽଷ. B. 16ܽଷ. C. 8ܽଷ. D. ଵ
య

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn C 

Công thức tính thể tích khối lăng trụ: ܸ = .ܤ ℎ  
B diện tích đáy và h là chiều cao. 

Diện tích đáy: ܤ = ൫ܽ√2൯
ଶ

= 2ܽଶ, chiều cao: ℎ = 4ܽ  
ܸ = 2ܽଶ. 4ܽ = 8ܽଷ  

Câu 31. Giá trị lớn nhất của hàm số ݂(ݔ) = ଷݔ− + ݔ1200 + 1 trên khoảng (0; +∞) bằng 
 A. 1601. B. 16000. C. 160001. D. 16001. 

Lời giải 
Chọn D 

(ݔ)′݂ = ଶݔ3− + 1200 = 0 

⇔ ݔ = 20 (N)
ݔ = −20 (L) 

Bảng biến thiên: 

 
Vậy GTLN của ݂(ݔ) = ଷݔ− + ݔ1200 + 1 trên khoảng (0; +∞) bằng 16001. 

Câu 32. Cho đường thẳng ݀: ௫ିଶ
ିଵ

= ௬ାଵ
ିଵ

= ௭ାଵ
ଵ

 và mặt phẳng (ܲ): ݔ2 + ݕ − ݖ2 = 0. Đường thẳng Δ nằm 
trong (ܲ), cắt ݀ và vuông góc với ݀ có phương trình là: 

 A. ൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = −2
ݖ = ݐ−

. B. ൝
ݔ = 1 − ݐ
ݕ = −2
ݖ = ݐ−

. C. ൝
ݔ = 1− ݐ
ݕ = −2 + ݐ
ݖ = ݐ−

. D. ൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = −2
ݖ = ݐ

. 

Lời giải 
Chọn D 
Đường thẳng ݀: ݑௗሬሬሬሬ⃗ = (−1;−1; :(ܲ) mặt phẳng ,(1−;1−;2)ܯ,(1 ሬ݊⃗  = (2; 1;−2). 

Nhận thấy ൜
ܯ ∉ (ܲ)
݊()ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ ௗሬሬሬሬ⃗ݑ. ≠ 0 ⇒ ݀ cắt (ܲ). 

Phương trình đường Δ ൜
ܣ ܽݑݍ
ௗሬሬሬሬ⃗ݑ = [݊ሬሬሬሬ⃗ ௗሬሬሬሬ⃗ݑ, ]. 

ܣ (+ ∈ ݀ ⇒ 2)ܣ − 1−;ݐ − 1−;ݐ +  .(ݐ
ܣ (+ ∈ (ܲ) ⇒ 2(2− (ݐ + (−1− (ݐ − 2(−1 + (ݐ = 0 ⇒ ݐ = 1 ⇒ ;2−;1)ܣ 0). 
ௗሬሬሬሬ⃗ݑ (+ = ൣ݊()ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ ௗሬሬሬሬ⃗ݑ, ൧ = (1; 0; 1). 
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⇒ Phương trình đường ݀ là: ൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = −2
ݖ = ݐ

. 

Câu 33. Phần thực của số phức ݖ thỏa mãn phương trình (1− ݖ(2݅ = 7 + ݅. 
 A. 2. B. 3. C. 1. D. 12. 

Lời giải 
Ta có (1 − ݖ(2݅ = 7 + ݅ ⇔ ݖ = ା

ଵିଶ
= 1 + 3݅  

Vậy phần thực của ݖ là 1. 
Câu 34. Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ݔ2 + 3 là 
 A. ݔଶ + ݔ3 + ଶݔB. 2 .ܥ + ݔ3 + ଶݔ .C .ܥ + ଶݔD. 2 .ܥ +  .ܥ

Lời giải. 
Chọn A 
Ta có ∫ ݔ݀(ݔ)݂ = ݔ2)∫ + ݔ݀(3 = 2. ௫

మ

ଶ
+ ݔ3 + ܥ = ଶݔ + ݔ3 +   ܥ

Câu 35. Cho ∫ ቀ ଵ
௫ାଵ

− ଵ
௫ାଶ

ቁ ݔ݀ = ܽln2 + ܾln3ଵ
  với ܽ, ܾ là các số nguyên. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 

 A. ܽ + ܾ = −2. B. ܽ + 2ܾ = 0. C. ܽ + ܾ = 2. D. ܽ − 2ܾ = 0. 
Lời giải 

Chọn B 

Ta có: ∫ ௗ௫
௫ାଵ

= ln|ݔ + 1|ଵ
 ቚ10 = ln2 và ∫ ௗ௫

௫ାଶ
= ln|ݔ + 2|ଵ

 ቚ10 = ln3− ln2  

Do đó ∫ ቀ ଵ
௫ାଵ

− ଵ
௫ାଶ

ቁ ݔ݀ = ln2− (ln3− ln2) = 2ln2− ln3ଵ
  ⇒ ܽ = 2, ܾ = −1. 

Vậy ܽ + 2ܾ = 0. 

Câu 36. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy là hình vuông cạnh ܽ, ܵܣ ⊥ ܣܵ và (ܦܥܤܣ) = √
ଷ

. Tính góc giữa 
 .(ܦܥܤܣ) và ܥܵ

 A. 45୭. B. 90୭. C. 30୭. D. 60୭. 
Lời giải 

Chọn C 

 
Ta có: ܵܥ ∩ (ܦܥܤܣ) = ܣܵ và ܥ ⊥  .(ܦܥܤܣ)
Suy ra ܥܣ là hình chiếu của ܵܥ lên mặt phẳng (ܦܥܤܣ). 
Do đó ൫ܵܥ , ൯(ܦܥܤܣ) = ܥܵ) (ܥܣ, = ܣܥܵ . 
ܥܣ có ܤ vuông tại ܥܤܣ߂ = ଶܤܣ√ + ଶܥܤ = ܽ√2. 

ܣܥcó tanܵ ܣ vuông tại ܥܣܵ߂ = ௌ


=
√లయ
√ଶ

= √ଷ
ଷ

. 
Vậy ൫ܵܥ , ൯(ܦܥܤܣ) = ܣܥܵ = 30୭. 

Câu 37. Cho hàm số ݂(ݔ) có ݂′(ݔ) = ଶݔ)ݔ − ݔ)(1 − 1)ଶ. Số điểm cực tiểu của hàm số đã cho là: 
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 A. 2. B. 3. C. 4. D. 1. 
Lời giải 

Chọn A 

Ta có ݂′(ݔ) = 0 ⇔ ଶݔ)ݔ − ݔ)(1 − 1)ଶ = 0 ⇔ 
ݔ = 0
ଶݔ − 1 = 0
ݔ) − 1)ଶ = 0

⇔ 
ݔ = 0
ݔ = 1
ݔ = −1

. 

Bảng biến thiên: 

 
Vậy hàm số có 2 điểm cực tiểu. 

Câu 38. Cho số phức ݖ = ܽ + ܾ݅ với ܽ,ܾ ∈ ℝ thỏa mãn |ݖ − 2 + 3݅| = √5 và ݖ có phần thực lớn hơn phần 
ảo 2 đơn vị. Tính ܵ = ܽ + ܾ. 

 A. ܵ = −2 và ܵ = 4. B. ܵ = 2 và ܵ = 6. 
 C. ܵ = 4 và ܵ = 3. D. ܵ = 4 và ܵ = 6. 

Lời giải: 
Chọn D 
Gọi ݖ = ܽ + ܾ݅, (ܽ, ܾ ∈ ℝ) ⇒ ݖ = ܽ − ܾ݅. 

Theo giả thiết, ta có hệ: ൜|ݖ − 2 + 3݅| = √5
ܽ = ܾ + 2

 ⇔ ൜|ܽ − ܾ݅ − 2 + 3݅| = √5
ܽ = ܾ + 2

 ⇔

൜ඥ(ܽ − 2)ଶ + (3− ܾ)ଶ = √5
ܽ = ܾ + 2

 ⇔ ൜ܾ
ଶ + (3 − ܾ)ଶ = 5
ܽ = ܾ + 2

 ⇔ ൜2ܾ
ଶ − 6ܾ + 4 = 0

ܽ = ܾ + 2
 ⇔ ቊቂ

ܾ = 1
ܾ = 2
ܽ = ܾ + 2

 ⇔


ቄܽ = 3
ܾ = 1
ቄܽ = 4
ܾ = 2

. 

Vậy ܵ = 3 + 1 = 4 và ܵ = 4 + 2 = 6. 
Câu 39. Cho hàm số ݕ = ;có đồ thị trên [−2 (ݔ)݂ 6] như hình vẽ dưới đây. Biết các miền ܥ ,ܤ ,ܣ có diện 

tích lần lượt là 32; 2; 3. 

 
Tính ∫ ݔ2)݂] + 2) + 1]dݔଶ

ିଶ   
 A. 37. B. ସଵ

ଶ
. C. ସହ

ଶ
. D. 41. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ∫ ݔ2)݂] + 2) + 1]dݔଶ

ିଶ = ∫ ݔ2)݂ + 2)dݔଶ
ିଶ + 4. 
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Xét ܫଵ = ∫ ݔ2)݂ + 2)dݔଶ
ିଶ . 

Đặt ݐ = ݔ2 + 2 ⇒ dݐ = 2dݔ ⇒ dݔ = ୢ௧
ଶ

. Đổi cận: ݔ = −2 ⇒ ݐ = ݔ ;2− = 2 ⇒ ݐ = 6. 

Suy ra ܫଵ = ଵ
ଶ∫ ݐd(ݐ)݂

ିଶ . 
⇒ ଵܫ = ଵ

ଶ
ቀ∫ ௫భݐd(ݐ)݂

ିଶ + ∫ ௫మݐd(ݐ)݂
௫భ

+ ∫ ݐd(ݐ)݂
௫మ

ቁ = ଵ
ଶ

( ܵ − ܵ + ܵ) = ଵ
ଶ

(32 − 2 + 3) = ଷଷ
ଶ

, Với 
ݕ ଶ là các hoành độ giao điểm của đồ thị hàm sốݔ;ଵݔ = với trục hoành (−2 (ݔ)݂ < ଵݔ < ଶݔ < 6). 
Vậy ∫ ݔ2)݂] + 2) + 1]dݔ =ଶ

ିଶ ଵܫ + 4 = ଷଷ
ଶ

+ 4 = ସଵ
ଶ

. 

Câu 40. Biết phương trình 27௫ − 27ଵି௫ − 16 ቀ3௫ − ଷ
ଷೣ
ቁ + 6 = 0 có các nghiệm ݔ = ܽ, ݔ = logଷܾ và ݔ =

logଷܿ với ܽ ∈ ℤ,ܾ > ܿ > 0. Tỉ số 

 thuộc khoảng nào sau đây? 

 A. ቀହ
ଶ

; 3ቁ ⋅B. ቀଷ
ଶ

; ହ
ଶ
ቁ ⋅C. ቀ1; ଷ

ଶ
ቁ ⋅D. (3; +∞).  

Lời giải 
Chọn A 
Ta có 

27௫ − 27ଵି௫ − 16 ቀ3௫ − ଷ
ଷೣ
ቁ + 6 = 0 ⇔ 3ଷ௫ − 27. 3ିଷ௫ − 16(3௫ − 3. 3ି௫) + 6 = 0 (1)  

Đặt ݐ = 3௫ − 3. 3ି௫ ⇒ ଷݐ = 3ଷ௫ − 27. 3ିଷ௫ − 3(3ଷ௫ − 3. 3ିଷ௫). 3ଷ௫ . 3. 3ିଷ௫  
 = 3ଷ௫ − 27. 3ିଷ௫ − 9(3ଷ௫ − 3. 3ିଷ௫)  

Khi đó (1) ⇒ ଷݐ − ݐ7 + 6 = 0 ⇒ 
ݐ = 1
ݐ = −3
ݐ = 2

⇒ 
3௫ − 3. 3ି௫ = 1
3௫ − 3. 3ି௫ = −3
3௫ − 3. 3ି௫ = 2

⇔ 
3ଶ௫ − 3௫ − 3 = 0
3ଶ௫ + 3. 3௫ − 3 = 0
3ଶ௫ − 2. 3௫ − 3 = 0

  

⇔

⎣
⎢
⎢
⎡3௫ = √ଵଷାଵ

ଶ

3௫ = √ଶଵିଷ
ଶ

3௫ = 3

⇔

⎣
⎢
⎢
ݔ⎡ = logଷ

√ଵଷାଵ
ଶ

ݔ = logଷ
√ଶଵିଷ

ଶ
ݔ = 1

⇒ 


= √ଵଷାଵ
√ଶଵିଷ

≈ 2.9.  

Câu 41. Có bao nhiêu số nguyên ݉ ∈ (−2020 ;  2020) để hàm số ݕ = ୡ୭ୱ௫ାଵ
ଵୡ୭ୱ௫ା

 đồng biến trên khoảng 

ቀ0 ; గ
ଶ
ቁ ? 

 A. 4038. B. 2020. C. 2021. D. 2019. 
Lời giải 

Chọn B 
Cách 1: Trắc nghiệm. Điều kiện : cosݔ ≠ − 

ଵ
. 

Với ݔ ∈ ቀ0 ; గ
ଶ
ቁ ⇒ sinݔ , cosݔ ∈ (0 ;  1). 

Ta có : ݕ′ = ିୱ୧୬௫(ଵୡ୭ୱ௫ା)ାଵୱ୧୬௫(ୡ୭ୱ௫ାଵ)
(ଵୡ୭ୱ௫ା)మ

= ି(ିଵ)ୱ୧୬௫
(ଵୡ୭ୱ௫ା)మ

. 

Để hàm số ݕ = ୡ୭ୱ௫ାଵ
ଵୡ୭ୱ௫ା

 đồng biến trên khoảng ቀ0 ; గ
ଶ
ቁ thì ቊ

−(݉ − 10) > 0
− 

ଵ
∉ (0 ;  1) ⇔ ൞

݉ < 10


− 

ଵ
≤ 0

− 
ଵ
≥ 1

⇔

ቊ
݉ < 10
ቂ݉ ≥ 0
݉ ≤ −10

⇔ ቂ݉ ≤ −10
0 ≤ ݉ < 10. 

Mà ൜݉ ∈ ℤ
݉ ∈ (−2020 ;  2020) ⇒ ቄ݉ ∈ ℤ

−2020 < ݉ ≤ −10 ∪ 0 ≤ ݉ < 10 ⇒ ݉ ∈
{−2019 ;−2018 ; . . ;−10 ;  0 ;  1 ; . . ; 9}. 
Cách 2: Đặt ݐ = cosݔ ,ݔ ∈ ቀ0 ; గ

ଶ
ቁ ⇔ ݐ ∈ (0; 1). 
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Ta có hàm số ݐ = cosݔ nghịch biến trên khoảng ቀ0 ; గ
ଶ
ቁ nên để hàm số ݕ = ୡ୭ୱ௫ାଵ

ଵୡ୭ୱ௫ା
 đồng biến 

trên khoảng ቀ0 ; గ
ଶ
ቁ ⇔ Hàm số ݕ = ௧ାଵ

ଵ௧ା
= ; nghịch biến trên khoảng (0 (ݐ)݂  1). 

⇔ (ݐ)′݂ = ିଵ
(ଵ௧ା)మ

< ݐ∀,0 ∈ (0; 1)  

⇔ ቊ
݉ − 10 < 0
− 

ଵ
∉ (0 ;  1) ⇔ ቊ

݉ < 10
ቂ݉ ≤ −10
݉ ≥ 0

⇔ ቂ݉ ≤ −10
0 ≤ ݉ < 10. 

Câu 42. Một nhóm 16 học sinh gồm 10 nam trong đó có Bình và 6 nữ trong đó có An được xếp ngẫu nhiên 
vào 16 ghế trên một hàng ngang để dự lễ khai giảng năm học. Xác suất để xếp được giữa 2 bạn nữ 
gần nhau có đúng 2 bạn nam, đồng thời Bình không ngồi cạnh An là 

 A. ହ
ସ଼ସ଼

. B. ଵ
଼଼

. C. ଵ
ଵଵ

. D. ଵଽ
ଷଶସ

. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có ݊(Ω) = 16!. Giả sử các ghế được đánh số từ 1 đến 16. 
Để có cách xếp sao cho giữa 2 bạn nữ có đúng 2 bạn nam thì các bạn nữ phải ngồi ở các ghế đánh 
số 1, 4, 7, 10, 13, 16. Có tất cả số cách xếp chỗ ngồi loại này là 10! .6! cách. 
Ta tính số cách sắp xếp chỗ ngồi sao cho giữa hai bạn nữ gần nhau có đúng hai bạn nam đồng thời 
Bình và An ngồi cạnh nhau. 
Nếu An ngồi ở ghế 1 hoặc 16 thì có 1 cách xếp chỗ ngồi cho Bình. Nếu An ngồi ở ghế 4, 7, 10 
hoặc 13 thì có 2 cách xếp chỗ ngồi cho Bình. 
Do đó, số cách xếp chỗ ngồi cho Bình và An ngồi cạnh nhau là 2 + 2.4 = 10. 
Suy ra, số cách xếp chỗ ngồi cho 16 người sao cho giữa hai bạn nữ gần nhau có đúng hai bạn nam 
đồng thời Bình và An ngồi cạnh nhau là 10.5! .9!  
Gọi A là biến cố: “ Giữa 2 bạn nữ gần nhau có đúng 2 bạn nam, đồng thời Bình không ngồi cạnh 
An”. 
Ta có ݊(ܣ) = 10! .6! − 10.5! .9! = 600.10! ⇒ (ܣ)ܲ = ()

(ஐ)
= .ଵ!

ଵ!
= ହ

ସ଼ସ଼
.  

Vậy xác suất cần tìm là ହ
ସ଼ସ଼

. 

Câu 43. Cho khối chóp đều ܵ.ܦܥܤܣ có cạnh đáy bằng ܽ, góc giữa cạnh bên và mặt phẳng đáy bằng 60°. 
Gọi ܲ là điểm đối xứng với ܥ qua ܤ và ܳ là trung điểm cạnh ܵܥ. Mặt phẳng (ܳܲܦ) chia khối chóp 
 (ଵܪ) Thể tích của khối .ܥ chứa điểm (ଵܪ) trong đó ,(ଶܪ) và (ଵܪ) thành hai khối đa diện ܦܥܤܣ.ܵ
là 

 A. ହ√
య

ଷ
. B. √

య

ଷ
. C. ହ√

య

ଶ
. D. √

య

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn C 
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+) Ta có hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ đều nên có đáy ܦܥܤܣ là hình vuông cạnh a, ܱܵ là đường cao (ܱ là 
giao điểm của ܥܣ và) ܦܤ. 

Góc giữa cạnh bên và đáy là góc ܵܥܱ = 60 ⇒ ܱܵ = .ܥܱ tan60 = √ଶ
ଶ

.√3 = √
ଶ

. 

+) Kẻ ܳܩ//ܱܵ ⇒ ܩܳ ⊥ ܩܳ;(ܦܥܤܣ) = ௌை
ଶ

= √
ସ

. 

௱ܵ = ଵ
ଶ
ܲܥ.ܦܥ = ଵ

ଶ
ܽ. 2ܽ = ܽଶ. Từ đó ொܸ = ଵ

ଷ
.ܩܳ ௱ܵ = √య

ଵଶ
. 

+) Ta có ܤ ,ܦܥ//ܨܤ là trung điểm ܲܥ ⇒  .ܦܲ là trung điểm ܨ
Xét ܥܳܲ߂, theo định lí Menelaus ta có: 
ா
ாொ

. ௌொ
ௌ

. 


= 1 ⇒ ா
ாொ

. ଵ
ଶ

. 1 = 1 ⇒ ா
ாொ

= 2 ⇒ ா
ொ

= ଶ
ଷ
. 

+) ು.ಶಳಷ
ು.ೂವ

= ா
ொ

. 


. ி


= ଶ
ଷ

. ଵ
ଶ

. ଵ
ଶ

= ଵ

 hay 

(ಹభ)

ು.ೂವ
= ହ


. 

Vậy (ܸுభ) = ହ
 ܸ.ொ = ହ


√య

ଵଶ
= ହ√య

ଶ
. 

Nhận xét: chỗ tính tỉ số có thể dùng tính chất trọng tâm. 
Câu 44. Cho (ܪ) là hình phẳng giới hạn bởi đường thẳng ݕ = − ଵ

ଶ
ݔ + 1 và nửa đường elip có phương trình 

ݕ = ଵ
ଶ
√4 − ଶ (với 0ݔ ≤ ݔ ≤ 2) (phần tô đậm trong hình vẽ). Diện tích của (ܪ) bằng 

 
 A. గିଶ

ସ
. B. గାଵ

ଶ
. C. గିଶ

ଶ
. D. గିଵ

ସ
. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: ܵ = ∫ ൬ଵ

ଶ
√4 − ଶݔ − ቀ− ଵ

ଶ
ݔ + 1ቁ൰ଶ

  dݔ = ∫ ቀଵ
ଶ
√4 − ଶቁଶݔ

  dݔ − ∫ ቀ− ଵ
ଶ
ݔ + 1ቁଶ

  dݔ = ଵܫ −
 .ଶܫ
+) Tính ܫଵ = ∫ ቀଵ

ଶ
√4− ଶቁଶݔ

  dݔ. 
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Đặt ݔ = 2sinݐ ⇒ dݔ = 2cosݐ. Khi ݔ = 0 ⇒ ݐ = 0; Khi ݔ = 2 ⇒ ݐ = గ
ଶ
. 

Suy ra ܫଵ = ∫ ቀଵ
ଶ
√4 − ଶቁଶݔ

  dݔ = ଵ
ଶ∫ ൫√4 − 4sinଶݐ൯2cosݐ

ഏ
మ
  dݐ = ∫ 2cosଶݐ

ഏ
మ
  dݐ = ∫ (1 +

ഏ
మ


cos2ݐ)  dݐ  

= ቀݐ + ଵ
ଶ

sin2ݐቁቚ


ഏ
మ = గ

ଶ
. 

+) Tính ܫଶ = ∫ ቀ− ଵ
ଶ
ݔ + 1ቁଶ

  dݔ = ቀ− ௫మ

ସ
+ ቁቚݔ



ଶ
= 1. 

Suy ra ܵ = గ
ଶ
− 1 = గିଶ

ଶ
. 

Câu 45. Cho hai hàm đa thức ݕ = = ݕ,(ݔ)݂   có đồ thị là hai đường cong ở hình vẽ bên. Biết rằng đồ (ݔ)݃ 
thị hàm số ݕ = = ݕ đồ thị hàm số ,ܤ có đúng một điểm cực trị là (ݔ)݂   có đúng một điểm (ݔ)݃ 
cực trị là ܣ và ܤܣ =  

ସ
. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ thuộc khoảng (−5; 5) để hàm 

số ݕ =  ห|݂(ݔ)− |(ݔ)݃  +  ݉ห có đúng 5 điểm cực trị? 

 
 A. 4. B. 6.C. 1.D. 3.  

Lời giải 
Chọn D 
Gọi ݔ là điểm cực trị của ݂(ݔ) và ݃(ݔ). Dựa vào đồ thị ta có bảng dấu của ݂′(ݔ) và ݃′(ݔ). 

 
Đặt ℎ(ݔ)  = (ݔ)݂   − ݔ ;(ݔ)݃  ∈ ℝ. Lúc đó, ℎ′(ݔ)  = (ݔ)′݂   − (ݔ)′݃   =  0 ⇔ ݔ  =  .ݔ 
Ta có BBT của ℎ(ݔ) là: 

 
Dựa vào BBT của ℎ(ݔ), phương trình ℎ(ݔ)  =  0 có hai nghiệm phân biệt ܽ và ܾ (ܽ <  ܾ). 
Lúc đó, ta có BBT của hàm số ݕ =  |ℎ(ݔ)| như sau: 
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Dựa vào BBT hàm số ݕ =  |ℎ(ݔ)| thì hàm số ݕ =  ห|݂(ݔ)− |(ݔ)݃  +  ݉ห có 5 cực trị khi và chỉ 

khi ݉ ≥  
ସ
. 

Vì ݉ ∈  (−5; 5) và ݉ ∈ ℤ nên ݉ =  2;  3;  4. 
Vậy có 3 giá trị ݉ thỏa yêu cầu bài toán. 

Câu 46. Khối (H) được tạo thành là phần chung khi giao nhau hai khối nón có cùng chiều cao h, có các bán 
kính đường tròn đáy lần lượt là R và r sao cho đỉnh của khối nón này trùng với tâm đường tròn đáy 
của khối nón kia. Tìm giá trị lớn nhất của thể tích khối (H), biết rằng R và r thoả mãn phương trình 
ܺଶ − ݔ) + ଶܺ(ݕ + ݕݔ = 0 ቀݔ, ݕ > ଵ

ଶ
ቁ. 

 A. ଵ
ଵଶ
ℎ. B. ଵߨ

ସ଼
ℎ. C. ଵߨ

ଵ
 .ℎߨ .ℎ. Dߨ

Lời giải 
Chọn B 

 
Giả sử R > r. Ta có hình minh hoạ như trên. 
Gọi a là bán kính đường tròn giao tuyến, b là khoảng cách từ tâm đường tròn giao tuyến đến tâm 
đường tròn có bán kính R. 
Sử dụng các tam giác đồng dạng, ta suy ra 

ቐ



= 



ோ

= ି


⇒ ோ


= 
ି

⇒ ܾ = ோ
ோା

; 

⇒ ܽ = 

ܾ = ோ

ோା
.

  

Mặc khác (ܸு) = ଵ
ଷ
ଶܾܽߨ + ଵ

ଷ
ଶ(ℎܽߨ − ܾ) = ଵ

ଷ
 .ଶℎܽߨ

Xét phương trình ẩn ܺ: ܺଶ − ݔ) + ଶܺ(ݕ + ݕݔ = ,ݔ) 0 ݕ > 0) có 
Δ = ݔ) + ସ(ݕ − 4xݕ ≥ (2ඥݕݔ)ସ − 4xݕ > ,ݔ∀,0 ݕ > ଵ

ଶ
. 

Theo vi-ét: ൜ܵ = ݔ) + ଶ(ݕ > 0
ܲ = ݕݔ > 0 ݕ,ݔ∀, > ଵ

ଶ
. 

Suy ra phương trình luôn có hai nghiệm dương phân biệt là R và r. 
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Theo bất đẳng thức Cô-si, ܽ = ோ
ோା

= ௫௬
(௫ା௬)మ

≤
(ೣశ)మ

ర
(௫ା௬)మ

= ଵ
ସ

ݕ,ݔ∀, > ଵ
ଶ
. Suy ra (ܸு) = ଵ

ଷ
ℎܽଶߨ ≤

ଵ
ଷ
ℎߨ ቀଵ

ସ
ቁ
ଶ

= ଵ
ସ଼
ݕ,ݔ∀,ℎߨ > ଵ

ଶ
.  

Dấu “=” xảy ra khi và chỉ khi ݔ = ݕ > ଵ
ଶ
. Vậy max (ܸு) = ଵ

ସ଼
 .ℎߨ

Câu 47. Người ta sản xuất một loại đèn trang trí ngoài trời (Trụ sở, quảng trường, công viên, sân vườn…) 
gồm có hai phần: Phần bóng đèn có dạng mặt cầu bán kính ܴ dm, làm bằng thủy tinh trong suốt; 
Phần đế bóng đèn làm bằng nhựa để cách điện, có dạng một phần của khối cầu bán kính ݎ dm và 
thỏa mãn đường kính là một dây cung của hình tròn lớn bóng đèn. Một công viên muốn tạo điểm 
nhấn ánh sáng, đặt loại bóng có kích thước ܴ = 5 dm, ݎ = 3 dm. Tính thể tích ܸ phần nhựa để làm 
đế một bóng đèn theo đơn đặt hàng (Bỏ qua ống luồn dây điện và bulông ốc trong phần đế). 

 
 A. ܸ = ଼గ

ଷ
 dmଷ. B. ܸ = ଵସగ

ଷ
 dmଷ. C. ܸ = ସగ

ଷ
 dmଷ. D. ܸ =  .dmଷ ߨ36

Lời giải 
Chọn C 

 
Gọi ܫ,ܴ lần lượt là tâm và bán kính hình cầu phần bóng đèn và ܭ,  lần lượt là tâm và bán kính của ݎ
khối cầu để làm đế bóng đèn. 
Ta có ܴ = ܣܫ = 5 dm, ݎ = ܣܭ = 3 dm và đường kính ܤܣ vuông góc với đường thẳng nối hai tâm 
 .ܭ và ܫ
Chọn hệ trục tọa độ ܱݕݔ như hình vẽ: Gốc tọa độ ܱ ≡ ݕܱ trục ,ܭ ≡  .ܤܣ
Xét tam giác vuông ܱܣܫ ta có: 
ܭܫ = ଶܣܫ√ − ଶܣܭ = √ܴଶ − ଶݎ = √25− 9 = 4 ⇒ ;4−)ܫ 0) và ܦܭ = ܴ − ܭܫ = 5 − 4 = 1. 
Phương trình đường tròn tâm 0)ܭ; 0) bán kính ݎ = 3 là (ܥଵ):ݔଶ + ଶݕ = 9. 
Phương trình đường tròn tâm 4−)ܫ; 0) bán kính ܴ = 5 là (ܥଶ): ݔ) + 4)ଶ + ଶݕ = 25. 
Gọi ଵܸ là phần thể tích khi quay hình phẳng giới hạn bởi (ܥଵ), trục ܱݔ ,ݔ = 0 và ݔ = 3, ta có: 

ଵܸ = ߨ ∫ (9 − ଷݔଶ)dݔ
 = ߨ ቀ9ݔ − ௫య

ଷ
ቁቚ


ଷ
=  .(dmଷ) ߨ18

Gọi ଶܸ là phần thể tích khi quay hình phẳng giới hạn bởi (ܥଶ), trục ܱݔ ,ݔ = 0 và ݔ = 1, ta có: 

ଶܸ = ߨ ∫ (25− ݔ) + 4)ଶ)dݔଵ
 = ߨ ቀ25ݔ − (௫ାସ)య

ଷ
ቁቚ


ଵ
= ଵସగ

ଷ
 (dmଷ). 

Do đó ܸ = ଵܸ − ଶܸ = ߨ18 − ଵସగ
ଷ

 = ସగ
ଷ

 (dmଷ). 
Câu 48. Có bao nhiêu số nguyên ݔ sao cho tồn tại số thực ݕ thỏa mãn logଷ(ݔ + (ݕ = logସ(ݔଶ +  ?(ଶݕ
 A. 3. B. 2. C. 1. D. Vô số. 

Lời giải 
Chọn B 
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Đặt logଷ(ݔ + (ݕ = logସ(ݔଶ + (ଶݕ = ݔ :Điều kiện .ݐ + ݕ > 0. 

Suy ra ൜ݔ + ݕ = 3௧

ଶݔ + ଶݕ = 4௧
⇔ ൜ݔ + ݕ = 3௧

ݔ) + ଶ(ݕ − ݕݔ2 = 4௧
⇔ ൝

ݔ + ݕ = 3௧

ݕݔ = ଽିସ

ଶ

 nên ܵ = 3௧ và ܲ = ଽିସ

ଶ
. 

Để tồn tại ݔ, thì ܵଶ ݕ ≥ 4ܲ ⇔ ݔ) + ଶ(ݕ ≥ nên 9௧ ݕݔ4 ≥ 4 ቀଽ
ିସ

ଶ
ቁ ⇔ 9௧ ≤ 2. 4௧ ⇔ ቀଽ

ସ
ቁ
௧
≤ 2. 

Khi đó ݐ ≤ logవ
ర
2. 

Ta có: logସ(ݔଶ + (ଶݕ = ݐ ≤ logవ
ర
2 ⇔ ଶݔ + ଶݕ ≤ 4

୪୭వ
ర
ଶ
≈ 3,27. 

Mặt khác ݔ là số nguyên nên ݔ = −1; ݔ = ݔ,0 = 1. 
Thử lại: 

Với ݔ = −1 ta có ൜ݕ = 3௧ + 1
ଶݕ + 1 = 4௧ ≥ 1

⇒ ൜ݐ ≥ 0
ݕ ≥ 2 ⇒ ଶݔ + ଶݕ ≥ 5. Suy ra loại ݔ = −1. 

Với ݔ = 0 ta có ൜ݕ = 3௧

ଶݕ = 4௧
⇒ ൜ݐ = 0

ݕ = 1. Suy ra nhận ݔ = 0. 

Với ݔ = 1 ta có ൜ݕ = 3௧ − 1
ଶݕ = 4௧ − 1

⇒ ൜ݐ = 0
ݕ = 2. Suy ra nhận ݔ = 1. 

Vậy có hai giá trị nguyên của ݔ thỏa yêu cầu bài toán là ݔ = 0 và ݔ = 1. 
Câu 49. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho điểm 3−;2)ܯ; 4), mặt phẳng (ܲ):ݔ − ݕ2 + ݖ − 12 = 0 và mặt cầu 

(ܵ) có tâm 1)ܫ; 2; 3), bán kính ܴ = 5. Phương trình nào dưới đây là phương trình đường thẳng đi 
qua ܯ, nằm trong (ܲ) và cắt (ܵ) theo dây cung dài nhất? 

 A. ൝
ݔ = 2 + ݐ3
ݕ = −3 − ݐ9
ݖ = 4 + ݐ3

. B. ൝
ݔ = 1 + ݐ3
ݕ = 1 − ݐ2
ݖ = 1 + ݐ5

. C. ൝
ݔ = 3 + ݐ
ݕ = −2 + ݐ
ݖ = 5 + ݐ

. D. ൝
ݔ = 2 + ݐ
ݕ = −3 + ݐ2
ݖ = 4 + ݐ3

. 

Lời giải 
Chọn C 
Thay tọa độ 3−;2)ܯ; 4) vào phương trình của (ܲ), dễ thấy ܯ ∈ (ܲ). 
Ta có ݀൫ூ,()൯ = |ଵିସାଷିଵଶ|

√
= 2√6 < 5, do đó mặt phẳng (ܲ) cắt mặt cầu (ܵ) theo 

giao tuyến là một đường tròn. Vậy đường thẳng đi qua qua ܯ, nằm trong (ܲ) và cắt 
(ܵ) theo dây cung dài nhất khi và chỉ khi đường thẳng đó qua tâm ܪ của đường 
tròn giao tuyến. 

 
Đường thẳng ܪܫ đi qua (1,2,3)ܫ nhận VTPT của (ܲ) ሬ݊⃗ (1;−2; 1) làm VTCP: 

൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = 2 − ݐ2
ݖ = 3 + ݐ

. 

M

B

H
A

I
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Do vậy ta có ܪ = ܪܫ ∩ (ܲ) nên ta có hệ: ൞

ݔ = 1 + ݐ
ݕ = 2 − ݐ2
ݖ = 3 + ݐ
ݔ − ݕ2 + ݖ − 12 = 0

⇔ ൞

ݐ = 2
ݔ = 3
ݕ = −2
ݖ = 5

  hay 

;2−;3)ܪ 5). 
Vậy đường thẳng cần tìm qua 2−;3)ܪ; 5) nhận ܪܯሬሬሬሬሬሬሬ⃗ (1; 1; 1) làm vtcp có dạng 

൝
ݔ = 3 + ݐ
ݕ = −2 + ݐ
ݖ = 5 + ݐ

. 

Câu 50. Cho hai số phức ݖ và ݓ thỏa mãn ݖ + ݓ2 = 8− 6݅ và |ݖ − |ݓ = 4. Giá trị lớn nhất của biểu thức 
|ݖ| +  bằng |ݓ|

 A. 2√26. B. √66. C. 3√6. D. 4√6. 
Lời giải 

Chọn B 
Gọi ܯ,ܰ lần lượt là các điểm biểu diễn cho ݖ và ݓ. 
Ta có |ݖ + ଶ|ݓ2 + ݖ|2 − ଶ|ݓ = หܱܯሬሬሬሬሬሬ⃗ + 2ܱܰሬሬሬሬሬሬ⃗ ห

ଶ
+ 2หܱܯሬሬሬሬሬሬ⃗ − ܱܰሬሬሬሬሬሬ⃗ ห

ଶ
= ሬሬሬሬሬሬ⃗ܯ3ܱ ଶ + 6ܱܰሬሬሬሬሬሬ⃗ ଶ = ଶ|ݖ|3 +

⇒ ଶ|ݓ|6 ଶ|ݖ|3 + ଶ|ݓ|6 = 8ଶ + 6ଶ + 2. 4ଶ = 132 

Khi đó |ݖ| + |ݓ| = |ݖ| + ටଵଷଶିଷ|௭|మ


= ଵ

√ଶ
2√|ݖ| + ටଵଷଶିଷ|௭|మ


. 1 ≤ ටቀଵ

ଶ
ଶ|ݖ| + ଵଷଶିଷ|௭|మ


ቁ (1 + 2) =

√66. 

Dấu " = " xảy ra khi |ݖ| = 2ටଶଶ
ଷ

, |ݓ| = √
ଷ

ݖ , + ݓ2 = 8− 6݅ và |ݖ − |ݓ = 4.  
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Mã đề thi 
016 

 
Câu 1. Nếu ∫ ଶݔd(ݔ)݂

ଵ = 3 thì ∫ ଶݔd(ݔ)2݂
ଵ  bằng 

 A. 6. B. 3. C. 4. D. 8. 
Câu 2. Tập xác định của hàm số ݕ = ln(ݔ + 2) là 
 A. (−∞ ;  +∞).                B. [−2 ; +∞).                    C. (0 ; +∞).                    D. (−2 ; +∞).  

Câu 3. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, đường thẳng Δ: ൝
ݔ = 2 − ݐ
ݕ = 1
ݖ = −2 + ݐ3

 không đi qua điểm nào sau 

đây? 
 A. ܳ(3; 1;−5).B. ܰ(0; 1; 4).C. 2)ܯ; 1;−2).D. ܲ(4; 1;−4).  
Câu 4. Số nghiệm của phương trình logହ(3ݔ + 1) = 2 là 
 A. 2. B. 1. C. 5. D. 0. 
Câu 5. Cho hai số phức ݖଵ = 2 − ݅ và ݖଶ = 1 + ݅. Điểm biểu diễn của số phức 2ݖଵ +  ଶ có tọa độ làݖ
 A. (−1; 5). B. (5; 0). C. (5;−1). D. (0; 5). 

Câu 6. Hàm số ݂(ݔ) có ݂′(ݔ) = ݔ) − ݔ)(1 − ݔ∀,(2 ∈ ℝ nghịch biến trên khoảng nào dưới đây? 
 A. (−2;−1). B. (1; 2). C. (2; +∞). D. (−∞;−1). 
Câu 7. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): 2ݔ − ݕ3 + ݖ4 − 1 = 0. Vectơ nào dưới đây là một 

vectơ pháp tuyến của mặt phẳng (ܲ)? 
 A. ݊ଷሬሬሬሬ⃗ = (2; 3; 4). B. ݊ଵሬሬሬሬ⃗ = (2; 4;−1). 
 C. ݊ଵሬሬሬሬ⃗ = (2; − 3; 4). D. ݊ଶሬሬሬሬ⃗ = (2; − 3; − 1). 

Câu 8. Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên ℝ và có một nguyên hàm là (ݔ)ܨ. Biết (1)ܨ = 8, giá trị (9)ܨ được 
tính bằng công thức 

 A. (9)ܨ = 8 + ݂′(1). B. (9)ܨ = ∫ [8 + ଽݔ݀[(ݔ)݂
ଵ . 

 C. (9)ܨ = 8 + ∫ ଽݔ݀(ݔ)݂
ଵ . D. (9)ܨ = ݂′(9). 

Câu 9. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai vectơ ݑሬ⃗ = (1;−2; 1) và ⃗ݒ = (−2; 1; 1), góc giữa hai vectơ đã cho 
bằng 

 A. గ


.                               B. ଶగ
ଷ

.                                       C. గ
ଷ

.                                        D. ହగ


.  

Câu 10. Cho cấp số nhân (ݑ) có số hạng đầu ݑଵ = −2 và công bội ݍ = ଵ
ଶ
. Tính ݑଷ. 

 A. ݑଷ = ଵ
ସ
. B. ݑଷ = − ଵ

ସ
. C. ݑଷ = − ଵ

ଶ
. D. ݑଷ = −1. 

Câu 11. Trong không gian ܱݖݕݔ cho mặt cầu (ܵ): ݔ) − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 9. Tâm của mặt cầu 
(ܵ) có tọa độ là 

 A. 2− ; 1−)ܫ ;  1). B. (1− ; 2− ; 1−)ܫ. C. 1)ܫ ;  2 ; −1). D. 1)ܫ ;  2 ;  1). 
Câu 12.∫(3௫ + 4௫)dݔ bằng 
 A. ଷ

ೣ

୪୬ଷ
+ ସೣ

୪୬ସ
+ B. ଷ .ܥ

ೣ

୪୬ସ
+ ସೣ

୪୬ଷ
+ C. ସ .ܥ

ೣ

୪୬ଷ
− ଷೣ

୪୬ସ
+ D. ଷ .ܥ

ೣ

୪୬ଷ
− ସೣ

୪୬ସ
+  .ܥ

Câu 13. Cho hàm số ݕ =  xác định, liên tục trên ℝ và có bảng biến thiên như hình sau. Đồ thị hàm số (ݔ)݂
ݕ = ݕ cắt đường thẳng (ݔ)݂ = −2020 tại bao nhiêu điểm? 
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 A. 2. B. 1. C. 4. D. 0. 
Câu 14. Mô đun của số phức ݖ = 7− 5݅ bằng 
 A. √74. B. 2√6. C. 74. D. 24. 
Câu 15. Với ܽ, ܾ là các số dương tùy ý khác 1. Đặt ܲ = logܾ + logమܾ. 
 A. ܲ = 6logܾ. B. ܲ = 27logܾ. C. ܲ = 9logܾ. D. ܲ = 15logܾ. 
Câu 16. Tập hợp nghiệm của bất phương trình 2௫మ < 2ି௫ là 
 A. (2; +∞). B. (−∞;−3). C. (−3; 2). D. (−2; 3). 
Câu 17. Cho hàm số ݂(ݔ) có bảng xét dấu của đạo hàm như sau: 

 
Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 

 A. (−2; 0). B. (−2; +∞). C. (0; 2). D. (0; +∞). 
Câu 18. Cho khối chóp có thể tích ܸ và chiều cao ℎ. Khi đó diện tích đáy của khối chóp bằng 
 A. 

ଷ
. B. 


. C. ଷ


. D. 

ଷ
. 

Câu 19. Cho hai số phức ݖଵ = 1 − 2݅, ଶݖ = 3 + 4݅. Phần thực của số phức ௭భ
௭మ

 là 

 A. ଵ
ହ
. B. ଶ

ହ
. C. − ଶ

ହ
. D. − ଵ

ହ
. 

Câu 20. Từ thành phố Hà Nội đến thành phố Đà Nẵng có 7 con đường đi. Hỏi có bao nhiêu cách đi từ Hà 
Nội đến Đà Nẵng rồi trở về Hà Nội mà không có con đường nào được đi qua hai lần? 

 A. 43. B. 42. C. 44. D. 41. 
Câu 21. Tính đạo hàm của hàm số ݕ = logݔ. 
 A. ݕ′ = ଵ

௫
. B. ݕ′ = ௫

୪୬ଵ
. C. ݕ′ = ୪୬ଵ

௫
. D. ݕ′ = ଵ

௫୪୬ଵ
. 

Câu 22. Đồ thị hàm số ݕ = ଶ௫ାଵ
௫ିଷ

 có tiệm cận đứng và tiệm cận ngang lần lượt là 
 A. ݔ = ݕ;3 = 2. B. ݕ = ݔ;3 = 2. C. ݔ = ݕ;3 = −2. D. ݔ = ݕ;3− = 2. 
Câu 23. Cho hàm số ݕ = ସݔܽ + ଶݔܾ + c(ܽ,ܾ, ܿ ∈ ℝ) có đồ thị là đường cong trong hình bên. Điểm cực 

tiểu của hàm số là: 

 
 A. ݔ = 0. B. ݔ = −1. C. ݔ = 2. D. ݔ = 1. 
Câu 24. Cho khối trụ có chiều cao ℎ = 3 và bán kính đáy ݎ = 4. Thể tích khối trụ đã cho bằng 
 A. 48ߨ. B. 4ߨ. C. 36ߨ. D. 16ߨ. 
Câu 25. Cho khối nón có chiều cao ℎ = 3 và đường kính đáy ݀ = 6. Thể tích của khối nón đã cho bằng 
 A. 12ߨ. B. 36ߨ. C. 6ߨ. D. 9ߨ. 
Câu 26. Bảng biến thiên dưới đây là của hàm số nào? 
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 A. ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 − 1. B. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1. C. ݕ = ସݔ− − ଶݔ2 + 1. D. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 −
1. 
Câu 27. Cho ∫ ଵ

௫మିସ
dݔଵ

ିଵ = ଵ


ln ଵ

 (ܽ, ܾ là các số nguyên dương nhỏ hơn 10). Tính ܵ = ܽ + ܾ. 

 A. −13. B. 13. C. 5. D. 4. 
Câu 28. Cho hình hộp chữ nhật ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ có cạnh ܤܣ = ܦܣ ,2ܽ = ′ܣܣ = ܽ (tham khảo hình vẽ 

bên). 

 
Khoảng cách giữa hai đường thẳng ܦܤ và ܦܣ′ bằng 

 A. ଶ
ଷ

. B. ܽ√3. C. 
ଶ
. D. ܽ. 

Câu 29. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ௫ିଵ
ଵ

= ௬ିଶ
ଶ

= ௭ିଷ
ଵ

 và mặt phẳng (ߙ):ݔ + ݕ − ݖ − 2 =
0. Trong các đường thẳng sau, đường thẳng nào nằm trong mặt phẳng (ߙ), đồng thời vuông góc và 
cắt đường thẳng ݀? 

 A. Δଵ: ௫ାଶ
ିଷ

= ௬ାସ
ଶ

= ௭ାସ
ିଵ

. B. Δଶ: ௫ିଶ
ଵ

= ௬ିସ
ିଶ

= ௭ିସ
ଷ

. 

 C. Δସ: ௫ିଵ
ଷ

= ௬ିଵ
ିଶ

= ௭
ଵ
. D. Δଷ: ௫ିହ

ଷ
= ௬ିଶ

ିଶ
= ௭ିହ

ଵ
. 

Câu 30. Biểu thức nào sau đây bằng với ∫ sinଶ3ݔdݔ? 
 A. ଵ

ଶ
ቀݔ − ଵ


sin6ݔቁ+ B. ଵ .ܥ

ଶ
ቀݔ + ଵ

ଷ
sin3ݔቁ+  .ܥ

 C. ଵ
ଶ
ቀݔ − ଵ

ଷ
sin3ݔቁ+ D. ଵ .ܥ

ଶ
ቀݔ + ଵ


sin6ݔቁ+  .ܥ

Câu 31. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho các điểm 1)ܫ; ;2)ܣ ,(1− ;0   2; −3). Mặt cầu (ܵ) tâm ܫ và đi qua 
điểm ܣ có phương trình là: 

 A. (ݔ + 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) − 1)ଶ = 3. B. (ݔ − 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) + 1)ଶ = 9. 
 C. (ݔ + 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) − 1)ଶ = 9. D. (ݔ − 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) + 1)ଶ = 3. 
Câu 32. Cho hai số ܽ, ܾ thỏa mãn logସܽ + logଽܾଶ = 5 và logସܽଶ + logଽܾ = 4. Giá trị ܽ.ܾ là 
 A. 256. B. 144. C. 324. D. 48. 
Câu 33. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy là hình vuông cạnh ܽ, ܵܣ vuông góc với mặt phẳng đáy và ܵܤ =

2ܽ. Góc giữa đường thẳng ܵܤ và mặt phẳng đáy bằng 
 A. 45୭. B. 60୭. C. 90୭. D. 30୭. 
Câu 34. Cho hai số phức ݖଵ = −3 − ݅ và ݖଶ = 1 − ݅. Mô đun của số phức ݓ = ଵݖ2 −  ଶ bằngݖ
 A. |ݓ| = 2√10. B. |ݓ| = 5√2. C. |ݓ| = √58. D. |ݓ| = √34. 
Câu 35. Cho hàm số ݂(ݔ) = ଵ

௫య
− ଵ

௫
. Đặt ݉ = min

( ; ାஶ)
 .khi đó ,(ݔ)݂

 A. ݉ = ଶ√ଷ
ଽ

. B. ݉ = − ଶ√ଷ
ଽ

. C. ݉ = − ଵ
ସ
. D. ݉ = 0. 

Câu 36. Hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ) − ݔ)(1 − 2)ଷ(ݔ − 3)ଶଶ(ݔ − 4)ସ,∀ݔ ∈ ℝ. Số điểm cực 
trị của hàm số đã cho là 

 A. 2. B. 1. C. 3. D. 4. 
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Câu 37. Nếu ba kích thước của một khối hộp chữ nhật tăng lên k lần thì thể tích khối hộp tương ứng sẽ: 
 A. tăng 3k3 lần. B. tăng k2 lần. C. tăng k lần. D. tăng k3 lần. 
Câu 38. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ với các điểm ܯ,ܰ thứ tự nằm trên các cạnh ܥܣ,ܥܤ (khác ܥ,ܤ,ܣ) và ܲ là 

giao điểm của ܯܣ và ܰܤ (như hình minh họa). Biết thể tích các khối chóp ܵܲܤܣ;  ܲܰܥܵ;ܰܲܣܵ
thứ tự là 30;20;10. Thể tích khối chóp ܵ.ܥܤܣ thuộc khoảng nào sau đây? 

 
 A. (72; 75]. B. [65; 69]. C. (69; 72]. D. (75; 78]. 
Câu 39. Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ ∈ [−10 ;  10] để hàm số ݕ = ିଷୡ୭ୱ௫ାଵ

ୡ୭ୱ௫ା
 nghịch 

biến trên khoảng ቀ0 ; గ
ଷ
ቁ? 

 A. 7. B. 6. C. 5. D. 8. 
Câu 40. Có bao nhiêu số phức ݖ thỏa mãn |ݖ − (6 + 8݅)| = 2 và ݖ. ݖ = 64. 
 A. 3. B. 4. C. 2. D. 1. 
Câu 41. Chọn ngẫu nhiên một số từ tập các số tự nhiên có ba chữ số đôi một khác nhau. Gọi ܵ là tích các 

chữ số được chọn. Xác suất để ܵ > 0 và chia hết cho 6 bằng 
 A. ଶଷ

ହସ
. B. ସଽ

ଵ଼
. C. ଵଷ

ଶ
. D. ହହ

ଵ଼
. 

Câu 42. Tích tất cả các giá trị của ݔ thỏa mãn phương trình (3௫ − 3)ଶ − (4௫ − 4)ଶ = (3௫ + 4௫ − 7)ଶ bằng 
 A. 2. B. 4. C. 1. D. 3. 
Câu 43. Cho đường thẳng ݕ = ଷ

ସ
ݕ và parabolݔ = ଵ

ଶ
ଶݔ + ܽ, (ܽ là tham số thực dương). Gọi ଵܵ, ܵଶlần lượt là 

diện tích của hai hình phẳng được gạch chéo trong hình vẽ bên. Khi ଵܵ = ܵଶthì ܽthuộc khoảng nào 
dưới đây?. 

 
 A. ቀଵ

ସ
 ; ଽ
ଷଶ
ቁ. B. ቀ ଷ

ଵ
 ; 
ଷଶ
ቁ. C. ቀ0 ; ଷ

ଵ
ቁ. D. ቀ 

ଷଶ
 ; ଵ
ସ
ቁ. 

Câu 44. Cho hàm số ݂(ݔ) = ଷݔ + ଶݔܽ + ݔܾ + ܿ và ݃(ݔ) = ݔ݀)݂ + ݁) với ܽ,ܾ, ܿ, ݀, ݁ ∈ ℝ có đồ thị như 
hình vẽ bên, trong đó đường cong đậm hơn là đồ thị của hàm số ݕ =  Diện tích hình phẳng .(ݔ)݂
giới hạn bởi hai đường cong ݕ = ݕ và (ݔ)݂ =  ?gần nhất với kết quả nào sau đây (ݔ)݃
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 A. 3,67. B. 4,25. C. 3,63. D. 4,5. 
Câu 45. Có bao nhiêu số nguyên ݔ sao cho tồn tại số thực ݕ thỏa mãn 2ଶ௫మା௬మ = 3௫ା௬? 
 A. 2. B. 0. C. Vô số. D. 1. 
Câu 46. Cho hàm số ݂(ݔ) = ଷݔܽ + ଶݔܾ + ݔܿ + ݀, (ܽ,ܾ, ܿ, ݀ ∈ ℝ) thỏa mãn ܽ > 0, ݀ > 2021, ܽ + ܾ +

ܿ + ݀ − 2021 < 0. Tìm số điểm cực trị của hàm số ݕ = −(ݔ)݂| 2021|. 
 A. 4. B. 5. C. 2. D. 3. 
Câu 47. Khối nón tròn xoay (ܰ) đỉnh ܵ,ܱ là tâm của đáy, chiều cao ℎ, bán kính đáy ܴ. Một khối nón (ܰ′) 

có đỉnh là ܱ, đáy là thiết diện cắt bởi một mặt phẳng song song với đáy của nón (ܰ). Chiều cao của 
nón (ܰ′) phải bằng bao nhiêu để thể tích khối nón (ܰ′) là lớn nhất. 

 
 A. 

ଶ
. B. √ଷ

ଷ
. C. ଶ

ଷ
. D. 

ଷ
. 

Câu 48. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho hai đường thẳng đường thẳng ݀ଵ: ൝
ݔ = −1 + ݐ
ݕ = −2 + ݐ2
ݖ = ݐ

 và 

݀ଶ: ൝
ݔ = 2 + ′ݐ2
ݕ = 1 + ′ݐ
ݖ = 1 + ′ݐ

:(ܲ) và mặt phẳng (tham số :′ݐ và ݐ)  ݔ + ݕ − ݖ2 + 5 = 0. Lập phương trình 

đường thẳng ݀ song song với mặt phẳng (ܲ) và cắt hai đường thẳng ݀ଵ và ݀ଶ tại ܤ ,ܣ sao cho độ 
dài ܤܣ đạt giá trị nhỏ nhất. 

 A. ൝
ݔ = 1 + ݑ
ݕ = ݑ−
ݖ = ݑ

. B. ൝
ݔ = 1 + ݑ
ݕ = 2 + ݑ
ݖ = 2 + ݑ

. C. ൝
ݔ = 1 + ݑ2
ݕ = ݑ2
ݖ = ݑ

. D. ൝
ݔ = 1− ݑ4
ݕ = ݑ2−
ݖ = ݑ−

. 

Câu 49. Cho hai số phức ݖଵ, ݅)| :ଶ thỏa mãn điều kiệnݖ − ݖ(1 − 3݅ + 3| = 2 và |ݖଵ − |ଶݖ = 2. Gọi GTLN, 
GTNN của ܲ = |ଵݖ| + ܵ Tính .݉,ܯ ଶ| làݖ| = ଶܯ + ݉ଶ. 

 A. 72. B. 90. C. 88. D. 126. 
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Câu 50. Các bồn chứa xăng vận chuyển trên xe cơ giới thường có dạng hình trụ nằm ngang với đáy là một 
hình elip mà không phải hình tròn. Việc chế tạo theo hình elip có nhiều ưu điểm như: làm cho trọng 
tâm xe thấp, độ dao động của chất lỏng bên trong bồn sẽ thấp … Giả sử một bồn chở xăng có đáy là 
đường elip có phương trình ௫

మ

ଽ
+ ௬మ

ସ
= 1 và chiều dài của bồn là 10݉. Sau khi bơm xăng cho một 

trạm xăng thì phần xăng còn lại cách đỉnh của elip 1݉ (Tham khảo hình vẽ). Tính gần đúng lượng 
xăng còn lại trong bồn xăng (Làm tròn đến hàng đơn vị theo lít và giả sửa các vật liệu chế tạo nên 
bồn xăng có độ dài không đáng kể). 

 
 A. 151 647 lít. B. 151 646 lít. C. 151 645 lít. D. 151 644 lít. 

------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
A D D B C B C C B C C A A A C C A C D B D A A A D 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
B B A D A B C B C B A D A B D D C B D A B D B C D 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1. Nếu ∫ ଶݔd(ݔ)݂
ଵ = 3 thì ∫ ଶݔd(ݔ)2݂

ଵ  bằng 
 A. 6. B. 3. C. 4. D. 8. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có ∫ ଶݔd(ݔ)2݂

ଵ = 2∫ ଶݔd(ݔ)݂
ଵ = 6. 

Câu 2. Tập xác định của hàm số ݕ = ln(ݔ + 2) là 
 A. (−∞ ;  +∞).B. [−2 ; +∞).C. (0 ; +∞).D. (−2 ; +∞).  

Lời giải 
Chọn D 
Hàm số ݕ = ln(ݔ + 2) xác định khi ݔ + 2 > 0 ⇔ ݔ > −2  
Vậy tập xác định của hàm số ݕ = ln(ݔ + 2) là (−2; +∞).

 
 

Câu 3. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, đường thẳng Δ: ൝
ݔ = 2 − ݐ
ݕ = 1
ݖ = −2 + ݐ3

 không đi qua điểm nào sau 

đây? 
 A. ܳ(3; 1;−5).B. ܰ(0; 1; 4).C. 2)ܯ; 1;−2).D. ܲ(4; 1;−4).  

Lời giải 
Chọn D 
Thay tọa độ của điểm ܲ vào phương trình đường thẳng Δ ta được 

൝
4 = 2 − ݐ
1 = 1
−4 = −2 + ݐ3

⇒ ቊ
ݐ = −2
ݐ = ିଶ

ଷ
⇒ hệ vô nghiệm. Vậy ܲ ∉  Chọn đáp án ,߂

 
Câu 4. Số nghiệm của phương trình logହ(3ݔ + 1) = 2 là 
 A. 2. B. 1. C. 5. D. 0. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: logହ(3ݔ + 1) = 2 ⇔ ݔ3 + 1 = 5ଶ ⇔ ݔ = 8. 
Vậy phương trình đã cho có một nghiệm. 

Câu 5. Cho hai số phức ݖଵ = 2 − ݅ và ݖଶ = 1 + ݅. Điểm biểu diễn của số phức 2ݖଵ +  ଶ có tọa độ làݖ
 A. (−1; 5). B. (5; 0). C. (5;−1). D. (0; 5). 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: 2ݖଵ + ଶݖ = 2. (2− ݅ ) + (1 + ݅) = 5 − ݅. 

Câu 6. Hàm số ݂(ݔ) có ݂′(ݔ) = ݔ) − ݔ)(1 − ݔ∀,(2 ∈ ℝ nghịch biến trên khoảng nào dưới đây? 
 A. (−2;−1). B. (1; 2). C. (2; +∞). D. (−∞;−1). 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: ݂′(ݔ) < 0 ⇔ ݔ) − ݔ)(1 − 2) < 0 ⇔ 1 < ݔ < 2. 

Câu 7. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): 2ݔ − ݕ3 + ݖ4 − 1 = 0. Vectơ nào dưới đây là một 
vectơ pháp tuyến của mặt phẳng (ܲ)? 

 A. ݊ଷሬሬሬሬ⃗ = (2; 3; 4). B. ݊ଵሬሬሬሬ⃗ = (2; 4;−1). 
 C. ݊ଵሬሬሬሬ⃗ = (2; − 3; 4). D. ݊ଶሬሬሬሬ⃗ = (2; − 3; − 1). 
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Lời giải 
Chọn C 
Ta có một vectơ pháp tuyến của mặt phẳng (ܲ) là ݊ଵሬሬሬሬ⃗ = (2; − 3; 4). 

Câu 8. Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên ℝ và có một nguyên hàm là (ݔ)ܨ. Biết (1)ܨ = 8, giá trị (9)ܨ được 
tính bằng công thức 

 A. (9)ܨ = 8 + ݂′(1). B. (9)ܨ = ∫ [8 + ଽݔ݀[(ݔ)݂
ଵ . 

 C. (9)ܨ = 8 + ∫ ଽݔ݀(ݔ)݂
ଵ . D. (9)ܨ = ݂′(9). 

Lời giải 

Chọn C 

Ta có: ∫ ଽݔ݀(ݔ)݂
ଵ = ଵଽ|(ݔ)ܨ = (9)ܨ − (1)ܨ ⇔ ∫ ଽݔ݀(ݔ)݂

ଵ = −(9)ܨ 8 ⇔ (9)ܨ = 8 + ∫ ଽݔ݀(ݔ)݂
ଵ . 

Câu 9. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai vectơ ݑሬ⃗ = (1;−2; 1) và ⃗ݒ = (−2; 1; 1), góc giữa hai vectơ đã cho 
bằng 

 A. గ


. B. ଶగ
ଷ

. C. గ
ଷ

. D. ହగ


.  
Lời giải 

Chọn B 
cos(ݑሬ⃗ ; (ݒ⃗ = ௨ሬሬ⃗ .௩ሬ⃗

|௨ሬሬ⃗ |.|௩ሬ⃗ |
= ଵ.(ିଶ)ା(ିଶ).ଵାଵ.ଵ

ඥଵమା(ିଶ)మାଵమ .ඥ(ିଶ)మାଵమାଵమ
= − ଵ

ଶ
. 

ሬ⃗ݑ) ⇒ ; (ݒ⃗ = 120. 
Vậy góc giữa hai véctơ đã cho bằng ଶగ

ଷ
.  

Câu 10. Cho cấp số nhân (ݑ) có số hạng đầu ݑଵ = −2 và công bội ݍ = ଵ
ଶ
. Tính ݑଷ. 

 A. ݑଷ = ଵ
ସ
. B. ݑଷ = − ଵ

ସ
. C. ݑଷ = − ଵ

ଶ
. D. ݑଷ = −1. 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có ݑ = ିଵݍ.ଵݑ ⇒ ݑ = −2. ቀଵ
ଶ
ቁ
ିଵ

,∀݊ ∈ ℕ, ݊ ≥ 2. Do đó ݑଷ = −2. ቀଵ
ଶ
ቁ
ଶ

= − ଵ
ଶ
. 

Câu 11. Trong không gian ܱݖݕݔ cho mặt cầu (ܵ): ݔ) − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 9. Tâm của mặt cầu 
(ܵ) có tọa độ là 

 A. 2− ; 1−)ܫ ;  1). B. (1− ; 2− ; 1−)ܫ. C. 1)ܫ ;  2 ; −1). D. 1)ܫ ;  2 ;  1). 
Lời giải 

Chọn C 
Phương trình mặt cầu (ܵ): ݔ) − ܽ)ଶ + ݕ) − ܾ)ଶ + ݖ) − ܿ)ଶ = ܴଶ có tâm là ܫ(ܽ ;  ܾ ;  ܿ). 

Do đó: mặt cầu (ܵ): ݔ) − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 9 có tâm là 1)ܫ ;  2 ; −1). 
Câu 12.∫(3௫ + 4௫)dݔ bằng 
 A. ଷ

ೣ

୪୬ଷ
+ ସೣ

୪୬ସ
+ B. ଷ .ܥ

ೣ

୪୬ସ
+ ସೣ

୪୬ଷ
+ C. ସ .ܥ

ೣ

୪୬ଷ
− ଷೣ

୪୬ସ
+ D. ଷ .ܥ

ೣ

୪୬ଷ
− ସೣ

୪୬ସ
+  .ܥ

Lời giải 
Chọn A 
Áp dụng công thức ∫ܽ௫dݔ = ೣ

୪୬
+ Ta có ∫(3௫ .ܥ + 4௫)dݔ = ∫ 3௫dݔ + ∫ 4௫dݔ = ଷೣ

୪୬ଷ
+ ସೣ

୪୬ସ
+  .ܥ

Câu 13. Cho hàm số ݕ =  xác định, liên tục trên ℝ và có bảng biến thiên như hình sau. Đồ thị hàm số (ݔ)݂
ݕ = ݕ cắt đường thẳng (ݔ)݂ = −2020 tại bao nhiêu điểm? 
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 A. 2. B. 1. C. 4. D. 0. 
Lời giải 

Chọn A 
Từ bảng biến thiên suy ra, đồ thị hàm số ݕ = ݕ cắt đường thẳng (ݔ)݂ = −2020 tại hai điểm. 

Câu 14. Mô đun của số phức ݖ = 7− 5݅ bằng 
 A. √74. B. 2√6. C. 74. D. 24. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có |ݖ| = √7ଶ + 5ଶ = √74. 

Câu 15. Với ܽ, ܾ là các số dương tùy ý khác 1. Đặt ܲ = logܾ + logమܾ. 
 A. ܲ = 6logܾ. B. ܲ = 27logܾ. C. ܲ = 9logܾ. D. ܲ = 15logܾ. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có ܲ = logܾ + logమܾ = 6logܾ + 3logܾ = 9logܾ. 

Câu 16. Tập hợp nghiệm của bất phương trình 2௫మ < 2ି௫ là 
 A. (2; +∞). B. (−∞;−3). C. (−3; 2). D. (−2; 3). 

Lời giải 
Chọn C 
2௫మ < 2ି௫ ⇔ ଶݔ < 6 − ⇔ ݔ ଶݔ + ݔ − 6 < 0 ⇔−3 < ݔ < 2. 
Vậy tập nghiệm bất phương trình là (−3; 2). 

Câu 17. Cho hàm số ݂(ݔ) có bảng xét dấu của đạo hàm như sau: 

 
Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 

 A. (−2; 0). B. (−2; +∞). C. (0; 2). D. (0; +∞). 
Lời giải 

Chọn A 
Dựa vào bảng xét dấu, ta thấy trên khoảng (−2; 0) thì ݂′(ݔ) > 0. 
Vậy hàm số đồng biến trên khoảng (−2; 0). 

Câu 18. Cho khối chóp có thể tích ܸ và chiều cao ℎ. Khi đó diện tích đáy của khối chóp bằng 
 A. 

ଷ
. B. 


. C. ଷ


. D. 

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có công thức thể tích khối chóp là ܸ = ଵ

ଷ
.ܤ ℎ ⇒ ܤ = ଷ


. 

Câu 19. Cho hai số phức ݖଵ = 1 − 2݅, ଶݖ = 3 + 4݅. Phần thực của số phức ௭భ
௭మ

 là 

 A. ଵ
ହ
. B. ଶ

ହ
. C. − ଶ

ହ
. D. − ଵ

ହ
. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có ௭భ

௭మ
= ଵିଶ

ଷାସ
= (ଵିଶ)(ଷିସ)

ଶହ
= − ଵ

ହ
− ଶ

ହ
݅  

Do đó phần thực của số phức ௭భ
௭మ

 là − ଵ
ହ
. 

Câu 20. Từ thành phố Hà Nội đến thành phố Đà Nẵng có 7 con đường đi. Hỏi có bao nhiêu cách đi từ Hà 
Nội đến Đà Nẵng rồi trở về Hà Nội mà không có con đường nào được đi qua hai lần? 

 A. 43. B. 42. C. 44. D. 41. 
Lời giải 

Chọn B 
Đi từ Hà Nội đến Đà Nẵng: 7 cách chọn. 
Đi ngược lại từ Đà Nẵng đến Hà Nội: 6 cách chọn. 
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Vậy có tất cả: 42 cách đi. 
Câu 21. Tính đạo hàm của hàm số ݕ = logݔ. 
 A. ݕ′ = ଵ

௫
. B. ݕ′ = ௫

୪୬ଵ
. C. ݕ′ = ୪୬ଵ

௫
. D. ݕ′ = ଵ

௫୪୬ଵ
. 

Lời giải 
Chọn D 
Áp dụng công thức ݕ = log(ݔ) ⇒ ′ݕ = ଵ

௫୪୬ 
với ܽ = 10 ta được kết quả ݕ′ = ଵ

௫୪୬ଵ
. 

Câu 22. Đồ thị hàm số ݕ = ଶ௫ାଵ
௫ିଷ

 có tiệm cận đứng và tiệm cận ngang lần lượt là 
 A. ݔ = ݕ;3 = 2. B. ݕ = ݔ;3 = 2. C. ݔ = ݕ;3 = −2. D. ݔ = ݕ;3− = 2. 

Lời giải 
Chọn A 
Tập xác định: ܦ = ℝ\{3}. 

Ta có lim
௫→±ஶ

ଶ௫ାଵ
௫ିଷ

= lim
௫→±ஶ

ଶାభೣ
ଵିయೣ

= 2 nên đồ thị hàm số có tiệm cận ngang là ݕ = 2. 

lim
௫→ଷశ

ଶ௫ାଵ
௫ିଷ

= +∞; lim
௫→ଷష

ଶ௫ାଵ
௫ିଷ

= −∞ nên đồ thị hàm số có tiệm cận đứng là ݔ = 3. 
Câu 23. Cho hàm số ݕ = ସݔܽ + ଶݔܾ + c(ܽ,ܾ, ܿ ∈ ℝ) có đồ thị là đường cong trong hình bên. Điểm cực 

tiểu của hàm số là: 

 
 A. ݔ = 0. B. ݔ = −1. C. ݔ = 2. D. ݔ = 1. 

Lời giải 
Dựa vào đồ thị ta có điểm cực tiểu của hàm số là ݔ = 0. 

Câu 24. Cho khối trụ có chiều cao ℎ = 3 và bán kính đáy ݎ = 4. Thể tích khối trụ đã cho bằng 
 A. 48ߨ. B. 4ߨ. C. 36ߨ. D. 16ߨ. 

Lời giải 
Chọn A 
Thể tích khối trụ đã cho bằng: ܸ = ℎ.ܤ = .ߨ16 3 =  .ߨ48

Câu 25. Cho khối nón có chiều cao ℎ = 3 và đường kính đáy ݀ = 6. Thể tích của khối nón đã cho bằng 
 A. 12ߨ. B. 36ߨ. C. 6ߨ. D. 9ߨ. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có bán kính đáy của khối nón là ݎ = ଵ

ଶ
݀ = 3. 

Thể tích khối nón đã cho bằng 

ܸ =
1
ݎߨ3

ଶℎ =
1
.ߨ3 3ଶ. 3 =  .ߨ9

Câu 26. Bảng biến thiên dưới đây là của hàm số nào? 

 
 A. ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 − 1. B. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1. C. ݕ = ସݔ− − ଶݔ2 + 1. D. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 −
1. 
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Lời giải 
Chọn B 
Từ bảng biến thiên ta có: 
lim
௫→±ஶ

ݕ = +∞ ⇒loại Chọn B và D. 
(0)ݕ = 1 ⇒loại đáp án A. 
Vậy bảng biến thiên đã cho là của hàm số ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1. 

Câu 27. Cho ∫ ଵ
௫మିସ

dݔଵ
ିଵ = ଵ


ln ଵ


 (ܽ, ܾ là các số nguyên dương nhỏ hơn 10). Tính ܵ = ܽ + ܾ. 

 A. −13. B. 13. C. 5. D. 4. 
Lời giải 

Chọn B 
∫ ଵ

௫మିସ
dݔଵ

ିଵ = ଵ
ସ∫

(௫ାଶ)ି(௫ିଶ)
(௫ାଶ)(௫ିଶ)

dݔଵ
ିଵ  = ଵ

ସ∫ ቀ ଵ
௫ିଶ

− ଵ
௫ାଶ

ቁ dݔଵ
ିଵ  = ଵ

ସ
(ln|ݔ − 2| − ln|ݔ + 2|)|ିଵଵ   

= ଵ
ସ

ln ቚ௫ିଶ
௫ାଶ

ቚฬ
ିଵ

ଵ
 = ଵ

ସ
ቀln ଵ

ଷ
− ln3ቁ = ଵ

ସ
ln ଵ

ଽ
. 

Suy ra ܽ = 4,ܾ = 9. 
Vậy ܵ = ܽ + ܾ = 13. 

Câu 28. Cho hình hộp chữ nhật ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ có cạnh ܤܣ = ܦܣ ,2ܽ = ′ܣܣ = ܽ (tham khảo hình vẽ 
bên). 

 
Khoảng cách giữa hai đường thẳng ܦܤ và ܦܣ′ bằng 

 A. ଶ
ଷ

. B. ܽ√3. C. 
ଶ
. D. ܽ. 

Lời giải 
Chọn A 
Cách 1: 

 
Xét hình chóp tứ giác ܦ′ܦ′ܣܣ.ܤ, có đáy ܦ′ܦ′ܣܣ là hình vuông cạnh ܽ, cạnh bên ܤܣ ⊥  .(ܦ′ܦ′ܣܣ)
Gọi ܱ là tâm của hình vuông ܦ′ܦ′ܣܣ. 
Dựng hình vuông ܧܦܱܣ cạnh √ଶ

ଶ
, trong Δܧܤܣ vuông tại ܣ dựng ܪܣ ⊥  .(1)��ܧܤ

a

a

2a H

E

O D

D'
A'

A

B
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Ta có: ቄܧܦ ⊥ ܧܣ
ܧܦ ⊥ ܤܣ ⇒ ൜ܧܦ ⊥ (ܧܤܣ)

ܪܣ ⊂ (ܧܤܣ) ⇒ ܧܦ ⊥  .(2)ܪܣ

Từ (1) và (2) suy ra ܪܣ ⊥  .(ܧܦܤ)
Theo cách dựng thì (ܧܦܤ)//′ܦܣ nên ݀(ܦܤ,′ܦܣ) = ݀൫ܦܣ′, ൯(ܧܦܤ) =  .ܪܣ

Trong tam giác ܧܤܣ vuông tại ܣ có: ଵ
ுమ

= ଵ
మ

+ ଵ
ாమ

= ଽ
ସమ

⇒ ଶܪܣ = ସమ

ଽ
⇒ ܪܣ = ଶ

ଷ
. 

Cách 2: 

 
(′ܦܣ,ܦܤ)݀ =  ݀൫ܦܣ′, ൯(′ܥܤܦ)  =  ݀൫ܣ, ൯(′ܥܤܦ)  = ݀൫ܥ, ൯(′ܥܤܦ)  =  ℎ.  
Xét tứ diện ܥܤܦܥ′ có ଵ

మ
= ଵ

మ
+ ଵ

మ
+ ଵ

ᇱమ
= ଵ

ସమ
+ ଵ

మ
+ ଵ

మ
= ଽ

ସమ
⇒ ℎ = ଶ

ଷ
. 

Vậy khoảng cách giữa ܦܤ và ܦܣ′ bằng ଶ
ଷ

. 

Câu 29. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ௫ିଵ
ଵ

= ௬ିଶ
ଶ

= ௭ିଷ
ଵ

 và mặt phẳng (ߙ):ݔ + ݕ − ݖ − 2 =
0. Trong các đường thẳng sau, đường thẳng nào nằm trong mặt phẳng (ߙ), đồng thời vuông góc và 
cắt đường thẳng ݀? 

 A. Δଵ: ௫ାଶ
ିଷ

= ௬ାସ
ଶ

= ௭ାସ
ିଵ

. B. Δଶ: ௫ିଶ
ଵ

= ௬ିସ
ିଶ

= ௭ିସ
ଷ

. 

 C. Δସ: ௫ିଵ
ଷ

= ௬ିଵ
ିଶ

= ௭
ଵ
. D. Δଷ: ௫ିହ

ଷ
= ௬ିଶ

ିଶ
= ௭ିହ

ଵ
. 

Lời giải 
Chọn D 

Phương trình tham số của đường thẳng ݀: ൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = 2 + ݐ2
ݖ = 3 + ݐ

. 

ܫ ∈ ݀ ⇒ 1)ܫ + ;ݐ 2 + ;ݐ2 3 +  (ݐ
ܫ ∈ (ߙ) ⇒ 1 + ݐ + 2 + ݐ2 − (3 + (ݐ − 2 = 0 ⇔ ݐ = 1 ;2)ܫ ⇒ 4; 4). 
Vectơ chỉ phương của ݀ là ݑሬ⃗ = (1; 2; 1) 
Vectơ chỉ pháp tuyến của (ߙ) là ሬ݊⃗ = (1; 1;−1) 
Ta có [ݑሬ⃗ , ሬ݊⃗ ] = (−3; 2;−1). 
Đường thẳng cần tìm qua điểm 2)ܫ; 4; 4), nhận một VTCP là [ݑሬ⃗ , ሬ݊⃗ ] = (−3; 2;−1) nên có PTTS 

൝
ݔ = 2 − ݐ3
ݕ = 4 + ݐ2
ݖ = 4 − ݐ

. 

Kiểm tra 5)ܣ; 2; 5) ∈ Δଷ, thấy 5)ܣ; 2; 5) thỏa mãn phương trình (∗).Vậy chọn 
C. 

Câu 30. Biểu thức nào sau đây bằng với ∫ sinଶ3ݔdݔ? 
 A. ଵ

ଶ
ቀݔ − ଵ


sin6ݔቁ+ B. ଵ .ܥ

ଶ
ቀݔ + ଵ

ଷ
sin3ݔቁ+  .ܥ

 C. ଵ
ଶ
ቀݔ − ଵ

ଷ
sin3ݔቁ+ D. ଵ .ܥ

ଶ
ቀݔ + ଵ


sin6ݔቁ+  .ܥ

Lời giải 
Chọn A 
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Ta có ∫ sinଶ3ݔdݔ = ଵ
ଶ∫(1 − cos6ݔ)dݔ = ଵ

ଶ
ቀݔ − ଵ


sin6ݔቁ+  .ܥ

Câu 31. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho các điểm 1)ܫ; ;2)ܣ ,(1− ;0   2; −3). Mặt cầu (ܵ) tâm ܫ và đi qua 
điểm ܣ có phương trình là: 

 A. (ݔ + 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) − 1)ଶ = 3. B. (ݔ − 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) + 1)ଶ = 9. 
 C. (ݔ + 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) − 1)ଶ = 9. D. (ݔ − 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) + 1)ଶ = 3. 

Lời giải 
Mặt cầu (ܵ) tâm ܫ và đi qua điểm ܣ có bán kính ܴ = ܣܫ = ඥ1ଶ + 2ଶ + (−2)ଶ = 3. 
⇒ Phương trình mặt cầu (ܵ): (ݔ − 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) + 1)ଶ = 9. 

Câu 32. Cho hai số ܽ, ܾ thỏa mãn logସܽ + logଽܾଶ = 5 và logସܽଶ + logଽܾ = 4. Giá trị ܽ.ܾ là 
 A. 256. B. 144. C. 324. D. 48. 

Lời giải 
Chọn C 
Điều kiện: ܽ > 0, ܾ > 0. 

Theo bài ra ta có hệ: ൜logସܽ + logଽܾଶ = 5
logସܽଶ + logଽܾ = 4

 ⇔ ൜logସܽ + 2logଽܾ = 5
2logସܽ + logଽܾ = 4 ⇔ ൜logସܽ = 1

logଽܾ = 2 ⇔ ቄܽ = 4
ܾ = 81. 

Vậy ܽ. ܾ = 324. 
Câu 33. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy là hình vuông cạnh ܽ, ܵܣ vuông góc với mặt phẳng đáy và ܵܤ =

2ܽ. Góc giữa đường thẳng ܵܤ và mặt phẳng đáy bằng 
 A. 45୭. B. 60୭. C. 90୭. D. 30୭. 

Lời giải 
Chọn B 

 
Ta có ܤܣ là hình chiếu của ܵܤ trên (ܦܥܤܣ). 
Góc giữa đường thẳng ܵܤ và mặt phẳng đáy bằng góc giữa ܵܤ và ܤܣ. 
Tam giác ܵܤܣ vuông tại ܣ, cosܤܣܵ = 

ௌ
= ଵ

ଶ
 ⇒ ܵܤܣ = 60୭. 

Câu 34. Cho hai số phức ݖଵ = −3 − ݅ và ݖଶ = 1 − ݅. Mô đun của số phức ݓ = ଵݖ2 −  ଶ bằngݖ
 A. |ݓ| = 2√10. B. |ݓ| = 5√2. C. |ݓ| = √58. D. |ݓ| = √34. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: 
ଵݖ = −3 − ݅. 
ଶݖ = 1 − ݅ ⇒ ଶݖ = 1 + ݅. 
ݓ = ଵݖ2 − ଶݖ = 2(−3 − ݅) − (1 + ݅) = −7− 3݅. 
|ݓ| = ඥ(−7)ଶ + (−3)ଶ = √58. 

Câu 35. Cho hàm số ݂(ݔ) = ଵ
௫య
− ଵ

௫
. Đặt ݉ = min

( ; ାஶ)
 .khi đó ,(ݔ)݂

 A. ݉ = ଶ√ଷ
ଽ

. B. ݉ = − ଶ√ଷ
ଽ

. C. ݉ = − ଵ
ସ
. D. ݉ = 0. 

Lời giải 
Chọn B 
Hàm số đã cho xác định và liên tục trên (0 ; +∞). Ta có 

S 

A D 

B 
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(ݔ)′݂ = ିଷ
௫ర

+ ଵ
௫మ

= 0 ⇔ ଶݔ = 3 ⇔ ݔ = √3
ݔ = −√3

. 

Giới hạn: lim
௫→శ

ݕ = +∞ ;  lim
௫→ାஶ

ݕ = 0. 
Bảng biến thiên 

 

Vậy ݉ = min
( ; ାஶ)

(ݔ)݂ = − ଶ√ଷ
ଽ

. 

Câu 36. Hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ) − ݔ)(1 − 2)ଷ(ݔ − 3)ଶଶ(ݔ − 4)ସ,∀ݔ ∈ ℝ. Số điểm cực 
trị của hàm số đã cho là 

 A. 2. B. 1. C. 3. D. 4. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có: ݂′(ݔ) = ݔ) − ݔ)(1 − 2)ଷ(ݔ − 3)ଶଶ(ݔ − 4)ସ 

(ݔ)′݂ = 0 ⇔ ൦

ݔ = 1
ݔ = 2
ݔ = 3
ݔ = 4

 

Do (ݔ − 2)ଶ(ݔ − 3)ଶଶ(ݔ − 4)ସ ≥ ݔ∀,0 ∈ ℝ nên dấu của ݂′(ݔ) chính là dấu của ݃(ݔ) = ݔ) −
ݔ)(1 − 2). Ta có bảng biến thiên của hàm số ݕ =  :như sau (ݔ)݂

 
Nhìn bảng biến thiên ta thấy hàm số có 2 điểm cực trị. 

Câu 37. Nếu ba kích thước của một khối hộp chữ nhật tăng lên k lần thì thể tích khối hộp tương ứng sẽ: 
 A. tăng 3k3 lần. B. tăng k2 lần. C. tăng k lần. D. tăng k3 lần. 

Lời giải 
Chọn D 
Nếu gọi C, ܾ, ܥ là ba kích thước của khối chưa tăng thì thể tích khối hộp là ܸ = ܾܽܿ. 
Nếu tăng các kích thước lên ݇ lần thì thể tích khối hộp mới là ܸᇱ = (݇ܽ)(ܾ݇)(݇ܿ) = ݇ଷܸ. 
Vậy thể tích tương ứng tăng lên ݇ଷ lần. 

Câu 38. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ với các điểm ܯ,ܰ thứ tự nằm trên các cạnh ܥܣ,ܥܤ (khác ܥ,ܤ,ܣ) và ܲ là 
giao điểm của ܯܣ và ܰܤ (như hình minh họa). Biết thể tích các khối chóp ܵܲܤܣ;  ܲܰܥܵ;ܰܲܣܵ
thứ tự là 30;20;10. Thể tích khối chóp ܵ.ܥܤܣ thuộc khoảng nào sau đây? 
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 A. (72; 75]. B. [65; 69]. C. (69; 72]. D. (75; 78]. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: 

ௌܸே =
1
3 .݀൫ܵ, ൯.ܵே(ܥܤܣ)  

ௌܸே =
1
3 .݀൫ܵ, ൯.ܵே(ܥܤܣ)  

ௌܸே

ௌܸே
=

1
3 . ݀൫ܵ, ൯.ܵே(ܥܤܣ)
1
3 . ݀൫ܵ, ൯.ܵே(ܥܤܣ)

=
ܵே
ܵே

=
ܰܣ
ܰܥ =

2
1 

⇒ ܰܣ = ଶ
ଷ
⇒ ܥܣ ܵே = ଶ

ଷ
ܵ  ⇒ ௌܸே = ଶ

ଷ ௌܸ  

ௌܸ = ଷ
ଶ ௌܸே = ଷ

ଶ
( ௌܸ + ௌܸே) = ଷ

ଶ
. 50 = 75 (đvtt) 

Câu 39. Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ ∈ [−10 ;  10] để hàm số ݕ = ିଷୡ୭ୱ௫ାଵ
ୡ୭ୱ௫ା

 nghịch 

biến trên khoảng ቀ0 ; గ
ଷ
ቁ? 

 A. 7. B. 6. C. 5. D. 8. 
Lời giải 

Chọn B 
Đặt ݐ = cosݔ ⇒ ݕ = (ݐ)݂ = ିଷ௧ାଵ

௧ା
⇒ (ݐ)′݂ = ିଷି

(௧ା)మ
. 

Xét ݔ ∈ ቀ0 ; గ
ଷ
ቁ nên ݐ ∈ ቀଵ

ଶ
; 1ቁ. 

Vì ݐ = cosݔ nghịch biến trên khoảng ቀ0 ; గ
ଷ
ቁ nên ycbt ⇔ đồng biến trên khoảng ቀଵ (ݐ)݂

ଶ
; 1ቁ  

⇔ (ݐ)′݂ > ݐ∀,0 ∈ ቀଵ
ଶ

; 1ቁ ⇔ ቊ
−3݉ − 6 > 0
−


∉ ቀଵ

ଶ
; 1ቁ ⇔ ൞

݉ < −2


−


≤ ଵ

ଶ

−

≥ 1

⇔ ቊ
݉ < −2
ቂ݉ ≥ −3
݉ ≤ −6

⇔ ቂ−3 ≤ ݉ < −2
݉ ≤ −6   

Mà ݉ ∈ [−10 ;  10] và ݉ n guyên nên: ݉ ∈ {−10,−9,−8,−7,−6,−3}. 
Vậy có tất cả 6 giá trị nguyên của tham số ݉ tmđb 

Câu 40. Có bao nhiêu số phức ݖ thỏa mãn |ݖ − (6 + 8݅)| = 2 và ݖ. ݖ = 64. 
 A. 3. B. 4. C. 2. D. 1. 

Lời giải 
Chọn D 
Gọi ݖ = ݔ + ,ݔ) ݅ݕ ݕ ∈ ℝ). 
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Khi đó: ൜|ݖ − (6 + 8݅)| = 2
.ݖ ݖ = 64

⇔ ൜
ݔ) − 6)ଶ + ݕ) − 8)ଶ = 4 (1)
ଶݔ + ଶݕ = 64 (2)   

Trong mặt phẳng tọa độ ܱݕݔ thì: 
(1) là phương trình của đường tròn (ܥଵ) có tâm 6)ܫ; 8), bán kính ܴଵ = 2. 
(2) là phương trình của đường tròn (ܥଶ) có tâm ܱ(0; 0), bán kính ܴଶ = 8. 
Vì ܱܫ = √6ଶ + 8ଶ = 10 = ܴଵ + ܴଶ nên đường tròn (ܥଵ) và (ܥଶ) tiếp xúc ngoài nhau như hình vẽ. 

 
Suy ra hệ phương trình (1), (2) có nghiệm duy nhất. 
Vậy có đúng 1 số phức thỏa mãn ycbt. 
Chú ý: Ta có thể tìm nghiệm của hệ phương trình (1), (2) như sau: 

Hệ (1), (2) ⇔ ൜ݔ
ଶ + ଶݕ − ݔ12 + 96 − ݕ16 = 0
ଶݔ + ଶݕ − 64 = 0

⇔ ൜
ݔ3 + ݕ4 − 40 = 0
ଶݔ + ଶݕ − 64 = 0 ⇔ ቐ

ݔ = ଶସ
ହ

ݕ = ଷଶ
ହ

⇒ ݖ = ଶସ
ହ

+

ଷଶ
ହ
݅. 

Câu 41. Chọn ngẫu nhiên một số từ tập các số tự nhiên có ba chữ số đôi một khác nhau. Gọi ܵ là tích các 
chữ số được chọn. Xác suất để ܵ > 0 và chia hết cho 6 bằng 

 A. ଶଷ
ହସ

. B. ସଽ
ଵ଼

. C. ଵଷ
ଶ

. D. ହହ
ଵ଼

. 
Lời giải 

Chọn D 
+) Số tự nhiên có ba chữ số khác nhau có dạng ܾܽܿ, ܽ ≠ 0. 
Số phần tử của không gian mẫu là ݊(Ω) = 9.9.8 = 648 (số). 
+) Gọi ܣ là biến cố: “Chọn được số có ܵ > 0 và ܵ chia hết cho 6”. 
Ta có: ܵ = ܽ.ܾ. ܿ > 0 nên ba chữ số ܽ, ܾ, ܿ khác 0. 
Mặt khác ܵ = ܽ.ܾ. ܿ chia hết cho 6 nên xảy ra một trong các TH sau: 
+) TH1: Trong 3 chữ số ܽ, ܾ, ܿ có chữ số 6. 
- Chọn vị trí cho chữ số 6: có 3 cách. 
- Chọn 2 chữ số trong tập {1; 2; 3; 4; 5; 7; 8; 9} và xếp vào 2 vị trí còn lại: có ଼ܣଶ cách. 
⇒ có 3.଼ܣଶ = 168 (số). 
+) TH2: Trong 3 chữ số ܽ, ܾ, ܿ không có chữ số 6. 
Khi đó để ܽ. ܾ. ܿ chia hết cho 6 ta cần có ít nhất 1 chữ số chia hết cho 2 thuộc tập {2; 4; 8} và ít nhất 
1 chữ số chia hết cho 3 thuộc tập {3; 9}. Có các khả năng sau: 
- Trong 3 chữ số ܽ, ܾ, ܿ có một chữ số chia hết cho 2, một chữ số chia hết cho 3 và một chữ số 
thuộc tập {1; 5; 7}: có ܥଷଵ.ܥଶଵ.ܥଷଵ. 3! = 108 (số). 
- Trong 3 chữ số ܽ, ܾ, ܿ có 2 chữ số chia hết cho 2, một chữ số chia hết cho 3: có ܥଷଶ. 2.3! = 36 
(số). 
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- Trong 3 chữ số ܽ, ܾ, ܿ có 1 chữ số chia hết cho 2 và 2 chữ số chia hết cho 3: có ܥଷଵ.ܥଶଶ. 3! = 18 
(số). 
Suy ra ݊(ܣ) = 168 + 108 + 36 + 18 = 330 
Vậy ܲ(ܣ) = ()

(ஐ)
= ଷଷ

ସ଼
= ହହ

ଵ଼
. 

Câu 42. Tích tất cả các giá trị của ݔ thỏa mãn phương trình (3௫ − 3)ଶ − (4௫ − 4)ଶ = (3௫ + 4௫ − 7)ଶ bằng 
 A. 2. B. 4. C. 1. D. 3. 

Lời giải 
Chọn C 
Phương trình ⇔ (3௫ + 4௫ − 7)(3௫ − 4௫ + 1) = (3௫ + 4௫ − 7)ଶ  

⇔ (3௫ + 4௫ − 7)(2. 4௫ − 8) = 0 ⇔ 2. 4௫ = 8 (1)
3௫ + 4௫ − 7 = 0 (2)  

Xét phương trình (1): (1) ⇔ 4௫ = 4 ⇔ ݔ = 1. 
Xét phương trình (2): Xét hàm ݂(ݔ) = 3௫ + 4௫ − 7 trên ℝ. 
Hàm ݂(ݔ) liên tục và ݂′(ݔ) = 3௫ . ln3 + 4௫ . ln4 > ݔ∀ 0 ∈ ℝ nên ݂(ݔ) là hàm đồng biến trên ℝ  
Khi đó, (2) ⇔ (ݔ)݂ = ݂(1) ⇔ ݔ = 1. Vậy tích các nghiệm của phương trình bằng 1. 

Câu 43. Cho đường thẳng ݕ = ଷ
ସ
ݕ và parabolݔ = ଵ

ଶ
ଶݔ + ܽ, (ܽ là tham số thực dương). Gọi ଵܵ, ܵଶlần lượt là 

diện tích của hai hình phẳng được gạch chéo trong hình vẽ bên. Khi ଵܵ = ܵଶthì ܽthuộc khoảng nào 
dưới đây?. 

 
 A. ቀଵ

ସ
 ; ଽ
ଷଶ
ቁ. B. ቀ ଷ

ଵ
 ; 
ଷଶ
ቁ. C. ቀ0 ; ଷ

ଵ
ቁ. D. ቀ 

ଷଶ
 ; ଵ
ସ
ቁ. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có phương trình hoành độ giao điểm ଵ

ଶ
ଶݔ − ଷ

ସ
ݔ + ܽ = 0 ⇔ ଶݔ2 − ݔ3 + 4ܽ = 0. 

Theo đề bài phương trình có hai nghiệm 0 < ଵݔ < ଵݔଶthỏa mãn ቊݔ + ଶݔ = ଷ
ଶ

 (∗)
ଶݔଵݔ = 2ܽ (∗∗)

. 

ଵܵ − ܵଶ = 0 ⇔ ∫ ቚଵ
ଶ
ଶݔ − ଷ

ସ
ݔ + ܽቚ dݔ௫భ

 + ∫ ቚଵ
ଶ
ଶݔ − ଷ

ସ
ݔ + ܽቚ dݔ௫మ

௫భ
= 0 ⇔ ∫ ቚଵ

ଶ
ଶݔ − ଷ

ସ
ݔ + ܽቚ dݔ௫మ

 =
0. 

⇔ ቚଵ

ଷݔ − ଷ

଼
ଶݔ + ቚฬݔܽ



௫మ
= 0 ⇔ ቚଵ


ଶଷݔ −

ଷ
଼
ଶଶݔ + ଶቚݔܽ = 0 ⇒ ܽ = − ௫మమ


+ ଷ௫మ

଼
 (∗∗∗). 

Từ (∗) ⇒ ଵݔ = ଷ
ଶ
− (∗∗) ଶ, thay vàoݔ ⇒ ቀଷ

ଶ
− ଶቁݔ ଶݔ = − ௫మమ

ଷ
+ ଷ௫మ

ସ
⇔ ଶ௫మమ

ଷ
− ଷ௫మ

ସ
= 0 ⇒ ଶݔ = ଽ

଼
(∗∗∗)
ሱ⎯ሮ ܽ = ଶ

ଵଶ଼
. Vậy ܽ ∈ ቀ ଷ

ଵ
 ; 
ଷଶ
ቁ. 

 
Câu 44. Cho hàm số ݂(ݔ) = ଷݔ + ଶݔܽ + ݔܾ + ܿ và ݃(ݔ) = ݔ݀)݂ + ݁) với ܽ,ܾ, ܿ, ݀, ݁ ∈ ℝ có đồ thị như 

hình vẽ bên, trong đó đường cong đậm hơn là đồ thị của hàm số ݕ =  Diện tích hình phẳng .(ݔ)݂
giới hạn bởi hai đường cong ݕ = ݕ và (ݔ)݂ =  ?gần nhất với kết quả nào sau đây (ݔ)݃
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 A. 3,67. B. 4,25. C. 3,63. D. 4,5. 

Lời giải 
Chọn D 
Từ hình vẽ suy ra ݂(ݔ) = ݔ)ݔ − 3)ଶ (do hệ số ݔଶ bằng 1). 
(ݔ)݃ = ݔ݀)݂ + ݁) = ݔ݀) + ݔ݀)(݁ + ݁ − 3)ଶ. 
Đồ thị hàm số ݕ = ݔ tại ݔܱ cắt (ݔ)݃ = ଷ

ଶ
 và ݔ = 3, trong đó điểm ݔ = ଷ

ଶ
 là điểm tiếp xúc ⇒

ቊ
ଷ
ଶ
݀ + ݁ = 0

3݀ + ݁ = 0
 ⇔ ቄ݀ = −2

݁ = 6 . Suy ra ݃(ݔ) = ݔ2−) + ݔ2−)(6 + 3)ଶ. 

Diện tích hình phẳng ܵ = ∫ −(ݔ)݂| ଷݔ݀|(ݔ)݃
ଵ  = ∫ ଷݔ15−| + ଶݔ42 + ݔ27 − ଷݔ݀|54

ଵ   
= ∫ ଷݔ9) − ଶݔ54 + ݔ99 − ଶݔ݀(54

ଵ + ∫ ଷݔ9−) + ଶݔ54 − ݔ99 + ଷݔ݀(54
ଶ = 4,5. 

Câu 45. Có bao nhiêu số nguyên ݔ sao cho tồn tại số thực ݕ thỏa mãn 2ଶ௫మା௬మ = 3௫ା௬? 
 A. 2. B. 0. C. Vô số. D. 1. 

Lời giải 
Chọn A 

Đặt 2ଶ௫మା௬మ = 3௫ା௬ = ݔsuy ra ൜2 ,ݐ
ଶ + ଶݕ = logଶݐ

ݔ + ݕ = logଷݐ
. 

Ta có (ݔ + ଶ(ݕ = ቀ ଵ
√ଶ

ݔ2√. + 1. ቁݕ
ଶ
≤ ቀଵ

ଶ
+ 1ቁ ଶݔ2) +  :ଶ) nên suy raݕ

logଷଶݐ ≤
ଷ
ଶ

logଶݐ = ଷ
ଶ

logଶ3. logଷݐ ⇒ logଷݐ ≤
ଷ
ଶ

logଶ3 ≈ 2,74. 
Do đó 2ݔଶ + ଶݕ = logଶݐ = logଶ3. logଷݐ ≤ 3,7. 
Mà ݔ ∈ ℤ nên ݔ ∈ {−1; 0; 1}. 

+ Với ݔ = 0, ta có ൜ݕ
ଶ = logଶݐ = logଶ3. logଷݐ
ݕ = logଷݐ

, suy ra ݕଶ = .ݕ logଶ3 ⇔ 
ݕ = 0
ݕ = logଶ3. 

+ với ݔ = 1, ta có ൜2 + ଶݕ = logଶݐ = logଶ3. logଷݐ
1 + ݕ = logଷݐ

, suy ra 

2 + ଶݕ = logଶ3. (1 + ⇔ (ݕ ଶݕ − logଶ3.ݕ + 2− logଶ3 = 0 phương trình có nghiệm. 

+ Với ݔ = −1, ta có ൜2 + ଶݕ = logଶݐ = logଶ3. logଷݐ
−1 + ݕ = logଷݐ

, suy ra 

2 + ଶݕ = logଶ3. (−1 + ⇔ (ݕ ଶݕ − logଶ3.ݕ + 2 + logଶ3 = 0 phương trình vô nghiệm. 
Câu 46. Cho hàm số ݂(ݔ) = ଷݔܽ + ଶݔܾ + ݔܿ + ݀, (ܽ,ܾ, ܿ, ݀ ∈ ℝ) thỏa mãn ܽ > 0, ݀ > 2021, ܽ + ܾ +

ܿ + ݀ − 2021 < 0. Tìm số điểm cực trị của hàm số ݕ = −(ݔ)݂| 2021|. 
 A. 4. B. 5. C. 2. D. 3. 
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Lời giải 
- Xét hàm số ݃(ݔ) = −(ݔ)݂ 2021. 
Ta có: ݃(ݔ) = ଷݔܽ + ଶݔܾ + ݔܿ + ݀ − 2021  

Ta có: ൜݃
(0) = ݀ − 2021 > 0
݃(1) = ܽ + ܾ + ܿ + ݀ − 2021 < 0  

Theo giả thiết, ta được ൜݃
(0) > 0

݃(1) < 0. 

- Lại do: ܽ > 0 nên ൝
lim
௫→ାஶ

(ݔ)݃ = +∞

lim
௫→ିஶ

(ݔ)݃ = −∞ ⇒ ߚ∃ > (ߚ)݃:1 > 0 và ⇒ ߙ∃ < (ߙ)݃:0 < 0. 

Do đó: ቐ
(0)݃.(ߙ)݃ < 0
݃(0).݃(1) < 0
(ߚ)݃.(1)݃ < 0

 ⇒ (ݔ)݃ = 0 có 3 nghiệm phân biệt thuộc khoảng (ߚ;ߙ). 

Nhận xét: hàm số ݃(ݔ) = −(ݔ)݂ 2021 có 2 điểm cực trị. 
Từ đó hàm số ݕ = −(ݔ)݂| 2021| có 5 điểm cực trị. 

Câu 47. Khối nón tròn xoay (ܰ) đỉnh ܵ,ܱ là tâm của đáy, chiều cao ℎ, bán kính đáy ܴ. Một khối nón (ܰ′) 
có đỉnh là ܱ, đáy là thiết diện cắt bởi một mặt phẳng song song với đáy của nón (ܰ). Chiều cao của 
nón (ܰ′) phải bằng bao nhiêu để thể tích khối nón (ܰ′) là lớn nhất. 

 
 A. 

ଶ
. B. √ଷ

ଷ
. C. ଶ

ଷ
. D. 

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn D 
Gọi ܱ′ là tâm đáy của hình nón (ܰ′), bán kính đáy hình nón (ܰ′) là ܴ′. 
Đặt ܱܱ′ = 0 ,ݐ < ݐ < ℎ. Ta có : ܴ′ = ି௧


ܴ (tam giác vuông đồng dạng). 

Thể tích khối nón (ܰ′): ܸ = ଵ
ଷ
ݐଶ(′ܴ)ߨ = గோమ

ଷమ
(ℎ −  ݐଶ(ݐ

Xét ݂(ݐ) = గோమ

ଷమ
(ℎ −  ݐଶ(ݐ

Ta có ݂′(ݐ) = గோమ

ଷమ
ଶݐ3) − 4ℎݐ + ℎଶ) 

Cho ݂′(ݐ) = 0 ⇒ ଶݐ3 − 4ℎݐ + ℎଶ = 0 ⇔ ቈ
ݐ = ℎ
ݐ = 

ଷ
. 

Bảng biến thiên 
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Suy ra ୫ܸୟ୶ = ସగ
଼ଵ
ܴଶℎ khi ݐ = 

ଷ
. 

Câu 48. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho hai đường thẳng đường thẳng ݀ଵ: ൝
ݔ = −1 + ݐ
ݕ = −2 + ݐ2
ݖ = ݐ

 và 

݀ଶ: ൝
ݔ = 2 + ′ݐ2
ݕ = 1 + ′ݐ
ݖ = 1 + ′ݐ

:(ܲ) và mặt phẳng (tham số :′ݐ và ݐ)  ݔ + ݕ − ݖ2 + 5 = 0. Lập phương trình 

đường thẳng ݀ song song với mặt phẳng (ܲ) và cắt hai đường thẳng ݀ଵ và ݀ଶ tại ܤ ,ܣ sao cho độ 
dài ܤܣ đạt giá trị nhỏ nhất. 

 A. ൝
ݔ = 1 + ݑ
ݕ = ݑ−
ݖ = ݑ

. B. ൝
ݔ = 1 + ݑ
ݕ = 2 + ݑ
ݖ = 2 + ݑ

. C. ൝
ݔ = 1 + ݑ2
ݕ = ݑ2
ݖ = ݑ

. D. ൝
ݔ = 1− ݑ4
ݕ = ݑ2−
ݖ = ݑ−

. 

Lời giải 
Chọn B 
Vì ܣ ∈ ݀ଵ, ܤ ∈ ݀ଶ  ⇒ 1−)ܣ  + ;ݐ  −2 + ;ݐ2 2)ܤ và (ݐ  + ;′ݐ2  1 + ;′ݐ  1 +  .(′ݐ
Ta có: ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = (3 + ′ݐ2 − ;ݐ  3 + ′ݐ − ;ݐ2  1 + ′ݐ −  .(ݐ

Mặt phẳng (ܲ) có VTPT ሬ݊⃗ = (1; (ܲ)//ܤܣ ,(2− ;1   ⇔ ൜ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ ⊥ ሬ݊⃗
ܣ ∉ (ܲ). 

ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ ⊥ ሬ݊⃗ ⇔ ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ . ሬ݊⃗ = 0 ⇔  3 + ′ݐ2 − ݐ + 3 + ′ݐ − ݐ2 − 2(1 + ′ݐ − (ݐ = 0 ⇔ ′ݐ  = ݐ − 4. 
Suy ra ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = ݐ) − ݐ− ;5 − 1; −3). 
Do đó, ܤܣ = ඥ(ݐ − 5)ଶ + ݐ−) − 1)ଶ + (−3)ଶ = ඥ2(ݐ − 2)ଶ + 27 ≥ 3√3 ⇒ minܤܣ = 3√3 khi 
ݐ = 2. 
Khi đó, 1)ܣ;  2;  2)  ∉ ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ ;(ܲ) = (−3; −3; −3). 
Vậy ݀ là đường thẳng đi qua ܣ và có VTCP là vectơ ݑሬ⃗ = (1;  1;  1) nên ݀ có phương trình là: 

൝
ݔ = 1 + ݑ
ݕ = 2 + ݑ
ݖ = 2 + ݑ

 .tham số :ݑ ,

Câu 49. Cho hai số phức ݖଵ, ݅)| :ଶ thỏa mãn điều kiệnݖ − ݖ(1 − 3݅ + 3| = 2 và |ݖଵ − |ଶݖ = 2. Gọi GTLN, 
GTNN của ܲ = |ଵݖ| + ܵ Tính .݉,ܯ ଶ| làݖ| = ଶܯ + ݉ଶ. 

 A. 72. B. 90. C. 88. D. 126. 
Lời giải 

Chọn C 

 
Ta có |(݅ − ݖ(1 − 3݅ + 3| = 2 ⇔ |݅ − 1|. ݖ| − 3| = 2 ⇔ ݖ| − 3| = √2 (∗) 
Gọi ܤ ,ܣ lần lượt là các điểm biểu diễn số phức ݖଵ,  cùng thuộc ܤ,ܣ ଶ. Từ (∗) suy ra các điểmݖ
đường tròn (ܥ) tâm 3)ܫ; 0), bán kính ܴ = √2. 
Do |ݖଵ − |ଶݖ = 2 ⇒ ܤܣ = 2. 
Gọi ܰ là trung điểm của ܪ ,ܤܣ thuộc đoạn ܱܫ thỏa mãn ܱܪ = ହ

ଶ
. Khi đó 



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 21    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

+ ܲ = ܣܱ + ܤܱ ≤ ଶܣܱ√.2√ + ଶܤܱ = √2.ට2ܱܰଶ + మ

ଶ
= √2.√2ܱܰଶ + 2. 

Ta có ܱܰ ≤ ܫܱ + ܰܫ = ܫܱ + √ܴଶ − ଶܰܣ = 3 + √2− 1 = 4. 
Do đó ܲ ≤ √2.√34 = 2√17. 
Dấu đẳng thức xảy ra khi và chỉ khi ܤܣ ⊥  .ܱܫ (và ܰ thuộc tia đối của tia ݔܱ
Vậy ܯ = 2√17. 
+ Gọi ܭ là trung điểm của ܰܫ. Khi đó ܣܭ = ܤܭ = ܽ = √ହ

ଶ
. Ta có: 

 
ܲ = ܣܱ + ܤܱ = ଵ


ܤܭ.ܣܱ) + ≤ (ܣܭ.ܤܱ ଵ


= ܤܣ.ܭܱ. ସ

√ହ
 (theo bất đẳng thức Ptolemy) ܭܱ.

Gọi ܪଵ là hình chiếu của ܭ trên trục hoành. Khi đó: ܱܭ ≥  .ଵܪܱ
Mặt khác ܪܫଵ ≤ ܭܫ = ଵ

ଶ
⇒ ଵܪܱ ≥ ܲ suy ra ܪܱ ≥ ସ

√ହ
ܪܱ = 2√5 

(dấu đẳng thức xảy ra khi tứ giác ܱܣܤܪ nội tiếp hay ܤܣ ⊥  ܪܱ (và ܰ thuộc đoạn ݔܱ
Vậy ݉ = 2√5. 
Do đó ܵ = ଶܯ + ݉ଶ = 88. 

Câu 50. Các bồn chứa xăng vận chuyển trên xe cơ giới thường có dạng hình trụ nằm ngang với đáy là một 
hình elip mà không phải hình tròn. Việc chế tạo theo hình elip có nhiều ưu điểm như: làm cho trọng 
tâm xe thấp, độ dao động của chất lỏng bên trong bồn sẽ thấp … Giả sử một bồn chở xăng có đáy là 
đường elip có phương trình ௫

మ

ଽ
+ ௬మ

ସ
= 1 và chiều dài của bồn là 10݉. Sau khi bơm xăng cho một 

trạm xăng thì phần xăng còn lại cách đỉnh của elip 1݉ (Tham khảo hình vẽ). Tính gần đúng lượng 
xăng còn lại trong bồn xăng (Làm tròn đến hàng đơn vị theo lít và giả sửa các vật liệu chế tạo nên 
bồn xăng có độ dài không đáng kể). 

 
 A. 151 647 lít. B. 151 646 lít. C. 151 645 lít. D. 151 644 lít. 

Lời giải 
Chọn D 
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Từ phương trình elip ௫
మ

ଽ
+ ௬మ

ସ
= 1 ta có ቄܽ = 3

ܾ = 2. 

 
Diện tích đáy của bồn hình elip: ܵ(ா) = ܾܽߨ =  .ߨ6
Đặt hệ trục tọa độ như hình vẽ. 
Ta có: ܵெ = ଵܵ + ܵଶ là phần diện tích đáy có xăng bị mất đi. 
Gọi ܯ,ܰ là giao điểm của elip và đường thẳng ݕ = 1. 

Khi đó: ௫
మ

ଽ
+ ଵ

ସ
= 1 ⇔ 

ݔ = ଷ√ଷ
ଶ

ݔ = − ଷ√ଷ
ଶ

⇒ ܰቀଷ√ଷ
ଶ

 ;  1ቁ. 

Phần diện tích ଵܵ được giới hạn bởi đường elip ௫
మ

ଽ
+ ௬మ

ସ
= 1, đường thẳng ݕ = 1 và hai đường ݔ =

ݔ ,0 = ଷ√ଷ
ଶ

. 

Do đó: ଵܵ = ∫ ቆ2ට1− ௫మ

ଽ
− 1ቇ݀ݔ

య√య
మ

 . Mà ଵܵ = ܵଶ ⇒ ܵெ = 2∫ ቆ2ට1− ௫మ

ଽ
− 1ቇ݀ݔ

య√య
మ

 . 

Nên diện tích phần đáy còn xăng là: ܵ = (ܵா) − ܵெ. 
Vậy thể tích phần xăng còn lại là: 

ܸ = ܵ.ℎ = 10. ቈ6ߨ − 2∫ ቆ2ට1− ௫మ

ଽ
− 1ቇ݀ݔ

య√య
మ

  ≈ 151,644(݉ଷ) ≈ 151 644 lít. 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
017 

 
Câu 1. Đạo hàm của hàm số ݕ = 5௫ là 
 A. ݕ′ = .ݔ 5௫ିଵ. B. ݕ′ = 5௫ . C. ݕ′ = 5௫ln5. D. ݕ′ = ହೣ

୪୬ହ
.  

Câu 2. Cho các số phức ݖଵ = 1− ଶݖ ,݅ = −2 + 3݅. Tìm phần ảo của số phức ݖ = ଵݖ −   .ଶݖ
 A. 3. B. 4. C. 2. D. −4.  

Câu 3. Tính tích phân ܫ = ∫ ݔ2) + ଶݔ݀(1
   

 A. ܫ = 4. B. ܫ = 5. C. ܫ = 6. D. ܫ = 2. 
Câu 4. Tìm một nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ଶ

√௫ିଵ
. 

 A. (ݔ)ܨ = ݔ√4 − 1. B. (ݔ)ܨ = ݔ√2 − 1. 
 C. (ݔ)ܨ = ݔ√ − 1. D. (ݔ)ܨ = ଵ

√௫ିଵ
. 

Câu 5. Trong không gian (ܱݖݕݔ), cho mặt phẳng (ܲ): ݔ3 + ݕ2 − ݖ + 5 = 0. Vectơ nào dưới đây là một 
vectơ pháp tuyến của (ܲ). 

 A. ݊ଷሬሬሬሬ⃗ = (2;  3;  2). B. ݊ଵሬሬሬሬ⃗ = (2;  3;  0). C. ݊ଶሬሬሬሬ⃗ = (3;  2; −1). D. ݊ସሬሬሬሬ⃗ = (2;  0;  3). 
Câu 6. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho hai điểm (1−;2−;1)ܣ và 1)ܤ; 4; 3). Độ dài đoạn ܤܣ là 
 A. 3. B. 2√13. C. 2√3. D. √6. 
Câu 7. Tập nghiệm của bất phương trình 3ଶ௫ାଵ ≥ 3௫మି௫ିଽ là: 
 A. [−2;  5]. B. (−∞;  −5] ∪ [2; +∞). 
 C. (−∞; −2] ∪ [5; +∞). D. [−5;  2]. 
Câu 8. Nghiệm của phương trình logଷ(4− (ݔ = 2 là 
 A. −2. B. −4. C. −5. D. −1. 
Câu 9. Cho khối nón có chiều cao ℎ, bán kính đáy ݎ. Thể tích khối nón đã cho bằng 
 A. ସగ

మ

ଷ
. B. గ

మ

ଷ
. C. 2ℎݎߨଶ. D. ℎݎߨଶ. 

Câu 10. Cho cấp số nhân (ݑ), với ݑଵ = ସݑ,9− = ଵ
ଷ
. Công bội của cấp số nhân đã cho bằng 

 A. ଵ
ଷ
. B. ିଵ

ଷ
. C. −3. D. 3. 

Câu 11. Cho hàm số ݕ =  .có đồ thị như hình vẽ. Chọn khẳng định đúng (ݔ)݂

 
 A. Giá trị cực đại của hàm số là ݕ = −2. B. Điểm cực tiểu của hàm số là ݔ = 2. 
 C. Điểm cực đại của hàm số là ݔ = 2. D. Giá trị cực tiểu của hàm số là ݕ = 2. 
Câu 12. Tập xác định của hàm số ݕ = logଷݔ là 
 A. (0; +∞). B. [0; +∞). C. ℝ∗. D. ℝ. 



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 2    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

Câu 13. Cho ܽ là số thực dương khác 5. Tính ܫ = logೌ
ఱ
ቀ 

య

ଵଶହ
ቁ. 

 A. ܫ = 3. B. ܫ = ଵ
ଷ
. C. ܫ = − ଵ

ଷ
. D. ܫ = −3. 

Câu 14. Cho số phức ݖ = 2 − 3݅. Số phức liên hợp ݖ là 
 A. ̅ݖ = −2 − 3݅. B. ̅ݖ = 3− 2݅. C. ̅ݖ = −2 + 3݅. D. ̅ݖ = 2 + 3݅. 
Câu 15. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 − ݕ2 + ݖ6 − 11 = 0. Tọa độ tâm 

mặt cầu (ܵ) là ܫ(ܽ ;  ܾ ;  ܿ). Tính ܽ + ܾ + ܿ? 
 A. 0. B. 3. C. −1. D. 1. 
Câu 16. Lớp 12A có 40 học sinh gồm 25 học sinh nam và 15 học sinh nữ. Có bao nhiêu cách chọn ra 2 học 

sinh của lớp 12A sao cho 2 học sinh có 1 học sinh nam và 1 học sinh nữ. 
 A. 375. B. 780. C. 1560. D. 40. 
Câu 17. Tìm hoành độ các giao điểm của đường thẳng ݕ = ݔ2 − ଵଷ

ସ
 với đồ thị hàm số ݕ = ௫మିଵ

௫ାଶ
. 

 A. ݔ = − ଵଵ
ସ

ݔ; = 2. B. ݔ = ݔ;1 = ݔ;2 = 3. C. ݔ = − ଵଵ
ସ

. D. ݔ = 2 ± √ଶ
ଶ

. 
Câu 18. Tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ݕ = ି௫

௫ିଶ
 là đường thẳng 

 A. ݕ = −1. B. ݕ = 0. C. ݕ = ଵ
ଶ
⋅ D. ݕ = 2.  

Câu 19. Thể tích của miếng giò dạng nửa hình trụ, như hình vẽ: 

 
có đường kính đáy 10 ܿ݉ và chiều cao 8 ܿ݉ là 

 A. 80ߨ (ܿ݉ଷ). B. 100ߨ (ܿ݉ଷ). C. 200ߨ (ܿ݉ଷ). D. 100ߨ (ܿ݉ଶ). 
Câu 20. Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên tập ℝ, một nguyên hàm của ݂(ݔ) là (ݔ)ܨ thoả mãn (1)ܨ = −3 và 

(0)ܨ = 1. Giá trị ∫ ଵݔd(ݔ)݂
  bằng 

 A. 4. B. −4. C. −3. D. −2. 
Câu 21. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ + 1 với mọi ݔ ∈ ℝ. Hàm số đã cho nghịch biến trên 

khoảng nào dưới đây? 
 A. ଷ


. B. (−1; +∞). C. (1; +∞). D. (−∞;−1). 

Câu 22. Cho hàm số ݕ =  :có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂

 

Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 
 A. (−∞;−1). B. (0; +∞). C. (0; 1). D. (−1; 0). 

Câu 23. Bảng biến thiên sau là của hàm số nào? 

 
 A. ݕ = ଷݔ− − ଶݔ3 − 1. B. ݕ = ଷݔ− + ଶݔ3 − 1. C. ݕ = ଷݔ + ଶݔ3 − 1. D. ݕ = ଷݔ − ଶݔ3 −
1. 
Câu 24. Thể tích của khối chóp có chiều cao bằng ℎ và diện tích đáy bằng ܤ là 
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 A. ܸ = ଵ
ଶ
ܸ .ℎ. Bܤ = ଵ

ଷ
ܸ .ℎ. Cܤ = ଵ


ܸ .ℎ. Dܤ =  .ℎܤ

Câu 25. Số phức nào dưới đây có điểm biểu diễn trên mặt phẳng tọa độ là điểm ܯ như hình dưới 

 
 A. 

ଶାଷ
. B. (1 + ݅)(2− ݅). C. (1 + ݅)(2− 3݅). D. ଷିଶ


. 

Câu 26. Trong không gian ܱݖݕݔ, đường thẳng ݀: ௫ିଵ
ଶ

= ௬ିଶ
ିଵ

= ௭ିଷ
ଶ

đi qua điểm nào sau đây? 
 A. ܲ(1; 2; 3). B. ܰ(−2; 1;−2). C. ܳ(2;−1; 2). D. (3−;2−;1−)ܯ. 
Câu 27. Cho hình hộp ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ có tất cả các cạnh đều bằng ܽ, ܦܥܤ = ܦ′ܦ′ܣ = ′ܣ′ܤܤ = 60୭. 

Khoảng cách giữa hai đường thẳng ܦ′ܣ và ܦܥ′ bằng. 

 
 A. √ଷ


. B. √

ଷ
. C. √ଶ

ଶ
. D. √ଷ

ଷ
. 

Câu 28. Biết khối chóp (ܥ) và khối lăng trụ (ܮ) có cùng chiều cao và diện tích đáy. Gọi ܸ, ܸ′ lần lượt là thể 
tích của (ܥ) và (ܮ). Câu khẳng định đúng là 

 A. ᇱ
ଶ

= ܸ. B. ܸ = ܸ′. C. ܸ′ = 
ଷ
. D. ܸ = ᇱ

ଷ
. 

Câu 29. Cho (ܲ):ݕ = ܣ ଶ vàݔ ቀ−2; ଵ
ଶ
ቁ. Gọi ܯ là một điểm bất kì thuộc (ܲ). Khoảng cách ܣܯ bé nhất là 

 A. √ଶ
ଶ

. B. √ହ
ଶ

. C. ହ
ସ
. D. ଶ√ଷ

ଷ
. 

Câu 30. Cho các số thực ݕ ,ݔ thỏa mãn logଶ(2௫ ⋅ 4௬) = log√ଶ2. Mệnh đề nào sau đây đúng? 
 A. 2ݔ + ݕ4 = 1. B. 4ݔ + ݕ2 = 1. C. 2ݕݔ = 1. D. ݔ + ݕ2 = 2. 
Câu 31. Cho ∫ ଶ௫ାଷ

ଶି௫
 dݔଵ

 = ܽln2 + ܾ (ܽ và ܾ là các số nguyên). Khi đó giá trị của ܽ là 
 A. −5. B. −7. C. 7. D. 5. 

Câu 32. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai đường thẳng ݀ଵ: ௫
ଵ

= ௬ାଵ
ଶ

= ௭
ଵ
 và ݀ଶ: ௫

ଵ
= ௬ିଵ

ିଶ
= ௭ିଵ

ଷ
. Đường thẳng 

݀ cắt cả hai đường thẳng ݀ଵ, ݀ଶ và song song với Δ: ௫ିସ
ଵ

= ௬ି
ସ

= ௭ିଷ
ିଶ

 có phương trình là 

 A. ௫ିଵ
ଵ

= ௬ିଵ
ସ

= ௭ିସ
ିଶ

. B. ௫ାଵ
ଵ

= ௬ାଵ
ସ

= ௭ାସ
ିଶ

. 

 C. ௫ିଵ
ଵ

= ௬ାଵ
ସ

= ௭ିସ
ିଶ

. D. ௫ାଵ
ଵ

= ௬ିଵ
ସ

= ௭ାସ
ିଶ

. 
Câu 33. Cho số phức ݖ thỏa (2 + ݖ(݅ − ݖ)4 − ݅) = −8 + 19݅ Mô đun của ݖ bằng 
 A. 5. B. 13. C. √5. D. √13. 

C'
B'

C

D'

A

B

D

A'
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Câu 34. Hàm số nào sau đây là một nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ଶ
√௫ାଵ

? 

 A. (ݔ)ܨ = ݔ√2 + 1. B. (ݔ)ܨ = ଵ
√௫ାଵ

. C. (ݔ)ܨ = ݔ√ + 1. D. (ݔ)ܨ = ݔ√4 + 1. 

Câu 35. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ liên tục trên ℝ, có đạo hàm (ݔ)݂   = − ݔ)ଷݔ   1)ଶ(ݔ +  2). Hỏi hàm số 
= ݕ  ?có bao nhiêu điểm cực trị (ݔ)݂ 

 A. 0. B. 2. C. 3. D. 1. 
Câu 36. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy là hình vuông cạnh ܽ, ܵܣ ⊥ ܣܵ và (ܦܥܤܣ) = √

ଷ
. Tính góc giữa 

 ?(ܦܥܤܣ) và mặt phẳng ܥܵ
 A. 90°. B. 45°. C. 60°. D. 30°. 

Câu 37. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai điểm 2)ܣ ; ; 4−)ܤ ,(5− ; 3   1 ;  3). Viết phương trình mặt cầu 
đường kính ܤܣ. 

 A. (ݔ +  1)ଶ  + + ݕ)   2)ଶ  + + ݖ)   1)ଶ  =  26. B. (ݔ +  1)ଶ  + − ݕ)   2)ଶ  + + ݖ)   1)ଶ  =
 26. 
 C. (ݔ −  1)ଶ  + − ݕ)   2)ଶ  + − ݖ)   1)ଶ  =  26. D. (ݔ −  1)ଶ  + + ݕ)   2)ଶ  + − ݖ)   1)ଶ  =
 26. 
Câu 38. Cho hàm số ݕ = ସݔ + ଷݔܾ + ଶݔܿ + ݔ݀ + ݁ với ܾ, ܿ, ݀, ݁ ∈ ℝ, có các giá trị cực trị là 1, 16 và 25. 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ݃(ݔ) = ᇱ(௫)
ඥ(௫)

 với trục hoành bằng 

 A. 12. B. 6. C. 10. D. 4. 
Câu 39. Có bao nhiêu số phức ݖ thỏa mãn |ݖ|ଶ = ݖ|2 + |ݖ + 4 và |ݖ − 1 − ݅| = ݖ| − 3 + 3݅|? 
 A. 3. B. 1. C. 2. D. 4. 
Câu 40. Cho tứ diện ܦܥܤܣ có ܤܣ = ܽ√6, tam giác ܦܥܣ đều, hình chiếu vuông góc của ܣ lên mặt phẳng 

 một góc (ܦܥܣ) tạo với mặt phẳng (ܪܦܣ) mặt phẳng ,ܦܥܤ trùng với trực tâm của tam giác (ܦܥܤ)
45. Tính thể tích khối tứ diện ܦܥܤܣ. 

 A. ଽ
య

ସ
. B. ଷ

య

ସ
. C. ଷ

య

ଶ
. D. ଶ

య

ସ
. 

Câu 41. Cho (ܪ) là hình phẳng giới hạn bởi các đồ thị hàm số ݕ = ݕ ,݁ = ݁௫ và ݕ = (1− ݔ(݁ + 1 (tham 
khảo hình vẽ bên). 

 
Diện tích hình phẳng (ܪ) là 

 A. ܵ = ୣିଵ
ଶ

. B. ܵ = e + ଵ
ଶ
. C. ܵ = ୣ ା ଵ

ଶ
. D. ܵ = e + ଷ

ଶ
. 

Câu 42. Gọi ܵ là tập hợp tất cả các số tự nhiên gồm bốn chữ số phân biệt được chọn từ các chữ số 
0,1,2,3,4,5,6,7. Chọn ngẫu nhiên một số từ ܵ. Xác suất để chọn được số lớn hơn 2020 bằng 

 A. 

. B. ଷ

ସଽ
. C. ହ


. D. ଶଷଽ

ଶଽସ
. 

Câu 43. Tính tổng ܶ tất cả các nghiệm của phương trình 5ୱ୧୬మ௫ + 5ୡ୭ୱమ௫ = 2√5 trên đoạn [0;  .[ߨ2
 A. ܶ = ଷగ

ସ
. B. ܶ = ܶ .C .ߨ = ܶ .D .ߨ4 =  .ߨ2

Câu 44. Cho hàm số ݕ =  :có đạo hàm trên ℝ và có bảng xét dấu của đạo hàm như hình vẽ sau (ݔ)݂
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Có bao nhiêu số nguyên ݉ ∈ (0 ;  2020) để hàm số ݃(ݔ) = ଶݔ)݂ − ݔ + ݉) nghịch biến trên 
khoảng (−1 ;  0)? 

 A. 2015. B. 2018. C. 2017. D. 2016. 

Câu 45. Xét các số thực thỏa mãn 2௫మା௬మାଵ ≤ ଶݔ) + ଶݕ − ݔ2 + 2)4௫. Giá trị lớn nhất của biểu thức ܲ =
଼௫ାସ

ଶ௫ି௬ାଵ
 gần với giá trị nào sau đây nhất? 

 A. 7. B. 8. C. 9 D. 6. 
Câu 46. Người ta làm một chiếc vòng tròn bằng bạc, biết đường kính ngoài của chiếc vòng bạc là 70 ܿ݉, 

đường kính trong là 50 ܿ݉ (tham khảo hình vẽ bên). Thể tích của vòng bạc là 

 
 A. 1500ߨ ܿ݉ଷ. B. 1500ߨ ܿ݉ଷ. C. 1500ߨଶܿ݉ଷ. D. 9000ߨଶܿ݉ଷ.  

Câu 47. Cho hai số phức ݓ ,ݖ thỏa mãn ൜
ݖ| − 3 − 2݅| ≤ 1
ݓ| + 1 + 2݅| ≤ ݓ| − 2 − ݅|. Tìm giá trị nhỏ nhất ୫ܲ୧୬ của biểu 

thức ܲ = ݖ| −  .|ݓ
 A. ୫ܲ୧୬ = √2 + 1. B. ୫ܲ୧୬ = ହ√ଶିଶ

ଶ
. C. ୫ܲ୧୬ = ଷ√ଶିଶ

ଶ
. D. ୫ܲ୧୬ = ଷ√ଶିଶ

ଶ
. 

Câu 48. Một công ty sản xuất một loại cốc giấy hình nón có thể tích bằng 27 cmଷ. Tìm tỉ số 

 của chiều cao 

ℎ và bán kính đáy ݎ của hình nón để lượng giấy tiêu thụ ít nhất. 
 A. 


= √2. B. 


= 2. C. 


= ଵ

ଶ
. D. 


= ଵ

√ଶ
. 

Câu 49. Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, mặt cầu (ܵ):ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 − ݕ2 − 7 = 0 và điểm 
;1−;2)ܣ 2). Gọi ݀: ௫ିଷ

ିସ
= ௬ି


= ௭ା


 là đường thẳng đi qua ܣ, tiếp xúc với (ܵ), cách gốc tọa độ ܱ 

một khoảng lớn nhất. Giá trị của biểu thức ܶ = ܽ + ܾ + ݉ + ݊ bằng 
 A. ଵହ

ଶ
. B. 3. C. 7. D. ଵଽ


. 

Câu 50. Cho hàm số ݂(ݔ) = ଵ
ହ

ସݔ) − ଷݔ − ଶݔ7 + ݔ + 6). Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ để 
hàm số ݕ = ݔ)݂| + 1) + ݉| có 7 điểm cực trị? 

 A. 4. B. 1. C. 2. D. 3. 
------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
C D C A C B A C B B B A A D C A A A B B D D B B D 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
A B D B D C C D D B D B C A A C D C D A C B A A C 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1. Đạo hàm của hàm số ݕ = 5௫ là 
 A. ݕ′ = .ݔ 5௫ିଵ. B. ݕ′ = 5௫ . C. ݕ′ = 5௫ln5. D. ݕ′ = ହೣ

୪୬ହ
.  

Lời giải 
Chọn C 

Câu 2. Cho các số phức ݖଵ = 1− ଶݖ ,݅ = −2 + 3݅. Tìm phần ảo của số phức ݖ = ଵݖ −   .ଶݖ
 A. 3. B. 4. C. 2. D. −4.  

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: ݖ = ଵݖ − ଶݖ = 3 − 4݅  
Vậy phần ảo của số phức ݖ = ଵݖ −   .ଶ bằng −4ݖ

Câu 3. Tính tích phân ܫ = ∫ ݔ2) + ଶݔ݀(1
   

 A. ܫ = 4. B. ܫ = 5. C. ܫ = 6. D. ܫ = 2. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có ܫ = ∫ ݔ2) + ଶݔ݀(1

 = ଶݔ) + ଶ|(ݔ = 4 + 2 = 6. 
Câu 4. Tìm một nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ଶ

√௫ିଵ
. 

 A. (ݔ)ܨ = ݔ√4 − 1. B. (ݔ)ܨ = ݔ√2 − 1. 
 C. (ݔ)ܨ = ݔ√ − 1. D. (ݔ)ܨ = ଵ

√௫ିଵ
. 

Lời giải 
Chọn A 
Đặt ݐ = ݔ√ − 1 ⇒ ଶݐ = ݔ − 1 ⇒ ݐdݐ2 = dݔ. 
Ta có: 
∫ = ݔd(ݔ)݂ ∫ ଶ

√௫ିଵ
dݔ = ∫ ସ௧

௧
dݐ ℎ′(2) = − ସ

ସଽ
 = ݐ4 + = ܥ ݔ√4 − 1 +  .ܥ

Vậy một nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ଶ
√௫ିଵ

 là (ݔ)ܨ = ݔ√4 − 1. 
Câu 5. Trong không gian (ܱݖݕݔ), cho mặt phẳng (ܲ): ݔ3 + ݕ2 − ݖ + 5 = 0. Vectơ nào dưới đây là một 

vectơ pháp tuyến của (ܲ). 
 A. ݊ଷሬሬሬሬ⃗ = (2;  3;  2). B. ݊ଵሬሬሬሬ⃗ = (2;  3;  0). C. ݊ଶሬሬሬሬ⃗ = (3;  2; −1). D. ݊ସሬሬሬሬ⃗ = (2;  0;  3). 

Lời giải 
Chọn C 
Mặt phẳng (ܲ):ܽݔ + ݕܾ + ݖܿ + ݀ = 0 có một vectơ pháp tuyến là ሬ݊⃗ = (ܽ;  ܾ;  ܿ). 
Nên một vectơ pháp tuyến của (ܲ): ݔ3 + ݕ2 − ݖ + 5 = 0 là ݊ଶሬሬሬሬ⃗ = (3;  2; −1). 

Câu 6. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho hai điểm (1−;2−;1)ܣ và 1)ܤ; 4; 3). Độ dài đoạn ܤܣ là 
 A. 3. B. 2√13. C. 2√3. D. √6. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = (0; 6; 4) nên ܤܣ = หܤܣሬሬሬሬሬ⃗ ห = √0ଶ + 6ଶ + 4ଶ = 2√13. 

Câu 7. Tập nghiệm của bất phương trình 3ଶ௫ାଵ ≥ 3௫మି௫ିଽ là: 
 A. [−2;  5]. B. (−∞;  −5] ∪ [2; +∞). 
 C. (−∞; −2] ∪ [5; +∞). D. [−5;  2]. 
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Lời giải 
Chọn A 
Ta có 3ଶ௫ାଵ ≥ 3௫మି௫ିଽ ⇔ ݔ2 + 1 ≥ ଶݔ − ݔ − 9 ⇔ ଶݔ − ݔ3 − 10 ≤ 0 ⇔ −2 ≤ ݔ ≤ 5. 
Vậy tập nghiệm của bất phương trình đã cho là ܵ = [−2; 5]. 

Câu 8. Nghiệm của phương trình logଷ(4− (ݔ = 2 là 
 A. −2. B. −4. C. −5. D. −1. 

Lời giải 
Chọn C 
Điều kiện xác định của phương trinh: 4− ݔ > 0 ⇔ ݔ < 4. 
Với điều kiện trên ta có 
logଷ(4− (ݔ = 2 ⇔ 4− ݔ = 3ଶ ⇔ ݔ = −5 (TMĐK). 
Vậy phương trình có một nghiệm ݔ = −5. 

Câu 9. Cho khối nón có chiều cao ℎ, bán kính đáy ݎ. Thể tích khối nón đã cho bằng 
 A. ସగ

మ

ଷ
. B. గ

మ

ଷ
. C. 2ℎݎߨଶ. D. ℎݎߨଶ. 

Lời giải 
Chọn B 
Khối nón có chiều cao ℎ, bán kính đáy ݎ có thể tích bằng ܸ = ଵ

ଷ
 .ଶℎݎߨ

Câu 10. Cho cấp số nhân (ݑ), với ݑଵ = ସݑ,9− = ଵ
ଷ
. Công bội của cấp số nhân đã cho bằng 

 A. ଵ
ଷ
. B. ିଵ

ଷ
. C. −3. D. 3. 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có: ݑସ = ଷݍ.ଵݑ ⇒ ݍ = ට
௨ర
௨భ

య = ට
భ
య
ିଽ

య
= ିଵ

ଷ
. 

Vậy công bội của cấp số nhân trên là: ݍ = ିଵ
ଷ

. 
Câu 11. Cho hàm số ݕ =  .có đồ thị như hình vẽ. Chọn khẳng định đúng (ݔ)݂

 
 A. Giá trị cực đại của hàm số là ݕ = −2. B. Điểm cực tiểu của hàm số là ݔ = 2. 
 C. Điểm cực đại của hàm số là ݔ = 2. D. Giá trị cực tiểu của hàm số là ݕ = 2. 

Lời giải 
Chọn B 
Quan sát đồ thị hàm số ta thấy: 
Hàm số đại cực đại tại ݔ = 0. Hàm số đạt cực tiểu tại ݔ = 2. 
Hàm số có giá trị cực đại là ݕ = 2. Hàm số có giá trị cực tiểu là ݕ = −2. 

Câu 12. Tập xác định của hàm số ݕ = logଷݔ là 
 A. (0; +∞). B. [0; +∞). C. ℝ∗. D. ℝ. 

Lời giải 
Chọn A 
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Hàm số xác định khi và chỉ khi ݔ > 0. 
Vậy tập xác định của hàm số là (0; +∞). 

Câu 13. Cho ܽ là số thực dương khác 5. Tính ܫ = logೌ
ఱ
ቀ 

య

ଵଶହ
ቁ. 

 A. ܫ = 3. B. ܫ = ଵ
ଷ
. C. ܫ = − ଵ

ଷ
. D. ܫ = −3. 

Lời giải 
Chọn A 

ܫ = logೌ
ఱ
ቀ 

య

ଵଶହ
ቁ = logೌ

ఱ
ቀ
ହ
ቁ
ଷ

= 3. 

Câu 14. Cho số phức ݖ = 2 − 3݅. Số phức liên hợp ݖ là 
 A. ̅ݖ = −2 − 3݅. B. ̅ݖ = 3− 2݅. C. ̅ݖ = −2 + 3݅. D. ̅ݖ = 2 + 3݅. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có ݖ = ܽ + ܾ݅ ⇒ ̅ݖ = ܽ − ܾ݅. Do đó ݖ = 2 − 3݅ ⇒ ̅ݖ = 2 + 3݅. 

Câu 15. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 − ݕ2 + ݖ6 − 11 = 0. Tọa độ tâm 
mặt cầu (ܵ) là ܫ(ܽ ;  ܾ ;  ܿ). Tính ܽ + ܾ + ܿ? 

 A. 0. B. 3. C. −1. D. 1. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 − ݕ2 + ݖ6 − 11 = 0 ⇔ ݔ) − 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) + 3)ଶ = 22  
Suy ra mặt cầu (ܵ) có tâm 1)ܫ ; 1 ;−3). Vậy ܽ + ܾ + ܿ = −1. 

Câu 16. Lớp 12A có 40 học sinh gồm 25 học sinh nam và 15 học sinh nữ. Có bao nhiêu cách chọn ra 2 học 
sinh của lớp 12A sao cho 2 học sinh có 1 học sinh nam và 1 học sinh nữ. 

 A. 375. B. 780. C. 1560. D. 40. 
Lời giải 

Chọn A 
Chọn 1 học sinh nam có 25 cách. Chọn 1 học sinh nữ có 15 cách. 
Theo quy tắc nhân: có 25.15 = 375 cách chọn 2 học sinh có 1 học sinh nam và 1 học sinh nữ. 

Câu 17. Tìm hoành độ các giao điểm của đường thẳng ݕ = ݔ2 − ଵଷ
ସ

 với đồ thị hàm số ݕ = ௫మିଵ
௫ାଶ

. 

 A. ݔ = − ଵଵ
ସ

ݔ; = 2. B. ݔ = ݔ;1 = ݔ;2 = 3. C. ݔ = − ଵଵ
ସ

. D. ݔ = 2 ± √ଶ
ଶ

. 
Lời giải 

Chọn A 
Phương trình hoành độ giao điểm: 

௫మିଵ
௫ାଶ

= ݔ2 − ଵଷ
ସ
⇔ ቄݔ ≠ −2

ଶݔ4− − ݔ3 + 22 = 0 ⇔ ቐ
ݔ ≠ −2

ቈ
ݔ = 2
ݔ = −  ଵଵ

ସ

⇔ ቈ
ݔ = 2
ݔ = −  ଵଵ

ସ
. 

Câu 18. Tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ݕ = ି௫
௫ିଶ

 là đường thẳng 

 A. ݕ = −1. B. ݕ = 0. C. ݕ = ଵ
ଶ
⋅ D. ݕ = 2.  

Lời giải 
Chọn A 
Ta có lim

௫→ାஶ
ݕ = lim

௫→ାஶ

ି௫
௫ିଶ

= lim
௫→ାஶ

ିଵ
ଵିమೣ

= −1 và lim
௫→ିஶ

ݕ = lim
௫→ିஶ

ି௫
௫ିଶ

= lim
௫→ିஶ

ିଵ
ଵିమೣ

= −1. 

Vậy đồ thị của hàm số ݕ = ି௫
௫ିଶ

 có tiệm cận ngang là đường thẳng ݕ = −1  
Câu 19. Thể tích của miếng giò dạng nửa hình trụ, như hình vẽ: 
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có đường kính đáy 10 ܿ݉ và chiều cao 8 ܿ݉ là 

 A. 80ߨ (ܿ݉ଷ). B. 100ߨ (ܿ݉ଷ). C. 200ߨ (ܿ݉ଷ). D. 100ߨ (ܿ݉ଶ). 
Lời giải 

Chọn B 
Gọi ܸ là thể tích của miếng giò dạng nửa hình trụ có đường kính bằng đáy 10 ܿ݉ và chiều cao 
8 ܿ݉ nên bán kính đáy bằng 5 ܿ݉. 
Ta có thể tích khối trụ bằng ߨ. 5ଶ. 8 = (ଷ݉ܿ) ߨ200 ⇒ ܸ = ଵ

ଶ
. ߨ200 =  .(ଷ݉ܿ) ߨ100

Câu 20. Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên tập ℝ, một nguyên hàm của ݂(ݔ) là (ݔ)ܨ thoả mãn (1)ܨ = −3 và 
(0)ܨ = 1. Giá trị ∫ ଵݔd(ݔ)݂

  bằng 
 A. 4. B. −4. C. −3. D. −2. 

Lời giải 
Chọn B 
Theo lý thuyết ta có: ∫ ݔd(ݔ)݂

 = (ܾ)ܨ −  .(ܽ)ܨ
Vậy ∫ ଵݔd(ݔ)݂

 = (1)ܨ − = (0)ܨ −3 − 1 = −4. 
Câu 21. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ + 1 với mọi ݔ ∈ ℝ. Hàm số đã cho nghịch biến trên 

khoảng nào dưới đây? 
 A. ଷ


. B. (−1; +∞). C. (1; +∞). D. (−∞;−1). 

Lời giải 
(ݔ)′݂ ≤ 0 ⇔ ݔ + 1 ≤ 0 ⇔ ݔ ≤ −1 và ݂′(ݔ) = 0 chỉ xảy ra khi ݔ = −1 
Suy ra hàm số nghịch biến trên (−∞;−1). 

Câu 22. Cho hàm số ݕ =  :có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂

 

Hàm số đã cho đồng biến trên khoảng nào dưới đây? 
 A. (−∞;−1). B. (0; +∞). C. (0; 1). D. (−1; 0). 

Lời giải 
Chọn D 
Từ bảng biến thiên ta thấy hàm số đồng biên trên khoảng (−1; 0). 

Câu 23. Bảng biến thiên sau là của hàm số nào? 

 
 A. ݕ = ଷݔ− − ଶݔ3 − 1. B. ݕ = ଷݔ− + ଶݔ3 − 1. C. ݕ = ଷݔ + ଶݔ3 − 1. D. ݕ = ଷݔ − ଶݔ3 −
1. 

Lời giải 
Chọn B 
* Bảng biến thiên này là bảng biến thiên của hàm bậc ba. 
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* Nhánh đầu tiên của bảng biến thiên đi xuống nên ta loại các đáp án C và D 
* Phương trình ݕ′ = 0 có hai nghiệm là ݔ = 0 và ݔ = 2 nên ta loại đáp án A 
* Đáp án đúng là B 

Câu 24. Thể tích của khối chóp có chiều cao bằng ℎ và diện tích đáy bằng ܤ là 
 A. ܸ = ଵ

ଶ
ܸ .ℎ. Bܤ = ଵ

ଷ
ܸ .ℎ. Cܤ = ଵ


ܸ .ℎ. Dܤ =  .ℎܤ

Lời giải 
Chọn B 
Thể tích của khối chóp có chiều cao bằng ℎ và diện tích đáy bằng ܤ là ܸ = ଵ

ଷ
  ℎܤ

Câu 25. Số phức nào dưới đây có điểm biểu diễn trên mặt phẳng tọa độ là điểm ܯ như hình dưới 

 
 A. 

ଶାଷ
. B. (1 + ݅)(2− ݅). C. (1 + ݅)(2− 3݅). D. ଷିଶ


. 

Lời giải 
Chọn D 
Điểm ܯ trên hình vẽ có tọa độ (−2;−3), ܯ biểu diễn số phức ݖ = −2 − 3݅. 
Ta có (1 + ݅)(2− ݅) = 2 − ݅ + 2݅ − ݅ଶ = 3 + ݅ 

(1 + ݅)(2− 3݅) = 2 − 3݅ + 2݅ − 3݅ଶ = 5 − ݅ 
ଷିଶ


= (ଷିଶ)(ି)
ିమ

= ିଷାଶమ

ଵ
= −2 − 3݅. Chọn D 

Trắc nghiệm có thể bấm máy tính. 
Câu 26. Trong không gian ܱݖݕݔ, đường thẳng ݀: ௫ିଵ

ଶ
= ௬ିଶ

ିଵ
= ௭ିଷ

ଶ
đi qua điểm nào sau đây? 

 A. ܲ(1; 2; 3). B. ܰ(−2; 1;−2). C. ܳ(2;−1; 2). D. (3−;2−;1−)ܯ. 
Lời giải 
Chọn A 
Thay tọa độ điểm ܲvào phương trình ݀ta đượC. ଵିଵ

ଶ
= ଶିଶ

ିଵ
= ଷିଷ

ଶ
(đúng). 

Vậy đường thẳng ݀đi qua điểm ܲ(1; 2; 3). 
 

Câu 27. Cho hình hộp ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ có tất cả các cạnh đều bằng ܽ, ܦܥܤ = ܦ′ܦ′ܣ = ′ܣ′ܤܤ = 60୭. 
Khoảng cách giữa hai đường thẳng ܦ′ܣ và ܦܥ′ bằng. 

 
 A. √ଷ


. B. √

ଷ
. C. √ଶ

ଶ
. D. √ଷ

ଷ
. 

C'
B'

C

D'

A

B

D

A'
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Lời giải 
Chọn B 

 
Gọi ܱ = ܥܣ ∩ ܦܤ là hình thoi nên ܦܥܤܣ ta có ,ܦܤ ⊥  .ܥܣ
Mặt khác Δܤ′ܤ′ܣ = Δܦ′ܦ′ܣ nên ܤ′ܣ = ܦܤ Suy ra .ܦ′ܣ ⊥  .(ܱܣ′ܣ)
Kẻ ܪܣ ⊥ ܪܣ ta có ,ܪ tại ܱ′ܣ ⊥  .(ܦܤ′ܣ)
Vì ܤ′ܣ//′ܦܥ ⊂  .(ܦܤ′ܣ)//′ܦܥ nên (ܦܤ′ܣ)
Do đó ݀(ܦܥ;ܦ′ܣ′) = ݀൫ܦܥ′; = ൯(ܦܤ′ܣ) ݀൫ܥ; = ൯(ܦܤ′ܣ) ݀൫ܣ; = ൯(ܦܤ′ܣ)  .ܪܣ

Ta có ܤ′ܣ = ܦ′ܣ = ܦܤ = ܽ nên ܣ′ܱ = √ଷ
ଶ

; mà ܱܣ = √ଷ
ଶ

 nên Δܱܣ′ܣ cân tại ܱ. Suy ra ܱܫ = √ଶ
ଶ

. 

Mặt khác ܣܱ.ܪܣ′ = ܪܣ nên ܣ′ܣ.ܫܱ = ைூ .ᇱ
ைᇱ

 = √
ଷ

. Vậy ݀(ܦܥ;ܦ′ܣ′) = √
ଷ

. 
Câu 28. Biết khối chóp (ܥ) và khối lăng trụ (ܮ) có cùng chiều cao và diện tích đáy. Gọi ܸ, ܸ′ lần lượt là thể 

tích của (ܥ) và (ܮ). Câu khẳng định đúng là 
 A. ᇱ

ଶ
= ܸ. B. ܸ = ܸ′. C. ܸ′ = 

ଷ
. D. ܸ = ᇱ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn D 
 Kí hiệu: diện tích đáy là ܤ và chiều cao là ℎ. 

 Khi đó: 
+) Thể tích của khối chóp (ܥ) là: ܸ = ଵ

ଷ
.ܤ. ℎ. 

+) Thể tích của khối lăng trụ (ܮ) là: ܸ′ =  .ℎ.ܤ

 Từ đó ta có: 
ᇱ

=
భ
య..

 .
= ଵ

ଷ
⇒ ܸ = ଵ

ଷ
ܸ′. 

Câu 29. Cho (ܲ):ݕ = ܣ ଶ vàݔ ቀ−2; ଵ
ଶ
ቁ. Gọi ܯ là một điểm bất kì thuộc (ܲ). Khoảng cách ܣܯ bé nhất là 

 A. √ଶ
ଶ

. B. √ହ
ଶ

. C. ହ
ସ
. D. ଶ√ଷ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn B 
Cách 1: Ta có: ܯ ∈ (ܲ) ⇒ ;ݐ)ܯ ݐ ,(ଶݐ ∈ ℝ. 

ܣܯ = ට(ݐ + 2)ଶ + ቀݐଶ − ଵ
ଶ
ቁ
ଶ

= ටݐସ + ݐ4 + ଵ
ସ

. 

Đặt: ݂(ݐ) = ସݐ + ݐ4 + ଵ
ସ

 ⇒ (ݐ)′݂ = ଷݐ4 + 4; (ݐ)′݂ = 0 ⇔ ݐ = −1. 
Bảng biến thiên: 

 

I

O

C'
B'

C

D'

A

B

D

A'

H
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Suy ra: ݂(ݐ) ≥ ହ
ସ
ܯܣ ⇒  ≥ √ହ

ଶ
 

Vậy: khoảng cách ܣܯ bé nhất bằng √ହ
ଶ

 khi 1−)ܯ; 1). 
Cách 2: Gọi ܯ(݉;݉ଶ) ∈ (ܲ). Tiếp tuyến (Δ) của (ܲ) tại ܯ(݉;݉ଶ) có phương trình: 
ݕ = ݔ)2݉ −݉) + ݉ଶ ⇔ ݔ2݉ − ݕ − ݉ଶ = 0. 
Ta có (ܯܣ)୫୧୬ = ܯܣ Khi đó .(Δ;ܣ)݀ ⊥ (Δ) ⇔ ሬሬሬሬሬሬ⃗ܯܣ ⊥ ሬ⃗ݑ , với ݑሬ⃗ = (1; 2݉) là VTCP của (Δ), 
ሬሬሬሬሬሬ⃗ܯܣ = ቀ݉ + 2;݉ଶ − ଵ

ଶ
ቁ. 

Suy ra: 1. (݉ + 2) + 2݉ቀ݉ଶ − ଵ
ଶ
ቁ = 0 ⇔ ݉ = −1. Suy ra ܯܣሬሬሬሬሬሬ⃗ = ቀ1; ଵ

ଶ
ቁ 

Vậy (ܯܣ)୫୧୬ = ට1 + ଵ
ସ

= √ହ
ଶ

. 

Câu 30. Cho các số thực ݕ ,ݔ thỏa mãn logଶ(2௫ ⋅ 4௬) = log√ଶ2. Mệnh đề nào sau đây đúng? 
 A. 2ݔ + ݕ4 = 1. B. 4ݔ + ݕ2 = 1. C. 2ݕݔ = 1. D. ݔ + ݕ2 = 2. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: logଶ(2௫ ⋅ 4௬) = log√ଶ2 ⇔ logଶ(2௫ ⋅ 2ଶ௬) = log

ଶ
భ
మ
2 ⇔ logଶ(2௫ ⋅ 2ଶ௬) = 2logଶ2  

⇔ logଶ(2௫ାଶ௬) = logଶ2ଶ ⇔ 2௫ାଶ௬ = 2ଶ ⇔ ݔ + ݕ2 = 2. 
Câu 31. Cho ∫ ଶ௫ାଷ

ଶି௫
 dݔଵ

 = ܽln2 + ܾ (ܽ và ܾ là các số nguyên). Khi đó giá trị của ܽ là 
 A. −5. B. −7. C. 7. D. 5. 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có ∫ ଶ௫ାଷ
ଶି௫

 dݔଵ
  = ∫ ቀ− 

௫ିଶ
− 2ቁ  dݔଵ

  = ݔ2−) − 7ln|ݔ − 2|) อ 


ଵ

 = −2 + 7ln2. Vậy ܽ = 7. 

Câu 32. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai đường thẳng ݀ଵ: ௫
ଵ

= ௬ାଵ
ଶ

= ௭
ଵ
 và ݀ଶ: ௫

ଵ
= ௬ିଵ

ିଶ
= ௭ିଵ

ଷ
. Đường thẳng 

݀ cắt cả hai đường thẳng ݀ଵ, ݀ଶ và song song với Δ: ௫ିସ
ଵ

= ௬ି
ସ

= ௭ିଷ
ିଶ

 có phương trình là 

 A. ௫ିଵ
ଵ

= ௬ିଵ
ସ

= ௭ିସ
ିଶ

. B. ௫ାଵ
ଵ

= ௬ାଵ
ସ

= ௭ାସ
ିଶ

. 

 C. ௫ିଵ
ଵ

= ௬ାଵ
ସ

= ௭ିସ
ିଶ

. D. ௫ାଵ
ଵ

= ௬ିଵ
ସ

= ௭ାସ
ିଶ

. 
Lời giải 

Chọn C 
Gọi (ܲ) là mặt phẳng chứa hai đường thẳng ݀ଵ và ݀  
Khi đó (ܲ) đi qua 1−;0)ܯ; 0) và có cặp véctơ chỉ phương ݑଵሬሬሬሬ⃗ = (1; 2; ሬ⃗ݑ ,(1 = (1; 4;−2). 
Gọi ሬ݊⃗  là VTPT của (ܲ). Khi đó ሬ݊⃗ = ଵሬሬሬሬ⃗ݑ] ሬ⃗ݑ, ] = (−8; 3; 2)  
Phương trình (ܲ):−8ݔ + ݕ3 + ݖ2 + 3 = 0  
Gọi ܪ là giao điểm của đường thẳng ݀ଶ và (ܲ): 

൞

ݔ8− + ݕ3 + ݖ2 + 3 = 0
ݔ = ݐ
ݕ = 1− ݐ2
ݖ = 1 + ݐ3

 ⇔ ൝
ݔ = 1
ݕ = −1
ݖ = 4

 ⇒ ;1−;1)ܪ 4). 

Đường thẳng ݀ đi qua ܪ và có VTCP ݑሬ⃗ = (1; 4;−2) có phương trình: ௫ିଵ
ଵ

= ௬ାଵ
ସ

= ௭ିସ
ିଶ

. 
Câu 33. Cho số phức ݖ thỏa (2 + ݖ(݅ − ݖ)4 − ݅) = −8 + 19݅ Mô đun của ݖ bằng 
 A. 5. B. 13. C. √5. D. √13. 

Lời giải 
Chọn D 
Gọi ݖ = ܽ + ܾ݅(ܽ,ܾ ∈ ℝ). Khi đó: 

(2 + ݖ(݅ − ݖ)4 − ݅) = −8 + 19݅ ⇔ (2 + ݅)(ܽ + ܾ݅)− 4(ܽ − (ܾ + 1)݅) = −8 + 19݅ 
⇔ (2ܽ − ܾ) + (ܽ + 2ܾ)݅ − 4ܽ + 4(ܾ + 1)݅ = −8 + 19݅, nên ta có hệ phương trình 
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ቄ−2ܽ − ܾ = −8
ܽ + 6ܾ + 4 = 19 ⇔ ቄ−2ܽ − ܾ = −8

ܽ + 6ܾ = 15 ⇔ ቄܽ = 3
ܾ = 2. Vậy |ݖ| = √13  

Câu 34. Hàm số nào sau đây là một nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ଶ
√௫ାଵ

? 

 A. (ݔ)ܨ = ݔ√2 + 1. B. (ݔ)ܨ = ଵ
√௫ାଵ

. C. (ݔ)ܨ = ݔ√ + 1. D. (ݔ)ܨ = ݔ√4 + 1. 
Lời giải 

Chọn D 

Ta có: ∫ ݔd (ݔ)݂ = ∫ ଶ
√௫ାଵ

 dݔ = ݔ)2∫ + 1)ି
భ
మ dݔ = 2. (௫ାଵ)

భ
మ

భ
మ

+ ܥ = ݔ√4 + 1 +  .ܥ

Vậy (ݔ)ܨ = ݔ√4 + 1 là một nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ଶ
√௫ାଵ

. 
Câu 35. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ liên tục trên ℝ, có đạo hàm (ݔ)݂   = − ݔ)ଷݔ   1)ଶ(ݔ +  2). Hỏi hàm số 

= ݕ  ?có bao nhiêu điểm cực trị (ݔ)݂ 

 A. 0. B. 2. C. 3. D. 1. 
Lời giải 

Chọn B 

Xét ݂′(ݔ) = ݔ)ଷݔ − 1)ଶ(ݔ + 2) ⇔ 
ݔ = 0
ݔ) − 1)ଶ = 0
ݔ + 2 = 0

 ⇔ 
ݔ = 0
ݔ = 1
ݔ = −2

. 

Ta có bảng biến thiên: 

 
Dựa vào bảng biến thiên hàm số ݕ =  .có hai điểm cực trị (ݔ)݂ 

Câu 36. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy là hình vuông cạnh ܽ, ܵܣ ⊥ ܣܵ và (ܦܥܤܣ) = √
ଷ

. Tính góc giữa 
 ?(ܦܥܤܣ) và mặt phẳng ܥܵ

 A. 90°. B. 45°. C. 60°. D. 30°. 
Lời giải 

 
Chọn D 
ܥܣ = ܽ√2, 
(ܦܥܤܣ) trên ܥܵ là hình chiếu vuông góc của ܥܣ ⇒ ൫ܵܥ , ൯(ܦܥܤܣ) = (ܥܣ;ܥܵ) = ܣܥܵ  

Δܵܥܣ: tanܵܣܥ = ௌ


= √
ଷ

: ൫ܽ√2൯ = √ଷ
ଷ
⇒ ܣܥܵ = 30°. 

Câu 37. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai điểm 2)ܣ ; ; 4−)ܤ ,(5− ; 3   1 ;  3). Viết phương trình mặt cầu 
đường kính ܤܣ. 

a 2

CB a

a

a 6
3

D

A

S
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 A. (ݔ +  1)ଶ  + + ݕ)   2)ଶ  + + ݖ)   1)ଶ  =  26. B. (ݔ +  1)ଶ  + − ݕ)   2)ଶ  + + ݖ)   1)ଶ  =
 26. 
 C. (ݔ −  1)ଶ  + − ݕ)   2)ଶ  + − ݖ)   1)ଶ  =  26. D. (ݔ −  1)ଶ  + + ݕ)   2)ଶ  + − ݖ)   1)ଶ  =
 26. 

Lời giải 
Chọn B 
Gọi ܫ là trung điểm của ܤܣ nên tọa độ của điểm ܫ là: 1−)ܫ ;  2 ; −1). 
Vì mặt cầu (ܵ) có đường kính là ܤܣ nên bán kính mặt cầu (ܵ) là: 

ܴ =  
ଶ

 =  ඥ(ିସ ି ଶ)మ ା (ଵ ି ଷ)మ ା (ଷ ା ହ)మ

ଶ
 =  √26. 

Vậy mặt cầu (ܵ) có tâm 1−)ܫ ;  2 ; −1) và bán kính ܴ =  √26 có phương trình: 
+ ݔ)  1)ଶ  + − ݕ)   2)ଶ  + + ݖ)   1)ଶ  =  26. 

Câu 38. Cho hàm số ݕ = ସݔ + ଷݔܾ + ଶݔܿ + ݔ݀ + ݁ với ܾ, ܿ, ݀, ݁ ∈ ℝ, có các giá trị cực trị là 1, 16 và 25. 
Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ݃(ݔ) = ᇱ(௫)

ඥ(௫)
 với trục hoành bằng 

 A. 12. B. 6. C. 10. D. 4. 
Lời giải 

Ta có ݂′(ݔ) = ଷݔ4 + ଶݔ3ܾ + ݔ2ܿ + ݀ 
Giả sử ݔଵ,ݔଶ, ଵݔ)ଷݔ < ଶݔ <  .(ݔ)′݂ ଷ) là ba nghiệm phân biệt củaݔ
Theo giả thiết hàm số ݂(ݔ) có hệ số ܽ = 1 > 0 và có các giá trị cực trị là 1, 16 và 25 nên 

݂
(ଶݔ) = (ଵݔ)݂,25 = (ଷݔ)݂,16 = 1
(ଶݔ)݂ = (ଵݔ)݂,25 = (ଷݔ)݂,1 = 16 

Suy ra diện tích hình phẳng cần tìm là  

ܵ = න ቤ
(ݔ)′݂

ඥ݂(ݔ)
ቤdݔ

௫య

௫భ

= ቮ න
(ݔ)′݂

ඥ݂(ݔ)
dݔ

௫మ

௫భ

ቮ+ ቮ න
(ݔ)′݂

ඥ݂(ݔ)
dݔ

௫య

௫మ

ቮ = ቮ න
d൫݂(ݔ)൯

ඥ݂(ݔ)

௫మ

௫భ

ቮ + ቮ න
d൫݂(ݔ)൯

ඥ݂(ݔ)

௫య

௫మ

ቮ

= ฬ2ඥ݂(ݔ)ቚ
௫భ

௫మ
ฬ + ฬ2ඥ݂(ݔ)ቚ

௫మ

௫య
ฬ = ቚ2ඥ݂(ݔଶ)− 2ඥ݂(ݔଵ)ቚ + ቚ2ඥ݂(ݔଷ) − 2ඥ݂(ݔଶ)ቚ

= |10 − 8| + |10− 2| = 10

 

Câu 39. Có bao nhiêu số phức ݖ thỏa mãn |ݖ|ଶ = ݖ|2 + |ݖ + 4 và |ݖ − 1 − ݅| = ݖ| − 3 + 3݅|? 
 A. 3. B. 1. C. 2. D. 4. 

Lời giải 
Chọn A 
Gọi ݖ = ܽ + ܾ݅, ܽ,ܾ ∈ ܴ. Khi đó theo giả thiết ta có hệ. 

ቊ
ܽଶ + ܾଶ = 2|2 ܽ| + 4
ඥ(ܽ − 1)ଶ + (ܾ − 1)ଶ = ඥ(ܽ − 3)ଶ + (ܾ + 3)ଶ

⇔ ቐ
ܽଶ + ቀିସ

ଶ
ቁ
ଶ

= 4|ܽ| + 4

ܾ = ିସ
ଶ

⇔ ቊ
5ܽଶ − 8ܽ = 16|ܽ|
ܾ = ିସ

ଶ
⇔ ൦

ܽ = 0,ܾ =  −2
ܽ =  ଶସ

ହ
, ܾ =  ଶ

ହ

ܽ = − ଼
ହ

, ܾ =  − ଵସ
ହ

  

Vậy có 3 số phức ݖ thỏa mãn. 
Câu 40. Cho tứ diện ܦܥܤܣ có ܤܣ = ܽ√6, tam giác ܦܥܣ đều, hình chiếu vuông góc của ܣ lên mặt phẳng 

 một góc (ܦܥܣ) tạo với mặt phẳng (ܪܦܣ) mặt phẳng ,ܦܥܤ trùng với trực tâm của tam giác (ܦܥܤ)
45. Tính thể tích khối tứ diện ܦܥܤܣ. 

 A. ଽ
య

ସ
. B. ଷ

య

ସ
. C. ଷ

య

ଶ
. D. ଶ

య

ସ
. 

Lời giải 
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Chọn A 

ܦܥ ⊥ ܪܤ
ܦܥ ⊥ ቅܪܣ ⇒ CD ⊥ (ܤܯܣ) ⇒ ܦܥ ⊥  .ܦܥ là trung điểm của ܯ Suy ra .ܯܣ
ܥܤ ⊥ (ܦܰܣ) ⇒ ܥܤ ⊥ ܭܰ Kẻ .ܦܣ ⊥ ܦܣ Suy ra .ܭ tại ܦܣ ⊥ ܦܣ Suy ra .(ܭܰܥ) ⊥  là ܭ Suy ra .ܭܥ
trung điểm của ܦܣ. Ta có 
൫(ܪܦܣ) ; (ܦܥܣ)൯ = ܥܭܰ → ܥܭܰ = 45 ⇒ ܥܭܤ = 45. 
(ܭܥܤ) ⊥ (ܦܥܣ)
(ܯܤܣ) ⊥ ൠ(ܦܥܣ) ⇒ ܩܤ ⊥ ܣܤ Suy ra.ܦܥܣ là trọng tâm của tam giác ܩ với (ܦܥܣ) = ܥܤ = ܦܤ =

ܽ√6. Đặt ܥܣ = ݔ ⇒ ܩܥ = ܩܤ = ௫√ଷ
ଷ

. 

Ta có ܩܤଶ + ଶܩܥ = ଶܥܤ ⇔ ଶ௫మ

ଷ
= 6ܽଶ ⇒ ݔ = 3ܽ ⇒ ܩܤ = ܽ√3. 

Vậy ܸ = ଵ
ଷ
ܽ√3. (3ܽ)ଶ. √ଷ

ସ
= ଽయ

ସ
. 

Câu 41. Cho (ܪ) là hình phẳng giới hạn bởi các đồ thị hàm số ݕ = ݕ ,݁ = ݁௫ và ݕ = (1− ݔ(݁ + 1 (tham 
khảo hình vẽ bên). 

 
Diện tích hình phẳng (ܪ) là 

 A. ܵ = ୣିଵ
ଶ

. B. ܵ = e + ଵ
ଶ
. C. ܵ = ୣ ା ଵ

ଶ
. D. ܵ = e + ଷ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn C 
Phương trình hoành độ giao điểm của đồ thị ݕ = ݁௫ với đường thẳng ݕ = ݁ là 
e௫ = e ⇔ ݔ = 1. 
Phương trình hoành độ giao điểm của đồ thị ݕ = ݁௫ với đường thẳng ݕ = (1 − e)ݔ + 1 là 
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e௫ = (1− e)ݔ + 1 ⇔ ݔ = 0. 
Phương trình hoành độ giao điểm của đồ thị ݕ = e với đường thẳng ݕ = (1 − e)ݔ + 1 là 
e = (1− e)ݔ + 1 ⇔ ݔ = −1. 
Diện tích hình phẳng (ܪ) là: 
ܵ = ∫ |e − (1 − e)ݔ − 1|dݔ

ିଵ + ∫ |e − e௫|dݔଵ
  = ቚ∫ (e − (1− e)ݔ − 1)dݔ

ିଵ ቚ+ ቚ∫ (e − e௫)dݔଵ
 ቚ 

= อቆ(e− ݔ(1 − (ଵିୣ)௫మ

ଶ
ቇቤ

ିଵ



อ+ |(eݔ − e௫)|ଵ| = ୣାଵ
ଶ

. 

Cách 2: 
Xem ݔ là hàm theo biến ݕ. 
Hình phẳng (ܪ) giới hạn bởi các đường ݔ = lnݔ ,ݕ = ଵ

ଵିୣ
ݕ) − ݕ ,(1 = ݕ ,1 = e. 

Diện tích hình (ܪ) là: 
ܵ = ∫ ቂlnݕ − ଵ

ଵିୣ
ݕ) − 1)ቃdୣݕ

ଵ  = ∫ lnݕdୣݕ
ଵᇣᇧᇤᇧᇥ



− ଵ
ଵିୣ∫ ݕ) − 1)dୣݕ

ଵᇣᇧᇧᇧᇧᇤᇧᇧᇧᇧᇥ


 

ܣ = න lnݕdݕ
ୣ

ଵ

= ݕlnݕ) − ଵୣ|(ݕ = 1 

ܤ =
1

1− e
න(ݕ − 1)dݕ
ୣ

ଵ

=
1

1 − eቆ
ଶݕ

2 − ቇቤݕ
ଵ

ୣ

=
1

1 − eቆ
eଶ

2 − e +
1
2ቇ =

1 − e
2  

Vậy ܵ = 1 − ଵିୣ
ଶ

= ୣାଵ
ଶ

. 
Câu 42. Gọi ܵ là tập hợp tất cả các số tự nhiên gồm bốn chữ số phân biệt được chọn từ các chữ số 

0,1,2,3,4,5,6,7. Chọn ngẫu nhiên một số từ ܵ. Xác suất để chọn được số lớn hơn 2020 bằng 
 A. 


. B. ଷ

ସଽ
. C. ହ


. D. ଶଷଽ

ଶଽସ
. 

Lời giải 
Chọn D 
Số phần tử của tập hợp ܵ là ݊(ܵ) = ଷܣ.7 = 1470. 
Số phần tử của không gian mẫu là ݊(Ω) = ଵସଵܥ = 1470. 
Gọi ܣ là biến cố để số chọn được lớn hơn 2020. 
Giả sử ݊ = ܾܽܿ݀ ∈ ݊ ta có ܣ > 2020 nên có các trường hợp xảy ra như sau: 
TH1: ܽ = 2;ܾ = 0 thì ܿ ∈ {3; 4; 5; 6; 7} nên ܿ có 5 cách chọn và ݀ có 5 cách chọn. 
Do đó trường hợp này có 1.1.5.5 = 25 số. 
TH2: ܽ = 2;ܾ ∈ {1; 3; 4; 5; 6; 7} thì ܿ݀ có ܣହଶ cách chọn và sắp xếp. 
Do đó trường hợp này có 1.6.ܣହଶ = 120 số. 
TH3: ܽ ∈ {3; 4; 5; 6; 7} thì ܾܿ݀ có ܣଷ cách chọn và sắp xếp. 
Do đó trường hợp này có 5.ܣଷ = 1050 số. 
Số phần tử của biến cố ܣ là ݊(ܣ) = 25 + 120 + 1050 = 1195. 
Vậy xác suất cần tính là ܲ(ܣ) = ()

(ஐ)
= ଵଵଽହ

ଵସ
= ଶଷଽ

ଶଽସ
. 

Câu 43. Tính tổng ܶ tất cả các nghiệm của phương trình 5ୱ୧୬మ௫ + 5ୡ୭ୱమ௫ = 2√5 trên đoạn [0;  .[ߨ2
 A. ܶ = ଷగ

ସ
. B. ܶ = ܶ .C .ߨ = ܶ .D .ߨ4 =  .ߨ2

Lời giải 
Chọn C 
Ta có : 5ୱ୧୬మ௫ + 5ୡ୭ୱమ௫ = 2√5 ⇔ 5ୱ୧୬మ௫ + 5ଵିୱ୧୬మ௫ = 2√5. 
Đặt ݐ = 5ୱ୧୬మ௫; ݐ  ∈ [1; 5]. 
Phương trình trở thành: ݐ + ହ

௧
= 2√5 ⇔ ଶݐ − ݐ5√2 + 5 = 0 ⇔ ݐ = √5. 

Khi đó: 5ୱ୧୬మ௫ = √5 ⇔ sinଶݔ = ଵ
ଶ
⇔ cos2ݔ = 0 ⇔ ݔ = గ

ସ
+ ݇ గ

ଶ
. 
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Vì ݔ ∈ [0; ݔ nên [ߨ2 ∈ ቄగ
ସ

; ଷగ
ସ

; ହగ
ସ

; గ
ସ
ቅ. 

Suy ra: ܶ = గ
ସ

+ ଷగ
ସ

+ ହగ
ସ

+ గ
ସ

=   ߨ4
Câu 44. Cho hàm số ݕ =  :có đạo hàm trên ℝ và có bảng xét dấu của đạo hàm như hình vẽ sau (ݔ)݂

 
Có bao nhiêu số nguyên ݉ ∈ (0 ;  2020) để hàm số ݃(ݔ) = ଶݔ)݂ − ݔ + ݉) nghịch biến trên 
khoảng (−1 ;  0)? 

 A. 2015. B. 2018. C. 2017. D. 2016. 

Lời giải 
Chọn D 
Hàm số ݃(ݔ) = ଶݔ)݂ − ݔ + ݉) nghịch biến trên khoảng (−1 ;  0)  
⇔ (ݔ)′݃ = ݔ2) − ଶݔ)′݂.(1 − ݔ + ݉) ≤ ݔ∀ 0 ∈ (−1 ;  0)  
⇔ ଶݔ)′݂ − ݔ + ݉) ≥ ݔ∀ 0 ∈ (−1 ;  0) (do) 2ݔ − 1 < ݔ∀ 0 ∈ (−1 ;  0)  

⇔ ݔ
ଶ − ݔ + ݉ ≤ 1
ଶݔ − ݔ + ݉ ≥ 4

ݔ∀  ∈ (−1 ;  0)  ⇔ ݉− 1 ≤ ଶݔ− + ݔ
݉ − 4 ≥ ଶݔ− + ݔ

ݔ∀  ∈ (−1 ;  0)  

⇔ 
݉ − 1 ≤ ݉݅݊

[ିଵ ; ]
(ℎ(ݔ) = ଶݔ− + (ݔ = ℎ(−1) = −2

݉ − 4 ≥ ݔܽ݉
[ିଵ ; ]

(ℎ(ݔ) = ଶݔ− + (ݔ = ℎ(0) = 0
⇔ ቂ݉ ≤ −1

݉ ≥ 4   

Kết hợp điều kiện ݉ ∈ (0 ;  2020), suy ra: ݉ ∈ [4 ;  2020). 
Vậy có 2016 giá trị ݉ nguyên thỏa đề. 

Câu 45. Xét các số thực thỏa mãn 2௫మା௬మାଵ ≤ ଶݔ) + ଶݕ − ݔ2 + 2)4௫. Giá trị lớn nhất của biểu thức ܲ =
଼௫ାସ

ଶ௫ି௬ାଵ
 gần với giá trị nào sau đây nhất? 

 A. 7. B. 8. C. 9 D. 6. 
Lời giải 

Chọn A 
2௫మା௬మାଵ ≤ ଶݔ) + ଶݕ − ݔ2 + 2). 4௫  
2௫మା௬మିଶ௫ାଵ ≤ ଶݔ + ଶݕ − ݔ2 + 2  
2(௫ିଵ)మା௬మ − ݔ)] − 1)ଶ + [ଶݕ − 1 ≤ 0(1)  
Đặt ݐ = ݔ) − 1)ଶ +   ଶݕ
(1) ⇔ 2௧ − ݐ − 1 ≤ 0 ⇔ 0 ≤ ݐ ≤ 1 ⇔ ݔ) − 1)ଶ + ଶݕ ≤ 1  
ܲ = ଼௫ାସ

ଶ௫ି௬ାଵ
⇒ (2ܲ − ݔ.(8 − ݕ.ܲ + (ܲ − 4) = 0  

Yêu cầu bài toán tương đương: 
|ଶି଼ାିସ|
ඥ(ଶି଼)మାమ

≤ 1 ⇔ |3ܲ − 12| ≤ ඥ(2ܲ − 8)ଶ + ܲଶ ⇔ 5 − √5 ≤ ܲ ≤ 5 + √5 

 Câu 46. Người ta làm một chiếc vòng tròn bằng bạc, biết đường kính ngoài của chiếc vòng bạc là 70 ܿ݉, 
đường kính trong là 50 ܿ݉ (tham khảo hình vẽ bên). Thể tích của vòng bạc là 

 
 A. 1500ߨ ܿ݉ଷ. B. 1500ߨ ܿ݉ଷ. C. 1500ߨଶܿ݉ଷ. D. 9000ߨଶܿ݉ଷ.  

Lời giải 
Chọn C 
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Ta có bán kính ngoài của chiếc vòng bạc là 35 ܿ݉, bán kính trong là 25 ܿ݉. 
Để tính thể tích của vòng bạc ta coi nó là hình tròn xoay sinh ra bằng cách quay một hình tròn xung 
quanh trục ܱݔ.  

 
Bán kính của hình tròn này bằng ܴ = (35− 25): 2 = 5ܿ݉.  
Tâm của hình tròn là 0)ܫ ; 30). 
Phương trình của đường tròn là ݔଶ + ݕ) − 30)ଶ =  .(ܥ) 25
⇒ ݕ = 30 ± √25 −  .ଶݔ
Khi đó thể tích của vòng bạc được sinh ra bởi hình phẳng tạo bởi 2 đường cong 
ଵ݂(ݔ) = 30 + √25− (ݔ)ଶ và ଶ݂ݔ = 30 − √25− ݔ ,ଶݔ ∈ [−5 ; 5] quay quanh trục ܱݔ.  

Vậy thể tích của vòng bạc bằng: 
ܸ = ߨ ∫ ଶହݕ

ିହ ݔ݀ = ߨ ∫ ቂ൫30 + √25 − ଶ൯ݔ
ଶ
− ൫30− √25− ଶ൯ݔ

ଶ
ቃହ

ିହ ݔ݀ = ߨ120 ∫ √25 − ଶହݔ
ିହ   .ݔ݀

Đặt ݔ = 5sinݐ ⇒ ݔ݀ = 5cosݐ.   .ݐ݀
Đổi cận: 

 
Khi đó ܸ = ∫ߨ120 √25 − 25sinଶݐ

ഏ
మ
ିഏమ

. 5cosݐ. dݐ = ∫ߨ120.25 cosଶݐ. dݐ
ഏ
మ
ିഏమ

= ∫ߨ60.25 (1 +
ഏ
మ
ିഏమ

cos2ݐ). dݐ  

= ߨ1500 ቀݐ + ୱ୧୬ଶ௧
ଶ
ቁ ฬ 

ିഏమ

ഏ
మ =   .ଶܿ݉ଷߨ1500

Câu 47. Cho hai số phức ݓ ,ݖ thỏa mãn ൜
ݖ| − 3 − 2݅| ≤ 1
ݓ| + 1 + 2݅| ≤ ݓ| − 2 − ݅|. Tìm giá trị nhỏ nhất ୫ܲ୧୬ của biểu 

thức ܲ = ݖ| −  .|ݓ
 A. ୫ܲ୧୬ = √2 + 1. B. ୫ܲ୧୬ = ହ√ଶିଶ

ଶ
. C. ୫ܲ୧୬ = ଷ√ଶିଶ

ଶ
. D. ୫ܲ୧୬ = ଷ√ଶିଶ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn B 
Giả sử ݖ = ܽ + ݓ;ܾ݅ = ݔ + ,ܾ,ܽ) ݅ݕ ,ݔ ݕ ∈ ℝ). Ta có 
ݖ| − 3 − 2݅| ≤ 1 ⇔ (ܽ − 3)ଶ + (ܾ − 2)ଶ ≤ 1. Suy ra tập hợp điểm ܯ biểu diễn số phức ݖ là hình 
tròn tâm 3)ܫ; 2), bán kính ܴ = 1. 
ݓ| + 1 + 2݅| ≤ ݓ| − 2 − ݅| ⇔ ݔ) + 1)ଶ + ݕ) + 2)ଶ ≤ ݔ) − 2)ଶ + ݕ) − 1)ଶ ⇔ ݔ + ݕ ≤ 0. Suy ra 
tập hợp điểm ܰ biểu diễn số phức ݓ là nửa mặt phẳng giới hạn bởi đường thẳng Δ:ݔ + ݕ = 0 (tính 
cả bờ đường thẳng) (hình vẽ) 
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Ta có ݀(ܫ,Δ) = ହ
√ଶ

. Gọi ܪ là hình chiếu của ܫ trên Δ. 

Khi đó |ݖ − |ݓ = ܰܯ ≥ (Δ,ܫ)݀ − ܴ = ହ√ଶ
ଶ
− 1. Suy ra ୫ܲ୧୬ = ହ√ଶ

ଶ
− 1. 

Câu 48. Một công ty sản xuất một loại cốc giấy hình nón có thể tích bằng 27 cmଷ. Tìm tỉ số 

 của chiều cao 

ℎ và bán kính đáy ݎ của hình nón để lượng giấy tiêu thụ ít nhất. 
 A. 


= √2. B. 


= 2. C. 


= ଵ

ଶ
. D. 


= ଵ

√ଶ
. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: ܸ = ଵ

ଷ
ଶℎݎߨ ⇒ ℎ = ଷ

గమ
 

Suy ra độ dài đường sinh là ݈ = √ℎଶ + ଶݎ = ටቀ ଷ
గమ

ቁ
ଶ

+ ଶݎ = ටቀ ଼ଵ
గమ

ቁ
ଶ

+ ଶݎ = ට ଷఴ

గమర
+  .ଶݎ

Lượng giấy tiêu thụ ít nhất khi diện tích xung quanh của hình nón đạt giá trị nhỏ nhất. 
Diện tích xung quanh của hình nón là: 

ܵ௫ = ݈ݎߨ = ටݎߨ ଷఴ

గమర
+ ଶݎ = ටߨ ଷఴ

గమమ
+ = ସݎ ටߨ ଷఴ

ଶగమమ
+ ଷఴ

ଶగమమ
+ ସݎ ≥ ඨ3ටߨ ଷఴ

ଶగమమ
. ଷఴ

ଶగమమ
. ସݎ

య
 

⇒ ܵ௫ ≥ ටଷభవߨ

ସగర
ల

. 

Suy ra giá trị nhỏ nhất của ܵ௫  là ߨටଷభవ

ସగర
ల

 khi ଷఴ

ଶగమమ
= ݎ ସ hayݎ = ට ଷఴ

ଶగమ
ల

. 

Vậy 


= ଷ
గయ

= √2. 
Câu 49. Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, mặt cầu (ܵ):ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 − ݕ2 − 7 = 0 và điểm 

;1−;2)ܣ 2). Gọi ݀: ௫ିଷ
ିସ

= ௬ି


= ௭ା


 là đường thẳng đi qua ܣ, tiếp xúc với (ܵ), cách gốc tọa độ ܱ 
một khoảng lớn nhất. Giá trị của biểu thức ܶ = ܽ + ܾ + ݉ + ݊ bằng 

 A. ଵହ
ଶ

. B. 3. C. 7. D. ଵଽ


. 
Lời giải 

Chọn A 
+) Mặt cầu (ܵ) có tâm 1)ܫ; 1; 0) và bán kính ܴ = 3. 
+) Dễ dàng kiểm tra được 1−;2)ܣ; 2) ∈ (ܵ). Do đó, đường thẳng ݀ đi qua ܣ, tiếp xúc với (ܵ) thì ݀ 
tiếp xúc với (ܵ) tại ܣ, suy ra ݀ ⊥  .ܣܫ
+) Gọi ܪ là hình chiếu vuông góc của ܱ trên ݀. Khi đó ta có ܱܪ = ݀(ܱ; ݀) ≤ ܣܱ = 3. 

 
Suy ra max݀(ܱ;݀) = 3, đạt được khi ܪ ≡ ݀ Khi đó ta có .ܣ ⊥  .ܣܱ
ሬሬሬሬ⃗ܣܫ (+ = (1;−2; ሬሬሬሬሬ⃗ܣܱ ,(2 = (2;−1; 2) 
⇒ Đường thẳng ݀ có một vectơ chỉ phương là: ݑௗሬሬሬሬ⃗ = ሬሬሬሬሬ⃗ܣܱൣ , ሬሬሬሬ⃗ܣܫ ൧ = (2;−2;−3). 

Mà ݀: ௫ିଷ
ିସ

= ௬ି


= ௭ା

⇒ ିସ

ଶ
= 

ିଶ
= 

ିଷ
⇔ ቄܽ = 4

ܾ = 6. 

Lại có ݀ đi qua ܣ ⇒ ଶିଷ
ିସ

= ିଵି
ସ

= ଶା

⇔ ቊ

݉ = −2
݊ = − ଵ

ଶ
. 

Vậy ܶ = ܽ + ܾ + ݉ + ݊ = ଵହ
ଶ

. 
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Câu 50. Cho hàm số ݂(ݔ) = ଵ
ହ

ସݔ) − ଷݔ − ଶݔ7 + ݔ + 6). Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ để 
hàm số ݕ = ݔ)݂| + 1) + ݉| có 7 điểm cực trị? 

 A. 4. B. 1. C. 2. D. 3. 
Lời giải 

Đồ thị của hàm số ݕ =  .như hình vẽ dưới đây (ݔ)݂

 
Số cực trị của hàm số ݕ = ݔ)݂ + 1) + ݉ bằng số cực trị của hàm số ݕ =   (ݔ)݂
Số nghiệm của phương trình ݂(ݔ + 1) + ݉ = 0 bằng số nghiệm của phương trình ݂(ݔ) + ݉ = 0  
⇒ Hàm số ݕ = ݔ)݂ + 1) + ݉ có 3 cực trị. 
Do đó để hàm số ݕ = ݔ)݂| + 1) + ݉| có 7 điểm cực trị ⇔ Phương trình ݂(ݔ + 1) + ݉ = 0 có 4 
nghiệm phân biệt ⇔ Phương trình ݂(ݔ) + ݉ = 0 có 4 nghiệm phân biệt ⇔ Đồ thị hàm số ݕ =
ݕ cắt đường thẳng (ݔ)݂ = −݉ tại 4 điểm phân biệt. 
Do ݉ ∈ ℤ ⇒ ቂ݉ = 0

݉ = −1. 
Vậy có 2 giá trị nguyên của ݉ thỏa mãn yêu cầu bài toán. 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
018 

 
Câu 1. Tìm tập xác định của hàm số ݕ = log(ݔ + 1). 
 A. ℝ\{−1}. B. ܦ = (−∞;−1). C. ܦ = (−1; +∞). D. ܦ = [−1; +∞). 
Câu 2. Cho hàm số ݕ =  :có bảng biến thiên như sau(ݔ)݂

 
Hỏi hàm số nghịch biến trên khoảng nào sau đây? 

 A. (0; +∞) B. (1; +∞). C. (−1; 0). D. (0; 1). 
Câu 3. Cho số phức ݖ = 4 − 3݅.Phần thực phần ảo của số phức ̅ݖ lần lượt là 
 A. 3; 4. B. −4; 3. C. 4; 3. D. 4;−3. 
Câu 4. Hình trụ có bán kính đáy ݎ = 3 và diện tích xung quanh ܵ =  :Thể tích của khối trụ bằng .ߨ6

 A. ܸ = ܸ .B .ߨ9 = ܸ .C .ߨ18 = ܸ .D .ߨ6 =  .ߨ3

Câu 5. Cho cấp số nhân (ݑ) với ݑଵ = 3 và ݑସ = −24. Công bội của cấp số nhân đã cho bằng 
 A. −2. B. − ସ

ଷ
. C. 2. D. −8. 

Câu 6. Tập nghiệm của bất phương trình 2௫ିଵ < 4 là 
 A. (−∞; 3). B. (−∞; 5). C. (1; 3). D. (1; +∞). 
Câu 7. Hàm số ݕ =  ?có đồ thị như hình vẽ. Khẳng định nào sau đây đúng (ݔ)݂

 
 A. Đồ thị hàm số có điểm cực tiểu là (−1; 3). 
 B. Đồ thị hàm số có điểm cực tiểu là (1; 1). 
 C. Đồ thị hàm số có điểm cực đại là (1;−1). 
 D. Đồ thị hàm số có điểm cực tiểu là (1;−1). 

Câu 8. Đạo hàm của hàm số ݕ = logଷ(ݔ + 1) là. 
 A. ݕ′ = ଵ

(௫ାଵ).୪୬ଷ
. B. ݕ′ = ଵ

௫ାଵ
. C. ݕ′ = ଵ

୪୬ଷ
. D. ݕ′ = ௫ାଵ

୪୬ଷ
. 

Câu 9. Trên mặt phẳng tọa độ, điểm biểu diễn số phức ݖ = (1 + 2݅)ଶ là điểm nào dưới đây? 
 A. 4)ܯ;  5). B. ܲ(−3;  4). C. ܳ(5;  4). D. ܰ(4; −3). 
Câu 10. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ௫

ଶ
= ௬ାଵ

ିଵ
= ௭ିଶ

ିଶ
 đi qua điểm 2−;ܽ)ܯ; 0). Giá trị của ܽ 

là 
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 A. ܽ = 0. B. ܽ = −2. C. ܽ = −1. D. ܽ = 2. 
Câu 11. Tìm số đường tiệm cận của đồ thị hàm số ݕ = ଶ௫ିଵ

௫మାଵ
. 

 A. 0. B. 2. C. 1. D. 3. 
Câu 12. Khối chóp có chiều cao bằng 3 cm, diện tích đáy bằng 11 cm2 thì có thể tích bằng 
 A. 14 cm3. B. 33 cm3. C. 8 cm3. D. 11 cm3. 
Câu 13. Tọa độ giao điểm của đồ thị hàm số ݕ = ௫ାଷ

௫ାଵ
 với trục tung là 

 A. (−3 ;  0). B. (0 ; −1). C. (0 ;  3). D. (3 ;  1). 
Câu 14. Trong không gian ܱݖݕݔ cho mặt cầu (ܵ) có phương trình ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 + ݕ4 − ݖ6 = 0. Tìm 

tọa độ tâm ܫ và bán kính ܴ. 
 A. 2−;1)ܫ; 3);ܴ = √14. B. 1−)ܫ; 2;−3);ܴ = √14. 
 C. 1−)ܫ; 2;−3);ܴ = 14. D. 2−;1)ܫ; 3);ܴ = 14. 
Câu 15. Cho ܽ, ܾ, ܿ, ݔlà các số thực dương sao cho ln ݔ = 2lnܽ − 3lnܾ + ଵ

ଶ
lnܿ. Khẳng định nào sau đây là 

đúng? 
 A. ݔ = 

ଷ
. B. ݔ = మା√

య
. C. ݔ = 2ܽ − 3ܾ + ଵ

ଶ
ܿ. D. ݔ = మ√

య
. 

Câu 16. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ)ݔ − 2)ଶ,∀ݔ ∈ ℝ. Hàm số đã cho nghịch biến trên 
khoảng nào dưới đây? 

 A. (2; +∞). B. (−∞; 2). C. (0; 2). D. (−∞; 0). 
Câu 17. Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = 2019௫ +  là ݔ2020

 A. ଶଵଽ
ೣ

୪୬ଶଵଽ
+ ଶݔ2020 + B. ଶଵଽ .ܥ

ೣ

୪୬ଶଵଽ
+ ଶݔ1010 +  .ܥ

 C. 2019௫ + ଶݔ1010 + D. 2019௫ .ܥ + ݔ2020 +  .ܥ

Câu 18. Trong không gian với hệ toạ độ ܱݖݕݔ, cho hai véctơ ݑሬ⃗ = (3; 0; ݒ⃗ ,(1 = (−1; 2;−2). Tích có 
hướng của hai véctơ ݑሬ⃗  và ⃗ݒ tương ứng là 

 A. (1;−3; 5). B. (−2; 5; 6). C. (2;−5;−6). D. (3;−1; 0).  
Câu 19. Cho số phức ݖ = −7 + 5݅. Phần ảo của số phức ݖ là 
 A. 5݅. B. 5. C. −2. D. 7. 
Câu 20. Trong không gian với hệ trục toạ độ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ߙ):ݔ − ݕ3 − ݖ2 − 6 = 0. Vectơ nào 

không phải là vectơ pháp tuyến của (ߙ)? 
 A. ሬ݊⃗ = (1;−3;−2). B. ሬ݊⃗ ଵ = (−1; 3; 2). C. ሬ݊⃗ ଶ = (1; 3; 2). D. ሬ݊⃗ ଷ = (−2; 6; 4). 
Câu 21. Cho hình nón có bán kính đáy là ݎ = √5 và độ dài đường sinh ݈ = 6. Diện tích xung quanh của 

hình nón đã cho là 
 A. ܵ = ܵ .B .ߨ5√12 = ܵ .C .ߨ20 = ܵ .D .ߨ5√10 =  .ߨ5√6
Câu 22. Có bao nhiêu số tự nhiên có bốn chữ số? 
 A. 9000. B. 4536. C. 10000. D. 5040. 

Câu 23. Phương trình logଷ(5ݔ + 2) = 3 có nghiệm là 
 A. ݔ = 

ହ
. B. ݔ = ଶହ

ଷ
. C. ݔ = ଶଽ

ହ
. D. ݔ = 5. 

Câu 24. Cho ∫ ݔ݀(ݔ)݂ = 6ହ
ଵ  và ∫ ݔ݀(ݔ)݃ = 8ହ

ଵ . Giá trị của ∫ −(ݔ)4݂] ହݔ݀[(ݔ)݃
ଵ  bằng 

 A. 12 B. 10 C. 16 D. 14  
Câu 25. Bảng biến thiên sau là của hàm số nào? 
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 A. ݕ = ସݔ− + ଶݔ4 + 1. B. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1. 
 C. ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 + 1. D. ݕ = ସݔ − ଶݔ4 + 1. 
Câu 26. Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên ℝ và có ∫ ଵݔd(ݔ)݂

 = 2; ∫ ଷݔd(ݔ)݂
ଵ = 6. Tính ܫ = ∫ ଷݔd(ݔ)݂

 . 
 A. ܫ = 36. B. ܫ = 4. C. ܫ = 8. D. ܫ = 12. 

Câu 27. Giá trị nhỏ nhất của biểu thức ܣ = ଷ௫మି଼௫ା
௫మିଶ௫ାଵ

 là 
 A. −2. B. 1. C. −1. D. 2. 
Câu 28. Cho lăng trụ đều ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ có tất cả các cạnh bằng ܽ. Góc giữa đường thẳng ܤܣ′ và mặt phẳng 

 bằng (′ܥ′ܤ′ܣ)
 A. 90°. B. 30°. C. 60°. D. 45°. 
Câu 29. Tính ∫ sin3ݔ. sin2ݔ݀.ݔ. 
 A. sinݔ + sin5ݔ +  .B ܥ

ଵ
ଶ

cosݔ + ଵ
ଵ

cos5ݔ +   ܥ

 C. ଵ
ଶ

sinݔ − ଵ
ଵ

sin5ݔ + − .D ܥ ଵ
ଶ

sinݔ + ଵ
ଵ

sin5ݔ +  .ܥ
Câu 30. Cho dãy số (ݑ) gồm 89 số hạng thỏa mãn ݑ = tan݊°, ∀݊ ∈ ℕ, 1 ≤ ݊ ≤ 89. Gọi ܲ là tích của tất 

cả 89 số hạng của dãy số. Giá trị của biểu thức logܲ là 
 A. 89. B. 1. C. 0. D. 10. 
Câu 31. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có ܵܣ ⊥  và ܥܵ là hình vuông có cạnh bằng ܽ. Góc giữa ܦܥܤܣ và (ܦܥܤܣ)

mặt đáy (ܦܥܤܣ) bằng 45 . Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng chéo nhau ܦܤ và ܵܥ . 

 A. 
ଶ

. B. √ଶ
ଶ

. C. ܽ√2. D. ܽ. 
Câu 32. Trong không gian tọa độ ܱݖݕݔ, viết phương trình mặt cầu đi qua bốn điểm ܱ (gốc tọa độ), 

; 2)ܣ  0 ; ; ൫√5ܤ ,(2   1 ;  2൯, 2−)ܥ ;  1 ;  3). 
 A. ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − 10 = 0. B. ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݕ2 − ݖ4 = 0. 
 C. ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 + ݕ − 21 = 0. D. ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ − 3 = 0. 
Câu 33. Cho hai số phức ݖଵ = 3 − ݅ và ݖଶ = −1 + ݅. Phần ảo của số phức ݖଵݖଶ bằng 
 A. 4. B. 4݅. C. −1. D. −݅. 
Câu 34. Cho khối lăng trụ đứng có đáy là tam giác vuông, độ dài hai cạnh góc vuông là 3ܽ, 4ܽ và chiều cao 

khối lăng trụ là 6ܽ. Thể tích của khối lăng trụ bằng 
 A. ܸ = 36ܽଷ. B. ܸ = 12ܽଷ. C. ܸ = 72ܽଷ. D. ܸ = 27ܽଷ. 
Câu 35. Tính tích phân ܫ = ∫ (௫ାସ)ୢ௫

௫మାଷ௫ାଶ
ଵ
   

 A. 2ln5− 2ln3. B. 5ln2− 3ln2. C. 5ln2 + 2ln3. D. 5ln2− 2ln3. 

Câu 36. Số điểm cực trị của hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm ݂′(ݔ) = ݔ) + ݔ)(1 − 2)ଶ, ∀ݔ ∈ ℝ là 
 A. 3. B. 1. C. 0. D. 2. 
Câu 37. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ + ݕ2 + ݖ − 4 = 0 và đường thẳng ݀: ௫ାଵ

ଶ
= ௬

ଵ
=

௭ାଶ
ଷ

. Đường thẳng Δ nằm trong mặt phẳng (ܲ), đồng thời cắt và vuông góc với đường thẳng ݀ có 
phương trình là 

 A. Δ: ௫ିଵ
ହ

= ௬ିଵ
ିଵ

= ௭ିଵ
ିଷ

. B. Δ: ௫ିଵ
ହ

= ௬ାଵ
ିଵ

= ௭ିଵ
ଶ

. 
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 C. Δ: ௫ିଵ
ହ

= ௬ାଵ
ିଵ

= ௭ିଵ
ିଷ

. D. Δ: ௫ିଵ
ହ

= ௬ିଵ
ିଵ

= ௭ିଵ
ଷ

. 

Câu 38. Cho số phức ݖ thỏa mãn |ݖ + 3| = 5 và |ݖ − 2݅| = ݖ| − 2 − 2݅|. Tính |ݖ|  
 A. |ݖ| = 10. B. |ݖ| = 17. C. |ݖ| = √17. D. |ݖ| = √10. 
Câu 39. Phương trình ൫√2− 1൯

௫
+ ൫√2 + 1൯

௫
− 2√2 = 0 có tích các nghiệm bằng 

 A. −1. B. 1. C. 0. D. 2. 
Câu 40. Chọn ngẫu nhiên một số từ tập các số tự nhiên có tám chữ số đôi một khác nhau. Xác suất để số 

được chọn có mặt chữ số 0 và 9. 
 A. ଵ

ଶ
. B. ସଽ

଼ଵ
. C. ଶହ

ହ
. D. ଵ

ଷ
. 

Câu 41. Cho tứ diện ܦܥܤܣ có tam giác ܥܤܣ là tam giác vuông tại ܤܣ ,ܣ = ܥܣ,݉ܿ 6 = 8 ܿ݉. Tam giác 
 bằng (ܥܤܣ) và mặt phẳng ܦܤ góc giữa đường thẳng ,ܥ vuông tại ܦܥܣ tam giác ,ܤ vuông tại ܦܤܣ
45. Tính thể tích ܸ của khối tứ diện ܦܥܤܣ? 

 A. ܸ = 32. B. ܸ = 64. C. ܸ = 32√2. D. ܸ = 64√2. 
Câu 42. Số giá trị nguyên thuộc [−4; 3] của tham số ݉ sao cho hàm số ݕ = ୡ୭ୱ௫ି

ୡ୭ୱ௫ା
 nghịch biến trên khoảng 

ቀ0; గ
ଶ
ቁ là 

 A. 5. B. 3. C. 6. D. 4. 
Câu 43. Cho hàm số ݂(ݔ) xác định và liên tục trên đoạn [−5; 3] có đồ thị như hình vẽ bên. Biết diện tích 

các hình phẳng (ܣ), (ܤ), (ܥ), (ܦ) giới hạn bởi đồ thị hàm số ݂(ݔ) và trục hoành lần lượt bằng 6; 
3; 12; 2. Tích phân ∫ ݔ2)2݂) + 1) + ଵݔ݀(1

ିଷ  bằng 

 
 A. 25. B. 17. C. 21. D. 27. 

Câu 44. Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ݕ = ݔ| − 1| và nửa trên của đường tròn ݔଶ + ଶݕ =
1 bằng? 

 A. గ
ଶ
− 1. B. గ

ସ
− 1. C. గ

ସ
− ଵ

ଶ
. D. గିଵ

ଶ
. 

Câu 45. Có bao nhiêu cặp số nguyên ݔ; thỏa mãn 0 ݕ ≤ ݔ ≤ 2020 và logସ(512ݔ + 768) + ݔ2 − 1 = ݕ2 +
16௬? 

 A. 2019. B. 0. C. 2020. D. 1.  
Câu 46. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ):ݔ + ݕ + ݖ − 1 = 0, đường thẳng 

݀: ௫ିଵହ
ଵ

= ௬ିଶଶ
ଶ

= ௭ିଷ
ଶ

 và mặt cầu (ܵ): ଶݔ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ8 − ݕ6 + ݖ4 + 4 = 0. Một đường thẳng 
(Δ) thay đổi cắt mặt cầu (ܵ) tại hai điểm ܤ ,ܣ sao cho ܤܣ = 8. Gọi ܤ ,′ܣ′ là hai điểm lần lượt 
thuộc mặt phẳng (ܲ) sao cho ܤܤ ,′ܣܣ′ cùng song song với ݀. Giá trị lớn nhất của biểu thức ܣܣ′+
 là ′ܤܤ

 A. ଼ାଷ√ଷ
ଽ

. B. ଶସାଵ଼√ଷ
ହ

. C. ଵଶାଽ√ଷ
ହ

. D. ଵା√ଷ
ଽ

. 
Câu 47. Một cái phao bơi được bơm từ một cái ruột xe hơi và có kích thước như hình sau: 
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Thể tích của cái phao (không kể đầu van) bằng: 

 A. 6000ߨ(ܿ݉ଷ). B. 6000ߨଶ(ܿ݉ଷ). C. 3000ߨଶ(ܿ݉ଷ). D. 3000ߨ(ܿ݉ଷ). 
Câu 48. Cho hình nón đỉnh ܵ, mặt phẳng (ܲ) đi qua ܵ tạo với mặt phẳng chứa mặt đáy của hình nón một 

góc 60 và cắt hình nón theo một thiết diện là một tam giác có diện tích bằng ଶ
√ଷ

. Thể tích nhỏ nhất 
của khối nón được giới hạn bởi hình nón đã cho bằng 

 A. ସగ
ଽ

. B. ସగ
ଷ√ଷ

. C. ସగ
√ଷ

. D. ସగ
ଷ

. 

Câu 49. Cho hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm và xác định trên tập số thực và có đồ thị như hình vẽ dưới. Tính tổng 
tất cả các giá trị nguyên của tham số ݉ ∈ [−20; 20] để hàm số ݕ = |ݔ|)݂ + ݉)có 5 điểm cực trị. 

 
 A. −211. B. −209. C. −210. D. −212. 
Câu 50. Cho các số phức ݓ ,ݖ thỏa mãn ݖ − ݓ = 3 + ݖ| ,4݅ + |ݓ2 = 10. Tìm giá trị lớn nhất của ܲ =

|ݖ| +  .|ݓ|
 A. 5√3. B. 3√3. C. 2√3. D. 5√2. 

------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
C D C A A A D A B D C D C A D D B B B C D A D C B 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
C D D C C A B A A D B A D A B B B C C B B B A C A 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1. Tìm tập xác định của hàm số ݕ = log(ݔ + 1). 
 A. ℝ\{−1}. B. ܦ = (−∞;−1). C. ܦ = (−1; +∞). D. ܦ = [−1; +∞). 

Lời giải 
Chọn C 
Hàm số ݕ = log(ݔ + 1) xác định khi ݔ + 1 > 0 ⇔ ݔ > −1. 
Vậy tập xác định ܦ = (−1; +∞). 

Câu 2. Cho hàm số ݕ =  :có bảng biến thiên như sau(ݔ)݂

 
Hỏi hàm số nghịch biến trên khoảng nào sau đây? 

 A. (0; +∞) B. (1; +∞). C. (−1; 0). D. (0; 1). 
Lời giải 
Chọn D 
Vì trên (0; 1)hàm số có đạo hàm mang dấu âm. 
 

Câu 3. Cho số phức ݖ = 4 − 3݅.Phần thực phần ảo của số phức ̅ݖ lần lượt là 
 A. 3; 4. B. −4; 3. C. 4; 3. D. 4;−3. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có ݖ = 4 − ݖ ⇒ 3݅ = 4 + 3݅. Do đó số phức ݖ có phần thực, phần ảo lần lượt là : 4 ;3. 

Câu 4. Hình trụ có bán kính đáy ݎ = 3 và diện tích xung quanh ܵ =  :Thể tích của khối trụ bằng .ߨ6

 A. ܸ = ܸ .B .ߨ9 = ܸ .C .ߨ18 = ܸ .D .ߨ6 =  .ߨ3

Lời giải 

Chọn A 
Diện tích xung quanh của hình trụ là: ܵ = ⇔ ݈ݎߨ2 .ߨ2  3. ݈ = ⇔ ߨ6  ݈ = 1 = ℎ. 
Thể tích của khối trụ bằng: ܸ = ଶℎݎߨ = .ߨ 3ଶ. 1 =  .ߨ9

Câu 5. Cho cấp số nhân (ݑ) với ݑଵ = 3 và ݑସ = −24. Công bội của cấp số nhân đã cho bằng 
 A. −2. B. − ସ

ଷ
. C. 2. D. −8. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: ݑସ = ଷݍଵݑ ⇔ ଷݍ = ௨ర

௨భ
⇔ ଷݍ = ିଶସ

ଷ
⇔ ଷݍ = −8 ⇔ ݍ = −2.  

Câu 6. Tập nghiệm của bất phương trình 2௫ିଵ < 4 là 
 A. (−∞; 3). B. (−∞; 5). C. (1; 3). D. (1; +∞). 

Lời giải 
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Chọn A 
2௫ିଵ < 4 ⇔ 2௫ିଵ < 2ଶ ⇔ ݔ − 1 < 2 ⇔ ݔ < 3. 

Câu 7. Hàm số ݕ =  ?có đồ thị như hình vẽ. Khẳng định nào sau đây đúng (ݔ)݂

 
 A. Đồ thị hàm số có điểm cực tiểu là (−1; 3). 
 B. Đồ thị hàm số có điểm cực tiểu là (1; 1). 
 C. Đồ thị hàm số có điểm cực đại là (1;−1). 
 D. Đồ thị hàm số có điểm cực tiểu là (1;−1). 

Lời giải 
Chọn D 
Dựa vào đồ thị ta có: Đồ thị hàm số có điểm cực tiểu là (1;−1) và điểm cực đại là (−1; 3). 

Câu 8. Đạo hàm của hàm số ݕ = logଷ(ݔ + 1) là. 
 A. ݕ′ = ଵ

(௫ାଵ).୪୬ଷ
. B. ݕ′ = ଵ

௫ାଵ
. C. ݕ′ = ଵ

୪୬ଷ
. D. ݕ′ = ௫ାଵ

୪୬ଷ
. 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có ݕ′ = (௫ାଵ)ᇲ

(௫ାଵ).୪୬ଷ
= ଵ

(௫ାଵ)୪୬ଷ
 

Câu 9. Trên mặt phẳng tọa độ, điểm biểu diễn số phức ݖ = (1 + 2݅)ଶ là điểm nào dưới đây? 
 A. 4)ܯ;  5). B. ܲ(−3;  4). C. ܳ(5;  4). D. ܰ(4; −3). 

Lời giải 
Chọn B 
Theo bài ta có, ݖ = (1 + 2݅)ଶ hay ݖ = 1 + 4݅ + 4݅ଶ = −3 + 4݅. 
Vậy điểm biểu diễn số phức ݖ = (1 + 2݅)ଶ trên mặt phẳng tọa độ là điểm ܲ(−3;  4). 

Câu 10. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ௫
ଶ

= ௬ାଵ
ିଵ

= ௭ିଶ
ିଶ

 đi qua điểm 2−;ܽ)ܯ; 0). Giá trị của ܽ 
là 

 A. ܽ = 0. B. ܽ = −2. C. ܽ = −1. D. ܽ = 2. 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có: ܯ ∈ ݀ ⇒ 

ଶ
= ିଶାଵ

ିଵ
= ିଶ

ିଶ
⇒ ܽ = 2  

Câu 11. Tìm số đường tiệm cận của đồ thị hàm số ݕ = ଶ௫ିଵ
௫మାଵ

. 
 A. 0. B. 2. C. 1. D. 3. 

Lời giải 
Chọn C 
Tập xác định ܦ = ℝ. 
Đồ thị hàm số không có tiệm cận đứng. 
Vì lim

௫→±ஶ
ݕ = 0 ⇒ Tiệm cận ngang của đồ thị hàm số là đường thẳng ݕ = 0.  

Vậy đồ thị hàm số có một đường tiệm cận. 
Câu 12. Khối chóp có chiều cao bằng 3 cm, diện tích đáy bằng 11 cm2 thì có thể tích bằng 
 A. 14 cm3. B. 33 cm3. C. 8 cm3. D. 11 cm3. 
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Lời giải 
Chọn D 
Áp dụng công thức tính thể tích khối chóp: ܸ = 

ଷ
= 11 cm3. 

Câu 13. Tọa độ giao điểm của đồ thị hàm số ݕ = ௫ାଷ
௫ାଵ

 với trục tung là 
 A. (−3 ;  0). B. (0 ; −1). C. (0 ;  3). D. (3 ;  1). 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có (0)ݕ = 3. 
⇒ Tọa độ giao điểm của đồ thị hàm số ݕ = ௫ାଷ

௫ାଵ
 với trục tung là điểm (0 ;  3). 

Câu 14. Trong không gian ܱݖݕݔ cho mặt cầu (ܵ) có phương trình ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 + ݕ4 − ݖ6 = 0. Tìm 
tọa độ tâm ܫ và bán kính ܴ. 

 A. 2−;1)ܫ; 3);ܴ = √14. B. 1−)ܫ; 2;−3);ܴ = √14. 
 C. 1−)ܫ; 2;−3);ܴ = 14. D. 2−;1)ܫ; 3);ܴ = 14. 

Lời giải 
Chọn A 
Phương trình mặt cầu đã cho tương đương với phương trình sau: 
ݔ) − 1)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 14. 
Vậy mặt cầu đã cho có tâm 2−;1)ܫ; 3) và bán kính ܴ = √14. 

Câu 15. Cho ܽ, ܾ, ܿ, ݔlà các số thực dương sao cho ln ݔ = 2lnܽ − 3lnܾ + ଵ
ଶ

lnܿ. Khẳng định nào sau đây là 
đúng? 

 A. ݔ = 
ଷ

. B. ݔ = మା√
య

. C. ݔ = 2ܽ − 3ܾ + ଵ
ଶ
ܿ. D. ݔ = మ√

య
. 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có lnݔ = 2lnܽ − 3lnܾ + ଵ
ଶ

lnܿ ⇔ lnݔ = ln ቀ
మ√
య

ቁ ⇔ ݔ = మ√
య

.

 

Câu 16. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ)ݔ − 2)ଶ,∀ݔ ∈ ℝ. Hàm số đã cho nghịch biến trên 
khoảng nào dưới đây? 

 A. (2; +∞). B. (−∞; 2). C. (0; 2). D. (−∞; 0). 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có: ݂′(ݔ) = ݔ)ݔ − 2)ଶ = 0 ⇔ ቂݔ = 0

ݔ = 2  
Bảng biến thiên: 

 
Dựa vào bảng biến thiên thấy hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng (−∞; 0)  

Câu 17. Họ tất cả các nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = 2019௫ +  là ݔ2020

 A. ଶଵଽ
ೣ

୪୬ଶଵଽ
+ ଶݔ2020 + B. ଶଵଽ .ܥ

ೣ

୪୬ଶଵଽ
+ ଶݔ1010 +  .ܥ

 C. 2019௫ + ଶݔ1010 + D. 2019௫ .ܥ + ݔ2020 +  .ܥ
Lời giải 

Chọn B 

∫(2019௫ + ݔd(ݔ2020 = ଶଵଽೣ

୪୬ଶଵଽ
+ ଶݔ1010 +  .ܥ
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Câu 18. Trong không gian với hệ toạ độ ܱݖݕݔ, cho hai véctơ ݑሬ⃗ = (3; 0; ݒ⃗ ,(1 = (−1; 2;−2). Tích có 
hướng của hai véctơ ݑሬ⃗  và ⃗ݒ tương ứng là 

 A. (1;−3; 5). B. (−2; 5; 6). C. (2;−5;−6). D. (3;−1; 0).  
Lời giải 

Chọn B 
 Ta có: [ݑሬ⃗ , [ݒ⃗ = (−2; 5; 6). 

Câu 19. Cho số phức ݖ = −7 + 5݅. Phần ảo của số phức ݖ là 
 A. 5݅. B. 5. C. −2. D. 7. 

Lời giải 
Chọn B 
Số phức có dạng ݖ = ܽ + ܾ݅ (ܽ,ܾ ∈ ℝ). Với ܽ là phần thực, ܾ là phần ảo, ݅ là đơn vị ảo. 

Câu 20. Trong không gian với hệ trục toạ độ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ߙ):ݔ − ݕ3 − ݖ2 − 6 = 0. Vectơ nào 
không phải là vectơ pháp tuyến của (ߙ)? 

 A. ሬ݊⃗ = (1;−3;−2). B. ሬ݊⃗ ଵ = (−1; 3; 2). C. ሬ݊⃗ ଶ = (1; 3; 2). D. ሬ݊⃗ ଷ = (−2; 6; 4). 
Lời giải 

Chọn C 
Phương trình mặt phẳng (ߙ):ݔ − ݕ3 − ݖ2 − 6 = 0 
Suy ra vecto pháp tuyến của mặt phẳng (ߙ) là ሬ݊⃗ (1;−3;−2). 
Các vecto: ሬ݊⃗ ଵ = (−1; 3; 2), ሬ݊⃗ ଷ = (−2; 6; 4) cùng phương với vecto ሬ݊⃗ (1;−3;−2) nên cũng là 
vecto pháp tuyến của mặt phẳng (ߙ). 

Câu 21. Cho hình nón có bán kính đáy là ݎ = √5 và độ dài đường sinh ݈ = 6. Diện tích xung quanh của 
hình nón đã cho là 

 A. ܵ = ܵ .B .ߨ5√12 = ܵ .C .ߨ20 = ܵ .D .ߨ5√10 =  .ߨ5√6
Lời giải 

Chọn D 
Diện tích xung quanh của của hình nón là ܵ = ݈ݎߨ = .5√.ߨ 6 =   .ߨ5√6

Câu 22. Có bao nhiêu số tự nhiên có bốn chữ số? 
 A. 9000. B. 4536. C. 10000. D. 5040. 

Lời giải 

Chọn A 

Gọi số tự nhiên cần tìm là ݊ = ܾܽܿ݀, trong đó ܽ, ܾ, ܿ, ݀ ∈ {0,1,2,3,4,5,6,7,8,9} và ܽ ≠ 0. 

Ta có ܽ có 9 cách chọn; ܾ, ܿ,݀ mỗi số có 10 cách chọn. 

Vậy có cả thảy 9.10ଷ = 9000 số cần tìm. 

Câu 23. Phương trình logଷ(5ݔ + 2) = 3 có nghiệm là 
 A. ݔ = 

ହ
. B. ݔ = ଶହ

ଷ
. C. ݔ = ଶଽ

ହ
. D. ݔ = 5. 

Lời giải 
Chọn D 
ĐKXĐ: ݔ > ିଶ

ହ
. 

logଷ(5ݔ + 2) = 3 ⇔ ݔ5 + 2 = 3ଷ ⇔ ݔ =  .(݉ݐ)5
Câu 24. Cho ∫ ݔ݀(ݔ)݂ = 6ହ

ଵ  và ∫ ݔ݀(ݔ)݃ = 8ହ
ଵ . Giá trị của ∫ −(ݔ)4݂] ହݔ݀[(ݔ)݃

ଵ  bằng 
 A. 12 B. 10 C. 16 D. 14  

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: ∫ (ݔ)4݂] − ହݔ݀[(ݔ)݃

ଵ = 4∫ ହݔ݀(ݔ)݂
ଵ − ∫ ହݔ݀(ݔ)݃

ଵ = 4.6 − 8 = 16. 
Câu 25. Bảng biến thiên sau là của hàm số nào? 
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 A. ݕ = ସݔ− + ଶݔ4 + 1. B. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1. 
 C. ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 + 1. D. ݕ = ସݔ − ଶݔ4 + 1. 

Lời giải 
Chọn B 

Từ BBT ta có hệ số a dương → loại đáp án B, D 

Đồ thị đi qua điểm (1; 0) → chọn A 

Câu 26. Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên ℝ và có ∫ ଵݔd(ݔ)݂
 = 2; ∫ ଷݔd(ݔ)݂

ଵ = 6. Tính ܫ = ∫ ଷݔd(ݔ)݂
 . 

 A. ܫ = 36. B. ܫ = 4. C. ܫ = 8. D. ܫ = 12. 
Lời giải 

Chọn C 
ܫ = ∫ ଷݔd (ݔ)݂

  = ∫ ଵݔd (ݔ)݂
 + ∫ ଷݔd (ݔ)݂

ଵ  = 2 + 6 = 8. 

Câu 27. Giá trị nhỏ nhất của biểu thức ܣ = ଷ௫మି଼௫ା
௫మିଶ௫ାଵ

 là 
 A. −2. B. 1. C. −1. D. 2. 

Lời giải 
Chọn D 
Xét ݂(ݔ) = ଷ௫మି଼௫ା

௫మିଶ௫ାଵ
. 

(ݔ)′݂ = ଶ(௫ିଵ)(௫ିଶ)
(௫ିଵ)ర

. 
Bảng biến thiên 

 
Vậy giá trị nhỏ nhất của ܣ là 2. 

Câu 28. Cho lăng trụ đều ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ có tất cả các cạnh bằng ܽ. Góc giữa đường thẳng ܤܣ′ và mặt phẳng 
 bằng (′ܥ′ܤ′ܣ)

 A. 90°. B. 30°. C. 60°. D. 45°. 
Lời giải 

Chọn D 
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+) Ta có ܤ′ܣ′ là hình chiếu của ܤܣ′ lên mặt phẳng (ܥ′ܤ′ܣ′)  
⇒ ൫ܤܣ′, ൯(′ܥ′ܤ′ܣ) = (′ܤ′ܣ,′ܤܣ)  = ′ܣ′ܤܣ . 
+) Δܤ′ܣܣ′ vuông tại ܣܣ ,′ܣ′ = ′ܤ′ܣ = ܽ ⇒ Δܤ′ܣܣ′ vuông cân tại ܣ′ ⇒ ′ܣ′ܤܣ  = 45°. 
Vậy góc giữa đường thẳng ܤܣ′ và mặt phẳng (ܥ′ܤ′ܣ′) bằng 45°. 

Câu 29. Tính ∫ sin3ݔ. sin2ݔ݀.ݔ. 
 A. sinݔ + sin5ݔ +  .B ܥ

ଵ
ଶ

cosݔ + ଵ
ଵ

cos5ݔ +   ܥ

 C. ଵ
ଶ

sinݔ − ଵ
ଵ

sin5ݔ + − .D ܥ ଵ
ଶ

sinݔ + ଵ
ଵ

sin5ݔ +  .ܥ
Lời giải 

Chọn C 

+) Áp dụng công thức biến tích thành tổng ta có sin3ݔ. sin2ݔ = ଵ
ଶ

(cosݔ − cos5ݔ). Do đó 

∫ sin3ݔ. sin2ݔ݀.ݔ = ଵ
ଶ∫(cosݔ − cos5ݔ݀(ݔ = ଵ

ଶ
sinݔ − ଵ

ଵ
sin5ݔ +   .ܥ

Câu 30. Cho dãy số (ݑ) gồm 89 số hạng thỏa mãn ݑ = tan݊°, ∀݊ ∈ ℕ, 1 ≤ ݊ ≤ 89. Gọi ܲ là tích của tất 
cả 89 số hạng của dãy số. Giá trị của biểu thức logܲ là 

 A. 89. B. 1. C. 0. D. 10. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có: ܲ = tan1°. tan2°. . . tan88°. tan89° 
= (tan1°. tan89°). (tan2°. tan88°). . . . (tan44°. tan46°). tan45° = 1. 
⇒ logܲ = log1 = 0. 

Câu 31. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có ܵܣ ⊥  và ܥܵ là hình vuông có cạnh bằng ܽ. Góc giữa ܦܥܤܣ và (ܦܥܤܣ)
mặt đáy (ܦܥܤܣ) bằng 45 . Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng chéo nhau ܦܤ và ܵܥ . 

 A. 
ଶ

. B. √ଶ
ଶ

. C. ܽ√2. D. ܽ. 
Lời giải 

Chọn A 
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Gọi O là tâm hình vuông ܪ,ܧ ,ܦܥܤܣ lần lượt là trung điểm của ܵܥ  .ܥܧ,
Góc giữa ܵܥ và mặt phẳng (ܦܥܤܣ) là góc ܵܣܥ ⇒ ܣܥܵ = 45 ⇒  .ܣ vuông cân tại ܥܣܵ߂
⇒ ܧܣ ⊥ ܧܣ và ܥܵ = ଵ

ଶ
 .ܥܵ

⇒ ܪܱ ⊥ ܪܱ và (1) ܥܵ = ଵ
ଶ
ܧܣ = ଵ

ସ
 .ܥܵ

Ta có: ቄܦܤ ⊥ ܥܣ
ܦܤ ⊥ ܣܵ ⇒ ܦܤ ⊥ (ܥܣܵ) ⇒ ܦܤ ⊥  .(2) ܪܱ

Từ (1) và (2) ⇒ khoảng cách giữa hai đường thẳng ܦܤ và ܵܥ là ܱܪ. 
Mà ܥܣ = ܽ√2 ⇒ ܥܵ = 2ܽ ⇒ ܪܱ = ଵ

ସ
ܥܵ = 

ଶ
. 

Vậy khoảng cách cần tính là 
ଶ
. 

Câu 32. Trong không gian tọa độ ܱݖݕݔ, viết phương trình mặt cầu đi qua bốn điểm ܱ (gốc tọa độ), 
; 2)ܣ  0 ; ; ൫√5ܤ ,(2   1 ;  2൯, 2−)ܥ ;  1 ;  3). 

 A. ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − 10 = 0. B. ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݕ2 − ݖ4 = 0. 
 C. ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 + ݕ − 21 = 0. D. ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ − 3 = 0. 

Lời giải 
Chọn B 
Giả sử phương trình mặt cầu có dạng: ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ + ݔܽ + ݕܾ + ݖܿ + ݀ = 0. 
Điểm ܱ(0 ;  0 ;  0) thuộc mặt cầu ⇒ ݀ = 0. 
Điểm 2)ܣ ;  0 ;  2) thuộc mặt cầu ⇒ 4 + 4 + 2ܽ + 2ܿ + ݀ = 0 ⇔ 2ܽ + 2ܿ + ݀ = −8. 
Điểm ܤ൫√5 ;  1 ;  2൯ thuộc mặt cầu ⇒ 5 + 1 + 4 + √5ܽ + ܾ + 2ܿ + ݀ = 0. 
⇔ √5ܽ + ܾ + 2ܿ + ݀ = −10. 
Điểm 2−)ܥ ;  1 ;  3) thuộc mặt cầu ⇒ 4 + 1 + 9 − 2ܽ + ܾ + 3ܿ + ݀ = 0 ⇔ −2ܽ + ܾ + 3ܿ + ݀ =
−14. 

Giải hệ ⇒ ൞

2ܽ + 2ܿ + ݀ = −8
√5ܽ + ܾ + 2ܿ + ݀ = −10
−2ܽ + ܾ + 3ܿ + ݀ = −14
݀ = 0

 ta được ൞

ܽ = 0
ܾ = −2
ܿ = −4
݀ = 0

. 

Vậy phương trình mặt cầu ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݕ2 − ݖ4 = 0. 
Câu 33. Cho hai số phức ݖଵ = 3 − ݅ và ݖଶ = −1 + ݅. Phần ảo của số phức ݖଵݖଶ bằng 
 A. 4. B. 4݅. C. −1. D. −݅. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có ݖଵݖଶ = (3 − ݅)(−1 + ݅) = −2 + 4݅. 
Vậy phần ảo của số phức ݖଵݖଶ bằng 4. 

Câu 34. Cho khối lăng trụ đứng có đáy là tam giác vuông, độ dài hai cạnh góc vuông là 3ܽ, 4ܽ và chiều cao 
khối lăng trụ là 6ܽ. Thể tích của khối lăng trụ bằng 

 A. ܸ = 36ܽଷ. B. ܸ = 12ܽଷ. C. ܸ = 72ܽଷ. D. ܸ = 27ܽଷ. 
Lời giải 
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Chọn A 
Thể tích khối lăng trụ ܸ = ℎ. B. 
Trong đó ℎ = 6ܽ. 
Diện tích đáy ܤ = ଵ

ଶ
. 3ܽ. 4ܽ = 6ܽଶ. 

Vậy ܸ = 6ܽ. 6ܽଶ = 36ܽଷ  
Câu 35. Tính tích phân ܫ = ∫ (௫ାସ)ୢ௫

௫మାଷ௫ାଶ
ଵ
   

 A. 2ln5− 2ln3. B. 5ln2− 3ln2. C. 5ln2 + 2ln3. D. 5ln2− 2ln3. 
Lời giải 

Chọn D 
ܫ = ∫ (௫ାସ)ୢ௫

௫మାଷ௫ାଶ
ଵ
 = ∫ (௫ାସ)ୢ௫

(௫ାଵ)(௫ାଶ)
ଵ
 = ∫ ቀ ଷ

௫ାଵ
− ଶ

௫ାଶ
ቁଵ

 dݔ

 = (3ln|ݔ + 1| − 2ln|ݔ + 2|)|ଵ
 = 3ln2− 2ln3 + 2ln2 = 5ln2− 2ln3

  

Câu 36. Số điểm cực trị của hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm ݂′(ݔ) = ݔ) + ݔ)(1 − 2)ଶ, ∀ݔ ∈ ℝ là 
 A. 3. B. 1. C. 0. D. 2. 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có: ݂′(ݔ) = 0 ⇔ ݔ) + ݔ)(1 − 2)ଶ = 0 ⇔ ቂݔ = −1
ݔ = 2   

Bảng xét dấu: 

 
Suy ra hàm số ݂(ݔ) có 1 điểm cực trị. 

Câu 37. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ + ݕ2 + ݖ − 4 = 0 và đường thẳng ݀: ௫ାଵ
ଶ

= ௬
ଵ

=
௭ାଶ
ଷ

. Đường thẳng Δ nằm trong mặt phẳng (ܲ), đồng thời cắt và vuông góc với đường thẳng ݀ có 
phương trình là 

 A. Δ: ௫ିଵ
ହ

= ௬ିଵ
ିଵ

= ௭ିଵ
ିଷ

. B. Δ: ௫ିଵ
ହ

= ௬ାଵ
ିଵ

= ௭ିଵ
ଶ

. 

 C. Δ: ௫ିଵ
ହ

= ௬ାଵ
ିଵ

= ௭ିଵ
ିଷ

. D. Δ: ௫ିଵ
ହ

= ௬ିଵ
ିଵ

= ௭ିଵ
ଷ

. 

Lời giải 

Chọn A 
Mặt phẳng (ܲ): ݔ + ݕ2 + ݖ − 4 = 0 có một vectơ pháp tuyến: ݊ሬሬሬሬ⃗ = (1;  2;  1). 
Đường thẳng ݀: ௫ାଵ

ଶ
= ௬

ଵ
= ௭ାଶ

ଷ
 có một vectơ chỉ phương: ݑௗሬሬሬሬ⃗ = (2;  1;  3). 

Gọi (ܲ) ∩ ݀ = ⇒ ܪ ;1)ܪ  1;  1). 
Đường thẳng Δ nằm trong mặt phẳng (ܲ), đồng thời cắt và vuông góc với đường thẳng ݀ nhận ݑሬ⃗ =
[݊ሬሬሬሬ⃗ ௗሬሬሬሬ⃗ݑ, ] = (5; −1; −3) làm một vectơ chỉ phương và đi qua 1)ܪ;  1;  1). 
Phương trình đường thẳng Δ: ௫ିଵ

ହ
= ௬ିଵ

ିଵ
= ௭ିଵ

ିଷ
. 

Câu 38. Cho số phức ݖ thỏa mãn |ݖ + 3| = 5 và |ݖ − 2݅| = ݖ| − 2 − 2݅|. Tính |ݖ|  
 A. |ݖ| = 10. B. |ݖ| = 17. C. |ݖ| = √17. D. |ݖ| = √10. 

Lời giải 
Chọn D 
Giả sử ݖ = ݔ + ݕ,ݔ) ݅ݕ ∈ ℝ). Khi đó: 
ݖ| * + 3| = 5 ⇔ ݔ)| + 3) + |ݕ݅ = 5 ⇔ඥ(ݔ + 3)ଶ + ଶݕ = 5 ⇔ ݔ) + 3)ଶ + ଶݕ = 25. (1) 
ݖ| * − 2݅| = ݖ| − 2 − 2݅| ⇔ ݔ| + ݕ) − 2)݅| = ݔ)| − 2) + ݕ) − 2)݅| 
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⇔ ඥݔଶ + ݕ) − 2)ଶ = ඥ(ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 2)ଶ 
⇔ ଶݔ + ݕ) − 2)ଶ = ݔ) − 2)ଶ + ݕ) − 2)ଶ 

⇔ ݔ4− + 4 = 0 ⇔ ݔ = 1. (2) 

* Từ (1) và (2). Suy ra: ൜ݔ = 1
ଶݕ = 9. 

* Ta có: |ݖ| = ඥݔଶ + ଶݕ = √1 + 9 = √10. 
Vậy |ݖ| = √10. 

Câu 39. Phương trình ൫√2− 1൯
௫

+ ൫√2 + 1൯
௫
− 2√2 = 0 có tích các nghiệm bằng 

 A. −1. B. 1. C. 0. D. 2. 
Lời giải 

Chọn A 
+ Ta có ൫√2 − 1൯

௫
+ ൫√2 + 1൯

௫
− 2√2 = 0 ⇔ ൫√2− 1൯

௫
+ ଵ

൫√ଶିଵ൯
ೣ − 2√2 = 0  

⇔ ൫√2 − 1൯
ଶ௫
− 2√2൫√2− 1൯

௫
+ 1 = 0 ⇔ 

൫√2− 1൯
௫

= 1 + √2

൫√2− 1൯
௫

= √2 − 1
⇔ ቂݔ = −1

ݔ = 1   

Vậy tích hai nghiệm của phương trình là −1. 
Câu 40. Chọn ngẫu nhiên một số từ tập các số tự nhiên có tám chữ số đôi một khác nhau. Xác suất để số 

được chọn có mặt chữ số 0 và 9. 
 A. ଵ

ଶ
. B. ସଽ

଼ଵ
. C. ଶହ

ହ
. D. ଵ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có số phần tử của không gian mẫu ݊(Ω) = ଽܣ9 = 1632960. 
Gọi biến cố ܣ: “Số được chọn có mặt chữ số 0 và 9 ”. 
Gọi ݔ = ܽଵܽଶܽଷܽସܽହ଼ܽܽܽ là số cần lập. 
Số 0 có 7 cách chọn vị trí. 
Số 9 có 7 cách chọn vị trí. 
Chọn 6 số trong 8 số còn lại sắp vào 6 vị trí còn trống có ଼ܣ = 20160 cách. 
Do đó ݊(ܣ) = 7.7.20160 = 987840. 
Vậy ܲ(ܣ) = ()

(ஐ)
= ଽ଼଼ସ

ଵଷଶଽ
= ସଽ

଼ଵ
. 

Câu 41. Cho tứ diện ܦܥܤܣ có tam giác ܥܤܣ là tam giác vuông tại ܤܣ ,ܣ = ܥܣ,݉ܿ 6 = 8 ܿ݉. Tam giác 
 bằng (ܥܤܣ) và mặt phẳng ܦܤ góc giữa đường thẳng ,ܥ vuông tại ܦܥܣ tam giác ,ܤ vuông tại ܦܤܣ
45. Tính thể tích ܸ của khối tứ diện ܦܥܤܣ? 

 A. ܸ = 32. B. ܸ = 64. C. ܸ = 32√2. D. ܸ = 64√2. 
Lời giải 

Chọn B 
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Vẽ hình chữ nhật ܥܧܤܣ. 
Ta có: 
ܤܣ ⊥ ܦܤ
ܤܣ ⊥ ቅܧܤ ⇒ ܤܣ ⊥ (ܧܦܤ) ⇒ ܧܦ ⊥  .(1) ܤܣ
Tương tự: 
ܥܣ ⊥ ܦܥ
ܥܣ ⊥ ቅܥܧ ⇒ ܥܣ ⊥ (ܧܥܦ) ⇒ ܧܦ ⊥  .(2) ܥܣ
Từ (1) và (2) suy ra: ܧܦ ⊥  .(ܥܤܣ)
⇒ ൫ܦܤ, ൯(ܥܤܣ)  = ܧܤܦ  = 45 ⇒ ⇒ ܧ vuông cân tại ܦܧܤ߂ ܧܤ = ܦܧ = 8 ܿ݉. 
Do đó: ܸ = ଵ

ଷ
.ܧܦ ܵ = ଵ

ଷ
. 8. ଵ

ଶ
. 6.8 = 64 ܿ݉ଷ. 

Câu 42. Số giá trị nguyên thuộc [−4; 3] của tham số ݉ sao cho hàm số ݕ = ୡ୭ୱ௫ି
ୡ୭ୱ௫ା

 nghịch biến trên khoảng 

ቀ0; గ
ଶ
ቁ là 

 A. 5. B. 3. C. 6. D. 4. 
Lời giải 

Chọn B 
Sai lầm thường gặp. 
Đặt ݐ = cosݔ ,ݔ ∈ ቀ0; గ

ଶ
ቁ ⇒ ݐ ∈ (0; 1). 

Ycbt: ݕᇱ = ଶ
(௧ା)మ

< ݐ∀,0 ∈ (0; 1). 

⇒ ᇱݕ =
2݉

ݐ) + ݉)ଶ < ݐ∀,0 ∈ (0; 1) 

⇔ ൜2݉ < 0
−݉ ∉ (0; 1) ⇔ ቊ

2݉ < 0
[−݉ ≤ 0
−݉ ≥ 1

⇔ ቊ
݉ < 0
ቂ݉ ≥ 0
݉ ≤ −1 ⇔ ݉ ≤ −1.. 

Vì ݉ nguyên thuộc [−4; 3] nên ݉ ∈ {−4;−3;−2;−1}. 
Chọn B 
Nguyên nhân sai lầm. 
Trong ví dụ này học sinh dễ quên đạo hàm của hàm hợp (cosݔ)ᇱ d ẫn đến chọn đáp án A 
Lời giải đúng. 
Ycbt: ݕᇱ = ଶ

(ୡ୭ୱ௫ା)మ
(−sinݔ) < ݔ∀,0 ∈ ቀ0;గ

ଶ
ቁ 

Do ݔ ∈ ቀ0; గ
ଶ
ቁ ⇒ sinݔ > 0, do đó ݕᇱ < 0 ⇔ ଶ

(ୡ୭ୱ௫ା)మ
> ݔ∀0 ∈ ቀ0;గ

ଶ
ቁ 
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⇔ ቊ
2݉ > 0
−݉ ≠ cosݔ∀ݔ ∈ ቀ0; గ

ଶ
ቁ ⇔ ൜2݉ > 0

−݉ ∉ (0; 1) ⇔ ൞
2݉ > 0
[−݉ ≤ 0
−݉ ≥ 1

⇔ ൞

݉ > 0
ቂ݉ ≥ 0
݉ ≤ −1 ⇔ ݉ > 0

[݉ ≤ −1
.. 

Vì ൜݉ ∈ ℤ
݉ ∈ [−4; 3] nên ݉ ∈ {1; 2; 3}. 

Câu 43. Cho hàm số ݂(ݔ) xác định và liên tục trên đoạn [−5; 3] có đồ thị như hình vẽ bên. Biết diện tích 
các hình phẳng (ܣ), (ܤ), (ܥ), (ܦ) giới hạn bởi đồ thị hàm số ݂(ݔ) và trục hoành lần lượt bằng 6; 
3; 12; 2. Tích phân ∫ ݔ2)2݂) + 1) + ଵݔ݀(1

ିଷ  bằng 

 
 A. 25. B. 17. C. 21. D. 27. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có ܫ = ∫ ݔ2)2݂) + 1) + ଵݔ݀(1

ିଷ  = ∫ ݔ2)݂ + ݔ2)݀(1 + 1)ଵ
ିଷ + ∫ ଵݔ݀

ିଷ  = ∫ ݔ݀(ݔ)݂ + 4ଷ
ିହ . 

Mặt khác dựa vào hình vẽ ta có ∫ ଷݔ݀(ݔ)݂
ିହ = 6 − 3 + 12 + 2 = 17. 

Vậy ܫ = ∫ ݔ2)2݂] + 1) + ଵݔ݀[1
ିଷ = 17 + 4 = 21. 

Câu 44. Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ݕ = ݔ| − 1| và nửa trên của đường tròn ݔଶ + ଶݕ =
1 bằng? 

 A. గ
ଶ
− 1. B. గ

ସ
− 1. C. గ

ସ
− ଵ

ଶ
. D. గିଵ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn C 

ݕ = ݔ| − 1| = ቄݔ − 1 khi ݔ ≥ 1
1− ݔ khi ݔ < 1. 

ଶݔ + ଶݕ = 1 ⇔ ݕ = ±√1 − ݕ ଶdo chỉ tính nửa trên của đường tròn nên ta lấyݔ = √1−  .ଶݔ

 
Hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ݕ = ݔ| − 1| và nửa trên của đường tròn ݔଶ + ଶݕ = 1 là 
phần tô màu vàng như hình vẽ. 
Cách 1: 
Diện tích hình phẳng trên là: 
ܵ = ଵ

ସ
ଶܴߨ. − ଵ

ଶ
. 1.1 = గ

ସ
− ଵ

ଶ
(ଵ
ସ
 diện tích hình tròn – diện tích tam giác vuông cân) 



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 17    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

Cách 2: 
Diện tích hình phẳng trên là: 

ܵ = ∫ ൣ√1− ଶݔ − (1 − ଵݔ൧d(ݔ
 = ∫ √1 − ଵݔଶ dݔ

 + ∫ ݔ) − 1) dݔଵ
 = ଵܫ + ቀ௫

మ

ଶ
− ቁቚݔ



ଵ
= ଵܫ −

ଵ
ଶ
. 

Tính ܫଵ = ∫ √1 − ଵݔଶ dݔ
 . 

Đặt ݔ = sinݐ ,ݐ ∈ ቂ− గ
ଶ

; గ
ଶ
ቃ; dݔ = cosݐ. dݐ. 

Đổi cận ݔ = 0 ⇒ ݐ = ݔ ;0 = 1 ⇒ ݐ = గ
ଶ
. 

ଵܫ = නඥ1 − ݔଶ dݔ
ଵ



= නඥ1 − sinଶݐ . cosݐ. dݐ

గ
ଶ



= න|cosݐ| cosݐ. dݐ

గ
ଶ



= න cosଶݐ. dݐ

గ
ଶ



= න
1 + cos2ݐ

2 dݐ

గ
ଶ



 

= ଵ
ଶ
ቀݐ + ୱ୧୬ଶ௧

ଶ
ቁቚ


ഏ
మ = గ

ସ
. 

Vậy ܵ = గ
ସ
− ଵ

ଶ
. 

Câu 45. Có bao nhiêu cặp số nguyên ݔ; thỏa mãn 0 ݕ ≤ ݔ ≤ 2020 và logସ(512ݔ + 768) + ݔ2 − 1 = ݕ2 +
16௬? 

 A. 2019. B. 0. C. 2020. D. 1.  
Lời giải 

Chọn B 
Ta có: 

logସ(512ݔ + 768) + ݔ2 − 1 = ݕ2 + 16௬ 
⇔ logସ256(2ݔ + 3) + ݔ2 − 1 = ݕ2 + 4ଶ௬  

⇔ logସ(2ݔ + 3) + ݔ2) + 3) = ݕ2 + 4ଶ௬. 
Xét hàm số ݂(ݐ) = ݐ + 4௧ trên ℝ. 
(ݐ)′݂ = 1 + 4௧ln4 > ݔ∀,0 ∈ ℝ. Suy ra hàm số đồng biến trên ℝ. 
Khi đó: logସ(2ݔ + 3) = ݕ2 ⇔ ݔ2 + 3 = 16௬ ⇔ ݔ = ଵିଷ

ଶ
. 

Vì: 0 ≤ ݔ ≤ 2020 ⇔ 0 ≤ ଵିଷ
ଶ

≤ 2020 ⇔ 3 ≤ 16௬ ≤ 4043 ⇔ logଵ3 ≤ ݕ ≤ logଵ4043. 
Mà ݕ ∈ ℤ ⇒ ݕ ∈ {1; 2}. 
Với ݕ = 1 ⇒ ݔ = ଵଷ

ଶ
(݈). 

Với ݕ = 2 ⇒ ݔ = ଶହଷ
ଶ

(݈). 
Vậy không có cặp số (ݔ;  .thỏa mãn yêu cầu bài toán (ݕ

Câu 46. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ):ݔ + ݕ + ݖ − 1 = 0, đường thẳng 
݀: ௫ିଵହ

ଵ
= ௬ିଶଶ

ଶ
= ௭ିଷ

ଶ
 và mặt cầu (ܵ): ଶݔ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ8 − ݕ6 + ݖ4 + 4 = 0. Một đường thẳng 

(Δ) thay đổi cắt mặt cầu (ܵ) tại hai điểm ܤ ,ܣ sao cho ܤܣ = 8. Gọi ܤ ,′ܣ′ là hai điểm lần lượt 
thuộc mặt phẳng (ܲ) sao cho ܤܤ ,′ܣܣ′ cùng song song với ݀. Giá trị lớn nhất của biểu thức ܣܣ′+
 là ′ܤܤ

 A. ଼ାଷ√ଷ
ଽ

. B. ଶସାଵ଼√ଷ
ହ

. C. ଵଶାଽ√ଷ
ହ

. D. ଵା√ଷ
ଽ

. 
Lời giải 

Chọn B 
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Mặt cầu (ܵ) có tâm 4)ܫ; 3;−2) và bán kính ܴ = 5. 
Gọi ܪ là trung điểm của ܤܣ thì ܪܫ ⊥ ܪܫ và ܤܣ = 3 nên ܪ thuộc mặt cầu (ܵ′) tâm ܫ bán kính ܴ′ =
3. 
Gọi ܯ là trung điểm của ܤ′ܣ′ thì ܣܣ′ + ′ܤܤ =  .(ܲ) nằm trên mặt phẳng ܯ ,ܯܪ2
Mặt khác ta có ݀൫ܫ; (ܲ)൯ = ସ

√ଷ
< ܴ nên (ܲ) cắt mặt cầu (ܵ) và sin൫݀; (ܲ)൯ = sinߙ = ହ

ଷ√ଷ
. Gọi ܭ là 

hình chiếu của ܪ lên (ܲ) thì ܭܪ = .ܯܪ sinߙ. 
Vậy để ܣܣ′+  lớn nhất ܭܪ lớn nhất thì ′ܤܤ

⇔ ୫ୟ୶ܭܪ nên ܫ đi qua ܭܪ = ܴ′ + ݀൫ܫ; (ܲ)൯ = 3 + ସ
√ଷ

= ସାଷ√ଷ
√ଷ

. 

Vậy ܣܣ′+ lớn nhất bằng 2 ′ܤܤ ቀସାଷ√ଷ
√ଷ

ቁ . ଷ√ଷ
ହ

= ଶସାଵ଼√ଷ
ହ

. 

Câu 47. Một cái phao bơi được bơm từ một cái ruột xe hơi và có kích thước như hình sau: 

 
Thể tích của cái phao (không kể đầu van) bằng: 

 A. 6000ߨ(ܿ݉ଷ). B. 6000ߨଶ(ܿ݉ଷ). C. 3000ߨଶ(ܿ݉ଷ). D. 3000ߨ(ܿ݉ଷ). 
Lời giải 

Chọn B 
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Từ giả thiết suy ra thiết diện của cái phao là đường tròn bán kính bằng ݎ = 10 (ܿ݉).  
Gọi tâm của đường tròn là ܫ, ta có ܫ cách tâm của cái phao 1 khoảng bằng 30 ܿ݉. 
Chọn hệ tọa độ có gốc ܱ trùng với tâm của cái phao (như hình vẽ). Gọi (ܥ) là hình tròn tâm 
;0)ܫ  30) và có bán kính ݎ = 10 (ܿ݉).  
⇒Cái phao chính là hình tròn xoay thu được khi ta quay hình tròn (ܥ) quanh trục ܱݔ  
Ta có phương trình của (ܥ): ݔଶ + ݕ) − 30)ଶ = 100 ⇔ ݕ = ±√100− ଶݔ + 30 (−10 ≤ ݔ ≤ 10)  
⇒Phương trình của 2 nửa đường tròn (ܥ) là: 
- Cung ܰܯ trên: ݕ = √100− ଶݔ + 30 (−10 ≤ ݔ ≤ 10). 
- Cung ܰܯ dưới: ݕ = −√100− ଶݔ + 30 (−10 ≤ ݔ ≤ 10). 
⇒Thể tích của hình tròn xoay sinh ra khi quay hình tròn (ܥ) quanh trục ܱݔ, cũng là quay hình 
phẳng giới hạn bởi 2 cung ܰܯ có phương trình như trên (−10 ≤ ݔ ≤ 10) quanh trục ܱݔ, thể tích 
đó bằng: 
ܸ = ߨ ∫ ቂ൫√100− ଶݔ + 30൯

ଶ
− ൫−√100− ଶݔ + 30൯

ଶ
ቃଵ

ିଵ  dݔ = ߨ ∫ 120√100− ଶଵݔ
ିଵ  dݔ. 

Đặt ݔ = 10sinݐ,− గ
ଶ
≤ ݐ ≤ గ

ଶ
 ta có: dݔ = 10cosݐdݐ, cận ݐ: ିగ

ଶ
→ గ

ଶ
. 

⇒ ܸ = ∫ߨ120 10cosݐ. 10cosݐ
ഏ
మ
ିഏమ

 dݐ = ∫ߨ6000 (1 + cos2ݐ)
ഏ
మ
ିഏమ

 dݐ =  .ଶ (ܿ݉ଷ)ߨ6000

Câu 48. Cho hình nón đỉnh ܵ, mặt phẳng (ܲ) đi qua ܵ tạo với mặt phẳng chứa mặt đáy của hình nón một 
góc 60 và cắt hình nón theo một thiết diện là một tam giác có diện tích bằng ଶ

√ଷ
. Thể tích nhỏ nhất 

của khối nón được giới hạn bởi hình nón đã cho bằng 
 A. ସగ

ଽ
. B. ସగ

ଷ√ଷ
. C. ସగ

√ଷ
. D. ସగ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn A 

 
Gọi thiết diện đã cho là tam giác ܵܰܯ. 

x

y

(C)20

r
30

I

O

M N



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 20    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

 .và tâm của đáy ܰܯ lần lượt là trung điểm của ܱ,ܪ
ℎ,  .lần lượt là chiều cao và bán kính của mặt đáy của hình nón ݎ
Ta có ܱܪ ⊥ ܪܵ và ܰܯ ⊥  bằng góc (ܰܯܱ) nên suy ra góc giữa mặt phẳng (ܲ) và mặt phẳng ܰܯ
ܱܪܵ . Theo giả thiết suy ra ܵܪܱ = 60. 
Xét tam giác vuông ܱܵܪ ta có ܱܪ = ܱܵ. cot60 = 

√ଷ
; ܪܵ = 

ୱ୧୬బ
= ଶ

√ଷ
. 

Xét tam giác vuông ܱܰܪ ta có ܰܪ = ଶݎ√ ଶܪܱ− = ටݎଶ − మ

ଷ
 ⇒ ܰܯ = ܰܪ2 = 2ටݎଶ − మ

ଷ
. 

Lại có ܵௌெே = ଶ
√ଷ

 ⇔ ଵ
ଶ

.ܰܯ. ܪܵ = ଶ
√ଷ

 ⇔ ଵ
ଶ

. 2.ටݎଶ − మ

ଷ
. ଶ
√ଷ

= ଶ
√ଷ

. 

⇔ ℎටݎଶ − మ

ଷ
= 1 ⇔ ଶݎ = మ

ଷ
+ ଵ

మ
. 

Thể tích của khối nón được giới hạn bởi hình nón đã cho là : 
ܸ = ଵ

ଷ
.ߨ .ଶݎ ℎ = ଵ

ଷ
ߨ ቀ

మ

ଷ
+ ଵ

మ
ቁ .ℎ = ଵ

ଷ
ߨ ቀ

య

ଷ
+ ଵ


ቁ. 

Mà 
య

ଷ
+ ଵ


= య

ଷ
+ ଵ

ଷ
+ ଵ

ଷ
+ ଵ

ଷ
≥ 4ටయ

ଷ
. ቀ ଵ

ଷ
ቁ
ଷర

= ସ
ଷ
. 

Vậy ܸ ≥ గ
ଷ

. ସ
ଷ

= ସగ
ଽ

. Dấu bằng xảy ra ⇔ య

ଷ
= ଵ

ଷ
⇔ ℎ = 1. 

Câu 49. Cho hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm và xác định trên tập số thực và có đồ thị như hình vẽ dưới. Tính tổng 
tất cả các giá trị nguyên của tham số ݉ ∈ [−20; 20] để hàm số ݕ = |ݔ|)݂ + ݉)có 5 điểm cực trị. 

 
 A. −211. B. −209. C. −210. D. −212. 

Lời giải 
Chọn C 
•Hàm số ݕ = ݔ có 2 điểm cực trị là(ݔ)݂ = 1; ݔ  = 3 
Suy ra, điểm cực trị của hàm số ݕ = ݔ)݂ + ݉) là ቂݔ + ݉ = 1

ݔ  + ݉ = 3 ⇔ ቂݔ = 1 −݉
ݔ = 3 −݉ 

•Hàm số ݕ = |ݔ|)݂ + ݉) có 5 điểm cực trị khi hàm số ݕ = ݔ)݂ + ݉) có hai cực trị dương ⇔
ቄ1−݉ > 0

3−݉ > 0 ⇔ ቄ݉ < 1
݉ < 3 ⇔݉ < 1 ⇒ ݉ ∈ {−20,−19,−18, . . . ,−3,−2,−1,0}. 

Suy ra tổng các giá trị nguyên của ݉ là ܵ = −210. 
Câu 50. Cho các số phức ݓ ,ݖ thỏa mãn ݖ − ݓ = 3 + ݖ| ,4݅ + |ݓ2 = 10. Tìm giá trị lớn nhất của ܲ =

|ݖ| +  .|ݓ|
 A. 5√3. B. 3√3. C. 2√3. D. 5√2. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có 
ݖ − ݓ = 3 + 4݅ ⇒ ݖ| − ଶ|ݓ = |3 + 4݅|ଶ = 25. 
⇒ ଶ|ݖ| + ଶ|ݓ| − ݓ.ݖ) + (ݓ.ݖ = 25. 
ݖ| + |ݓ2 = 10 ⇔ ݖ| + ଶ|ݓ2 = 100, (1). 
⇒ ଶ|ݖ| + ଶ|ݓ|4 − ݓ.ݖ)2 + (ݓ.ݖ = 100, (2). 
Từ (1) và (2) ⇒ ଶ|ݖ|3 + ଶ|ݓ|6 = 150. 
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ܲ = |ݖ| + |ݓ| ≤ ටቀଵ
ଷ

+ ଵ

ቁ ଶ|ݖ|2) + (ଶ|ݓ|6 = 5√3. 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
019 

 
Câu 1. Hàm số nào dưới đây có bảng biến thiên như hình vẽ? 

 
 A. ݔଷ + ଶݔ3 + 4. B. ݕ = ଶ௫ାଵ

௫ାଵ
. C. ݕ = ସݔ− + ଶݔ3 + 1. D. ݕ = ௫ାଷ

௫ାଵ
. 

Câu 2. Số nghiệm của phương trình log(ݔ − 1)ଶ = 2 là 

 A. 2. B. 0. C. 1. D. 3. 
Câu 3. Cho hàm số ݕ =  có đồ thị như hình vẽ (ݔ)݂

 
Hàm số đã cho đạt cực đại tại điểm nào dưới đây? 

 A. ݔ = −2. B. ݔ = 2. C. ݔ = 1. D. ݔ = −1. 
Câu 4. Số phức ݖ nào sau đây thỏa |ݖ| = √5 và ݖ là số thuần ảo? 
 A. ݖ = √2 + √3݅. B. ݖ = 5݅. C. ݖ = −√5݅. D. ݖ = √5. 
Câu 5. Cho hai số phức ݖଵ = 1 + 2݅ và ݖଶ = 3 + ݅. Phần ảo của số phức ݖଵ +  ଶ bằngݖ
 A. 4݅. B. 3. C. 3݅. D. 4. 
Câu 6. Cho hàm số ݕ = ;∞−) xác định và liên tục trên khoảng (ݔ)݂ +∞) có bảng biến thiên như hình 

bên. Mệnh đề nào sau đây đúng? 

-2

2

-2

1

-1 2O

y

x
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 A. Hàm số đồng biến trên khoảng (−1; +∞). B. Hàm số nghịch biến trên khoảng (1; +∞). 
 C. Hàm số đồng biến trên khoảng (−∞;−2). D. Hàm số nghịch biến trên khoảng (−∞; 1). 
Câu 7. Với ܽ, ܾ là các số thực dương tùy ý và ܽ ≠ 1 thì logరܾ bằng 
 A. 4logܾ. B. ଵ

ସ
+ logܾ. C. 4 + logܾ. D. ଵ

ସ
logܾ. 

Câu 8. Cho (ݔ)ܨ là một nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ). Khi đó hiệu số (0)ܨ−  bằng (1)ܨ
 A. ∫ ଵݔd(ݔ)ܨ−

 . B. ∫ ଵݔd(ݔ)݂−
 . C. ∫ ଵݔd(ݔ)݂

 . D. ∫ ଵݔd(ݔ)ܨ−
 . 

Câu 9. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai điểm 1−)ܣ; 2; ;1)ܤ ,(3 0; 2). Độ dài đoạn thẳng ܤܣ bằng 
 A. √5. B. 3. C. 9. D. √29. 
Câu 10. Tập nghiệm của bất phương trình 3௫ିଵ > 27 là 
 A. (−∞; 4). B. (1; +∞). C. (4; +∞). D. (−∞; 4]. 
Câu 11. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ଶݔ + ݔ∀ ,1 ∈ ℝ. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
 A. Hàm số nghịch biến trên khoảng (1; +∞) B. Hàm số nghịch biến trên khoảng (−1; 1)  
 C. Hàm số đồng biến trên khoảng (−∞; +∞) D. Hàm số nghịch biến trên khoảng (−∞; 0)  
Câu 12. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ):ݔ − ݕ2 + 2 = 0. Vectơ nào dưới đây là 

một vectơ pháp tuyến của (ܲ)? 
 A. ሬ݊⃗ ସ = (1; 2; 0). B. ሬ݊⃗ ଵ = (1;−2; 2). C. ሬ݊⃗ ଶ = (−1; 2;−2). D. ሬ݊⃗ ଷ = (1;−2; 0). 
Câu 13. Một tổ có 7 thành viên nam và 6 thành viên nữ. Có bao nhiêu cách để chọn một đôi nam và nữ từ tổ 

trên? 
 A. 6 cách. B. 13 cách. C. 7 cách. D. 42 cách. 
Câu 14. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = 8݁ସ௫ିଶଵ଼ là 
 A. 2݁ସ௫ିଶଵ଼ + B. 32݁ସ௫ିଶଵ଼ .ܥ + C. 2݁ସ௫ା .ܥ − 2018. D. 8݁ସ௫ିଶଵ଼ +  .ܥ
Câu 15. Cho hàm số ݕ = ݔ) − ଶݔ)(2 + 1) có đồ thị (ܥ). Mệnh đề nào sau đây đúng? 
 A. (ܥ) không cắt trục hoành. B. (ܥ) cắt trục hoành tại một điểm. 
 C. (ܥ) cắt trục hoành tại hai điểm. D. (ܥ) cắt trục hoành tại ba điểm. 
Câu 16. Cho khối nón có chiều cao ℎ = 3 và bán kính đáy ݎ = 4. Thể tích của khối nón đã cho bằng 
 A. 4ߨ. B. 16ߨ. C. 48ߨ. D. 36ߨ. 

Câu 17. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = 2 − ݐ4
ݖ = 3− ݐ5

. Hỏi ݀ đi qua điểm nào 

dưới đây? 
 A. (1;−4;−5). B. (3; 6; 8). C. (−1; 2; 3). D. (0; 6; 8). 
Câu 18. Tích phân ∫ ݁௫݀ݔଶଵଽ

  có giá trị bằng: 
 A. ݁ଶଵଽ B. +∞. C. 1. D. ݁ଶଵଽ − 1. 
Câu 19. Tính đạo hàm của hàm số ݕ = logଶ(2ݔ + 1). 
 A. ݕ′ = ଶ

(ଶ௫ାଵ)୪୬ଶ
. B. ݕ′ = ଵ

ଶ௫ାଵ
. 

 C. ݕ′ = ଵ
(ଶ௫ାଵ)୪୬ଶ

. D. ݕ′ = ଶ
ଶ௫ାଵ

. 

Câu 20. Tập (1; 4) là tập xác định của hàm số nào sau đây? 
 A. ݕ = logଶ(4− ݕ .B .(ݔ = logହ(−ݔଶ + ݔ5 − 4).  
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 C. ݕ = log.ହ(ݔ − 4). D. ݕ = logଷ(4ݔ − 1).  
Câu 21. Trên mặt phẳng tọa độ, cho hai số phức ݖଵ = 2 + ݅ và ݖଶ = 1 − ݅. Điểm biểu diễn số phức ݖଵ −  ଶݖ

là điểm nào dưới đây? 
 A. ܰ(1; 2). B. 1)ܯ; 0). C. ܲ(2; 1). D. ܳ(1;−2). 
Câu 22. Thể tích khối chóp có diện tích đáy ܤ và chiều cao ℎ là 
 A. ଵ

ଷ
ℎ. B. ସܤ

ଷ
 .ℎܤ .ℎ. Dܤℎ. C. 3ܤ

Câu 23. Tiệm cận đứng của đồ thị hàm số ݕ = ଵିଶ௫
ଶି௫

 là đường thẳng 

 A. ݕ = 2. B. ݔ = ଵ
ଶ
. C. ݕ = −2. D. ݔ = 2. 

Câu 24. Diện tích xung quanh của hình trụ có bán kính đáy ܴ = 4cm và đường sinh ݈ = 5cm bằng: 
 A. 40ߨcmଶ. B. 100ߨcmଶ. C. 80ߨcmଶ. D. 20ߨcmଶ. 
Câu 25. Cho (ݑ) là cấp số nhân có ݑଵ = ସݑ;7 = 189. Tìm công bội q của cấp số nhân. 
 A. ݍ = 2. B. ݍ = −2. C. ݍ = 3. D. ݍ = ଵ

ଷ
. 

Câu 26. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ) có phương trình 
ଶݔ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ4 − ݕ4 + ݖ8 = 0. Tâm của (ܵ) có tọa độ là 

 A. (2;−2; 4). B. (−2; 2;−4). C. (−4; 4;−8). D. (4;−4; 8). 
Câu 27. Tính ܫ = ∫ ௗ௫

௫మିହ௫ା
ଵ
   

 A. ܫ = ln ସ
ଷ
. B. ܫ = ln ଷ

ସ
. C. ܫ = −ln2. D. ܫ = ln2. 

Câu 28. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): ݔ) − 1)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 5)ଶ = 9. Phương trình nào 
dưới đây là phương trình mặt phẳng (ܲ) tiếp xúc với mặt cầu (ܵ) tại điểm 4−;2)ܣ; 3)? 

 A. ݔ − ݕ2 − ݖ2 − 4 = 0. B. 2ݔ − ݕ2 − ݖ2 + 4 = 0. 
 C. 3ݔ − ݕ6 + ݖ8 − 54 = 0. D. ݔ − ݕ6 + ݖ8 − 50 = 0. 
Câu 29. Cho một khối lăng trụ có thể tích là ܽଷ√3, đáy là tam giác đều cạnh ܽ. Tính chiều cao ℎ của khối 

lăng trụ. 
 A. ℎ = ܽ. B. ℎ = 4ܽ. C. ℎ = 3ܽ. D. ℎ = 2ܽ. 
Câu 30. Cho ܽ, ܾ là các số thưc dương khác 1 thỏa mãn logଶܾ − 8log൫ܽ√ܾ

య ൯ = − ଼
ଷ
. Tính giá trị của biểu 

thức ܲ = log൫ܽ√ܾܽ
య ൯ + 2019. 

 A. 2022. B. 2018. C. 2021. D. 2020. 
Câu 31. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ௫ାଵ

ଵ
= ௬ିଵ

ଶ
= ௭ିଷ

ିଶ
 và mặt phẳng (ܲ): ݔ2 − ݕ2 + ݖ −

3 = 0, phương trình đường thẳng ߂ nằm trong mặt phẳng (ܲ), cắt ݀ và vuông góc với ݀ là 

 A. ൝
ݖ = −2 − ݐ2
ݕ = −1− ݐ5
ݖ = 5 − ݐ6

. B. ൝
ݖ = −2 + ݐ2
ݕ = −1 + ݐ5
ݖ = 5 − ݐ6

. C. ൝
ݖ = −2 − ݐ2
ݕ = 1 − ݐ5
ݖ = 5 + ݐ6

. D. ൝
ݖ = 2 − ݐ2
ݕ = 1 − ݐ5
ݖ = −5 − ݐ6

. 

Câu 32. Tìm giá trị nhỏ nhất của hàm số ݕ = ଵ
௫య
− ଵ

௫
 khi ݔ > 0. 

 A. ଶ√ଷ
ଽ

. B. − ଵ
ସ
. C. 0. D. − ଶ√ଷ

ଽ
. 

Câu 33. Hàm số (ݔ)ܨ = ln|sinݔ − 3cosݔ| là một nguyên hàm của hàm số nào trong các hàm số sau đây? 
 A. ݂(ݔ) = ୡ୭ୱ௫ାଷୱ୧୬௫

ୱ୧୬௫ିଷୡ୭ୱ௫
. B. ݂(ݔ) = cosݔ + 3sinݔ. 

 C. ݂(ݔ) = ୱ୧୬௫ିଷୡ୭ୱ௫
ୡ୭ୱ௫ାଷୱ୧୬௫

. D. ݂(ݔ) = ିୡ୭ୱ௫ିଷୱ୧୬௫
ୱ୧୬௫ିଷୡ୭ୱ௫

. 
Câu 34. Cho hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm ݂′(ݔ) = ݔ)ݔ − ݔ)(1 − 2)ଷ, ∀ݔ ∈ ℝ. Số điểm cực trị của hàm số đã 

cho là 
 A. 5. B. 1. C. 3. D. 2. 
Câu 35. Cho tứ diện ܱܥܤܣ có ܱܥܱ ,ܤܱ ,ܣ đôi một vuông góc nhau và ܱܣ = = ܤܱ ܥܱ = 3ܽ. Tính khoảng 

cách giữa hai đường thẳng ܥܣ và ܱܤ. 
 A. ଷ

ସ
. B. ଷ

ଶ
. C. √ଶ

ଶ
. D. ଷ√ଶ

ଶ
. 

Câu 36. Phần thực của số phức ݖ = (1 + 2݅) + 
ଵା

 bằng 
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 A. ଵ
ଶ
. B. ଷ

ଶ
. C. 1 − √ଶ

ଶ
. D. 1 + √ଶ

ଶ
. 

Câu 37. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy là tam giác đều cạnh ܽ, ܵܣ vuông góc với mặt phẳng đáy và ܵܣ = ଷ
ଶ

 
(minh họa như hình vẽ). ܯ là trung điểm của ܥܤ, góc giữa đường thẳng ܵܯ và mặt phẳng (ܥܤܣ) 
bằng 

 
 A. 90°. B. 45°. C. 30°. D. 60°. 
Câu 38. Cho hai hàm số ݂(ݔ) = ସݔܽ + ଷݔܾ + ଶݔܿ + (ݔ)݃ và ݔ2 = ଷݔ݉ + ଶݔ݊ − ,ܾ,ܽ với ,ݔ ܿ,݉, ݊ ∈ ℝ. 

Biết hàm số ݕ = −(ݔ)݂ ;có ba điểm cực trị là −1 (ݔ)݃  2 và 3. Diện tích hình phẳng giới hạn bởi 
hai đường ݕ = ݕ và (ݔ)′݂ =  bằng (ݔ)′݃

 A. ଷଶ
ଷ

. B. ଵ
ଷ

. C. ଵ
ଵଶ

. D. ଵ


. 
Câu 39. Có 7 chiếc ghế được kê thành hàng ngang. Xếp ngẫu nhiên 7 học sinh gồm 3 học sinh khối 11 và 4 

học sinh khối 12 vào hàng ghế đó sao cho mỗi ghế có đúng một học sinh. Xác suất để mỗi học sinh 
luôn ngồi cạnh ít nhất với một bạn cùng khối bằng 

 A. ଼
ଷହ

. B. 
ଷହ

. C. ଷ
ଷହ

. D. ଵଶ
ଷହ

. 
Câu 40. Tính diện tích ܵ hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ݕ = ଶݔ − ݔ2 + ݉ (݉ ≥ 1), trục hoành và 

các đường thẳng ݔ = 0, ݔ = 2. 
 A. ܵ = 2݉ + ଶ

ଷ
. B. ܵ = 2݉ − ଶ

ଷ
. C. ܵ = 2݉− ସ

ଷ
. D. ܵ = 2݉ + ସ

ଷ
. 

Câu 41. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ)ݔ − 1)ସ(ݔଶ + ݔ݉ + 9) với mọi ݔ ∈ ℝ. Có bao nhiêu 
số nguyên dương của ݉ để hàm số ݃(ݔ) = ݂(3− ;đồng biến trên (3 (ݔ +∞)? 

 A. 6. B. 5. C. 7. D. 8. 
Câu 42. Số nghiệm của phương trình (e௫ − ݔ − 4)ଷ − 12(e௫ − (ݔ + 40 = 0 là 
 A. 4. B. 6. C. 2. D. 3. 
Câu 43. Cho khối chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy là hình thoi tâm ܱ, ܤܣ = ܦܣܤ ,ܽ = 60°, ܱܵ ⊥  mặt ,(ܦܥܤܣ)

phẳng (ܵܦܥ) tạo với mặt phẳng đáy góc 60°. Thể tích của khối chóp đã cho bằng 
 A. √ଷ

య

ଵଶ
. B. √ଷ

య

ଶସ
. C. √ଷ

య

ସ଼
. D. √ଷ

య

଼
. 

Câu 44. Có bao nhiêu số phức ݖ thỏa mãn |ݖ − 3݅| = 5 và ௭
௭ିସ

 là số thuần ảo? 
 A. 0. B. Vô số. C. 1. D. 2. 
Câu 45. Một bình hoa dạng khối tròn xoay được tạo thành khi quay hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 

ݕ = −sinݔ + 2 và trục ܱݔ (tham khảo hình vẽ bên dưới). Biết đáy bình hoa là hình tròn có bán 
kính bằng 2 dm, miệng bình hoa là đường tròn bán kính bằng 1.5 dm. Bỏ qua độ dày của bình hoa, 
Thể tích của bình hoa gần với giá trị nào trong các giá trị sau đây? 

 A. 102 dmଷ. B. 103 dmଷ. C. 100 dmଷ. D. 104 dmଷ. 
Câu 46. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho điểm 1)ܣ; 2;−3) và mặt phẳng (ܲ): ݔ2 + ݕ2 − ݖ +

9 = 0. Đường thẳng ݀ đi qua ܣ và có vectơ chỉ phương ݑሬ⃗ = (3; 4;−4) cắt (ܲ) tại ܤ. Điểm ܯ thay 
đổi trong (ܲ) sao cho ܯ luôn nhìn đoạn ܤܣ dưới góc 90୭. Khi độ dài ܤܯ lớn nhất, đường thẳng 
 ?đi qua điểm nào trong các điểm sau ܤܯ

M

A C

B

S
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 A. 3)ܭ; 0; 15). B. 3−)ܬ; 2; 7). C. 1−;2−)ܪ; 3). D. 2−;1−)ܫ; 3). 
Câu 47. Cho hàm số ݂(ݔ) = ଵ

ସ
ସݔ ଷݔ݉− + ଷ

ଶ
(݉ଶ − ଶݔ(1 + (1 −݉ଶ)ݔ + 2022 với ݉ là tham số thực. Biết 

rằng hàm số ݕ = ܽ có số điểm cực trị lớn hơn 5 khi (|ݔ|)݂ < ݉ଶ < ܾ + 2√ܿ (ܽ, ܾ, ܿ ∈ ℝ). Tổng 
ܽ + ܾ + ܿ bằng 

 A. 6. B. 18 C. 8. D. 4. 
Câu 48. Một cơ sở sản xuất đồ gia dụng được đặt hàng làm các chiếc cốc hình nón không nắp bằng nhôm có 

thể tích là ܸ = 9ܽଷߨ. Để tiết kiệm sản suất và mang lại lợi nhuận cao nhất thì cơ sở sẽ sản suất 
những chiếc cốc hình nón có bán kính miệng cốc là ܴ sao cho diện tích nhôm cần sử dụng là ít 
nhất. Tính ܴ. 

 A. ܴ = 3ܽ. B. ܴ = ଷ

√ଶయ . C. ܴ = ଷ

√ଶల . D. ܴ = √9య ܽ. 
Câu 49. Hai số phức ݓ ,ݖ thay đổi nhưng luôn thỏa mãn đẳng thức 

(1 + ଶݖ|(݅ − ݖ2݅ − 1| = ଶଵଽ௭ାଶଵଽ
௪

+ 2 − 2݅. Giá trị lớn nhất của |ݓ| là 

 A. Đáp án khác. B. ଶଵଽ√ଶ
ସ

. C. ଶଵଽ√ଶ
ଶ

. D. 2019. 
Câu 50. Trong tất cả các nghiệm của bất phương trình log௫మା௬మ(2ݔ + (ݕ3 ≥ 1, gọi (ݔ;ݕ) là nghiệm sao 

cho ܵ = ݔ2 + ݕ đạt giá trị lớn nhất. Khi đó, biểu thức 3ݕ3 −   có giá trị bằngݔ2
 A. 5. B. 1. C. 6. D. 4. 

------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
B A D C B C D B B C C D D A B B D D A B A A D A C 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
B A A B C A D A C D B D C C B A A D C B D C C B A 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1. Hàm số nào dưới đây có bảng biến thiên như hình vẽ? 

 
 A. ݔଷ + ଶݔ3 + 4. B. ݕ = ଶ௫ାଵ

௫ାଵ
. C. ݕ = ସݔ− + ଶݔ3 + 1. D. ݕ = ௫ାଷ

௫ାଵ
. 

Lời giải 
Chọn B 
Nhìn vào bảng biến thiên trên ta thấy đây là bảng biến thiên của hàm phân thức hữu tỷ, do đó loại 
A và 
C 
Ta có: lim

௫→ିஶ
(ݔ)݂ = 2 và lim

௫→ାஶ
(ݔ)݂ = 2 nên đồ thị hàm số đã cho có duy nhất tiệm cận ngang ݕ =

2. 
lim
௫→ଵష

(ݔ)݂ = +∞ và lim
௫→ଵశ

(ݔ)݂ = −∞ nên đồ thị hàm số đã cho có tiệm cận đứng ݔ = 1. 
Xét Chọn B: 

lim
௫→ିஶ

௫ାଷ
௫ାଵ

= lim
௫→ିஶ

ଵାయೣ
ଵାభೣ

= 1 nên đồ thị hàm số có 1 tiệm cận ngang ݕ = 1 ⇒ loại đáp án 

B 
Câu 2. Số nghiệm của phương trình log(ݔ − 1)ଶ = 2 là 

 A. 2. B. 0. C. 1. D. 3. 
Lời giải 

Chọn A 
Điều kiện ݔ ≠ 1  
Ta có log(ݔ − 1)ଶ = 2 = log10ଶ ⇔ ݔ) − 1)ଶ = 100 ⇔ ቂݔ = 11

ݔ = −9 (thỏa mãn điều kiện). 
Vậy phương trình có hai nghiệm. 

Câu 3. Cho hàm số ݕ =  có đồ thị như hình vẽ (ݔ)݂
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Hàm số đã cho đạt cực đại tại điểm nào dưới đây? 

 A. ݔ = −2. B. ݔ = 2. C. ݔ = 1. D. ݔ = −1. 
Lời giải 

Chọn D 
Dựa vào đồ thị hàm số đã cho ta có hàm số đạt cực đại tại điểm ݔ = −1. 

Câu 4. Số phức ݖ nào sau đây thỏa |ݖ| = √5 và ݖ là số thuần ảo? 
 A. ݖ = √2 + √3݅. B. ݖ = 5݅. C. ݖ = −√5݅. D. ݖ = √5. 

Lời giải 
Chọn C 
Gọi ݖ = ܾ݅, với ܾ ≠ 0, ܾ ∈ ℝ là số thuần ảo ⇒ loại A, 
Ta có |ݖ| = √5 ⇔ |ܾ| = √5 ⇒ Chọn C 

Câu 5. Cho hai số phức ݖଵ = 1 + 2݅ và ݖଶ = 3 + ݅. Phần ảo của số phức ݖଵ +  ଶ bằngݖ
 A. 4݅. B. 3. C. 3݅. D. 4. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ݖଵ + ଶݖ = 1 + 2݅ + 3 + ݅ = 4 + 3݅. Số phức ݖଵ +  .ଶ có phần ảo bằng 3ݖ

Câu 6. Cho hàm số ݕ = ;∞−) xác định và liên tục trên khoảng (ݔ)݂ +∞) có bảng biến thiên như hình 
bên. Mệnh đề nào sau đây đúng? 

 
 A. Hàm số đồng biến trên khoảng (−1; +∞). B. Hàm số nghịch biến trên khoảng (1; +∞). 
 C. Hàm số đồng biến trên khoảng (−∞;−2). D. Hàm số nghịch biến trên khoảng (−∞; 1). 

Lời giải 
Chọn C 
Từ bảng biến thiên đã cho, ta thấy 
� Hàm số nghịc biến trên (−1; 1) suy ra A và C sai. 
� Hàm số đồng biến trên (−∞;−1) và (1; +∞) suy ra hàm số đồng biến trên (−∞;−2) suy ra B 
đúng và D sai. 

Câu 7. Với ܽ, ܾ là các số thực dương tùy ý và ܽ ≠ 1 thì logరܾ bằng 
 A. 4logܾ. B. ଵ

ସ
+ logܾ. C. 4 + logܾ. D. ଵ

ସ
logܾ. 

-2

2

-2

1

-1 2O

y

x
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Lời giải 
Chọn D 
Ta có logరܾ = ଵ

ସ
logܾ  

nên chọn Chọn D 
Câu 8. Cho (ݔ)ܨ là một nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ). Khi đó hiệu số (0)ܨ−  bằng (1)ܨ
 A. ∫ ଵݔd(ݔ)ܨ−

 . B. ∫ ଵݔd(ݔ)݂−
 . C. ∫ ଵݔd(ݔ)݂

 . D. ∫ ଵݔd(ݔ)ܨ−
 . 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: ∫ ଵݔd(ݔ)݂−

 = (ݔ)ܨ− ቚ10 = −(1)ܨ]− = [(0)ܨ −(0)ܨ  .(1)ܨ
Câu 9. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai điểm 1−)ܣ; 2; ;1)ܤ ,(3 0; 2). Độ dài đoạn thẳng ܤܣ bằng 
 A. √5. B. 3. C. 9. D. √29. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ܤܣ = ඥ(1 + 1)ଶ + (0− 2)ଶ + (2− 3)ଶ = √4 + 4 + 1 = 3  

Câu 10. Tập nghiệm của bất phương trình 3௫ିଵ > 27 là 
 A. (−∞; 4). B. (1; +∞). C. (4; +∞). D. (−∞; 4]. 

Lời giải 
Chọn C 
3௫ିଵ > 27 ⇔ 3௫ିଵ > 3ଷ ⇔ ݔ − 1 > 3 ⇔ ݔ > 4. 
Vậy: Tập nghiệm của bất phương trình là ܵ = (4; +∞). 

Câu 11. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ଶݔ + ݔ∀ ,1 ∈ ℝ. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
 A. Hàm số nghịch biến trên khoảng (1; +∞) B. Hàm số nghịch biến trên khoảng (−1; 1)  
 C. Hàm số đồng biến trên khoảng (−∞; +∞) D. Hàm số nghịch biến trên khoảng (−∞; 0)  

Lời giải 
Chọn C 
Do hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ଶݔ + 1 > ݔ∀ 0 ∈ ℝ nên hàm số đồng biến trên khoảng 
(−∞; +∞). 

Câu 12. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ):ݔ − ݕ2 + 2 = 0. Vectơ nào dưới đây là 
một vectơ pháp tuyến của (ܲ)? 

 A. ሬ݊⃗ ସ = (1; 2; 0). B. ሬ݊⃗ ଵ = (1;−2; 2). C. ሬ݊⃗ ଶ = (−1; 2;−2). D. ሬ݊⃗ ଷ = (1;−2; 0). 
Lời giải 

Chọn D 
Mặt phẳng (ܲ):ݔ − ݕ2 + 2 = 0 có một vectơ pháp tuyến là ሬ݊⃗ ଷ = (1;−2; 0). 

Câu 13. Một tổ có 7 thành viên nam và 6 thành viên nữ. Có bao nhiêu cách để chọn một đôi nam và nữ từ tổ 
trên? 

 A. 6 cách. B. 13 cách. C. 7 cách. D. 42 cách. 
Lời giải 

Chọn D 
Để chọn một đôi nam và nữ từ tổ trên thì: 
Chọn 1 thành viên nam có 7 cách chọn. 
Chọn 1 thành viên nữ có 6 cách chọn. 
Áp dụng quy tắc nhân vậy có 7.6 = 42 cách chọn một đôi nam nữ. 

Câu 14. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = 8݁ସ௫ିଶଵ଼ là 
 A. 2݁ସ௫ିଶଵ଼ + B. 32݁ସ௫ିଶଵ଼ .ܥ + C. 2݁ସ௫ା .ܥ − 2018. D. 8݁ସ௫ିଶଵ଼ +  .ܥ

Lời giải 
Chọn A 
 Ta có: (ݔ)ܨ = ∫ 8݁ସ௫ିଶଵ଼ dݔ = 2݁ସ௫ିଶଵ଼ +  .ܥ

Câu 15. Cho hàm số ݕ = ݔ) − ଶݔ)(2 + 1) có đồ thị (ܥ). Mệnh đề nào sau đây đúng? 
 A. (ܥ) không cắt trục hoành. B. (ܥ) cắt trục hoành tại một điểm. 
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 C. (ܥ) cắt trục hoành tại hai điểm. D. (ܥ) cắt trục hoành tại ba điểm. 
Lời giải 

Chọn B 
Xét phương trình (ݔ − ଶݔ)(2 + 1) = 0 ⇔ ݔ = 2  
Vậy (ܥ) cắt trục hoành tại một điểm 

Câu 16. Cho khối nón có chiều cao ℎ = 3 và bán kính đáy ݎ = 4. Thể tích của khối nón đã cho bằng 
 A. 4ߨ. B. 16ߨ. C. 48ߨ. D. 36ߨ. 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có: ܸ = ଵ
ଷ
ଶℎݎߨ = ଵ

ଷ
4ଶ3ߨ =   ߨ16

Câu 17. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ൝
ݔ = 1 + ݐ
ݕ = 2 − ݐ4
ݖ = 3− ݐ5

. Hỏi ݀ đi qua điểm nào 

dưới đây? 
 A. (1;−4;−5). B. (3; 6; 8). C. (−1; 2; 3). D. (0; 6; 8). 

Lời giải 
Chọn D 
Thế từng điểm vào thử 

൝
1 = 1 + ݐ
−4 = 2 − ݐ4
−5 = 3 − ݐ5

⇔ ቐ
ݐ = 0
ݐ = ଷ

ଶ
−5 = 3− ݐ5

⇒ điểm (1;−4;−5) không thuộc ݀. 

൝
3 = 1 + ݐ
6 = 2 − ݐ4
8 = 3 − ݐ5

⇔ ൝
ݐ = 2
ݐ = −1
8 = 3 − ݐ5

⇒ điểm (3; 6; 8) không thuộc ݀. 

൝
−1 = 1 + ݐ
2 = 2 − ݐ4
3 = 3 − ݐ5

⇔ ൝
ݐ = −2
ݐ = 0
3 = 3 − ݐ5

⇒ điểm (−1; 2; 3) không thuộc ݀. 

൝
0 = 1 + ݐ
6 = 2 − ݐ4
8 = 3 − ݐ5

⇔ ൝
ݐ = −1
ݐ = −1
ݐ = −1

⇒ điểm (0; 6; 8) thuộc ݀. 

Câu 18. Tích phân ∫ ݁௫݀ݔଶଵଽ
  có giá trị bằng: 

 A. ݁ଶଵଽ B. +∞. C. 1. D. ݁ଶଵଽ − 1. 
Lời giải 

Chọn D 
 ∫ ݁௫݀ݔଶଵଽ

 = ݁௫|ଶଵଽ = ݁ଶଵଽ − 1. 
Câu 19. Tính đạo hàm của hàm số ݕ = logଶ(2ݔ + 1). 
 A. ݕ′ = ଶ

(ଶ௫ାଵ)୪୬ଶ
. B. ݕ′ = ଵ

ଶ௫ାଵ
. 

 C. ݕ′ = ଵ
(ଶ௫ାଵ)୪୬ଶ

. D. ݕ′ = ଶ
ଶ௫ାଵ

. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có ݕ′ = (ଶ௫ାଵ)ᇲ

(ଶ௫ାଵ)୪୬ଶ
 = ଶ

(ଶ௫ାଵ)୪୬ଶ
. 

Câu 20. Tập (1; 4) là tập xác định của hàm số nào sau đây? 
 A. ݕ = logଶ(4− ݕ .B .(ݔ = logହ(−ݔଶ + ݔ5 − 4).  
 C. ݕ = log.ହ(ݔ − 4). D. ݕ = logଷ(4ݔ − 1).  

Lời giải 
Chọn B 
Xét hàm số ݕ = logହ(−ݔଶ + ݔ5 − 4) có 
Điều kiện: −ݔଶ + ݔ5 − 4 > 0 ⇔ 1 < ݔ < 4. 
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Tập xác định: (1; 4). 
Câu 21. Trên mặt phẳng tọa độ, cho hai số phức ݖଵ = 2 + ݅ và ݖଶ = 1 − ݅. Điểm biểu diễn số phức ݖଵ −  ଶݖ

là điểm nào dưới đây? 
 A. ܰ(1; 2). B. 1)ܯ; 0). C. ܲ(2; 1). D. ܳ(1;−2). 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có ൜ݖଵ = 2 + ݅
ଶݖ = 1 − ݅ ⇒ ଵݖ − ଶݖ = 1 + 2݅. 

Vậy điểm biểu diễn số phức ݖଵ − ;ଶ là điểm ܰ(1ݖ 2). 
Câu 22. Thể tích khối chóp có diện tích đáy ܤ và chiều cao ℎ là 
 A. ଵ

ଷ
ℎ. B. ସܤ

ଷ
 .ℎܤ .ℎ. Dܤℎ. C. 3ܤ

Lời giải 
Chọn A 
Theo lý thuyết, thể tích khối chóp được tính theo công thức ܸ = ଵ

ଷ
 .ℎܤ

Câu 23. Tiệm cận đứng của đồ thị hàm số ݕ = ଵିଶ௫
ଶି௫

 là đường thẳng 

 A. ݕ = 2. B. ݔ = ଵ
ଶ
. C. ݕ = −2. D. ݔ = 2. 

Lời giải 
Chọn D 
Tập xác định hàm số ܦ = ℝ\{2}. 
Ta có lim

௫→ଶష
ݕ = −∞, lim

௫→ଶశ
ݕ = +∞ . 

Suy ra tiệm cận đứng của đồ thị hàm số là đường thẳng ݔ = 2. 
Câu 24. Diện tích xung quanh của hình trụ có bán kính đáy ܴ = 4cm và đường sinh ݈ = 5cm bằng: 
 A. 40ߨcmଶ. B. 100ߨcmଶ. C. 80ߨcmଶ. D. 20ߨcmଶ. 

Lời giải 
Chọn A 
Diện tích xung quanh của hình trụ ܵ௫ = ݈ܴߨ2 = .ߨ2 4.5 =  .cmଶߨ40

Câu 25. Cho (ݑ) là cấp số nhân có ݑଵ = ସݑ;7 = 189. Tìm công bội q của cấp số nhân. 
 A. ݍ = 2. B. ݍ = −2. C. ݍ = 3. D. ݍ = ଵ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: ݑସ = ଷݍ.ଵݑ ⇒ ଷݍ = ௨ర

௨భ
= ଵ଼ଽ


= 27 ⇒ ݍ = 3. 

Câu 26. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ) có phương trình 
ଶݔ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ4 − ݕ4 + ݖ8 = 0. Tâm của (ܵ) có tọa độ là 

 A. (2;−2; 4). B. (−2; 2;−4). C. (−4; 4;−8). D. (4;−4; 8). 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ4 − ݕ4 + ݖ8 = 0 ⇔ ଶݔ) + ݔ4 + 4) + ଶݕ) − ݕ4 + 4) + ଶݖ) + ݖ8 + 16) =
24 
⇔ ݔ) + 2)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) + 4)ଶ = 24. 
Khi đó tâm của (ܵ) có tọa độ là (−2; 2;−4). 

Câu 27. Tính ܫ = ∫ ௗ௫
௫మିହ௫ା

ଵ
   

 A. ܫ = ln ସ
ଷ
. B. ܫ = ln ଷ

ସ
. C. ܫ = −ln2. D. ܫ = ln2. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có ܫ = ∫ ௗ௫

௫మିହ௫ା
=ଵ

 ∫ ௗ௫
(௫ିଶ)(௫ିଷ)

= ∫ ቀ ଵ
௫ିଷ

− ଵ
௫ିଶ

ቁ ݔ݀ =ଵ


ଵ
   

= (ln|ݔ − 3| − ln|ݔ − 2|)|ଵ = ቂln ቀ௫ିଷ
௫ିଶ

ቁቃቚ


ଵ
= ln2− ln ଷ

ଶ
= ln ସ

ଷ
. 
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Câu 28. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): ݔ) − 1)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 5)ଶ = 9. Phương trình nào 
dưới đây là phương trình mặt phẳng (ܲ) tiếp xúc với mặt cầu (ܵ) tại điểm 4−;2)ܣ; 3)? 

 A. ݔ − ݕ2 − ݖ2 − 4 = 0. B. 2ݔ − ݕ2 − ݖ2 + 4 = 0. 
 C. 3ݔ − ݕ6 + ݖ8 − 54 = 0. D. ݔ − ݕ6 + ݖ8 − 50 = 0. 

Lời giải 
Chọn A 
Mặt cầu (ܵ): ݔ) − 1)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 5)ଶ = 9 có tâm 2−;1)ܫ; 5) và bán kính ܴ = 3. 
Mặt phẳng (ܲ) tiếp xúc với mặt cầu (ܵ) tại ܣ nên (ܲ) đi qua điểm 4−;2)ܣ; 3) và nhận ܣܫሬሬሬሬ⃗ =
(1;−2;−2) làm vtpt. 
Khi đó phương trình mặt phẳng (ܲ) là: 1(ݔ − 2) − ݕ)2 + 4) − ݖ)2 − 3) = 0 hay ݔ − ݕ2 − ݖ2 −
4 = 0. 

Câu 29. Cho một khối lăng trụ có thể tích là ܽଷ√3, đáy là tam giác đều cạnh ܽ. Tính chiều cao ℎ của khối 
lăng trụ. 

 A. ℎ = ܽ. B. ℎ = 4ܽ. C. ℎ = 3ܽ. D. ℎ = 2ܽ. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có diện tích đáy ܤ = మ√ଷ

ସ
. 

Thể tích khối lăng trụ ܸ = .ܤ ℎ, suy ra ℎ = 


= 4ܽ. 
Vậy chiều cao khối lăng trụ đã cho là ℎ = 4ܽ. 

Câu 30. Cho ܽ, ܾ là các số thưc dương khác 1 thỏa mãn logଶܾ − 8log൫ܽ√ܾ
య ൯ = − ଼

ଷ
. Tính giá trị của biểu 

thức ܲ = log൫ܽ√ܾܽ
య ൯ + 2019. 

 A. 2022. B. 2018. C. 2021. D. 2020. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có: logଶܾ − 8log൫ܽ√ܾ

య ൯ = − ଼
ଷ
⇔ logଶܾ − 8 ቀlogܽ + ଵ

ଷ
logܾቁ = − ଼

ଷ
  

⇔ logଶܾ −
଼

୪୭ೌ
= 0 ⇔ logܾ = 2  

ܲ = log൫ܽ√ܾܽ
య ൯ + 2019 = logܽ + ଵ

ଷ
(logܽ + logܾ) + 2019 = 1 + 1 + 2019 = 2021. 

Câu 31. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ௫ାଵ
ଵ

= ௬ିଵ
ଶ

= ௭ିଷ
ିଶ

 và mặt phẳng (ܲ): ݔ2 − ݕ2 + ݖ −
3 = 0, phương trình đường thẳng ߂ nằm trong mặt phẳng (ܲ), cắt ݀ và vuông góc với ݀ là 

 A. ൝
ݖ = −2 − ݐ2
ݕ = −1− ݐ5
ݖ = 5 − ݐ6

. B. ൝
ݖ = −2 + ݐ2
ݕ = −1 + ݐ5
ݖ = 5 − ݐ6

. C. ൝
ݖ = −2 − ݐ2
ݕ = 1 − ݐ5
ݖ = 5 + ݐ6

. D. ൝
ݖ = 2 − ݐ2
ݕ = 1 − ݐ5
ݖ = −5 − ݐ6

. 

Lời giải 
Chọn A 

 
Mặt phẳng (ܲ) có vecto pháp tuyến ሬ݊⃗ = (2;−2; 1). 
Đường thẳng ݀ đi qua 1−)ܯ; 1; 3) và có vecto chỉ phương ݑሬ⃗ = (1; 2;−2) nên phương trình tham 

số của ݀ là: ൝
ݔ = −1 + ݐ
ݕ = 1 + ݐ2
ݖ = 3− ݐ2

. 

Gọi ܫ = ߂ ∩ ݀ ⇒ ቄܫ ∈ ܫ߂ ∈ ݀ ⇒ ቄܫ ∈ (ܲ)
ܫ ∈ ݀

ܫ ⇒ = ݀ ∩ (ܲ). 

I

d

P
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Vì ܫ ∈ ݀ ⇒ 1−)ܫ + ;ݐ 1 + ;ݐ2 3− ܫ mà ,(ݐ2 ∈ (ܲ) ⇒ ݐ = −1 ⇒ ;1−;2−)ܫ 5). 
Gọi ⃗ݒ là vecto chỉ phương của đường thẳng ߂. 

Vì ቄ߂ ⊂ (ܲ)
߂ ⊥ ݀

⇒ ቄ⃗ݒ ⊥ ሬ݊⃗
ݒ⃗ ⊥ ሬ⃗ݑ

 nên ta chọn ⃗ݒ = ሬ⃗ݑ] , ሬ݊⃗ ] = (−2;−5;−6). 
Vậy ߂ đi qua 1−;2−)ܫ; 5) và có vecto chỉ phương ⃗ݒ = (−2;−5;−6) nên có phương trình tham số 

là: ൝
ݖ = −2 − ݐ2
ݕ = −1 − ݐ5
ݖ = 5 − ݐ6

. 

Câu 32. Tìm giá trị nhỏ nhất của hàm số ݕ = ଵ
௫య
− ଵ

௫
 khi ݔ > 0. 

 A. ଶ√ଷ
ଽ

. B. − ଵ
ସ
. C. 0. D. − ଶ√ଷ

ଽ
. 

Lời giải 
Chọn D 
Hàm số đã cho xác định và liên tục trên (0; +∞). 
Ta có ݕ′ = ିଷ

௫ర
+ ଵ

௫మ
. 

′ݕ = 0 ⇔ ିଷ
௫ర

+ ଵ
௫మ

= 0 ⇔ ଶݔ = 3 ⇔ ݔ = √3 ∈ (0; +∞). 
Có lim

௫→శ
ݕ = +∞; lim

௫→ାஶ
ݕ = 0. 

Lập bảng biến thiên của hàm số trên (0; +∞), ta được: 

 
Vậy giá trị nhỏ nhất của hàm số đã cho trên (0; +∞) bằng − ଶ√ଷ

ଽ
. 

Câu 33. Hàm số (ݔ)ܨ = ln|sinݔ − 3cosݔ| là một nguyên hàm của hàm số nào trong các hàm số sau đây? 
 A. ݂(ݔ) = ୡ୭ୱ௫ାଷୱ୧୬௫

ୱ୧୬௫ିଷୡ୭ୱ௫
. B. ݂(ݔ) = cosݔ + 3sinݔ. 

 C. ݂(ݔ) = ୱ୧୬௫ିଷୡ୭ୱ௫
ୡ୭ୱ௫ାଷୱ୧୬௫

. D. ݂(ݔ) = ିୡ୭ୱ௫ିଷୱ୧୬௫
ୱ୧୬௫ିଷୡ୭ୱ௫

. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có ݂(ݔ) = (ݔ)′ܨ = (ln|sinݔ − 3cosݔ|)ᇱ = ୡ୭ୱ௫ାଷୱ୧୬௫

ୱ୧୬௫ିଷୡ୭ୱ௫
. 

Câu 34. Cho hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm ݂′(ݔ) = ݔ)ݔ − ݔ)(1 − 2)ଷ, ∀ݔ ∈ ℝ. Số điểm cực trị của hàm số đã 
cho là 

 A. 5. B. 1. C. 3. D. 2. 
Lời giải 

Chọn C 

Ta có: ݂′(ݔ) = 0 ⇔ ݔ)ݔ − ݔ)(1 + 2)ଷ = 0 ⇔ 
ݔ = 0
ݔ = 1
ݔ = −2

. 

Vì ݔ = 0 và ݔ = 1 là các nghiệm đơn, ݔ = 2 là nghiệm bội lẻ nên ݂′(ݔ) đổi dấu khi đi qua các 
nghiệm này. 
Vậy hàm số có 3 điểm cực trị. 

Câu 35. Cho tứ diện ܱܥܤܣ có ܱܥܱ ,ܤܱ ,ܣ đôi một vuông góc nhau và ܱܣ = = ܤܱ ܥܱ = 3ܽ. Tính khoảng 
cách giữa hai đường thẳng ܥܣ và ܱܤ. 

 A. ଷ
ସ

. B. ଷ
ଶ

. C. √ଶ
ଶ

. D. ଷ√ଶ
ଶ

. 
Lời giải 
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Chọn D 

 
Gọi ܯ là trung điểm của ܥܣ ⇒ ܥܣ ⊥ ܥܣ ,ܤܱ và ܥܣ là đường vuông góc chung của ܯܱ ⇒ ܯܱ =
3ܽ√2 ⇒ ܯܱ = ଷ√ଶ

ଶ
. 

Câu 36. Phần thực của số phức ݖ = (1 + 2݅) + 
ଵା

 bằng 

 A. ଵ
ଶ
. B. ଷ

ଶ
. C. 1 − √ଶ

ଶ
. D. 1 + √ଶ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ݖ = (1 + 2݅) + (ଵି)

(ଵା)(ଵି)
= 1 + 2݅ + ାଵ

ଶ
= ଷ

ଶ
+ ହ

ଶ
݅. 

Phần thực của số phức là ଷ
ଶ
. 

Câu 37. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy là tam giác đều cạnh ܽ, ܵܣ vuông góc với mặt phẳng đáy và ܵܣ = ଷ
ଶ

 
(minh họa như hình vẽ). ܯ là trung điểm của ܥܤ, góc giữa đường thẳng ܵܯ và mặt phẳng (ܥܤܣ) 
bằng 

 
 A. 90°. B. 45°. C. 30°. D. 60°. 

Lời giải 
Chọn D 

M

A C

B

S
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Ta có ܵܣ ⊥  .(ܥܤܣ) lên ܯܵ là hình chiếu của ܯܣ nên (ܥܤܣ)
Do đó ൫ܵܯ, ൯(ܥܤܣ)  = (ܯܣ,ܯܵ)  = ܣܯܵ . 

Xét tam giác vuông ܵܯܣ ta có: tanܵܣܯ = ௌ
ெ

 =
యೌ
మ

ೌ√య
మ

= √3. 

Suy ra ܵܣܯ = 60°. 
Câu 38. Cho hai hàm số ݂(ݔ) = ସݔܽ + ଷݔܾ + ଶݔܿ + (ݔ)݃ và ݔ2 = ଷݔ݉ + ଶݔ݊ − ,ܾ,ܽ với ,ݔ ܿ,݉, ݊ ∈ ℝ. 

Biết hàm số ݕ = −(ݔ)݂ ;có ba điểm cực trị là −1 (ݔ)݃  2 và 3. Diện tích hình phẳng giới hạn bởi 
hai đường ݕ = ݕ và (ݔ)′݂ =  bằng (ݔ)′݃

 A. ଷଶ
ଷ

. B. ଵ
ଷ

. C. ଵ
ଵଶ

. D. ଵ


. 
Lời giải 

Ta có: ݂′(ݔ)− (ݔ)′݃ = ଷݔ4ܽ) + ଶݔ3ܾ + ݔ2ܿ + 2)− ଶݔ3݉) + ݔ2݊ − 1)  
= ଷݔ4ܽ + 3(ܾ − ଶݔ(݉ + 2(ܿ − ݔ(݊ + 3. 
Vì hàm số ݕ = −(ݔ)݂ ;có ba điểm cực trị là −1 (ݔ)݃  2 và 3  
nên phương trình ݂′(ݔ)− (ݔ)′݃ = 0 có ba nghiệm phân biệt là −1;  2 và 3. 
Suy ra ݂′(ݔ)− (ݔ)′݃ = ݔ)4ܽ + ݔ)(1 − ݔ)(2 − 3), ܽ ≠ 0. 
Mặt khác, ݂′(0)− ݃′(0) = 3 ⇒ 24ܽ = 3 ⇔ ܽ = ଵ

଼
. 

Suy ra ݂′(ݔ)− (ݔ)′݃ = ଵ
ଶ

ݔ) + ݔ)(1 − ݔ)(2 − 3). 
Vậy diện tích hình phẳng cần tính là: 
ܵ = ∫ −(ݔ)′݂| ଷ|(ݔ)′݃

ିଵ ݔ݀ = ∫ ቚଵ
ଶ

ݔ) + ݔ)(1 − ݔ)(2 − 3)ቚଷ
ିଵ ݔ݀ = ଵ

ଵଶ
. 

Câu 39. Có 7 chiếc ghế được kê thành hàng ngang. Xếp ngẫu nhiên 7 học sinh gồm 3 học sinh khối 11 và 4 
học sinh khối 12 vào hàng ghế đó sao cho mỗi ghế có đúng một học sinh. Xác suất để mỗi học sinh 
luôn ngồi cạnh ít nhất với một bạn cùng khối bằng 

 A. ଼
ଷହ

. B. 
ଷହ

. C. ଷ
ଷହ

. D. ଵଶ
ଷହ

. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có ݊(Ω) = 7! = 5040. 
Xem 3 học sinh khối 11 ngồi một cụm là 4 ,ܣ học sinh khối 12 tách thành 2 cụm là ܥ ,ܤ (mỗi cụm 
2 học sinh). 
Số cách xếp các cụm ܥ ,ܤ ,ܣ thành một dãy sao cho ܤ luôn đứng ở bên trái ܥ là ଷ!

ଶ!
= 3. 

Số cách xếp để mỗi học sinh luôn ngồi cạnh với ít nhất một bạn cùng khối là 3.3!.ܣସଶ . 2! = 432. 
Xác suất để mỗi học sinh luôn ngồi cạnh ít nhất với một bạn cùng khối là  = ସଷଶ

ହସ
= ଷ

ଷହ
. 

Câu 40. Tính diện tích ܵ hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ݕ = ଶݔ − ݔ2 + ݉ (݉ ≥ 1), trục hoành và 
các đường thẳng ݔ = 0, ݔ = 2. 

 A. ܵ = 2݉ + ଶ
ଷ
. B. ܵ = 2݉ − ଶ

ଷ
. C. ܵ = 2݉− ସ

ଷ
. D. ܵ = 2݉ + ସ

ଷ
. 

Lời giải 

3a

2

a M

A C

B

S
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Chọn B 
Ta có: ݕ = ଶݔ − ݔ2 + ݉ = ݔ) − 1)ଶ + ݉ − 1 ≥ ݔ∀ 0 ∈ [0; 2] , (݉ ≥ 1) 

Do đó ܵ = ∫ ଶݔ| − ݔ2 + ݉|dݔଶ
 = ∫ ଶݔ) − ݔ2 + ݉)dݔଶ

 = ቀ௫
య

ଷ
− ଶݔ + ቁቚݔ݉



ଶ
= 2݉ − ସ

ଷ
  

Câu 41. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ)ݔ − 1)ସ(ݔଶ + ݔ݉ + 9) với mọi ݔ ∈ ℝ. Có bao nhiêu 
số nguyên dương của ݉ để hàm số ݃(ݔ) = ݂(3− ;đồng biến trên (3 (ݔ +∞)? 

 A. 6. B. 5. C. 7. D. 8. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có ݃′(ݔ) = −݂′(3 −  .(ݔ
Hàm số ݕ = ;đồng biến trên (3 (ݔ)݃ +∞) (ݔ)′݃ ⇔ = −݂′(3− (ݔ ≥ ݔ∀ 0 ∈ (3; +∞) ⇔
݂′(3− (ݔ ≤ ݔ∀ 0 > 3 ⇔ (3− −2)(ݔ ଶݔ)ସ(ݔ − ݔ6 + 9 + ݔ݉−3݉ + 9) ≤ ݔ∀ 0 > 3  
⇔ ଶݔ − ݔ6 + 9 + 3݉ ݔ݉− + 9 ≥ ݔ∀ 0 > 3  
⇔ ௫మି௫ାଵ଼

௫ିଷ
≥ ݔ∀ ݉ > 3 (*) 

Ta tìm được min
(ଷ;ାஶ)

ቀ௫
మି௫ାଵ଼
௫ିଷ

ቁ = 6 ⇔ ݔ = 6. 

Do đó (*) ⇔ 6 ≥ ݉. 
Vậy các giá trị nguyên dương ݉ cần tìm là: 1;2;3;4;5;6. 

Câu 42. Số nghiệm của phương trình (e௫ − ݔ − 4)ଷ − 12(e௫ − (ݔ + 40 = 0 là 
 A. 4. B. 6. C. 2. D. 3. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: (݁௫ − ݔ − 4)ଷ − 12(݁௫ − (ݔ + 40 = 0 ⇔ (݁௫ − ݔ − 4)ଷ − 12(݁௫ − ݔ − 4)− 8 =  .(ܫ) 0

Dùng máy tính suy ra (ܫ) ⇔ 
݁௫ − ݔ − 4 = ܽ ∈ (3; 4) (1)
݁௫ − ݔ − 4 = ܾ ∈ (−1; 0) (2)
݁௫ − ݔ − 4 = ܿ ∈ (−4;−3) (3)

. 

Xét hàm số ݕ = ݁௫ − ݔ − 4, ′ݕ = ݁௫ − ′ݕ,1 = 0 ⇔ ݁௫ = 1 ⇔ ݔ = 0. 
Ta có bảng biến thiên: 

 
Dựa vào bảng biến thiên ta thấy: phương trình (1), (2) có 2 nghiệm phân biệt, (3) vô nghiệm. Vậy 
phương trình đã cho có 4 nghiệm. 

Câu 43. Cho khối chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy là hình thoi tâm ܱ, ܤܣ = ܦܣܤ ,ܽ = 60°, ܱܵ ⊥  mặt ,(ܦܥܤܣ)
phẳng (ܵܦܥ) tạo với mặt phẳng đáy góc 60°. Thể tích của khối chóp đã cho bằng 

 A. √ଷ
య

ଵଶ
. B. √ଷ

య

ଶସ
. C. √ଷ

య

ସ଼
. D. √ଷ

య

଼
. 

Lời giải 
Chọn D 
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Trong mp (ܦܥܤܣ), kẻ ܱܯ ⊥ ܱܵ ta có ;ܯ tại ܦܥ ⊥ ܱܵ nên (ܦܥܤܣ) ⊥  .ܦܥ
Do đó mp (ܱܵܯ) ⊥ ܱܯܵ tạo với mặt phẳng đáy góc 60° nên (ܦܥܵ) mà mặt phẳng ,ܦܥ = 60°  
Từ giả thiết suy ra tam giác ܦܤܣ đều cạnh ܽ nên ܦܤ = ܱܣ ,ܽ = √ଷ

ଶ
. 

Xét tam giác ܱܦܥ vuông tại ܱ có ܱܯ là đường cao, ܱܦ = ଵ
ଶ
ܦܤ = 

ଶ
ܥܱ , = ܱܣ = √ଷ

ଶ
 nên 

ଵ
ைெమ = ଵ

ைమ
+ ଵ

ைమ
= ସ

ଷమ
+ ସ

మ
= ଵ

ଷమ
 ⇒ ܯܱ = √ଷ

ସ
  

Xét tam giác ܱܵܯ vuông tại ܱ có ܱܯ = √ଷ
ସ

 và ܵܯܱ = 60° nên ܱܵ = .ܯܱ tan60° = ଷ
ସ

. 

Dễ có diện tích hình thoi ܦܥܤܣ: ܵ = మ√ଷ
ଶ

. 

Thể tích khối chóp ܵ.ܦܥܤܣ là: ௌܸ. = ଵ
ଷ

.ܱܵ. ܵ = య√ଷ
଼

. 
Câu 44. Có bao nhiêu số phức ݖ thỏa mãn |ݖ − 3݅| = 5 và ௭

௭ିସ
 là số thuần ảo? 

 A. 0. B. Vô số. C. 1. D. 2. 
Lời giải 

Chọn C 
Đặt ݖ = ݔ + ,ݔ)݅ݕ ݕ ∈ ℝ). Điều kiện ݖ ≠ 4  
ݖ| − 3݅| = 5 ⇔ ݔ| + ݕ) − 3)݅| = 5 ⇔ ଶݔ + ݕ) − 3)ଶ = 25 ⇔ ଶݔ + ଶݕ − ݕ6 = 16(1)  
Do ௭

௭ିସ
= ௫ା௬

(௫ିସ)ା௬
= ௫(௫ିସ)ା௬మ

(௫ିସ)మା௬మ
− ସ௬

(௫ିସ)మା௬మ
݅ là số thuần ảo nên phần thực ௫(௫ିସ)ା௬మ

(௫ିସ)మା௬మ
= 0 ⇒ ଶݔ +

ଶݕ − ݔ4 = 0(2)  
Trừ vế với vế của (1) và (2) suy ra 4ݔ − ݕ6 = 16 ⇔ ݔ = 4 + ଷ

ଶ
 :thay vào (1) ta được ,ݕ

ቀ4 + ଷ
ଶ
ቁݕ

ଶ
+ ଶݕ − ݕ6 − 16 = 0 ⇔ ଵଷ

ସ
ଶݕ + ݕ6 = 0 ⇔ ቈ

ݕ = 0
ݕ = − ଶସ

ଵଷ
  

Với ݕ = 0 ta được ݔ = 4, suy ra ݖ = 4 (loại). 
Với ݕ = − ଶସ

ଵଷ
 ta được ݔ = ଵ

ଵଷ
 và ݖ = ଵ

ଵଷ
− ଶସ

ଵଷ
݅ (thỏa mãn). 

Vậy có một số phức thỏa mãn yêu cầu bài toán là ݖ = ଵ
ଵଷ
− ଶସ

ଵଷ
݅. 

Câu 45. Một bình hoa dạng khối tròn xoay được tạo thành khi quay hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số 
ݕ = −sinݔ + 2 và trục ܱݔ (tham khảo hình vẽ bên dưới). Biết đáy bình hoa là hình tròn có bán 
kính bằng 2 dm, miệng bình hoa là đường tròn bán kính bằng 1.5 dm. Bỏ qua độ dày của bình hoa, 
Thể tích của bình hoa gần với giá trị nào trong các giá trị sau đây? 

60°
M

S

O

D

CB

A
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 A. 102 dmଷ. B. 103 dmଷ. C. 100 dmଷ. D. 104 dmଷ. 

 
Lời giải 

Chọn B 
Giả sử thiết diện qua trục của bình hoa miêu tả như hình vẽ bên dưới. Chọn hệ trục tọa độ ܱݕݔ thỏa 
mãn gốc tọa độ ܱ trùng với tâm đáy bình hoa, trục ܱݔ trùng với trục của bình hoa. 

 
Bán kính hình tròn đáy bình hoa bằng ݕ = 2 nên −sinݔ + 2 = 2 ⇒ sinݔ = 0 ⇒ ݔ = 0. 
Bán kính đường tròn miệng bình hoa bằng ݕ = ߨ2) 1,5 < ݔ <  :tức là ,(ߨ3
sin(ݔ − (ߨ + 2 = 1,5 ⇒ sin(ݔ − (ߨ = sin ቀ− గ


ቁ ⇒ ݔ − ߨ = − గ


+ ߨ2 ⇒ ݔ = ଵగ


. 

Khi đó thể tích bình hoa giới hạn bởi các đường ݕ = −sinݔ + ݕ;2 = 0; ݔ = ݔ;0 = ଵగ


 được xác 

định theo công thức ܸ = ߨ ∫ (−sinݔ + 2)ଶdݔ
భళഏ
ల

 = ߨ ∫ (4 − 4sinݔ + sinଶݔ)dݔ
భళഏ
ల

   

= ߨ ∫ ቀ4− 4sinݔ + ଵିୡ୭ୱଶ௫
ଶ

ቁ dݔ
భళഏ
ల

 = ߨ ∫ ቀଽ
ଶ
− 4sinݔ − ୡ୭ୱଶ௫

ଶ
ቁ dݔ

భళഏ
ల

   

= ߨ ቀଽ
ଶ
ݔ + 4cosݔ − ୱ୧୬ଶ௫

ସ
ቁቚ


భళഏ
ల = ହଵగమ

ସ
− ଷଶାଵହ√ଷ

଼
ߨ ≈ 103,07 (dmଷ). 

Câu 46. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho điểm 1)ܣ; 2;−3) và mặt phẳng (ܲ): ݔ2 + ݕ2 − ݖ +
9 = 0. Đường thẳng ݀ đi qua ܣ và có vectơ chỉ phương ݑሬ⃗ = (3; 4;−4) cắt (ܲ) tại ܤ. Điểm ܯ thay 
đổi trong (ܲ) sao cho ܯ luôn nhìn đoạn ܤܣ dưới góc 90୭. Khi độ dài ܤܯ lớn nhất, đường thẳng 
 ?đi qua điểm nào trong các điểm sau ܤܯ

 A. 3)ܭ; 0; 15). B. 3−)ܬ; 2; 7). C. 1−;2−)ܪ; 3). D. 2−;1−)ܫ; 3). 
Lời giải 

Chọn D 
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+ Đường thẳng ݀ đi qua 1)ܣ; 2;−3) và có vectơ chỉ phương ݑሬ⃗ = (3; 4;−4) có phương trình là 

൝
ݔ = 1 + ݐ3
ݕ = 2 + ݐ4
ݖ = −3− ݐ4

. 

+ Ta có: ܤܯଶ = ଶܤܣ  .୫୧୬(ܣܯ) ୫ୟ୶ khi và chỉ khi(ܤܯ) ଶ. Do đóܣܯ−
+ Gọi ܧ là hình chiếu của ܣ lên (ܲ). Ta có: ܯܣ ≥  .ܧܣ
Đẳng thức xảy ra khi và chỉ khi ܯ ≡  .ܧ
Khi đó (ܯܣ)୫୧୬ = ሬሬሬሬሬ⃗ܧܤ nhận ܤ qua ܤܯ và ܧܣ  làm vectơ chỉ phương. 
+ Ta có: ܤ ∈ ݀ nên 1)ܤ + ;ݐ3 2 + 3−;ݐ4 − ܤ mà (ݐ4 ∈ (ܲ) suy ra: 
2(1 + (ݐ3 + 2(2 + −(ݐ4 (−3 − (ݐ4 + 9 = 0 ⇔ ݐ = −1 ⇒ ;2−;2−)ܤ 1). 
+ Đường thẳng ܧܣ qua 1)ܣ; 2;−3), nhận ሬ݊⃗  = (2; 2;−1) làm vectơ chỉ phương có phương trình 

là ൝
ݔ = 1 + ݐ2
ݕ = 2 + ݐ2
ݖ = −3 − ݐ

. 

Suy ra 1)ܧ + ;ݐ2 2 + 3−;ݐ2 −  .(ݐ
Mặt khác, ܧ ∈ (ܲ) nên 2(1 + (ݐ2 + 2(2 + (ݐ2 − (−3 − (ݐ + 9 = 0 ⇔ ݐ = −2 ⇒  .(1−;2−;3−)ܧ
+ Do đó đường thẳng. ܤܯ. qua 2−;2−)ܤ; 1), có vectơ chỉ phương ܧܤሬሬሬሬሬ⃗ = (−1; 0;−2) nên có 

phương trình là ൝
ݔ = −2 − ݐ
ݕ = −2
ݖ = 1 − ݐ2

. 

Câu 47. Cho hàm số ݂(ݔ) = ଵ
ସ
ସݔ ଷݔ݉− + ଷ

ଶ
(݉ଶ − ଶݔ(1 + (1 −݉ଶ)ݔ + 2022 với ݉ là tham số thực. Biết 

rằng hàm số ݕ = ܽ có số điểm cực trị lớn hơn 5 khi (|ݔ|)݂ < ݉ଶ < ܾ + 2√ܿ (ܽ, ܾ, ܿ ∈ ℝ). Tổng 
ܽ + ܾ + ܿ bằng 

 A. 6. B. 18 C. 8. D. 4. 
Lời giải 

(ݔ)݂ = ଵ
ସ
ସݔ ଷݔ݉− + ଷ

ଶ
(݉ଶ − ଶݔ(1 + (1 −݉ଶ)ݔ + 2022 ⇒ (ݔ)′݂ = ଷݔ − ଶݔ3݉ +

3(݉ଶ − ݔ(1 + (1−݉ଶ) =   (ݔ)݃
⇒ (ݔ)′݃ = ଶݔ3 − ݔ6݉ + 3(݉ଶ − 1).  
(ݔ)′݃ = 0 ⇔ ଶݔ − ݔ2݉ + (݉ଶ − 1) = 0 ⇔ ݔ) − ݉)ଶ − 1 = 0 ⇒ ቂݔ = ݉ + 1

ݔ = ݉ − 1  
Hàm số ݕ = ݕ có số điểm cực trị lớn hơn 5 ⇔ Hàm số (|ݔ|)݂ =  có 3 điểm cực trị dương (ݔ)݂

⇔ Phương trình ݃(ݔ) = 0 có 3 nghiệm dương phân biệt ⇔

⎩
⎪
⎨

⎪
⎧
݉ + 1 ≠ ݉ − 1
݉ + 1 > 0
݉− 1 > 0
݃(݉ + 1).݃(݉− 1) < 0
݃(0) < 0
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⇔ ൝
݉ > 1
(݉ଷ −݉ଶ − 3݉ − 1)
1 −݉ଶ < 0

(݉ଷ −݉ଶ − 3݉ + 3) < 0 ⇔ ൞

݉ > 1
݉ଷ −݉ଶ − 3݉− 1 < 0
݉ଷ −݉ଶ − 3݉ + 3 > 0
1 −݉ଶ < 0

  

⇔ √3 < ݉ < 1 + √2 ⇒ 3 < ݉ଶ < 3 + 2√2 ⇒ ܽ = ܾ = 3, ܿ = 2 ⇒ ܽ + ܾ + ܿ = 8.  
Chọn C 

Câu 48. Một cơ sở sản xuất đồ gia dụng được đặt hàng làm các chiếc cốc hình nón không nắp bằng nhôm có 
thể tích là ܸ = 9ܽଷߨ. Để tiết kiệm sản suất và mang lại lợi nhuận cao nhất thì cơ sở sẽ sản suất 
những chiếc cốc hình nón có bán kính miệng cốc là ܴ sao cho diện tích nhôm cần sử dụng là ít 
nhất. Tính ܴ. 

 A. ܴ = 3ܽ. B. ܴ = ଷ

√ଶయ . C. ܴ = ଷ

√ଶల . D. ܴ = √9య ܽ. 
Lời giải 

Chọn C 

. 

ܸ = 9ܽଷߨ = ଵ
ଷ
.ଶܴߨ ℎ ⇒ ℎ = ଶయ

ோమ
⇒ ݈ = √ℎଶ + ܴଶ = ට(ଷ)లାோల

ோర
. 

Dấu bằng xảy ra khi (ଷ)ల

ଶோమ
= ܴସ ⇔ (3ܽ) = 2ܴ ⇔ ܴ = ଷ

√ଶల . 
Câu 49. Hai số phức ݓ ,ݖ thay đổi nhưng luôn thỏa mãn đẳng thức 

(1 + ଶݖ|(݅ − ݖ2݅ − 1| = ଶଵଽ௭ାଶଵଽ
௪

+ 2 − 2݅. Giá trị lớn nhất của |ݓ| là 

 A. Đáp án khác. B. ଶଵଽ√ଶ
ସ

. C. ଶଵଽ√ଶ
ଶ

. D. 2019. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có: |ݖ − ݅| = ݖ| + ݅| nên |ݖଶ − ݖ2݅ − 1| = ݖ| − ݅|ଶ = ݖ| + ݅|ଶ. 
Như vậy: 
(1 + ଶݖ|(݅ − ݖ2݅ − 1| = ଶଵଽ௭ାଶଵଽ

௪
+ 2 − 2݅ ⇔ (1 + ݖ|(݅ + ݅|ଶ = ଶଵଽ(௭ା)

௪
+ 2 − 2݅  

⇔ (1 + ݖ|(݅ + ݅|ଶ + 2݅ − 2 = ଶଵଽ(௭ା)
௪

⇔ ݖ| + ݅|ଶ − 2 + ݖ|) + ݅|ଶ + 2)݅ = ଶଵଽ(௭ା)
௪

. 
Điều kiện: ݓ ≠ 0 suy ra ݖ + ݅ ≠ 0 hay |ݖ + ݅| > 0. 
Đặt ݐ = ݖ| + ݅|, ݐ > 0 ta có ݐଶ − 2 + ଶݐ) + 2)݅ = ଶଵଽ(௭ା)

௪
. Lấy môđun hai vế ta được: 

ඥ(ݐଶ − 2)ଶ + ଶݐ) + 2)ଶ = ଶଵଽ|௭ା|
|௪|

⇔ ඥ(ݐଶ − 2)ଶ + ଶݐ) + 2)ଶ = ଶଵଽ௧
|௪|

  

⇔ |ݓ| = ଶଵଽ௧
ඥ(௧మିଶ)మା(௧మାଶ)మ

⇔ |ݓ| = ଶଵଽ௧
√ଶ௧రା଼

. 

⇒ |ݓ| ≤ ଶଵଽ௧
ଶ√ଶ௧

⇔ |ݓ| ≤ ଶଵଽ√ଶ
ସ

. 

Vậy max|ݓ| = ଶଽ√ଶ
ସ

 khi 2ݐସ = 8 ⇔ ସݐ = 4 ⇔ ݐ = √2 ⇔ ݖ| − ݅| = √2. 
Câu 50. Trong tất cả các nghiệm của bất phương trình log௫మା௬మ(2ݔ + (ݕ3 ≥ 1, gọi (ݔ;ݕ) là nghiệm sao 

cho ܵ = ݔ2 + ݕ đạt giá trị lớn nhất. Khi đó, biểu thức 3ݕ3 −   có giá trị bằngݔ2
 A. 5. B. 1. C. 6. D. 4. 
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Lời giải 
Chọn A 

* Khi ൜
ݔ2 + ݕ3 > 0
0 < ଶݔ + ଶݕ < 1 chúng ta có được log௫మା௬మ(2ݔ + (ݕ3 ≥ 1 ⇔ ݔ2 + ݕ3 ≤ ଶݔ +  .ଶݕ

Từ đây chúng ta có thể thấy rằng giá trị lớn nhất của ܵ = ݔ2 +  . không vượt quá 1ݕ3

* Khi ൜
ݔ2 + ݕ3 > 0
ଶݔ + ଶݕ > 1  chúng ta có được 

log௫మା௬మ(2ݔ + (ݕ3 ≥ 1 ⇔ ݔ2 + ݕ3 ≥ ଶݔ + ଶݕ ⇔ ݔ) − 1)ଶ + ቀݕ − ଷ
ଶ
ቁ
ଶ
≤ ଵଷ

ସ
. 

Mặt khác ܵ = ݔ)2 − 1) + 3 ቀݕ −
ଷ
ଶ
ቁ + ଵଷ

ଶ
≤ √2ଶ + 3ଶ.ට(ݔ − 1)ଶ + ቀݕ −

ଷ
ଶ
ቁ
ଶ

+ ଵଷ
ଶ
≤ 13. 

Vậy maxܵ = 13 khi ൝
ݔ2 + ݕ3 = 13
௫బିଵ
ଶ

=
௬బି

య
మ

ଷ

⇔ ൜ݔ = 2
ݕ = 3 ⇒ ݕ3 − ݔ2 = 9 − 4 = 5. 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
020 

 
Câu 1. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai vectơ ܽ⃗ = (2; 1; 0) và ሬܾ⃗ = (−1; 0;−2). Tính cos൫ܽ⃗, ሬܾ⃗ ൯. 
 A. cos൫ܽ⃗, ሬܾ⃗ ൯ = ଶ

ଶହ
. B. cos൫ܽ⃗, ሬܾ⃗ ൯ = − ଶ

ହ
. 

 C. cos൫ܽ⃗, ሬܾ⃗ ൯ = ଶ
ହ
. D. cos൫ܽ⃗, ሬܾ⃗ ൯ = − ଶ

ଶହ
. 

Câu 2. Hàm số nào dưới đây có bảng biến thiên như hình vẽ 

 
 A. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1. B. ݕ = ଷݔ − ݔ3 + 1. C. ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 + 1. D. ݕ = ଷݔ− + ݔ3 +
1. 
Câu 3. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng (݀): ௫ିଵ

ଶ
= ௬ିଶ

ିଵ
= ௭ିଷ

ଶ
. Mặt phẳng (ܲ) vuông góc với 

(݀) có một vectơ pháp tuyến là 
 A. ሬ݊⃗ = (2 ; −1 ;  2). B. ሬ݊⃗ = (1 ;  4 ;  1). C. ሬ݊⃗ = (2 ;  1 ;  2). D. ሬ݊⃗ = (1 ;  2 ;  3). 
Câu 4. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ liên tục trên ℝ và có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ) + 1)ଶ(ݔ − 1)ଷ(2−  Hàm số .(ݔ

ݕ =  ?đồng biến trên khoảng nào dưới đây (ݔ)݂
 A. (1; 2). B. (−∞;−1). C. (−1; 1). D. (2; +∞). 
Câu 5. Tập xác định ܦ của hàm số ݕ = logଶ(ݔ + 1) là 
 A. ܦ = [0; +∞). B. ܦ = (0; +∞). C. ܦ = (−1; +∞). D. ܦ = [−1; +∞). 
Câu 6. Cho một khối nón có chiều cao bằng 4 cm, độ dài đường sinh 5 cm. Tính thể tích khối nón này. 
 A. 45ߨ cmଷ. B. 12ߨ cmଷ. C. 15ߨ cmଷ. D. 36ߨ cmଷ. 
Câu 7. Tập nghiệm của phương trình logହ(2ݔଶ − ݔ − 1) = 1 là 
 A. ∅. B. ቄ−2; ଷ

ଶ
ቅ. C. {2}. D. ቄ2;− ଷ

ଶ
ቅ. 

Câu 8. Cho hàm số ݕ =  .có đồ thị như hình bên (ݔ)݂

 
Hàm số đạt cực đại tại điểm 

 A. ݔ = 1. B. ݔ = 2. C. ݔ = −1. D. ݔ = −3. 
Câu 9. Cho ∫ dଷ(ݔ)݂

ଵ ݔ = 3 và ∫ g(ݔ)dଷ
ଵ ݔ = 4. Giá trị ∫ (ݔ)4݂] + g(ݔ)]dଷ

ଵ  bằng ݔ
 A. 16. B. 11. C. 19. D. 7. 
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Câu 10. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ) có phương trình 
ଶݔ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 − ݕ2 − ݖ2 − 8 = 0. Tọa độ tâm ܫ của mặt cầu (ܵ) là 

 A. (2− ; 2− ; 2−)ܫ. B. 2)ܫ ;  2 ;  2). 
 C. 1)ܫ ;  1 ;  1). D. (1− ; 1− ; 1−)ܫ. 
Câu 11. Cho hai số phức ݖଵ = 1 + 5݅ và ݖଶ = 3 − 2݅. Trên mặt phẳng tọa độ, điểm biểu diễn của số phức 

ଵݖ +  ?ଶ là điểm nào dưới đâyݖ݅
 A. ܲ(3; 2). B. ܳ(3;−2). C. ܲ(−1;−2). D. ܰ(3; 8). 

Câu 12. Tập nghiệm của bất phương trình ቀଵ
ଶ
ቁ
௫
≥ 2 là 

 A. (−∞;−1). B. (−1; +∞). C. (−∞;−1]. D. [−1; +∞). 
Câu 13. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ௫ିଵ

ଶ
= ௬ିଶ

ଷ
= ௭ାଶ

ିଵ
. Điểm nào dưới đây thuộc đường 

thẳng ݀  
 A. (−1;−1; 1). B. (3; 5;−3). C. (1; 2; 2). D. (5; 1;−4). 
Câu 14. Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên ℝ và có ∫ ଶଶݔd(ݔ)݂

 = 2019; ∫ ଶଶݔd(ݔ)݃
 = 1. Tính ܫ =

∫ (ݔ)݂)  −  g(ݔ))dݔଶଶ
 . 

 A. ܫ = 2021. B. ܫ = 2019. C. ܫ = 2020. D. ܫ = 2018. 
Câu 15. Số phức liên hợp của 3 + ݅ bằng 
 A. 3݅. B. ݅ − 3. C. −3 − ݅. D. 3 − ݅. 
Câu 16. Mặt phẳng đi qua trục của hình trụ, cắt hình trụ theo thiết diện là hình vuông cạnh ܽ. Thể tích khối 

trụ bằng 
 A. గ

య

ସ
. B. ܽߨଷ. C. గ

య

ଷ
. D. గ

య

ଶ
. 

Câu 17. Tính thể tích khối chóp có chiều cao ℎ và diện tích đáy là ܤ. 
 A. ܸ = ଵ


ℎ.ܤ. B. ܸ = ଵ

ଷ
ℎ.ܤ.  

 C. ܸ = ℎ.ܤ. D. ܸ = 3ℎ.ܤ.  
Câu 18. Cho cấp số nhân  với  và công bội . Giá trị của  bằng 

 A. . B. . C. . D. . 

Câu 19. Cho số phức ݓ = (2 + ݅)ଶ − 3(2− ݅). Giá trị của |ݓ| là 
 A. √43 B. √58 C. √54 D. 2√10 
Câu 20. Đồ thị hàm số ݕ = ௫ାଶ

ଵିଶ௫
 có đường tiệm cận đứng là 

 A. ݕ = − ଵ
ଶ
. B. ݔ = − ଵ

ଶ
. C. ݔ = 2. D. ݔ = ଵ

ଶ
. 

Câu 21. Mệnh đề nào sau đây sai? 
 A. ∫ ଵ

௫
dݔ = ln|ݔ| + ݔ ,ܥ ≠ 0. B. ∫ ܽ௫dݔ = ೣ

୪୬
+ 0) ,ܥ < ܽ ≠ 1). 

 C. ∫ sinݔdݔ = cosݔ + ∫ .D .ܥ e௫dݔ = e௫ +  .ܥ
Câu 22. Tính đạo hàm của hàm số ݕ = logଶ(3ݔ + 1). 
 A. ݕ′ = ଵ

(ଷ௫ାଵ)୪୬ଶ
. B. ݕ′ = ଷ

ଷ௫ାଵ
. 

 C. ݕ′ = ଵ
ଷ௫ାଵ

. D. ݕ′ = ଷ
(ଷ௫ାଵ)୪୬ଶ

. 
Câu 23. Từ các số 1, 2, 3, 4, 5 có thể lập được bao nhiêu số tự nhiên có ba chữ số khác nhau? 
 A. 120. B. 60. C. 10. D. 6. 
Câu 24. Cho hàm số ݕ =  có bảng biến thiên như sau. Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng nào (ݔ)݂

dưới đây? 

 nu 1 2u  3q  2u

8 2
3

6 9
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 A. (0 ;  1). B. (−∞ ;  0). C. (1 ; +∞). D. (−1 ;  0). 
Câu 25. Biết logଶݔ = 6logସܽ − 4logଶ√ܾ − logభ

మ
ܿ. Tìm kết luận đúng. 

 A. ݔ = ܽଷ − ܾଶ + ܿ. B. ݔ = య
మ

. C. ݔ = య

మ
. D. ݔ = య

మ
. 

Câu 26. Đồ thị hàm số ݕ = ସݔ − ଶݔ5 − 1 cắt trục hoành tại bao nhiêu điểm? 
 A. 4. B. 3. C. 2. D. 1. 
Câu 27. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai điểm 1)ܣ ;  1 ;  1) và 1− ; 1)ܤ ;  3). Phương trình mặt cầu có 

đường kính ܤܣ là 
 A. (ݔ − 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) − 2)ଶ = 8. B. (ݔ − 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) − 2)ଶ = 2. 
 C. (ݔ + 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) + 2)ଶ = 2. D. (ݔ + 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) + 2)ଶ = 8. 
Câu 28. Biết điểm biểu diễn của hai số phức ݖଵ và ݖଶ lần lượt là các điểm ܯ và ܰ như hình vẽ sau 

 
Số phức ݖଵ +  ଶ có phần ảo bằngݖ

 A. −4. B. 2. C. −1. D. 1. 
Câu 29. Cho hình hộp chữ nhật ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ có đáy ܦܥܤܣ là hình vuông cạnh 2√2,ܣܣ′ = 4. Tính góc 

giữa đường thẳng ܥ′ܣ với mặt phẳng (ܤ′ܤ′ܣܣ). 
 A. 30୭. B. 45୭. C. 90୭. D. 60୭. 

Câu 30. Giá trị lớn nhất của hàm số ݕ = ݔ√ + 2 −  là ݔ
 A. ଽ

ସ
. B. √3− 1. C. ିହ

ସ
. D. 2. 

Câu 31. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ)ଶݔ + 1)ଶ(2ݔ − 1). Số điểm cực trị của hàm số đã 
cho là 

 A. 0. B. 1. C. 2. D. 3. 
Câu 32. Khi tăng độ dài tất cả các cạnh của một khối hộp chữ nhật lên gấp 3 thì thể tích khối hộp tương ứng 

sẽ tăng bao nhiêu lần? 
 A. tăng 6 lần. B. tăng 27 lần. C. tăng 18 lần. D. tăng 9 lần. 
Câu 33. Trong không gian Oxݖݕ, cho ݀ଵ: ௫ିଶ

ଶ
= ௬ାଶ

ିଵ
= ௭ିଷ

ଵ
, ݀ଶ: ௫ିଵ

ିଵ
= ௬ିଵ

ଶ
= ௭ାଵ

ଵ
 và điểm 1)ܣ; 2; 3). Đường 

thẳng ݀ đi qua điểm ܣ, vuông góc với ݀ଵ và cắt ݀ଶ có phương trình là 
 A. ௫ାଵ

ଵ
= ௬ାଶ

ଷ
= ௭ାଷ

ହ
. B. ௫ାଵ

ଵ
= ௬ାଶ

ିଷ
= ௭ାଷ

ିହ
. 

 C. ௫ିଵ
ଵ

= ௬ିଶ
ଷ

= ௭ିଷ
ହ

. D. ௫ିଵ
ଵ

= ௬ିଶ
ିଷ

= ௭ିଷ
ିହ

. 
Câu 34. Cho hình chóp tứ giác ܵ.ܦܥܤܣ có đáy là hình chữ nhật cạnh ܦܣ = ܣܵ ,2ܽ ⊥ ܣܵ và (ܦܥܤܣ) = ܽ. 

Khoảng cách giữa hai đường thẳng ܤܣ và ܵܦ bằng 
 A. ܽ√6. B. √ଷ

ଷ
. C. √

ସ
. D. ଶ√ହ

ହ
. 

Câu 35. Cho ∫ ௫ௗ௫
(௫ାଷ)మ

= ܽ + ܾln3 + ܿln4ଵ
  với ܽ,ܾ, ܿ là các số thực. Tính giá trị của ܽ + ܾ + ܿ. 

 A. ଵ
ହ
. B. − ଵ

ଶ
. C. − ଵ

ସ
. D. ସ

ହ
. 

Câu 36. Tìm nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) biết ݂(ݔ) = tanଶݔ. 
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 A. Đáp án khác. B. tanݔ − 1 +  .ܥ
 C. ୱ୧୬௫ି௫ୡ୭ୱ௫

ୡ୭ୱ௫
+ D. ୲ୟ୬ .ܥ

య௫
ଷ

+  .ܥ
Câu 37. Cho logଶ(ܽ + 1) = 3. Tính 3୪୭ర(ିଷ). 
 A. 1. B. 2. C. 4. D. 3. 
Câu 38. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình vuông cạnh ܽ, mặt bên ܵܤܣ là tam giác đều, mặt bên 

 vuông góc với ܯܤ sao cho ܦܥ là điểm thuộc đường thẳng ܯ là tam giác vuông cân tại ܵ. Gọi ܦܥܵ
 .ܯܦܤ.ܵ Tính thể tích ܸ của khối chóp .ܣܵ

 A. ܸ = య√ଷ
ସ଼

. B. ܸ = య√ଷ
ଶସ

. C. ܸ = య√ଷ
ଷଶ

. D. ܸ = య√ଷ
ଵ

. 

Câu 39. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số ݉ sao cho hàm số ݕ = ିଶୱ୧୬௫ିଵ
ୱ୧୬௫ି

 đồng biến trên khoảng 

ቀ0; గ
ଶ
ቁ ? 

 A. − ଵ
ଶ

< ݉ ≤ 0 hoặc ݉ ≥ 1. B. ݉ > − ଵ
ଶ
. 

 C. ݉ ≥ − ଵ
ଶ
. D. − ଵ

ଶ
< ݉ < 0 hoặc ݉ > 1. 

Câu 40. Cho số phức ݖ = ܽ + ܾ݅ (ܽ, ܾ là các số thực) thỏa mãn ݖ + 1 + 3݅ − ݅|ݖ| = 0. Tính ܵ = ܽ + 3ܾ. 
 A. − 

ଷ
. B. 

ଷ
. C. −5. D. 5. 

Câu 41. Parabol ݕ = ௫మ

ଶ
 chia hình tròn có tâm tại gốc tọa độ, bán kính là 2√2 thành hai phần ܵ và ܵᇱ như 

hình vẽ. 

 
Tỉ số ௌ

ௌᇲ
 thuộc khoảng nào sau đây? 

 A. ቀ 
ଵ

; ସ
ହ
ቁ. B. ቀଶ

ହ
; ଵ
ଶ
ቁ. C. ቀଵ

ଶ
; ଷ
ହ
ቁ. D. ቀଷ

ହ
; 
ଵ
ቁ. 

Câu 42. Giải bóng chuyền VTV Cup gồm 9 đội bóng tham dự, trong đó có 6 đội nước ngoài và 3 đội của 
Việt Nam. Ban tổ chức cho bốc thăm ngẫu nhiên để chia thành 3 bảng ܥ,ܤ,ܣ và mỗi bảng có 3 
đội. Tính xác suất để 3 đội bóng của Việt Nam ở 3 bảng khác nhau. 

 A. ଷ
ହ

. B. ଵଽ
ଶ଼

. C. ଽ
ଶ଼

. D. ହଷ
ହ

.  

Câu 43. Tích tất cả các nghiệm của phương trình ቀඥ5 + √21ቁ
௫

+ ቀඥ5− √21ቁ
௫

= 5. 2
ೣ
మ bằng 

 A. −2. B. −4. C. 4. D. 2. 
Câu 44. Cho hàm số ݕ =  liên tục trên ℝ và có đồ thị như hình vẽ bên. Biết rằng diện tích các hình (ݔ)݂

,(ܣ) ∫ lần lượt bằng 3 và 7. Tích tích phân (ܤ) cosݔ. ݂(5sinݔ − 1)dݔ
ഏ
మ
  bằng 
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 A. ܫ = −2. B. ܫ = 2. C. ܫ = ସ

ହ
. D. ܫ = − ସ

ହ
. 

Câu 45. Một công ty sản xuất một loại cốc giấy hình nón có thể tích 27 cmଷ, với chiều cao ℎ và bán kính 
đáy ݎ. Giá trị ݎ để lượng giấy tiêu thụ ít nhất: 

 A. ݎ = ට ଷఴ

ଶగమ
ల

. B. ݎ = ට ଷఴ

ଶగమ
ర

. C. ݎ = ට ଷల

ଶగమ
ల

. D. ݎ = ට ଷల

ଶగమ
ర

. 

Câu 46. Xét tất cả các số thực ݔ, sao cho 49ଽି௬మ ݕ ≥ ܽସ௫ି୪୭ళమ với mọi số thực dương ܽ. Giá trị lớn nhất 
của biểu thức ܲ = ଶݔ + ଶݕ + ݔ4 −  bằng ݕ3

 A. 24. B. 39. C. ଵଶଵ
ସ

. D. ଷଽ
ସ

. 

Câu 47. Có một khối cầu bằng gỗ bán kính ܴ = 10cm. Sau khi cưa bằng hai chỏm cầu có bán kính đáy 
bằng ଵ

ଶ
ܴ đối xứng nhau qua tâm khối cầu, một người thợ khoan xuyên tâm khối cầu. Người thợ đã 

khoan bỏ đi phần hình trụ có trục của nó trùng với trục hình cầu; mặt cắt của hình trụ vuông góc 
với trục hình trụ là một hình tròn có bán kính bằng ଵ

ଶ
ܴ. Tính thể tích V của phần còn lại của khối 

cầu (làm tròn đến số thập phân thứ ba). 

 
 A. ܸ = 2720,699cmଷ. B. ܸ = 2774,570cmଷ. 
 C. ܸ = 2811,293cmଷ. D. ܸ = 2828,441cmଷ. 
Câu 48. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ) : (݉ + ݔ(2 − (݉ + ݕ(1 + ݉ଶݖ − 1 = 0 

(݉ là tham số thực) và Δ là đường thẳng luôn có điểm chung cố định với (ܲ). Gọi ݀ là khoảng cách 
giữa Δ và điểm 2)ܫ; 1; 3). Giá trị lớn nhất của ݀ là 

 A. 2√2. B. 2√3. C. √11. D. √10. 
Câu 49. Cho các số phức ݓ ,ݖ thỏa mãn |ݖ − |ݓ3 = ݖ2| ,4 + |ݓ3 = 10. Tìm giá trị lớn nhất của ܲ = |ݖ| +

 .|ݓ|4
 A. √ଽହ

ଷ
. B. √ଽ

ଷ
. C. √ଽଷ

ଷ
. D. √ଽଶ

ଷ
. 

Câu 50. Cho hàm số ݂(ݔ) = ݉ ቀଵ
ସ
ସݔ − ଷ

ଶ
ଶݔ − ቁݔ2 − ସ

ଷ
ଷݔ + ହ

ଶ
ଶݔ + ݔ6 + 2, với ݉ là tham số thực, có bao 

nhiêu giá trị nguyên của ݉ để hàm số ݃(ݔ) =  ?có 5 điểm cực trị (|ݔ|)݂
 A. 4 B. 1. C. 3. D. 2. 

------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
B D A A C B D C A C B C B D D A B C B D C D B A B 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
C B A A A B B D D C C C A A C B C B D A A A D D D 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai vectơ ܽ⃗ = (2; 1; 0) và ሬܾ⃗ = (−1; 0;−2). Tính cos൫ܽ⃗, ሬܾ⃗ ൯. 
 A. cos൫ܽ⃗, ሬܾ⃗ ൯ = ଶ

ଶହ
. B. cos൫ܽ⃗, ሬܾ⃗ ൯ = − ଶ

ହ
. 

 C. cos൫ܽ⃗, ሬܾ⃗ ൯ = ଶ
ହ
. D. cos൫ܽ⃗, ሬܾ⃗ ൯ = − ଶ

ଶହ
. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: cos൫ܽ⃗, ሬܾ⃗ ൯ = ଶ.(ିଵ)ାଵ.ା.(ିଶ)

√ଶమାଵమାమ .ඥ(ିଵ)మାమା(ିଶ)మ
= − ଶ

ହ
. 

Câu 2. Hàm số nào dưới đây có bảng biến thiên như hình vẽ 

 
 A. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1. B. ݕ = ଷݔ − ݔ3 + 1. C. ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 + 1. D. ݕ = ଷݔ− + ݔ3 +
1. 

Lời giải 
Chọn D 
Dựa vào bảng biến thiên ta thấy hàm số đã cho có 2 điểm cực trị và ܽ < 0. 

Câu 3. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng (݀): ௫ିଵ
ଶ

= ௬ିଶ
ିଵ

= ௭ିଷ
ଶ

. Mặt phẳng (ܲ) vuông góc với 
(݀) có một vectơ pháp tuyến là 

 A. ሬ݊⃗ = (2 ; −1 ;  2). B. ሬ݊⃗ = (1 ;  4 ;  1). C. ሬ݊⃗ = (2 ;  1 ;  2). D. ሬ݊⃗ = (1 ;  2 ;  3). 
Lời giải 

Chọn A 
Đường thẳng (݀): ௫ିଵ

ଶ
= ௬ିଶ

ିଵ
= ௭ିଷ

ଶ
 có một véctơ chỉ phương là ݑሬ⃗ = (2 ; −1 ;  2). 

Mặt phẳng (ܲ) ⊥ (݀) suy ra (ܲ) có một vectơ pháp tuyến ሬ݊⃗ = ሬ⃗ݑ = (2 ; −1 ;  2). 
Câu 4. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ liên tục trên ℝ và có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ) + 1)ଶ(ݔ − 1)ଷ(2−  Hàm số .(ݔ

ݕ =  ?đồng biến trên khoảng nào dưới đây (ݔ)݂
 A. (1; 2). B. (−∞;−1). C. (−1; 1). D. (2; +∞). 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có ݂′(ݔ) = 0 ⇔ ݔ) + 1)ଶ(ݔ − 1)ଷ(2− (ݔ = 0 ⇔ 
ݔ = −1
ݔ = 1
ݔ = 2

. 

Lập bảng xét dấu của ݂′(ݔ) ta được: 
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Vậy hàm số ݕ = ;đồng biến trên khoảng (1 (ݔ)݂ 2). 
Câu 5. Tập xác định ܦ của hàm số ݕ = logଶ(ݔ + 1) là 
 A. ܦ = [0; +∞). B. ܦ = (0; +∞). C. ܦ = (−1; +∞). D. ܦ = [−1; +∞). 

Lời giải 
Chọn C 
Hàm số ݕ = logଶ(ݔ + 1) xác định khi và chỉ khi ݔ + 1 > 0 ⇔ ݔ > −1. 
Vậy tập xác định của hàm số là ܦ = (−1; +∞). 

Câu 6. Cho một khối nón có chiều cao bằng 4 cm, độ dài đường sinh 5 cm. Tính thể tích khối nón này. 
 A. 45ߨ cmଷ. B. 12ߨ cmଷ. C. 15ߨ cmଷ. D. 36ߨ cmଷ. 

Lời giải 
Chọn B 
Bán kính đáy của hình nón là: ݎ = √݈ଶ − ℎଶ = √5ଶ − 4ଶ = 3. 
Thể tích khối nón là: ܸ = ଵ

ଷ
.ߨ .ଶݎ ℎ = ଵ

ଷ
.ߨ 3ଶ. 4 =   (cmଷ ) ߨ12

Câu 7. Tập nghiệm của phương trình logହ(2ݔଶ − ݔ − 1) = 1 là 
 A. ∅. B. ቄ−2; ଷ

ଶ
ቅ. C. {2}. D. ቄ2;− ଷ

ଶ
ቅ. 

Lời giải 
Điều kiện: 2ݔଶ − ݔ − 1 > 0 ⇔ ݔ > 1 hoặc ݔ < − ଵ

ଶ
. 

Phương trình: logହ(2ݔଶ − ݔ − 1) = 1 ⇔ ଶݔ2 − ݔ − 1 = 5 ⇔ ଶݔ2 − ݔ − 6 = 0 ⇔

ቈ
ݔ = 2 (tm)
ݔ = − ଷ

ଶ
 (tm). 

Vậy tập nghiệm của phương trình là: ܵ = ቄ2;− ଷ
ଶ
ቅ. 

Câu 8. Cho hàm số ݕ =  .có đồ thị như hình bên (ݔ)݂

 
Hàm số đạt cực đại tại điểm 

 A. ݔ = 1. B. ݔ = 2. C. ݔ = −1. D. ݔ = −3. 
Lời giải 

Chọn C 
Theo định nghĩa cực đại của hàm số, dựa vào đồ thị đã cho, hàm số đạt cực đại tại ݔ = −1. 

Câu 9. Cho ∫ dଷ(ݔ)݂
ଵ ݔ = 3 và ∫ g(ݔ)dଷ

ଵ ݔ = 4. Giá trị ∫ (ݔ)4݂] + g(ݔ)]dଷ
ଵ  bằng ݔ

 A. 16. B. 11. C. 19. D. 7. 
Lời giải 

Chọn A 
∫ (ݔ)4݂] + g(ݔ)]dଷ
ଵ ݔ = 4∫ dଷ(ݔ)݂

ଵ ݔ + ∫ g(ݔ)dଷ
ଵ ݔ = 4.3 + 4 = 16. 

Câu 10. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ) có phương trình 
ଶݔ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 − ݕ2 − ݖ2 − 8 = 0. Tọa độ tâm ܫ của mặt cầu (ܵ) là 

 A. (2− ; 2− ; 2−)ܫ. B. 2)ܫ ;  2 ;  2). 



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 8    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

 C. 1)ܫ ;  1 ;  1). D. (1− ; 1− ; 1−)ܫ. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 − ݕ2 − ݖ2 − 8 = 0 ⇔ ݔ) − 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 11. 
Vậy tọa độ tâm ܫ của mặt cầu (ܵ) là 1)ܫ ;  1 ;  1). 

Câu 11. Cho hai số phức ݖଵ = 1 + 5݅ và ݖଶ = 3 − 2݅. Trên mặt phẳng tọa độ, điểm biểu diễn của số phức 
ଵݖ +  ?ଶ là điểm nào dưới đâyݖ݅

 A. ܲ(3; 2). B. ܳ(3;−2). C. ܲ(−1;−2). D. ܰ(3; 8). 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có ݖଵ + ଶݖ݅ = (1 − 5݅) + ݅(3 − 2݅) = 3 − 2݅  
Vậy phần ảo của số phức ݖଵ +  .ଶ là điểm ܳ(3;−2)ݖ݅

Câu 12. Tập nghiệm của bất phương trình ቀଵ
ଶ
ቁ
௫
≥ 2 là 

 A. (−∞;−1). B. (−1; +∞). C. (−∞;−1]. D. [−1; +∞). 
Lời giải 

Chọn C 

Ta có : ቀଵ
ଶ
ቁ
௫
≥ 2 ⇔ 2ି௫ ≥ 2 ⇔ ݔ ≤ −1. 

Câu 13. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ௫ିଵ
ଶ

= ௬ିଶ
ଷ

= ௭ାଶ
ିଵ

. Điểm nào dưới đây thuộc đường 
thẳng ݀  

 A. (−1;−1; 1). B. (3; 5;−3). C. (1; 2; 2). D. (5; 1;−4). 
Lời giải 

Chọn B 
Thay tọa độ điểm (3; 5;−3) vào phương trình đường thẳng ݀ thỏa mãn nên chọn đáp án C 

Câu 14. Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên ℝ và có ∫ ଶଶݔd(ݔ)݂
 = 2019; ∫ ଶଶݔd(ݔ)݃

 = 1. Tính ܫ =

∫ (ݔ)݂)  −  g(ݔ))dݔଶଶ
 . 

 A. ܫ = 2021. B. ܫ = 2019. C. ܫ = 2020. D. ܫ = 2018. 
Lời giải 

Chọn D 
ܫ = ∫ − (ݔ)݂)  g(ݔ))dݔଶଶ

  = ∫ ଶଶݔd (ݔ)݂
  −∫ ଶଶݔd (ݔ)݃

  = 2019− 1 = 2018. 
Câu 15. Số phức liên hợp của 3 + ݅ bằng 
 A. 3݅. B. ݅ − 3. C. −3 − ݅. D. 3 − ݅. 

Lời giải 
Chọn D 
Số phức liên hợp của 3 + ݅ là 3− ݅. 

Câu 16. Mặt phẳng đi qua trục của hình trụ, cắt hình trụ theo thiết diện là hình vuông cạnh ܽ. Thể tích khối 
trụ bằng 

 A. గ
య

ସ
. B. ܽߨଷ. C. గ

య

ଷ
. D. గ

య

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn A 

Khối trụ có bán kính đáy ݎ = 
ଶ
 và chiều cao ℎ = ܽ. 

Thể tích khối trụ ܸ = ଶℎݎߨ = ߨ ቀ
ଶ
ቁ
ଶ
ܽ = గయ

ସ
.  

Câu 17. Tính thể tích khối chóp có chiều cao ℎ và diện tích đáy là ܤ. 
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 A. ܸ = ଵ

ℎ.ܤ. B. ܸ = ଵ

ଷ
ℎ.ܤ.  

 C. ܸ = ℎ.ܤ. D. ܸ = 3ℎ.ܤ.  
 Lời giải 

Chọn B 
Áp dụng công thức tính thể tích khối chóp ta chọn đáp án 
A. 

Câu 18. Cho cấp số nhân  với  và công bội . Giá trị của  bằng 

 A. . B. . C. . D. . 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có . 

Câu 19. Cho số phức ݓ = (2 + ݅)ଶ − 3(2− ݅). Giá trị của |ݓ| là 
 A. √43 B. √58 C. √54 D. 2√10 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ݓ = 3 + 4݅ − 6 + 3݅ ⇔ ݓ = −3 + 7݅ ⇒ |ݓ| = √9 + 49 = √58. 

Câu 20. Đồ thị hàm số ݕ = ௫ାଶ
ଵିଶ௫

 có đường tiệm cận đứng là 

 A. ݕ = − ଵ
ଶ
. B. ݔ = − ଵ

ଶ
. C. ݔ = 2. D. ݔ = ଵ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có lim

௫→ቀభమቁ
శ

௫ାଶ
ଵିଶ௫

= −∞ và lim
௫→ቀభమቁ

ష
௫ାଶ
ଵିଶ௫

= +∞ nên đường thẳng ݔ = ଵ
ଶ
 là tiệm cận đứng của đồ thị 

hàm số ݕ = ௫ାଶ
ଵିଶ௫

. 
Câu 21. Mệnh đề nào sau đây sai? 
  A. ∫ ଵ

௫
dݔ = ln|ݔ| + ݔ ,ܥ ≠ 0. B. ∫ ܽ௫dݔ = ೣ

୪୬
+ 0) ,ܥ < ܽ ≠ 1). 

  C. ∫ sinݔdݔ = cosݔ + ∫ .D .ܥ e௫dݔ = e௫ +  .ܥ
Lời giải 

Chọn C 
∫ sinݔdݔ = −cosݔ +  .nên suy ra B sai ܥ

Câu 22. Tính đạo hàm của hàm số ݕ = logଶ(3ݔ + 1). 
 A. ݕ′ = ଵ

(ଷ௫ାଵ)୪୬ଶ
. B. ݕ′ = ଷ

ଷ௫ାଵ
. 

 C. ݕ′ = ଵ
ଷ௫ାଵ

. D. ݕ′ = ଷ
(ଷ௫ାଵ)୪୬ଶ

. 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có ݕ′ = (ଷ௫ାଵ)ᇲ

(ଷ௫ାଵ)୪୬ଶ
= ଷ

(ଷ௫ାଵ)୪୬ଶ
. 

Câu 23. Từ các số 1, 2, 3, 4, 5 có thể lập được bao nhiêu số tự nhiên có ba chữ số khác nhau? 
 A. 120. B. 60. C. 10. D. 6. 

Lời giải 
Chọn B 
Có 5 cách chọn chữ số hàng trăm. 
Có 4 cách chọn chữa số hàng chục (khác chữ số hàng trăm). 
Có 3 cách chọn chữ số hàng đơn vị (khác chữ số hàng trăm và chữ số hàng chục). 
Do đó có 5.4.3 = 60 số tự nhiên có 3 chữ số khác nhau. 

 nu 1 2u  3q  2u

8
2
3

6 9

2 1 2.3 6u u q  
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Câu 24. Cho hàm số ݕ =  có bảng biến thiên như sau. Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng nào (ݔ)݂
dưới đây? 

 
 A. (0 ;  1). B. (−∞ ;  0). C. (1 ; +∞). D. (−1 ;  0). 

Lời giải 
Chọn A 
Dựa vào bảng biến thiên của hàm số ta suy ra: 
Hàm số đồng biến trên các khoảng (−1 ;  0) và (1 ; +∞). 
Hàm số nghịch biến trên các khoảng (−∞ ;  −1) và (0 ;  1). 

Câu 25. Biết logଶݔ = 6logସܽ − 4logଶ√ܾ − logభ
మ
ܿ. Tìm kết luận đúng. 

 A. ݔ = ܽଷ − ܾଶ + ܿ. B. ݔ = య
మ

. C. ݔ = య

మ
. D. ݔ = య

మ
. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có logଶݔ = 6logସܽ − 4logଶ√ܾ − logభ

మ
ܿ ⇔ logଶݔ = logଶܽଷ − logଶܾଶ + logଶܿ ⇔ logଶݔ =

logଶ
య
మ

 ⇔ ݔ = య
మ

. 
Câu 26. Đồ thị hàm số ݕ = ସݔ − ଶݔ5 − 1 cắt trục hoành tại bao nhiêu điểm? 
 A. 4. B. 3. C. 2. D. 1. 

Lời giải 
Chọn C 

Xét phương trình ݔସ − ଶݔ5 − 1 = 0 ⇔ 
ଶݔ = ହି√ଶଽ

ଶ

ଶݔ = ହା√ଶଽ
ଶ

⇔

⎣
⎢
⎢
ݔ⎡ = ටହା√ଶଽ

ଶ

ݔ = −ටହା√ଶଽ
ଶ

. 

Suy ra đồ thị hàm số ݕ = ସݔ − ଶݔ5 − 1 cắt trục hoành tại 2 điểm. 
Câu 27. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai điểm 1)ܣ ;  1 ;  1) và 1− ; 1)ܤ ;  3). Phương trình mặt cầu có 

đường kính ܤܣ là 
 A. (ݔ − 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) − 2)ଶ = 8. B. (ݔ − 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) − 2)ଶ = 2. 
 C. (ݔ + 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) + 2)ଶ = 2. D. (ݔ + 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) + 2)ଶ = 8. 

Lời giải 
Chọn B 
Gọi ܫ là tâm của mặt cầu đường kính ܤܣ. 
Khi đó 1)ܫ ;  0 ;  2). 
Bán kính của mặt cầu là: ܴ = ଵ

ଶ
ܤܣ = ଵ

ଶ
ඥ(1− 1)ଶ + (−1 − 1)ଶ + (3 − 1)ଶ = √2. 

Vậy phương trình mặt cầu là: (ݔ − 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) − 2)ଶ = 2. 
Câu 28. Biết điểm biểu diễn của hai số phức ݖଵ và ݖଶ lần lượt là các điểm ܯ và ܰ như hình vẽ sau 
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Số phức ݖଵ +  ଶ có phần ảo bằngݖ
 A. −4. B. 2. C. −1. D. 1. 

Lời giải 
Chọn A 
Từ hình vẽ ta có ݖଵ = 3 − ݅;  zଶ = −1 − 3݅ ⇒ ଵݖ + ଶݖ = (3 − ݅) + (−1 − 3݅) = 2− 4݅. 
Vậy số phức ݖଵ +  .ଶ có phần ảo là −4ݖ

Câu 29. Cho hình hộp chữ nhật ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ có đáy ܦܥܤܣ là hình vuông cạnh 2√2,ܣܣ′ = 4. Tính góc 
giữa đường thẳng ܥ′ܣ với mặt phẳng (ܤ′ܤ′ܣܣ). 

 A. 30୭. B. 45୭. C. 90୭. D. 60୭. 
Lời giải 

Chọn A 

 
Ta có ܤܥ ⊥ ܤܥ,ܤܣ ⊥ ′ܤܤ ⇒ ܤܥ ⊥  .(ܤ′ܤ′ܣܣ)
⇒ ⇒ (ܤ′ܤ′ܣܣ) trên ܤ′ܣ có hình chiếu là ܥ′ܣ ൫ܥ′ܣ, ൯(ܤ′ܤ′ܣܣ) = (ܤ′ܣ,ܥ′ܣ) = ܤ′ܣܥ  (vì Δܤ′ܣܥ 
vuông tại ܤ nên ܤ′ܣܥ  nhọn). 
Ta có ܤ′ܣ = ଶ′ܣܣ√ + ଶܤܣ = 2√6 ⇒ tanܤ′ܣܥ = 

ᇱ
= ଵ

√ଷ
⇒ ܤ′ܣܥ = 30୭. 

Câu 30. Giá trị lớn nhất của hàm số ݕ = ݔ√ + 2 −  là ݔ
 A. ଽ

ସ
. B. √3− 1. C. ିହ

ସ
. D. 2. 

Lời giải 
Chọn A 
Tập xác định : ܦ = [−2; +∞). Ta có ݕ′ = ଵ

ଶ√௫ାଶ
− 1 = ଵିଶ√௫ାଶ

ଶ√௫ାଶ
′ݕ ; = 0 ⇔ ݔ = − 

ସ
. 

Bảng biến thiên 

 
Vậy giá trị lớn nhất của hàm số là ଽ

ସ
. 

Câu 31. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ)ଶݔ + 1)ଶ(2ݔ − 1). Số điểm cực trị của hàm số đã 
cho là 

 A. 0. B. 1. C. 2. D. 3. 
Lời giải 

Chọn B 

Ta có ݂′(ݔ) = 0 ⇔ ݔ)ଶݔ + 1)ଶ(2ݔ − 1) = 0 ⇔ 
ݔ = 0
ݔ = −1
ݔ = ଵ

ଶ
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Bảng dấu của ݂′(ݔ)  

 
ݔ đi qua điểm ݔ đổi dấu một lần khi (ݔ)′݂ = ଵ

ଶ
 nên hàm số đã cho có một điểm cực trị. 

Câu 32. Khi tăng độ dài tất cả các cạnh của một khối hộp chữ nhật lên gấp 3 thì thể tích khối hộp tương ứng 
sẽ tăng bao nhiêu lần? 

 A. tăng 6 lần. B. tăng 27 lần. C. tăng 18 lần. D. tăng 9 lần. 
Lời giải 

Chọn B 
Gọi ܽ, ܾ, ܿ lần lượt là độ dài 3 cạnh của khối hộp chữ nhật. 
Thể tích của khối hộp chữ nhật là ܸ = ܾܽܿ. 
Sau khi tăng độ dài tất cả các cạnh của một khối hộp chữ nhật lên gấp 3 thì thể tích khối hộp tương 
ứng là ܸ′ = 3ܽ. 3ܾ. 3ܿ = 27ܾܽܿ = 27ܸ. 
Vậy sau khi tăng độ dài tất cả các cạnh của một khối hộp chữ nhật lên gấp 3 thì thể tích khối hộp 
tương ứng sẽ tăng lên 27 lần. 

Câu 33. Trong không gian Oxݖݕ, cho ݀ଵ: ௫ିଶ
ଶ

= ௬ାଶ
ିଵ

= ௭ିଷ
ଵ

, ݀ଶ: ௫ିଵ
ିଵ

= ௬ିଵ
ଶ

= ௭ାଵ
ଵ

 và điểm 1)ܣ; 2; 3). Đường 
thẳng ݀ đi qua điểm ܣ, vuông góc với ݀ଵ và cắt ݀ଶ có phương trình là 

 A. ௫ାଵ
ଵ

= ௬ାଶ
ଷ

= ௭ାଷ
ହ

. B. ௫ାଵ
ଵ

= ௬ାଶ
ିଷ

= ௭ାଷ
ିହ

. 

 C. ௫ିଵ
ଵ

= ௬ିଶ
ଷ

= ௭ିଷ
ହ

. D. ௫ିଵ
ଵ

= ௬ିଶ
ିଷ

= ௭ିଷ
ିହ

. 
Lời giải 

Chọn D 

Ta có: phương trình tham số của đường thằng ݀ଶ: ൝
ݔ = 1 − ݐ
ݕ = 1 + ݐ2
ݖ = −1 + ݐ

ݐ)  ∈ ℝ). 

ሬ⃗ݑ ଵ = (2;−1; 1) là vectơ chỉ phương của đường thẳng ݀ଵ. 
Gọi ܪ là giao điểm của hai đường thẳng ݀ và ݀ଶ. 
⇒ ܪ = ݐ−) + ݐ1,2 + 1, ݐ − 1). 
⇒ ሬሬሬሬሬሬ⃗ܪܣ = ,ݐ−) ݐ2 − 1, ݐ − 4). 
Vì ݀ ⊥ ݀ଵ ⇒ ሬሬሬሬሬሬ⃗ܪܣ . ሬ⃗ݑ ଵ = 0 ⇔ ݐ2− − ݐ2)1 − 1) + ݐ)1 − 4) = 0 ⇔ ݐ3− = 3 ⇔ ݐ = −1. 
⇒ ሬሬሬሬሬሬ⃗ܪܣ = (1;−3;−5). 
Vậy phương trình đường thẳng ݀: ௫ିଵ

ଵ
= ௬ିଶ

ିଷ
= ௭ିଷ

ିହ
. 

Câu 34. Cho hình chóp tứ giác ܵ.ܦܥܤܣ có đáy là hình chữ nhật cạnh ܦܣ = ܣܵ ,2ܽ ⊥ ܣܵ và (ܦܥܤܣ) = ܽ. 

Khoảng cách giữa hai đường thẳng ܤܣ và ܵܦ bằng 

 A. ܽ√6. B. √ଷ
ଷ

. C. √
ସ

. D. ଶ√ହ
ହ

. 

Lời giải 
Chọn D 
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Trong tam giác ܵܦܣ kẻ đường cao ܪܣ ta có 
Dễ thấy ܪܣ chính là đường vuông góc chung của ܤܣ và ܵܦ. 

ܵܣ.ܦܣ = .ܪܣ ⇒ ܦܵ ܪܣ = .ௌ
ௌ

 = ଶ.
ඥ(ଶ)మାమ

= ଶ√ହ
ହ

. 

Vậy ݀(ܤܣ, (ܦܵ = ܪܣ = ଶ√ହ
ହ

. 

Câu 35. Cho ∫ ௫ௗ௫
(௫ାଷ)మ

= ܽ + ܾln3 + ܿln4ଵ
  với ܽ,ܾ, ܿ là các số thực. Tính giá trị của ܽ + ܾ + ܿ. 

 A. ଵ
ହ
. B. − ଵ

ଶ
. C. − ଵ

ସ
. D. ସ

ହ
. 

Lời giải 
Chọn C 

∫ ௫ௗ௫
(௫ାଷ)మ

= ∫ (௫ାଷ)ିଷ
(௫ାଷ)మ

ݔ݀ = ∫ ቀ ଵ
௫ାଷ

− ଷ
(௫ାଷ)మ

ቁ ݔ݀ = ln(ݔ + 3)|ଵ + ଷ
௫ାଷ

ቚ


ଵଵ


ଵ


ଵ
 = ln4 − ln3− ଵ

ସ
  

⇒ ܽ = ିଵ
ସ

, ܾ = −1; ܿ = 1 ⇒ ܽ + ܾ + ܿ = ିଵ
ସ

  
Câu 36. Tìm nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) biết ݂(ݔ) = tanଶݔ. 
 A. Đáp án khác. B. tanݔ − 1 +  .ܥ
 C. ୱ୧୬௫ି௫ୡ୭ୱ௫

ୡ୭ୱ௫
+ D. ୲ୟ୬ .ܥ

య௫
ଷ

+  .ܥ
Lời giải 

Chọn C 
Ta có ∫ tanଶݔdݔ = ∫ ቀ ଵ

ୡ୭ୱమ௫
− 1ቁ dݔ = tan ݔ − ݔ + ܥ = ୱ୧୬௫ି௫ୡ୭ୱ௫

ୡ୭ୱ௫
+  .ܥ

Câu 37. Cho logଶ(ܽ + 1) = 3. Tính 3୪୭ర(ିଷ). 
 A. 1. B. 2. C. 4. D. 3. 

Lời giải 
Chọn C 
logଶ(ܽ + 1) = 3 ⇔ ܽ + 1 = 8 ⇔ ܽ = 7. 
3୪୭య(ିଷ) = 3୪୭యସ = 4. 

Câu 38. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình vuông cạnh ܽ, mặt bên ܵܤܣ là tam giác đều, mặt bên 
 vuông góc với ܯܤ sao cho ܦܥ là điểm thuộc đường thẳng ܯ là tam giác vuông cân tại ܵ. Gọi ܦܥܵ
 .ܯܦܤ.ܵ Tính thể tích ܸ của khối chóp .ܣܵ

 A. ܸ = య√ଷ
ସ଼

. B. ܸ = య√ଷ
ଶସ

. C. ܸ = య√ଷ
ଷଶ

. D. ܸ = య√ଷ
ଵ

. 
Lời giải 

Chọn A 

D

B C

A

S

H
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Gọi ܬ ,ܫ lần lượt là trung điểm của ܤܣ và ܦܥ. 
Gọi ܪ là hình chiếu của ܵ lên ܬܫ. Ta có ܵܫ = √ଷ

ଶ
ܬܵ , = 

ଶ
ܬܫ , = ܽ. 

Khi đó ܵܫଶ + ଶܬܵ =  .ܵ vuông tại ܬܫܵ ଶ suy ra tam giácܬܫ
Ta có ܵܪ = ௌூ.ௌ

ඥௌூమାௌమ
= √ଷ

ସ
ܽ ⇒ ܫܪ = ଶܫܵ√ − ଶܪܵ = ଷ

ସ
 và ܪܣ = ଶܣܵ√ − ଶܪܵ = √ଵଷ

ସ
ܽ. 

൜ܤܣ ⊥ ܫܵ
ܤܣ ⊥ ܬܫ  ⇒ ܤܣ ⊥ ⇒ (ܬܫܵ) ܤܣ ⊥  .ܪܵ

Do đó ൜ܵܪ ⊥ ܤܣ
ܪܵ ⊥ ܬܫ  ⇒ ܪܵ ⊥ ⇒ (ܦܥܤܣ) ܪܵ ⊥  .(ܯܦܤ)

Gọi ܧ = ܪܣ ∩ ܯܤTa có ቄ .ܯܤ ⊥ ܣܵ
ܯܤ ⊥ ⇒ ܪܵ ܯܤ ⊥  .ܪܣ

Ta có Δܧܤܣ đồng dạng với Δܫܪܣ (vì ܫመ = ܧ = 90° và ܣመ chung) nên ta có ா
ூ

= 
ு

 ⇒ ܧܣ = .ூ
ு

=
ଶ
√ଵଷ

. 

Ta có Δܧܤܣ đồng dạng với Δܥܯܤ (vì ܥመ = ܧ = 90° và ܤ = ) nên ta có ܯ
ெ

= ா


 ⇒ ܯܤ =
 .
ா

= √ଵଷ
ଶ

. 

௱ܵெ = ௱ܵெ − ௱ܵ  = ଵ
ଶ

. a. ଷ
ଶ
− ଵ

ଶ
. ܽ.ܽ = మ

ସ
 

Thể tích ܸ của khối chóp ܵ.ܯܦܤ là ܸ = ଵ
ଷ

.ܪܵ. ܵெ  = ଵ
ଷ

. √ଷ
ସ
ܽ. ଵ

ସ
ܽଶ = √ଷ

ସ଼
ܽଷ. 

Câu 39. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số ݉ sao cho hàm số ݕ = ିଶୱ୧୬௫ିଵ
ୱ୧୬௫ି

 đồng biến trên khoảng 

ቀ0; గ
ଶ
ቁ ? 

 A. − ଵ
ଶ

< ݉ ≤ 0 hoặc ݉ ≥ 1. B. ݉ > − ଵ
ଶ
. 

 C. ݉ ≥ − ଵ
ଶ
. D. − ଵ

ଶ
< ݉ < 0 hoặc ݉ > 1. 

Lời giải 
Chọn A 
Đặt ݐ = sinݔ  

Hàm số ݕ = ିଶୱ୧୬௫ିଵ
ୱ୧୬௫ି

 đồng biến trên khoảng ቀ0; గ
ଶ
ቁ khi ݂(ݐ) = ିଶ௧ିଵ

௧ି
 đồng biến trên khoảng (0; 1). 

(ݐ)′݂ = ଶାଵ
(௧ି)మ

.
 

Hàm số ݂(ݐ) = ିଶ௧ିଵ
௧ି

 đồng biến trên khoảng (0; 1) khi ൜2݉ + 1 > 0
݉ ∉ (0; 1) ⇔ ቈ−

ଵ
ଶ

< ݉ ≤ 0
1 ≤ ݉

. 

Câu 40. Cho số phức ݖ = ܽ + ܾ݅ (ܽ, ܾ là các số thực) thỏa mãn ݖ + 1 + 3݅ − ݅|ݖ| = 0. Tính ܵ = ܽ + 3ܾ. 
 A. − 

ଷ
. B. 

ଷ
. C. −5. D. 5. 

Lời giải 
Chọn C 
Thế ݖ = ܽ + ܾ݅ vào ݖ + 1 + 3݅ − ݅|ݖ| = 0, ta thu được: ܽ + ܾ݅ + 1 + 3݅ − ݅√ܽଶ + ܾଶ = 0  
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⇔ ܽ + 1 + ൫ܾ + 3 − √ܽଶ + ܾଶ൯݅ = 0  

⇔ ൜ܽ + 1 = 0
ܾ + 3 − √ܽଶ + ܾଶ = 0

⇔ ൜ܽ = −1
ܾ + 3 − √ܾଶ + 1 = 0(1)  

Xét (1) ⇔ ܾ + 3 = √ܾଶ + 1.  

⇔ ൜ܾ
ଶ + 6ܾ + 9 = ܾଶ + 1
ܾ ≥ −3

 ⇔ ܾ = − ସ
ଷ
. 

Vậy: ܵ = ܽ + 3ܾ = −1 + 3. ቀ− ସ
ଷ
ቁ = −5.  

Câu 41. Parabol ݕ = ௫మ

ଶ
 chia hình tròn có tâm tại gốc tọa độ, bán kính là 2√2 thành hai phần ܵ và ܵᇱ như 

hình vẽ. 

 
Tỉ số ௌ

ௌᇲ
 thuộc khoảng nào sau đây? 

 A. ቀ 
ଵ

; ସ
ହ
ቁ. B. ቀଶ

ହ
; ଵ
ଶ
ቁ. C. ቀଵ

ଶ
; ଷ
ହ
ቁ. D. ቀଷ

ହ
; 
ଵ
ቁ. 

Lời giải 
Chọn B 
Phương trình đường tròn ݔଶ + ଶݕ = 8 ⇒ ݕ = √8−  (ݔܱ Nửa đường tròn phía trên) ଶݔ
Tọa độ giao điểm của đường tròn và Parabol là nghiệm của hệ phương trình: 

൝
ଶݔ + ଶݕ = 8

ݕ = ௫మ

ଶ

 ⇔ ൦
൜ݔ = −2
ݕ = 2

൜ݔ = 2
ݕ = 2

. 

Diện tích hình tròn: ௧ܵ =  .ߨ8

Diện tích phần bôi đen ܵ = ∫ ቚ√8− ଶݔ − ௫మ

ଶ
ቚ ݔ݀ = 7,6165. . .ଶ

ିଶ   

Câu 42. Giải bóng chuyền VTV Cup gồm 9 đội bóng tham dự, trong đó có 6 đội nước ngoài và 3 đội của 
Việt Nam. Ban tổ chức cho bốc thăm ngẫu nhiên để chia thành 3 bảng ܥ,ܤ,ܣ và mỗi bảng có 3 
đội. Tính xác suất để 3 đội bóng của Việt Nam ở 3 bảng khác nhau. 

 A. ଷ
ହ

. B. ଵଽ
ଶ଼

. C. ଽ
ଶ଼

. D. ହଷ
ହ

.  
Lời giải 

Chọn C 
Không gian mẫu là số cách chia tùy ý 9 đội thành 3 bảng. 
Suy ra số phần tử của không gian mẫu là |ߗ| =  .ଷଷܥ.ଷܥ.ଽଷܥ
Gọi ܺ là biến cố ′′ 3 đội bóng của Việt Nam ở 3 bảng khác nhau ′′. 
● Bước 1. Xếp 3 đội Việt Nam ở 3 bảng khác nhau nên có 3! cách. 
● Bước 2. Xếp 6 đội còn lại vào 3 bảng ܥ,ܤ,ܣ này có ܥଶ.ܥସଶ.ܥଶଶ cách. 
Suy ra số phần tử của biến cố ܺ là |Ω| =  .ଶଶܥ.ସଶܥ.ଶܥ.!3
Vậy xác suất cần tính ܲ(ܺ) = |ఆ|

|ఆ|
= ଷ!.లమ.రమ.మమ

వయ.లయ.యయ
= ହସ

ଵ଼
= ଽ

ଶ଼
. 

Câu 43. Tích tất cả các nghiệm của phương trình ቀඥ5 + √21ቁ
௫

+ ቀඥ5− √21ቁ
௫

= 5. 2
ೣ
మ bằng 
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 A. −2. B. −4. C. 4. D. 2. 
Lời giải 

Chọn B 

Ta có: ቀඥ5 + √21ቁ
௫

+ ቀඥ5 − √21ቁ
௫

= 5. 2
ೣ
మ ⇔  ቆටହା√ଶଵ

ଶ
ቇ
௫

+ ቆටହି√ଶଵ
ଶ

ቇ
௫

= 5. 

Đặt ݐ = ቆටହା√ଶଵ
ଶ

ቇ
௫

⇒ ଵ
௧

= ቆටହି√ଶଵ
ଶ

ቇ
௫

, điều kiện (ݐ > 0). 

Lúc đó phương trình trở thành: ݐ + ଵ
௧

= 5 ⇔ ଶݐ − ݐ5 + 1 = 0 ⇔ 
ݐ = ହା√ଶଵ

ଶ
(݉ݐ) 

ݐ = ହି√ଶଵ
ଶ

(݉ݐ) 
. 

Với ݐ = ହା√ଶଵ
ଶ

⇒ ቆටହା√ଶଵ
ଶ

ቇ
௫

= ହା√ଶଵ
ଶ

⇔ ቀହା√ଶଵ
ଶ

ቁ
ೣ
మ = ହା√ଶଵ

ଶ
⇔ ௫

ଶ
= 1 ⇔ ݔ = 2. 

Với ݐ = ହି√ଶଵ
ଶ

⇒ ቆටହା√ଶଵ
ଶ

ቇ
௫

= ହି√ଶଵ
ଶ

⇔ ቀହା√ଶଵ
ଶ

ቁ
ೣ
మାଵ = 1 ⇔ ௫

ଶ
+ 1 = 0 ⇔ ݔ = −2. 

Vậy tích các nghiệm là: 2. (−2) = −4. 
Câu 44. Cho hàm số ݕ =  liên tục trên ℝ và có đồ thị như hình vẽ bên. Biết rằng diện tích các hình (ݔ)݂

,(ܣ) ∫ lần lượt bằng 3 và 7. Tích tích phân (ܤ) cosݔ. ݂(5sinݔ − 1)dݔ
ഏ
మ
  bằng 

 
 A. ܫ = −2. B. ܫ = 2. C. ܫ = ସ

ହ
. D. ܫ = − ସ

ହ
. 

Lời giải 

Chọn D 
Theo đề ∫ ଵݔd(ݔ)݂

ିଵ = 3,∫ ସݔd(ݔ)݂
ଵ = −7  

∫ cosݔ. ݂(5sinݔ − 1)dݔ
ഏ
మ
 = ଵ

ହ∫ ݂(5sinݔ − 1)d(5sinݔ − 1)
ഏ
మ
 = ଵ

ହ∫ ସݐd(ݐ)݂
ିଵ = ଵ

ହ
ቂ∫ ଵݔd(ݔ)݂
ିଵ +

∫ ସݔd(ݔ)݂
ଵ ቃ = − ସ

ହ
  

Câu 45. Một công ty sản xuất một loại cốc giấy hình nón có thể tích 27 cmଷ, với chiều cao ℎ và bán kính 
đáy ݎ. Giá trị ݎ để lượng giấy tiêu thụ ít nhất: 

 A. ݎ = ට ଷఴ

ଶగమ
ల

. B. ݎ = ට ଷఴ

ଶగమ
ర

. C. ݎ = ට ଷల

ଶగమ
ల

. D. ݎ = ට ଷల

ଶగమ
ర

. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có thể tích cốc hình nón ܸ = ଵ

ଷ
.ߨ .ଶݎ ℎ = 27 ⇒ ℎ = ଼ଵ

గ.మ
ݎ , > 0. 

Khi đó ݈ = ටቀ ଼ଵ
గ.మ

ቁ
ଶ

+  :ଶ. Suy raݎ
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ܵ௫ = .ߨ ටቀ.ݎ ଼ଵ
గ.మ

ቁ
ଶ

+ = ଶݎ ଶݎටߨ ቀ ଷఴ

గమ.ర
+ ଶቁݎ = ටߨ ଷఴ

గమ.మ
+ ସݎ =  .(ݎ)ඥ݂ߨ

Lượng giấy tiêu thụ ít nhất ⇔ diện tích xung quanh phải nhỏ nhất ⇔  .nhỏ nhất (ݎ)݂

Ta có: ݂(ݎ) = ଷఴ

గమ.మ
+ ସݎ = ଷఴ

ଶగమ.మ
+ ଷఴ

ଶగమ.మ
+ ସݎ ≥ 3ට(ଷఴ)మ

ସగర
య

. 

Đẳng thức xảy ra khi và chỉ khi ଷఴ

ଶగమ.మ
= ସݎ ⇔ ݎ = ଷఴ

ଶగమ
⇔ ݎ = ට ଷఴ

ଶగమ
ల

. 

Vậy để lượng giấy tiêu thụ ít nhất thì ݎ = ට ଷఴ

ଶగమ
ల

. 

Chú ý: Ta có thể khảo sát hàm ݂(ݎ) = ଷఴ

గమ.మ
+ ݎ ,ସݎ > 0  

(ݎ)′݂ = 0 ⇔ ݎ = ට ଷఴ

ଶగమ
ల

=  .ݎ

 
Câu 46. Xét tất cả các số thực ݔ, sao cho 49ଽି௬మ ݕ ≥ ܽସ௫ି୪୭ళమ với mọi số thực dương ܽ. Giá trị lớn nhất 

của biểu thức ܲ = ଶݔ + ଶݕ + ݔ4 −  bằng ݕ3
 A. 24. B. 39. C. ଵଶଵ

ସ
. D. ଷଽ

ସ
. 

Lời giải 
Chọn A 
Lấy loga cơ số 7 hai vế của bất phương trình 49ଽି௬మ ≥ ܽସ௫ି୪୭ళమ ta được 
2(9 − (ଶݕ ≥ ݔ4) − 2logܽ)logܽ ⇔ −(logܽ)ଶ + .ݔ2 logܽ + ଶݕ − 9 ≤ 0. 
Đặt ݐ = logܽ ; ݐ ∈ ℝ. 
Khi đó ta có bất phương trình −ݐଶ + .ݔ2 ݐ + ଶݕ − 9 ≤ 0 nghiệm đúng với mọi ݐ. 

⇔ ൜Δ′ = ଶݔ + ଶݕ − 9 ≤ 0
−1 < 0

⇔ ଶݔ + ଶݕ ≤ 9. 

Khi đó ܲ = ଶݔ) + (ଶݕ + ݔ4) − (ݕ3 ≤ 9 + ඥ25(ݔଶ + (ଶݕ ≤ 9 + √25.9 = 24. 

Vậy maxܲ = 24 khi ቊ
ଶݔ + ଶݕ = 9
௫
ସ

= ௬
ିଷ

 ⇔ ቐ
ݕ = − ଷ

ସ
ݔ

ଶݔ + ଽ
ଵ
ଶݔ = 9

 ⇔ ቐ
ݕ = ∓ ଽ

ହ

ݔ = ± ଵଶ
ହ

. 

Câu 47. Có một khối cầu bằng gỗ bán kính ܴ = 10cm. Sau khi cưa bằng hai chỏm cầu có bán kính đáy 
bằng ଵ

ଶ
ܴ đối xứng nhau qua tâm khối cầu, một người thợ khoan xuyên tâm khối cầu. Người thợ đã 

khoan bỏ đi phần hình trụ có trục của nó trùng với trục hình cầu; mặt cắt của hình trụ vuông góc 
với trục hình trụ là một hình tròn có bán kính bằng ଵ

ଶ
ܴ. Tính thể tích V của phần còn lại của khối 

cầu (làm tròn đến số thập phân thứ ba). 
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 A. ܸ = 2720,699cmଷ. B. ܸ = 2774,570cmଷ. 
 C. ܸ = 2811,293cmଷ. D. ܸ = 2828,441cmଷ. 

Lời giải 
Chọn A 
Thế tích khối cẩu ban đầu là ଵܸ = ସ

ଷ
 .Rଷߨ

Ta có ܪܯ = ටܴଶ − ோమ

ସ
= √ଷ

ଶ
ܴ, suy ra chiều cao trụ là 2ܪܯ = ܴ√3. 

Thể tích khối trụ bị khoan đi là ଶܸ = ߨ ቀோ
ଶ
ቁ
ଶ

.√3ܴ = √ଷ
ସ
 .Rଷߨ

Thể tích hai chỏm cầu ଷܸ = ߨ2 ∫ (ܴଶ − ோݔଶ)dݔ
√య
మ ோ

. 

Khi cho ܴ = 10cm ta có ܸ = ଵܸ − ଶܸ − ଷܸ ≈ 2720,699cmଷ. 
Câu 48. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ) : (݉ + ݔ(2 − (݉ + ݕ(1 + ݉ଶݖ − 1 = 0 

(݉ là tham số thực) và Δ là đường thẳng luôn có điểm chung cố định với (ܲ). Gọi ݀ là khoảng cách 
giữa Δ và điểm 2)ܫ; 1; 3). Giá trị lớn nhất của ݀ là 

 A. 2√2. B. 2√3. C. √11. D. √10. 
Lời giải 

Chọn D 
Nhận thấy (ܲ) luôn đi qua điểm cố định 1)ܯ; 1; 0). Do Δ và (ܲ) luôn có 1 điểm chung cố định nên 
ܯ ∈ Δ. Vì vậy, ta khẳng định được ݀ ≤ ܯܫ = √10. Vậy max݀ = √10. 

Câu 49. Cho các số phức ݓ ,ݖ thỏa mãn |ݖ − |ݓ3 = ݖ2| ,4 + |ݓ3 = 10. Tìm giá trị lớn nhất của ܲ = |ݖ| +
 .|ݓ|4

 A. √ଽହ
ଷ

. B. √ଽ
ଷ

. C. √ଽଷ
ଷ

. D. √ଽଶ
ଷ

. 
Lời giải 

Chọn D 
ݖ| − |ݓ3 = 4 ⇔ ݖ| − ଶ|ݓ3 = 16 ⇔ ଶ|ݖ| + ଶ|ݓ|9 − ݓ.ݖ)3 + (ݓ.ݖ = 16, (1). 
ݖ2| + |ݓ3 = 10 ⇔ ଶ|ݖ|4 + ଶ|ݓ|9 − ݓ.ݖ)6 + (ݓ.ݖ = 100, (2). 
Từ (1) và (2) suy ra 6|ݖ|ଶ + ଶ|ݓ|27 = 132 

ܲ = |ݖ| + |ݓ|4 ≤ ටቀଵ


+ ଵ
ଶ
ቁ ଶ|ݖ|6) + (ଶ|ݓ|27 = √ଽଶ

ଷ
  

Câu 50. Cho hàm số ݂(ݔ) = ݉ ቀଵ
ସ
ସݔ − ଷ

ଶ
ଶݔ − ቁݔ2 − ସ

ଷ
ଷݔ + ହ

ଶ
ଶݔ + ݔ6 + 2, với ݉ là tham số thực, có bao 

nhiêu giá trị nguyên của ݉ để hàm số ݃(ݔ) =  ?có 5 điểm cực trị (|ݔ|)݂
 A. 4 B. 1. C. 3. D. 2. 

Lời giải 
Nhận xét: Hàm số ݃(ݔ) = (ݔ)݃ là hàm chẵn, nên hàm số (|ݔ|)݂ =  có 5 cực trị khi và chỉ (|ݔ|)݂
khi ݕ =  .có 2 điểm cực trị dương (ݔ)݂
Suy ra phương trình ݂′(ݔ) = 0 có 2 nghiệm dương phân biệt. 
TH1: ݉ = 0. 
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(ݔ)݂ = − ସ
ଷ
ଷݔ + ହ

ଶ
ଶݔ + ݔ6 + 2 ⇒ (ݔ)′݂ = ଶݔ4− + ݔ5 + 6. 

(ݔ)′݂ = 0 có 1 nghiệm dương. 
TH2: ݉ ≠ 0. 
Ta có:  
(ݔ)′݂ = 0 ⇔ ଷݔ)݉ − ݔ3 − 2) − ଶݔ4 + ݔ5 + 6 = 0 ⇔ ݔ) − ଶݔ݉](2 + 2(݉ − ݔ(2 + ݉ − 3] = 0 
Để phương trình ݂′(ݔ) = 0 có 2 nghiệm dương phân biệt thì ݉ݔଶ + 2(݉− ݔ(2 + ݉ − 3 = 0 có 2 
nghiệm phân biệt trái dấu khác 2. 

Khi đó ൝
′߂ > 0
ܲ < 0
9݉ − 11 ≠ 0

⇔ ൞

(݉ − 2)ଶ −݉(݉− 3) > 0
ିଷ


< 0

݉ ≠ ଵଵ
ଽ

⇔ ቐ
݉ < 4
0 < ݉ < 3
݉ ≠ ଵଵ

ଽ

⇔ ቊ
0 < ݉ < 3
݉ ≠ ଵଵ

ଽ
  

Mà ݉ ∈ ℤ nên ݉ ∈ {1; 2}. 
Vậy có 2 giá trị nguyên của ݉. 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
021 

 

Câu 1. Cho dãy số (ݑ), với ݑ = 5ାଵ. Tìm số hạng ݑିଵ.  
 A. ݑିଵ = 5 . B. ݑିଵ = 5. 5ାଵ. C. ݑିଵ = 5. 5ିଵ. D. ݑିଵ = 5ିଵ.  
Câu 2. Cho ∫ ହݔd(ݔ)݂

ଶ = 3 và ∫ ݔd(ݔ)݂
ହ = 9, khi đó ∫ ݔd(ݔ)݂

ଶ  bằng 
 A. 12. B. 6. C. 3. D. −6. 
Câu 3. Bằng cách đổi biến số ݐ = 1 + lnݔ thì tích phân ∫ (ଵା୪୬௫)మ

௫

ଵ dݔ trở thành 

 A. ∫ ଶସݐ
ଵ dݐ. B. ∫ (1 + ଶଶ(ݐ

ଵ dݐ. C. ∫ ଶݐ
ଵ dݐ. D. ∫ ଶଶݐ

ଵ dݐ. 
Câu 4. Trong không gian ܱݖݕݔ, tọa độ tâm của mặt cầu (ܵ): ଶݔ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 − ݕ4 − 6 = 0 là 
 A. 1)ܫ ;  2 ;  0). B. 1)ܫ ;  2 ;  3). C. 2)ܫ ;  4 ;  6). D. 2)ܫ ;  4 ;  0). 
Câu 5. Kí hiệu ݖଵ, ଶݖ ଶlà hai nghiệm phức của phương trìnhݖ − 3z + 5 = 0. Giá trị của |ݖଵ| +  ଶ|bằngݖ|
 A. 2√5. B. √5. C. 3. D. 10. 
Câu 6. Đồ thị sau là của hàm số nào? 

 
 A. ݕ = ቀଵ

ଶ
ቁ
௫
. B. ݕ = 2௫ . C. ݕ = logଶݔ. D. logଶ(ݔ + 3). 

Câu 7. Đường cong trong hình vẽ bên là đồ thị của hàm số nào dưới đây? 

 
 A. ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 − 1. B. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1. C. ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 + 1. D. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 −
1. 
Câu 8. Cho hàm số ݕ =  :có bảng biến thiên (ݔ)݂
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Đồ thị hàm số ݕ =  ?có tất cả bao nhiêu đường tiệm cận đứng và đường tiệm cận ngang (ݔ)݂

 A. 2. B. 1. C. 0. D. 3. 

Câu 9. Cho hình lăng trụ tam giác đều có cạnh bên bằng a, thể tích bằng 
య√ଷ
ଶ

. Tính độ dài cạnh đáy của 
hình lăng trụ 

 A. ܽ√3. B. ܽ√2. C. 3ܽ. D. 2ܽ. 
Câu 10. Cho ܽ = logଵଶ6 và ܾ = logଵଶ7. Khi đó logଶ7 tính theo ܽ và ܾ bằng 
 A. 

ିଵ
. B. 

ଵି
. C. 

ାଵ
. D. 

ିଵ
. 

Câu 11. Trong không gian ܱݖݕݔcho đường thẳng ݀: ௫ିଷ
ଵ

= ௬ାଵ
ିଶ

= ௭ିହ
ଷ

. Vectơ nào sau đây là một vectơ chỉ 
phương của đường thẳng ݀? 

 A. ݑଷሬሬሬሬ⃗ = (2; 6;−4). B. ݑସሬሬሬሬ⃗ = (−2;−4; 6). C. ݑଶሬሬሬሬ⃗ = (1;−2; 3) D. ݑଵሬሬሬሬ⃗ = (3;−1; 5). 
Câu 12. Phương trình logଷ(5ݔ − 1) = 2 có nghiệm là 
 A. ଼

ହ
. B. 2. C. ଽ

ହ
. D. ଵଵ

ହ
. 

Câu 13. Tính diện tích xung quanh của hình nón có đường sinh bằng 2, bán kính đáy bằng 1. 
 A. √3ߨ. B. 2ߨ. C. 4ߨ. D. ߨ. 
Câu 14. Mặt cầu (ܵ) có diện tích bằng 20ߨ, thể tích khối cầu (ܵ) bằng 
 A. ଶగ

ଷ
. B. ସగ√ହ

ଷ
. C. ଶగ√ହ

ଷ
. D. 205√ߨ. 

Câu 15. Khoảng đồng biến của hàm số ݕ = ସݔ + ݔ4 − 6 là 

 A. (−∞; −1). B. (−∞;  −9). C. (−9; +∞). D. (−1; +∞). 

Câu 16. Nghiệm của bất phương trình ቀଶ
ଷ
ቁ
ସ௫
≤ ቀଶ

ଷ
ቁ
௫ିଶ

 là 

 A. ݔ ≥ ଶ
ହ
. B. ݔ ≤ ଶ

ଷ
. C. ݔ ≤ ଶ

ହ
. D. ݔ ≥ − ଶ

ଷ
. 

Câu 17. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ଶݔ + ݔ∀,4 ∈ ℝ. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
 A. Hàm số nghịch biến trên khoảng (−∞;  −2). B. Hàm số nghịch biến trên khoảng (2; +∞). 
 C. Hàm số nghịch biến trên khoảng (−2;  2). D. Hàm số đồng biến trên khoảng (−∞;  +∞). 
Câu 18. Tích phân ܫ = ∫ 2௫݀ݔଶଶ

  bằng 

 A. ଶ
మబమబିଵ
୪୬ଶ

. B. ଶ
మబమబ

୪୬ଶ
. C. 2ଶଶ . ln2. D. 2019. 2ଶଶ. 

Câu 19. Trong không gian tọa độ ܱݖݕݔ cho 1)ܣ; ;3)ܤ ,(1−;2 ;2)ܥ ,(2−;1 3;−3) và ܩ là trọng tâm tam 

giác ܥܤܣ. Xác định vectơ chỉ phương của đường thẳng ܱܩ. 

 A. ݑሬ⃗ = (2; 2;−2). B. ݑሬ⃗ = (1; 2;−1). C. ݑሬ⃗ = (2; 1;−2). D. ݑሬ⃗ = (1; 2;−2). 

Câu 20. Thể tích khối chóp có đường cao bằng ܽ và diện tích đáy bằng 2ܽଶ√3 là 
 A. ଶ

య√ଷ
ଷ

. B. ଶ
య√ଷ
ଶ

. C. ଶ
య

ଷ
. D. ହ

య

√ଷ
. 

Câu 21. Cho hàm số ݂(ݔ) có bảng biến thiên như sau 
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Hỏi phương trình 3݂(ݔ)− 2 = 0 có tất cả bao nhiêu nghiệm 

 A. 3 B. 1. C. 2. D. 0. 
Câu 22. Điểm cực tiểu của hàm số ݕ = ଵ

ଶ
ସݔ − ଶݔ2 − 3 là 

 A. ݔ = ±√2. B. ݔ = 2. C. ݔ = 0. D. ݔ = ± 2. 
Câu 23. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai mặt phẳng (ߙ):ݔ + ݕ2 − ݖ − 1 = 0 và (ߚ): ݔ2 + ݕ4 − ݖ݉ − 2 =

0. Tìm ݉ để (ߙ) và (ߚ) song song với nhau. 
 A. ݉ = −2. B. Không tồn tại ݉. 
 C. ݉ = 1. D. ݉ = 2. 
Câu 24. Đẳng thức nào sau đây ĐÚNG? 
 A. ܣ = ݊. (݊ − 1). . . (݊ − ݇ − 1). B. ܣ = ିܣ . 

 C. ܣ = ܣ .. Dܥ =  .!݇.ܥ

Câu 25. Cho số phức ݖ = 2݅ − 3, phát biểu nào sau đây sai? 
 A. ݖ = −3− 2݅. B. |ݖ| = 5. 
 C. Phần thực là −3. D. Phần ảo là số > 0. 
Câu 26. Cho số phức ݖ = −3 + 4݅. Môđun của ݖ là 
 A. 5. B. 7. C. 3. D. 4. 

Câu 27. Trên khoảng (0; +∞), đạo hàm của hàm số ݕ = ݔ
ఱ
ర là: 

 A. ݕ′ = ସ
ଽ
ݔ
వ
ర. B. ݕ′ = ସ

ହ
ݔ
భ
ర. C. ݕ′ = ହ

ସ
ݔ
భ
ర. D. ݕ′ = ହ

ସ
ିݔ

భ
ర. 

Câu 28. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ସݔ5 + 2 là 
 A. ݔହ + ݔ2 + B. ଵ .ܥ

ହ
ହݔ + ݔ2 + ݔC. 10 .ܥ + ହݔ .D .ܥ + 2. 

Câu 29. Trong không gian ܱݖݕݔ, viết phương trình mặt cầu (ܵ) có tâm là điểm 0)ܫ; 0;−3) và được cắt bởi 
mặt phẳng (ߙ): ݔ2 + ݕ + ݖ2 − 3 = 0 theo giao tuyến là đường tròn (ܥ) có bán kính bằng 4. 

 A. ݔଶ + ଶݕ + ݖ) − 3)ଶ = 5. B. ݔଶ + ଶݕ + ݖ) + 3)ଶ = 25. 
 C. ݔଶ + ଶݕ + ݖ) + 3)ଶ = 5. D. ݔଶ + ଶݕ + ݖ) − 3)ଶ = 25. 
Câu 30. Cho hình chóp đều ܵ.ܦܥܤܣ có ܤܣ = ܽ và diện tích toàn phần bằng 3ܽଶ. Xác định góc giữa mặt 

bên và đáy của hình chóp? 
 A. 30. B. 45. C. 75. D. 60. 

Câu 31. Gieo một đồng tiền cân đối ba lần. Gọi ܣ là biến cố “Mặt ngửa xuất hiện ít nhất một lần”. Tính xác 
suất của biến cố ܣ? 

 A. ଵ
ଶ
. B. ଷ

଼
. C. 

଼
. D. ହ

଼
. 

Câu 32. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ݔ − sin2ݔ là 
 A. ௫

మ

ଶ
+ ଵ

ଶ
cos2ݔ + B. ௫ .ܥ

మ

ଶ
+ ଵ

ଶ
cos2ݔ +  .ܥ

 C. ௫
మ

ଶ
+ cos2ݔ + D. ௫ .ܥ

మ

ଶ
− ଵ

ଶ
cos2ݔ +  .ܥ

Câu 33. Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ݕ = ସݔ + ଶݔ3 + 1, trục hoành và các đường 
thẳng ݔ = ݔ,0 = 1.  

 A. ଼
ହ
. B. ଵଵ

ହ
. C. ଵ

ଵହ
. D. ଽ

ହ
. 

Câu 34. Trong không gian ܱݖݕݔ, mặt phẳng đi qua điểm 1)ܯ ; 2 ; 3) và song song với mặt phẳng (ܲ): ݔ −
ݕ2 + ݖ − 3 = 0 có phương trình là 
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 A. ݔ − ݕ2 + ݖ − 8 = 0. B. ݔ − ݕ2 + ݖ + 3 = 0. 
 C. ݔ + ݕ2 + ݖ = 0. D. ݔ − ݕ2 + ݖ = 0. 
Câu 35. Cho hai số phức ݖଵ = −2 + ݅ và ݖଶ = 4 + ݅. Phần thực của số phức ݖଵ.  ଶ bằngݖ
 A. 6. B. 7. C. −7. D. 6݅. 
Câu 36. Anh Nam tiết kiệm được ݔ triệu đồng và dùng số tiền đó để mua một căn nhà, nhưng thực tế giá 

căn nhà đó là 1,6ݔ triệu đồng. Anh Nam quyết định gửi tiết kiệm vào ngân hàng với lãi suất 7%/ 
năm theo hình thức lãi kép và không rút tiền trước kỳ hạn. Hỏi sau ít nhất bao nhiêu năm anh Nam 
có đủ số tiền cần thiết (bao gồm vốn lẫn lãi) mua căn nhà đó? Giả sử trong suốt thời gian gửi, lãi 
suất không đổi, anh Nam không rút tiền và giá bán căn nhà không thay đổi. 

 A. 6 năm. B. 5 năm. C. 7 năm. D. 8 năm. 
Câu 37. Cho hàm số ݕ =  có đồ thị như hình bên dưới (ݔ)݂

 
Giá trị lớn nhất của hàm số trên đoạn [−2; 3] bằng 

 A. 2. B. 3. C. 4. D. 5. 
Câu 38. Cho hình lập phương ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ có cạnh đáy bằng a. Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng 

  ′ܥ′ܤ và ܦܣ
 A. ܽ. B. 2ܽ. C. 

ଶ
. D. ܽ√2. 

Câu 39. Cho số phức ݖ thỏa mãn 3)]̅ݖ + |ݖ|(4݅ − 4 + 3݅]− 5√2 = 0. Tính giá trị của |̅ݖ|.  
 A. |̅ݖ| = 2. B. |̅ݖ| = √2. C. |̅ݖ| = 2√2. D. |̅ݖ| = 1.  
Câu 40. Cho một phễu hình nón có bán kính đáy bằng 1 và đường cao bằng 3. Đổ vào phễu 1 lượng nước 

chiều cao đến điểm ܣ (hình 1), sau đó hàn kín đáy hình nón rồi úp xuống như hình 2. Để chiều cao 
cột nước ở hình 2 cũng đến điểm ܣ thì chiều cao ܱܣ của lượng nước lúc đầu thuộc khoảng nào 
trong các khoảng sau (giả sử phần vật liệu để hàn kín đáy hình nón không đáng kể): 

 
 A. (2; 2,1). B. (2,3; 2,4). C. (2,2; 2,3). D. (2,1; 2,2). 
Câu 41. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình thang vuông tại ܣ và ܦ. Cạnh bên ܵܣ vuông góc với 

mặt phẳng đáy, ܦܣ = ܥܦ = ܤܣ ,ܽ = 2ܽ. Cạnh ܵܥ hợp với đáy góc 30 ∘. Tính thể tích khối chóp 
 .ܽ theo ܥܤܣ.ܵ

 A. 
య

ଷ
. B. 

య√


. C. 
య√
ଷ

. D. 
య√
ଽ

. 
Câu 42. Thể tích khí chứa trong quả bóng bầu dục có kích thước như hình bên gần nhất với giá trị nào sau 

đây? 

Hình 1

A

O

A

O

Hình 2
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 A. ଷଶగ

ଷ
(cmଷ). B. ସగ

ଷ
(cmଷ). C. ଼గ

ଷ
(cmଷ). D. ଵగ

ଷ
(cmଷ). 

Câu 43. Bác thợ hàn dùng một thanh kim loại dài 4 m để uốn thành khung cửa sổ có dạng như hình vẽ. Gọi 
 .để diện tích tạo thành đạt giá trị lớn nhất (theo mét) ݎ là bán kính của nửa đường tròn. Tìm ݎ

 
 A. 1 m. B. 0,5 m. C. ସ

గାସ
 m. D. ଶ

ସାగ
 m. 

Câu 44. Tập nghiệm của bất phương trình ቀଵ
ସ
ቁ
௫

+ ቀଵ
ଶ
ቁ
௫ାଶ

− 3 ≤ 0 là 
 A. [−3 ; 1]. B. [0 ; +∞). 
 C. (−∞ ;−3] ∪ [1 ; +∞). D. (−∞ ; 0]. 

Câu 45. Gọi ܵ là tập tất cả các giá trị nguyên thuộc khoảng (−2020 ;  2021) của tham số ݉ để hàm số ݕ =
ଶୡ୭ୱ௫ିଷ
ୡ୭ୱ௫ା

 đồng biến trên khoảng (0 ;  Số phần tử của ܵ là .(ߨ 
 A. 2018. B. 2020. C. 2021. D. 2019. 
Câu 46. Cho số phức ݖ thoả mãn 5|ݖ − 2 + ݅| = ݖ| − 3 + 2݅| + ݖ|2 − 1 + 6݅|. Tính giá trị ܶ =

ݖ| − 1 − 2݅|୫ୟ୶ + ݖ| + 3 − 8݅|୫୧୬. 
 A. ܶ = √2 + √74. B. ܶ = ହ√ଶଵିଷ√ହ


. C. ܶ = ହା√ଶଽ

ଶ
. D. ܶ = √2 + 74. 

Câu 47. Cho các số thực dương x, y thỏa mãn: 3௫௬ିହ + 2௫ିଶ௬ + ݕ)ݔ + 1) = ଷଶ
ଶೣ

+ ଵ
ଷೣషమ

+ ݕ2 + 5. Tìm giá 
trị nhỏ nhất của biểu thức ܲ = ݔ3 +  .ݕ2

 A. minܲ = √2 + 4. B. minܲ = 2√6 + 3. 
 C. minܲ = 6√2 + 4. D. minܲ = 4√2− 4. 
Câu 48. Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ cho mặt cầu (S) có tâm (2−;1−;2)ܫ và đi qua gốc tọa 

độ ܱ. Gọi ݀ଵ;݀ଶ;݀ଷ là ba đường thẳng thay đổi, không đồng phẳng cùng đi qua ܱ và cắt (ܵ) tại 
điểm thứ hai là ܥ,ܤ,ܣ. Khi thể tích khối tứ diện ܱܥܤܣ lớn nhất thì mặt phẳng (ܥܤܣ) đi qua điểm 
nào sau đây 

 A. ܲ(1;−2;−6). B. (8−;2−;1)ܨ. C. 1−)ܧ; 2;−8). D. ܳ(2;−3; 5). 
Câu 49. Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên ℝ và có đồ thị hàm số ݂′(ݔ) như hình vẽ. Gọi ܵ là tập hợp các giá trị 

nguyên của tham số ݉ ∈ [−5;  5] để hàm số ݕ = ଶݔ)݂ − ݔ2݉ + ݉ଶ + 1) nghịch biến trên khoảng 
ቀ0; ଵ

ଶ
ቁ. Tổng giá trị các phần tử của ܵ bằng 
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 A. 15. B. −10. C. 14. D. −12. 
Câu 50. Cho hai hàm số ݂(ݔ) = ଷݔܽ + ଶݔܾ + ݔܿ − 1 và ݃(ݔ) = ଶݔ݀ + ݔ݁ + ଵ

ଶ
 với ܽ, ܾ, ܿ, ݀, ݁ ∈ ℝ. Biết 

rằng đồ thị của hàm số ݕ = ݕ và (ݔ)݂ = ,cắt nhau tại ba điểm có hoành độ lần lượt −3,−1 (ݔ)݃ 2 
(tham khảo hình vẽ). 

 
Hình phẳng giới hạn bởi hai đồ thị đã cho có diện tích bằng 

 A. ଶହଷ
ସ଼

. B. ଵଶହ
ସ଼

. C. ଶହଷ
ଵଶ

. D. ଵଶହ
ଵଶ

. 
------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
A A D A A B C B B B C B B C D D D A A A A A B D B 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
A C A B D C B B D C C C D D B D D C B D A C C C A 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

 

Câu 1. Cho dãy số (ݑ), với ݑ = 5ାଵ. Tìm số hạng ݑିଵ.  
 A. ݑିଵ = 5 . B. ݑିଵ = 5. 5ାଵ. C. ݑିଵ = 5. 5ିଵ. D. ݑିଵ = 5ିଵ.  

Lời giải 
Chọn A 
ݑ = 5ାଵ

↔ିଵ
ሱ⎯⎯⎯ሮ ିଵݑ = 5(ିଵ)ାଵ = 5 .  

Câu 2. Cho ∫ ହݔd(ݔ)݂
ଶ = 3 và ∫ ݔd(ݔ)݂

ହ = 9, khi đó ∫ ݔd(ݔ)݂
ଶ  bằng 

 A. 12. B. 6. C. 3. D. −6. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có: ∫ ݔd(ݔ)݂

ଶ = ∫ ହݔd(ݔ)݂
ଶ + ∫ ݔd(ݔ)݂

ହ = 3 + 9 = 12. 

Câu 3. Bằng cách đổi biến số ݐ = 1 + lnݔ thì tích phân ∫ (ଵା୪୬௫)మ

௫

ଵ dݔ trở thành 

 A. ∫ ଶସݐ
ଵ dݐ. B. ∫ (1 + ଶଶ(ݐ

ଵ dݐ. C. ∫ ଶݐ
ଵ dݐ. D. ∫ ଶଶݐ

ଵ dݐ. 
Lời giải 

Chọn D 
Với ݐ = 1 + lnݔ ⇒ dݐ = ୢ௫

௫
. Đổi cận: ݔ = 1 ⇒ ݐ = ݔ ;1 = ݁ ⇒ ݐ = 2. 

Vậy ∫ (ଵା୪୬௫)మ

௫

ଵ dݔ = ∫ ଶݐଶdݐ

ଵ . 
Câu 4. Trong không gian ܱݖݕݔ, tọa độ tâm của mặt cầu (ܵ): ଶݔ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 − ݕ4 − 6 = 0 là 
 A. 1)ܫ ;  2 ;  0). B. 1)ܫ ;  2 ;  3). C. 2)ܫ ;  4 ;  6). D. 2)ܫ ;  4 ;  0). 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có (ܵ): ݔ) − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ଶݖ = 11 nên tọa độ tâm mặt cầu là 1)ܫ ;  2 ;  0). 

Câu 5. Kí hiệu ݖଵ, ଶݖ ଶlà hai nghiệm phức của phương trìnhݖ − 3z + 5 = 0. Giá trị của |ݖଵ| +  ଶ|bằngݖ|
 A. 2√5. B. √5. C. 3. D. 10. 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có : ݖଶ − ݖ3 + 5 = 0 ⇔ 
ଵݖ = ଷା√ଵଵ

ଶ

ଶݖ = ଷି√ଵଵ
ଶ

. Suy ra |ݖଵ| = |ଶݖ| = √5 ⇒ |ଵݖ| + |ଶݖ| = 2√5. 

 
Câu 6. Đồ thị sau là của hàm số nào? 
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 A. ݕ = ቀଵ

ଶ
ቁ
௫
. B. ݕ = 2௫ . C. ݕ = logଶݔ. D. logଶ(ݔ + 3). 

Lời giải 
Đồ thị hàm số đi qua 2 điểm 0)ܣ; ;1)ܤ;(1 2). 

Câu 7. Đường cong trong hình vẽ bên là đồ thị của hàm số nào dưới đây? 

 
 A. ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 − 1. B. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1. C. ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 + 1. D. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 −
1. 

Lời giải 
Chọn C 
Dựa vào đồ thị ta thấy hệ số ܽ < 0 và cắt trục ݕ tai điểm có tung độ dương nên Chọn hàm số ݕ =
ସݔ− + ଶݔ2 + 1. 

Câu 8. Cho hàm số ݕ =  :có bảng biến thiên (ݔ)݂

 
Đồ thị hàm số ݕ =  ?có tất cả bao nhiêu đường tiệm cận đứng và đường tiệm cận ngang (ݔ)݂

 A. 2. B. 1. C. 0. D. 3. 
Lời giải 

Chọn B 
lim

௫→ିଵశ
(ݔ)݂ = +∞, lim

௫→ିଵష
(ݔ)݂ = 2, lim

௫→ିஶ
(ݔ)݂ = −∞, lim

௫→ାஶ
(ݔ)݂ = +∞ nên đồ thị có 1 tiệm cận 

đứng là đường thẳng ݔ = −1. 
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Câu 9. Cho hình lăng trụ tam giác đều có cạnh bên bằng a, thể tích bằng 
య√ଷ
ଶ

. Tính độ dài cạnh đáy của 
hình lăng trụ 

 A. ܽ√3. B. ܽ√2. C. 3ܽ. D. 2ܽ. 
Lời giải 

Chọn B 

 

Đặt ܤܣ = ݔ) ݔ > 0) ⇒ ௱ܵ = ௫మ√ଷ
ସ

.  

Ta có ܸ .ᇱᇱᇱ = .′ܣܣ ௱ܵ = ௫మ√ଷ
ସ

= య√ଷ
ଶ

⇒ ݔ = ܽ√2.  

Vậy cạnh đáy của lăng trụ bằng ܽ√2. 

Câu 10. Cho ܽ = logଵଶ6 và ܾ = logଵଶ7. Khi đó logଶ7 tính theo ܽ và ܾ bằng 
 A. 

ିଵ
. B. 

ଵି
. C. 

ାଵ
. D. 

ିଵ
. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: logଶ7 = ୪୭భమ

୪୭భమଶ
= ୪୭భమ

୪୭భమଵଶି୪୭భమ
= 

ଵି
. 

Câu 11. Trong không gian ܱݖݕݔcho đường thẳng ݀: ௫ିଷ
ଵ

= ௬ାଵ
ିଶ

= ௭ିହ
ଷ

. Vectơ nào sau đây là một vectơ chỉ 
phương của đường thẳng ݀? 

 A. ݑଷሬሬሬሬ⃗ = (2; 6;−4). B. ݑସሬሬሬሬ⃗ = (−2;−4; 6). C. ݑଶሬሬሬሬ⃗ = (1;−2; 3) D. ݑଵሬሬሬሬ⃗ = (3;−1; 5). 
Lời giải 

Chọn C 
Ta thấy đường thẳng d có một vectơ chỉ phương có tọa độ ݑଶሬሬሬሬ⃗ = (1;−2; 3). 
 

Câu 12. Phương trình logଷ(5ݔ − 1) = 2 có nghiệm là 
 A. ଼

ହ
. B. 2. C. ଽ

ହ
. D. ଵଵ

ହ
. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có logଷ(5ݔ − 1) = 2 ⇔ ݔ5 − 1 = 9 ⇔ ݔ5 = 10 ⇔ ݔ = 2. 

Câu 13. Tính diện tích xung quanh của hình nón có đường sinh bằng 2, bán kính đáy bằng 1. 
 A. √3ߨ. B. 2ߨ. C. 4ߨ. D. ߨ. 

Lời giải 
Chọn B 
Hình nón có đường sinh bằng ݈ = 2 bán kính của đáy bằng ݎ = 1, thì diện tích xung quanh của 
hình nón đó là ܵ௫ = ݈ݎߨ =  .ߨ2
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Câu 14. Mặt cầu (ܵ) có diện tích bằng 20ߨ, thể tích khối cầu (ܵ) bằng 
 A. ଶగ

ଷ
. B. ସగ√ହ

ଷ
. C. ଶగ√ହ

ଷ
. D. 205√ߨ. 

Lời giải 
Chọn C 
Diện tích mặt cầu (ܵ): 4πܴଶ = 20π ⇔ ܴ = √5. 

Thể tích khối cầu (ܵ) là ܸ = ସ
ଷ
πܴଷ = ସ

ଷ
π൫√5൯

ଷ
 = ଶగ√ହ

ଷ
. 

Câu 15. Khoảng đồng biến của hàm số ݕ = ସݔ + ݔ4 − 6 là 

 A. (−∞; −1). B. (−∞;  −9). C. (−9; +∞). D. (−1; +∞). 

Lời giải 

Chọn D 

Ta có ݕ′ = ଷݔ4 + ′ݕ ,4 > 0 ⇔ ଷݔ4 + 4 > 0 ⇔ ݔ > −1. 

Vậy khoảng đồng biến của hàm số là (−1; +∞). 

Câu 16. Nghiệm của bất phương trình ቀଶ
ଷ
ቁ
ସ௫
≤ ቀଶ

ଷ
ቁ
௫ିଶ

 là 

 A. ݔ ≥ ଶ
ହ
. B. ݔ ≤ ଶ

ଷ
. C. ݔ ≤ ଶ

ହ
. D. ݔ ≥ − ଶ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn D 

ቀଶ
ଷ
ቁ
ସ௫
≤ ቀଶ

ଷ
ቁ
௫ିଶ

⇔ ݔ4 ≥ ݔ − 2 ⇔ ݔ ≥ − ଶ
ଷ
.. 

Câu 17. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ଶݔ + ݔ∀,4 ∈ ℝ. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
 A. Hàm số nghịch biến trên khoảng (−∞;  −2). B. Hàm số nghịch biến trên khoảng (2; +∞). 
 C. Hàm số nghịch biến trên khoảng (−2;  2). D. Hàm số đồng biến trên khoảng (−∞;  +∞). 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có ݂′(ݔ) = ଶݔ + 4 > ݔ∀,0 ∈ ℝ nên hàm số luôn đồng biến trên ℝ. 
Vậy hàm số đồng biến trên khoảng (−∞;  +∞). 

Câu 18. Tích phân ܫ = ∫ 2௫݀ݔଶଶ
  bằng 

 A. ଶ
మబమబିଵ
୪୬ଶ

. B. ଶ
మబమబ

୪୬ଶ
. C. 2ଶଶ . ln2. D. 2019. 2ଶଶ. 

Lời giải 
Chọn A 

Ta có ܫ = ∫ 2௫݀ݔଶଶ
 = ଶೣ

୪୬ଶ
ቚ


ଶଶ
= ଶమబమబ

୪୬ଶ
− ଶబ

୪୬ଶ
= ଶమబమబିଵ

୪୬ଶ
. 

Câu 19. Trong không gian tọa độ ܱݖݕݔ cho 1)ܣ; ;3)ܤ ,(1−;2 ;2)ܥ ,(2−;1 3;−3) và ܩ là trọng tâm tam 

giác ܥܤܣ. Xác định vectơ chỉ phương của đường thẳng ܱܩ. 

 A. ݑሬ⃗ = (2; 2;−2). B. ݑሬ⃗ = (1; 2;−1). C. ݑሬ⃗ = (2; 1;−2). D. ݑሬ⃗ = (1; 2;−2). 

Lời giải 
Chọn A 

Vì ܩ là trọng tâm tam giác ܥܤܣ nên ࡳࡻሬሬሬሬሬሬ⃗ (;;−). 

Câu 20. Thể tích khối chóp có đường cao bằng ܽ và diện tích đáy bằng 2ܽଶ√3 là 
 A. ଶ

య√ଷ
ଷ

. B. ଶ
య√ଷ
ଶ

. C. ଶ
య

ଷ
. D. ହ

య

√ଷ
. 
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Lời giải 
Chọn A 

Thể tích khối chóp là ܸ = ଵ
ଷ

.ܽ. 2ܽଶ√3 = ଶయ√ଷ
ଷ

. 
Câu 21. Cho hàm số ݂(ݔ) có bảng biến thiên như sau 

 
Hỏi phương trình 3݂(ݔ)− 2 = 0 có tất cả bao nhiêu nghiệm 

 A. 3 B. 1. C. 2. D. 0. 
Lời giải 

Chọn A 
−(ݔ)3݂ 2 = 0 ⇔ (ݔ)݂ = ଶ

ଷ
 (*) 

Số nghiệm của phương trình (*) cũng chính là số giao điểm của đồ thị hàm số ݕ = ݕ và (ݔ)݂ = ଶ
ଷ
  

 
Vậy 3݂(ݔ)− 2 = 0 có ba nghiệm. 

Câu 22. Điểm cực tiểu của hàm số ݕ = ଵ
ଶ
ସݔ − ଶݔ2 − 3 là 

 A. ݔ = ±√2. B. ݔ = 2. C. ݔ = 0. D. ݔ = ± 2. 
Lời giải 

Chọn A 

Ta có ݕ′ = ଷݔ2 − ݔ4 = ଶݔ)ݔ2 − 2) ⇒ ′ݕ = 0 ⇔ ݔ = 0
ݔ = ±√2. 

ݔ đi qua ±√2 nên điểm cực tiểu của hàm số là ݔ đổi dấu từ âm sang dương khi ′ݕ = ±√2. 

Câu 23. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai mặt phẳng (ߙ):ݔ + ݕ2 − ݖ − 1 = 0 và (ߚ): ݔ2 + ݕ4 − ݖ݉ − 2 =
0. Tìm ݉ để (ߙ) và (ߚ) song song với nhau. 

 A. ݉ = −2. B. Không tồn tại ݉. 
 C. ݉ = 1. D. ݉ = 2. 

Lời giải 
Chọn B 
Mặt phẳng (ߙ) có một VTPT là ݊ଵሬሬሬሬ⃗ = (1; 2;−1). 
Mặt phẳng (ߚ) có một VTPT là ݊ଶሬሬሬሬ⃗ = (2; 4;−݉). 
Ta có (ߙ)//(ߚ) ⇔ ଶ

ଵ
= ସ

ଶ
= ି

ିଵ
≠ ିଶ

ିଵ
 ⇔ ݉ ∈ ∅. 

Câu 24. Đẳng thức nào sau đây ĐÚNG? 
 A. ܣ = ݊. (݊ − 1). . . (݊ − ݇ − 1). B. ܣ = ିܣ . 

 C. ܣ = ܣ .. Dܥ =  .!݇.ܥ

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: ܥ. ݇! = !

(ି)!!
.݇! = !

(ି)!
= ܣ . 
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Câu 25. Cho số phức ݖ = 2݅ − 3, phát biểu nào sau đây sai? 
 A. ݖ = −3− 2݅. B. |ݖ| = 5. 
 C. Phần thực là −3. D. Phần ảo là số > 0. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có |ݖ| = √2ଶ + 3ଶ = √13 nên đáp án A sai. 

Câu 26. Cho số phức ݖ = −3 + 4݅. Môđun của ݖ là 
 A. 5. B. 7. C. 3. D. 4. 

Lời giải 
|ݖ| = ඥ(−3)ଶ + 4ଶ = 5  

Câu 27. Trên khoảng (0; +∞), đạo hàm của hàm số ݕ = ݔ
ఱ
ర là: 

 A. ݕ′ = ସ
ଽ
ݔ
వ
ర. B. ݕ′ = ସ

ହ
ݔ
భ
ర. C. ݕ′ = ହ

ସ
ݔ
భ
ర. D. ݕ′ = ହ

ସ
ିݔ

భ
ర. 

Lời giải 
Chọn C 
Công thức đạo hàm của hàm số lũy thừa là (ݔఈ)ᇱ = .ߙ  .ఈିଵݔ

Do đó ቀݔ
ఱ
రቁ

ᇱ
= ହ

ସ
ݔ.

భ
ర. 

Câu 28. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ସݔ5 + 2 là 
 A. ݔହ + ݔ2 + B. ଵ .ܥ

ହ
ହݔ + ݔ2 + ݔC. 10 .ܥ + ହݔ .D .ܥ + 2. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: ∫ ݔd(ݔ)݂ = ସݔ5)∫ + 2) dݔ = ହݔ + ݔ2 +  .ܥ

Câu 29. Trong không gian ܱݖݕݔ, viết phương trình mặt cầu (ܵ) có tâm là điểm 0)ܫ; 0;−3) và được cắt bởi 
mặt phẳng (ߙ): ݔ2 + ݕ + ݖ2 − 3 = 0 theo giao tuyến là đường tròn (ܥ) có bán kính bằng 4. 

 A. ݔଶ + ଶݕ + ݖ) − 3)ଶ = 5. B. ݔଶ + ଶݕ + ݖ) + 3)ଶ = 25. 
 C. ݔଶ + ଶݕ + ݖ) + 3)ଶ = 5. D. ݔଶ + ଶݕ + ݖ) − 3)ଶ = 25. 

Lời giải 
Chọn B 
Gọi ܴ, ݎ lần lượt là bán kính của mặt cầu (ܵ) và đường tròn (ܥ). 
Ta có ݀൫ܫ, ൯(ߙ) = |ଶ.ାାଶ.(ିଷ)ିଷ|

√ଶమାଵమାଶమ
= 3. 

Khi đó ܴ = ට݀ଶ൫ܫ, ൯(ߙ) + ଶݎ = √3ଶ + 4ଶ = 5. 

Vậy phương trình của (ܵ) là ݔଶ + ଶݕ + ݖ) + 3)ଶ = 25. 
Câu 30. Cho hình chóp đều ܵ.ܦܥܤܣ có ܤܣ = ܽ và diện tích toàn phần bằng 3ܽଶ. Xác định góc giữa mặt 

bên và đáy của hình chóp? 
 A. 30. B. 45. C. 75. D. 60. 

Lời giải 
Chọn D 
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Vì ܵ.ܦܥܤܣ là hình chóp đều nên mặt đáy là hình vuông và các mặt bên là các tam giác cân. 
Ta có ܱܵ ⊥ ܱܯ Dựng .(ܦܥܤܣ) ⊥ (ܱܯܵ) từ đó ta chứng minh được ,ܤܣ ⊥  vuông ܯܵ suy ra ,ܤܣ
góc ܤܣ. Ta xác định được góc giữa mặt bên và mặt đáy là ܵܯܱ . 
Diện tích một mặt bên là ଷ

మିమ

ସ
= మ

ଶ
. 

Tính độ dài ܵܯ, ta có 
మ

ଶ
= .ௌெ

ଶ
⇔ ܯܵ = ܽ. 

Mà ܱܯ = 
ଶ
. 

Ta có cosܵܯܱ = ெை
ௌெ

=
ೌ
మ


= ଵ
ଶ
⇒ ܱܯܵ = 60. 

Câu 31. Gieo một đồng tiền cân đối ba lần. Gọi ܣ là biến cố “Mặt ngửa xuất hiện ít nhất một lần”. Tính xác 
suất của biến cố ܣ? 

 A. ଵ
ଶ
. B. ଷ

଼
. C. 

଼
. D. ହ

଼
. 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có: Số phần tử không gian mẫu là ݊(Ω) = 8. 

Biến cố “Mặt ngửa xuất hiện ít nhất một lần” có biến cố đối ܣ là “Mặt sấp xuất hiện ba lần”. 

Số phần tử biến cố ܣ = {ܵܵܵ} là ݊(ܣ) = 1. 

Do đó xác suất biến cố ܣ là ܲ(ܣ) = ()
(ஐ)

= ଵ
଼
. 

Vậy ܲ(ܣ) = 1 − (ܣ)ܲ = 
଼
. 

Câu 32. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ݔ − sin2ݔ là 
 A. ௫

మ

ଶ
+ ଵ

ଶ
cos2ݔ + B. ௫ .ܥ

మ

ଶ
+ ଵ

ଶ
cos2ݔ +  .ܥ

 C. ௫
మ

ଶ
+ cos2ݔ + D. ௫ .ܥ

మ

ଶ
− ଵ

ଶ
cos2ݔ +  .ܥ

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ∫(ݔ − sin2ݔ݀(ݔ = ∫ ݔ݀ݔ −∫ sin2ݔ ௗ(ଶ௫)

ଶ
= ௫మ

ଶ
+ ଵ

ଶ
ݔ2ݏܿ +   ܥ

Vậy ∫(ݔ − sin2ݔ݀(ݔ = ௫మ

ଶ
+ ଵ

ଶ
ݔ2ݏܿ +  .ܥ

Câu 33. Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ݕ = ସݔ + ଶݔ3 + 1, trục hoành và các đường 
thẳng ݔ = ݔ,0 = 1.  

M
O

A

S

D

CB



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 14    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

 A. ଼
ହ
. B. ଵଵ

ହ
. C. ଵ

ଵହ
. D. ଽ

ହ
. 

Lời giải 
Chọn B 
Diện tích hình phẳng cần tính: 
ܵ = ∫ ସݔ| + ଶݔ3 + 1|dݔଵ

 = ∫ ସݔ) + ଶݔ3 + 1)dݔଵ
 ସݔ ܦ)  + ଶݔ3 + 1 > ݔ∀,0 ∈ ℝ) 

 = ቀ௫
ఱ

ହ
+ ଷݔ + ቁቚݔ



ଵ
= ଵଵ

ହ

  

Câu 34. Trong không gian ܱݖݕݔ, mặt phẳng đi qua điểm 1)ܯ ; 2 ; 3) và song song với mặt phẳng (ܲ): ݔ −
ݕ2 + ݖ − 3 = 0 có phương trình là 

 A. ݔ − ݕ2 + ݖ − 8 = 0. B. ݔ − ݕ2 + ݖ + 3 = 0. 
 C. ݔ + ݕ2 + ݖ = 0. D. ݔ − ݕ2 + ݖ = 0. 

Lời giải 
Chọn D 
Mặt phẳng đi qua điểm 1)ܯ ; 2 ; 3) và song song với mặt phẳng (ܲ): ݔ − ݕ2 + ݖ − 3 = 0, có véc 
tơ pháp tuyến: ሬ݊⃗ = ݊ሬሬሬሬ⃗ = (1 ; −2 ; 1). 
Phương trình mặt phẳng theo yêu cầu bài toán là: 
ݔ)1 − 1) − ݕ)2 − 2) + ݖ)1 − 3) = 0 ⇔ ݔ − ݕ2 + ݖ = 0. 

Câu 35. Cho hai số phức ݖଵ = −2 + ݅ và ݖଶ = 4 + ݅. Phần thực của số phức ݖଵ.  ଶ bằngݖ
 A. 6. B. 7. C. −7. D. 6݅. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: ݖଵ. ଶݖ = (−2 + ݅). (4− ݅) = −7 + 6݅. Vậy phần thực của ݖଵ.  .ଶ là −7ݖ

Câu 36. Anh Nam tiết kiệm được ݔ triệu đồng và dùng số tiền đó để mua một căn nhà, nhưng thực tế giá 
căn nhà đó là 1,6ݔ triệu đồng. Anh Nam quyết định gửi tiết kiệm vào ngân hàng với lãi suất 7%/ 
năm theo hình thức lãi kép và không rút tiền trước kỳ hạn. Hỏi sau ít nhất bao nhiêu năm anh Nam 
có đủ số tiền cần thiết (bao gồm vốn lẫn lãi) mua căn nhà đó? Giả sử trong suốt thời gian gửi, lãi 
suất không đổi, anh Nam không rút tiền và giá bán căn nhà không thay đổi. 

 A. 6 năm. B. 5 năm. C. 7 năm. D. 8 năm. 
Lời giải 

Chọn C 
Gọi ݊ là số năm cần tìm (݊ ∈ ℕ∗). 
Theo công thức lãi kép, số tiền anh Nam nhận được sau ݊ năm là: 1)ݔ + 7%). 
Theo bài ra, ta có: 1)ݔ + 7%) ≥ ݔ1,6 ⇔ ݊ ≥ logଵ,1,6 ≃ 6,95  
Vậy, ݊ = 7. 

Câu 37. Cho hàm số ݕ =  có đồ thị như hình bên dưới (ݔ)݂

 
Giá trị lớn nhất của hàm số trên đoạn [−2; 3] bằng 

 A. 2. B. 3. C. 4. D. 5. 
Lời giải 

Chọn C 
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Từ đồ thị của hàm số ݕ = ݕ ta thấy rằng hàm số (ݔ)݂ =  xác định và liên tục trên đoạn (ݔ)݂
[−2; 3], và ta có ݂(ݔ) ∈ [−2; 4] với mọi ݔ ∈ ℝ. 
Nên ta có max

[ିଶ;ଷ]
(ݔ)݂ = ݂(3) = 4. 

Câu 38. Cho hình lập phương ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ có cạnh đáy bằng a. Tính khoảng cách giữa hai đường thẳng 
  ′ܥ′ܤ và ܦܣ

 A. ܽ. B. 2ܽ. C. 
ଶ
. D. ܽ√2. 

Lời giải 
Chọn D 

 

Ta có: ൜ܦܣ ⊥ (′ܦ′ܥܥܦ)
′ܥ′ܤ ⊥ (′ܦ′ܥܥܦ) ⇒ ቄܦܣ ⊥ ′ܥܦ

′ܥ′ܤ ⊥ ′ܥܦ
 ⇒ (′ܥ′ܤ;ܦܣ)݀ = ′ܥܦ = ܽ√2. 

Câu 39. Cho số phức ݖ thỏa mãn 3)]̅ݖ + |ݖ|(4݅ − 4 + 3݅]− 5√2 = 0. Tính giá trị của |̅ݖ|.  
 A. |̅ݖ| = 2. B. |̅ݖ| = √2. C. |̅ݖ| = 2√2. D. |̅ݖ| = 1.  

Lời giải 
Chọn D 
3)]̅ݖ + |ݖ|(4݅ − 4 + 3݅]− 5√2 = 0 ⇔ (3 + −|ݖ|(4݅ 4 + 3݅ = ହ√ଶ

௭̅
 ⇔ −|ݖ|3 4 + |ݖ|4) + 3)݅ =

ହ√ଶ
௭̅

 ⇔ ඥ(3|ݖ| + 4)ଶ + |ݖ|4) + 3)ଶ = ହ√ଶ
|௭̅|

 ⇔ |̅ݖ|3) + 4)ଶ + |̅ݖ|4) + 3)ଶ = ହ
|௭̅|మ

 (vì |ݖ| =  (|̅ݖ|

⇔ ସ|̅ݖ| + ଶ|̅ݖ| − 2 = 0 ⇔ 
ଶ|̅ݖ| = 1
ଶ|̅ݖ| = (ܮ)2− ⇔

̅ݖ| = 1|. 

Câu 40. Cho một phễu hình nón có bán kính đáy bằng 1 và đường cao bằng 3. Đổ vào phễu 1 lượng nước 
chiều cao đến điểm ܣ (hình 1), sau đó hàn kín đáy hình nón rồi úp xuống như hình 2. Để chiều cao 
cột nước ở hình 2 cũng đến điểm ܣ thì chiều cao ܱܣ của lượng nước lúc đầu thuộc khoảng nào 
trong các khoảng sau (giả sử phần vật liệu để hàn kín đáy hình nón không đáng kể): 

 
 A. (2; 2,1). B. (2,3; 2,4). C. (2,2; 2,3). D. (2,1; 2,2). 

Hình 1

A

O

A

O

Hình 2



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 16    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

Lời giải 
Chọn B 
Bài toán: Cho hình nón ( ଵܰ) đỉnh ܱ và tâm của đáy là ܪ, trên đường cao ܱܪ lấy điểm ܭ. Gọi giao 
tuyến của hình nón ( ଵܰ) và mặt phẳng qua ܭ và vuông góc với ܱܪ là đường tròn (ܭ), gọi hình nón 
đỉnh ܱ và đáy là đường tròn (ܭ) là hình nón ( ଶܰ). Khi đó tỉ số thể tích của 2 khối nón là: 

(ಿమ)

(ಿభ)
=

ቀை
ைு
ቁ
ଷ
. 

 
Áp dụng bài toán trên: 

 
Gọi cái phễu hình nón là (ܰ) và chiều cao của nó là ℎ = 3, gọi hình nón có đỉnh là ܱ và đáy là 

đường tròn tâm ܣ là (ܰ′). Ta có: (ಿᇲ)

(ಿ)
= ቀை


ቁ
ଷ

= ቀை
ଷ
ቁ
ଷ
. 

Yêu cầu của bài toán được thỏa mãn khi và chỉ khi: (ܸேᇱ) = ଵ
ଶ (ܸே) ⇔ ቀை

ଷ
ቁ
ଷ

= ଵ
ଶ
⇔ ܣܱ = ଷ

√ଶయ =
2,3811. ... Vậy ܱܣ ∈ (2,3; 2,4). 

Câu 41. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình thang vuông tại ܣ và ܦ. Cạnh bên ܵܣ vuông góc với 
mặt phẳng đáy, ܦܣ = ܥܦ = ܤܣ ,ܽ = 2ܽ. Cạnh ܵܥ hợp với đáy góc 30 ∘. Tính thể tích khối chóp 
 .ܽ theo ܥܤܣ.ܵ

 A. 
య

ଷ
. B. 

య√


. C. 
య√
ଷ

. D. 
య√
ଽ

. 
Lời giải 

Chọn D 

 

O

H

K

Hình 1

A

O

A

O

Hình 2
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Do ܵܣ ⊥  .(ܦܥܤܣ) trên ܥܵ là hình chiếu vuông góc của ܥܣ nên ܣ tại (ܦܥܤܣ)
Suy ra : góc giữa ܵܥ và (ܦܥܤܣ) là góc ܵܣܥ . 
Diện tích tam giác ܥܤܣ là : ܵ = ܵ − ܵ = ଵ

ଶ
ܤܣ) + ܦܣ.(ܦܥ − ଵ

ଶ
ܦܥ.ܦܣ = ܽଶ. 

ܥܣ : vuông cân tại D, suy raܥܦܣ߂ = 
ୱ୧୬ସହ°

= ܽ√2 

ܣܵ = .ܥܣ tanܵܣܥ = ܽ√2. tan30° = √
ଷ

. 

Vậy thể tích khối chóp ܵ.ܥܤܣ là : ܸ = ଵ
ଷ

. ܵ . ܣܵ = ଵ
ଷ
ܽଶ. √

ଷ
= య√

ଽ
. 

Câu 42. Thể tích khí chứa trong quả bóng bầu dục có kích thước như hình bên gần nhất với giá trị nào sau 
đây? 

 
 A. ଷଶగ

ଷ
(cmଷ). B. ସగ

ଷ
(cmଷ). C. ଼గ

ଷ
(cmଷ). D. ଵగ

ଷ
(cmଷ). 

Lời giải 
Chọn D 
Gắn hệ trục như hình vẽ: 

 
Ta có phương trình viền của quả bóng elip: 
௫మ

ଵమ
+ ௬మ

ହమ
= 1 ⇒ ݕ = ±√ଵమି௫మ

ଶ
. 

Thể tích quả bóng bầu dục: ܸ = ߨ ∫ ൬√ଵ
మି௫మ

ଶ
൰
ଶ
ݔ݀ =ଵ

ିଵ
గ
ସ ∫ (100− ݔ݀(ଶݔ =ଵ

ିଵ
ଵగ
ଷ

. 

Câu 43. Bác thợ hàn dùng một thanh kim loại dài 4 m để uốn thành khung cửa sổ có dạng như hình vẽ. Gọi 
 .để diện tích tạo thành đạt giá trị lớn nhất (theo mét) ݎ là bán kính của nửa đường tròn. Tìm ݎ

 
 A. 1 m. B. 0,5 m. C. ସ

గାସ
 m. D. ଶ

ସାగ
 m. 

Lời giải 
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Chọn C 

Vì thanh kim loại dài 4 m nên ta có: 2ℎ + ݎ2 + ݎߨ = 4 ⇒ ℎ = ସିଶିగ
ଶ

  

Diện tích của khung cửa sổ là ܵ = ଵ
ଶ
ଶݎߨ + ℎݎ2 = ଵ

ଶ
ଶݎߨ + ݎ2 ⋅ ସିଶିగ

ଶ
= − గାସ

ଶ
⋅ ଶݎ +   ݎ4

Xét hàm số ܵ(ݎ) = − గାସ
ଶ
⋅ ଶݎ + ;trên khoảng (0 ݎ4 2)  

(ݎ)′ܵ = ߨ)− + ݎ(4 + 4 = ߨ)−⇔ 0 + ݎ(4 = −4 ⇔ ݎ = ସ
గାସ

  

Bảng biến thiên: 

 

Ta có: maxܵ
(;ଶ)

= ܵ ቀ ସ
గାସ

ቁ = ଼
గାସ

> 0 (thỏa mãn) 

Vậy với ݎ = ସ
గାସ

 thì diện tích tạo thành đạt giá trị lớn nhất. 

Câu 44. Tập nghiệm của bất phương trình ቀଵ
ସ
ቁ
௫

+ ቀଵ
ଶ
ቁ
௫ାଶ

− 3 ≤ 0 là 
 A. [−3 ; 1]. B. [0 ; +∞). 
 C. (−∞ ;−3] ∪ [1 ; +∞). D. (−∞ ; 0]. 

Lời giải 
Chọn B 

Đặt ݐ = ቀଵ
ଶ
ቁ
௫

, ݐ) > 0). Ta được phương trình: 

ଶݐ + ݐ2 − 3 ≤ 0 ⇔ ݐ) + ݐ)(3 − 1) ≤ 0 ⇔ ݐ ≤ 1 ⇔ ቀଵ
ଶ
ቁ
௫
≤ 1 ⇔ ݔ ≥ 0.  

Vậy tập nghiệm của bất phương trình là [0 ; +∞). 
Phân tích đáp án nhiễu: 
Chọn B: học sinh sai lầm kết luận tập nghiệm của bất phương trình bậc hai theo ݐ. 
ଶݐ + ݐ2 − 3 ≤ 0 ⇔−3 ≤ ݐ ≤ 1 dẫn đến kết luận tập nghiệm là [−3 ; 1]  
Chọn B: học sinh sai lầm do xét sai dấu tam thức bậc hai theo ݐ  
ଶݐ + ݐ2 − 3 ≤ 0 ⇔ ݐ ≤ −3 ∨ ݐ ≥ 1 dẫn đến kết luận tập nghiệm là (−∞ ;−3] ∪ [1; +∞)  

Chọn B: học sinh sai lầm do sai kiến thức về tính chất của hàm mũ ቀଵ
ଶ
ቁ
௫
≤ 1 ⇔ ቀଵ

ଶ
ቁ
௫
≤ ቀଵ

ଶ
ቁ

⇔

ݔ ≤ 0.  

Câu 45. Gọi ܵ là tập tất cả các giá trị nguyên thuộc khoảng (−2020 ;  2021) của tham số ݉ để hàm số ݕ =
ଶୡ୭ୱ௫ିଷ
ୡ୭ୱ௫ା

 đồng biến trên khoảng (0 ;  Số phần tử của ܵ là .(ߨ 
 A. 2018. B. 2020. C. 2021. D. 2019. 

Lời giải 
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Chọn D 

Đặt ݐ = cosݔ, với ݔ ∈ (0 ; ⇒ (ߨ  ݐ ∈ (−1 ;  1), hàm số đã cho trở thành ݕ = ଶ௧ିଷ
௧ା

. 

Do hàm số ݕ = cosݔ nghịch biến trên khoảng (0 ; ݕ nên hàm số (ߨ  = ଶୡ୭ୱ௫ିଷ
ୡ୭ୱ௫ା

 đồng biến trên 

khoảng (0 ; ݕ hàm số ⇔ (ߨ  = ଶ௧ିଷ
௧ା

 nghịch biến trên khoảng (−1 ;  1) ⇔ ቐ
′ݕ = ହ

(௧ା)మ
< 0

ቂ−݉ ≥ 1
−݉ ≤ −1

 ⇔

ቊ
݉ < 0
ቂ݉ ≤ −1
݉ ≥ 1

 ⇔ ݉ ≤ −1. 

Kết hợp ݉ ∈ (−2020 ;  2021) và ݉ ∈ ℤ ⇒ ݉ ∈ {−2019 ; −2018 ; . . . ;  −2 ; −1}  
⇒ có 2019 số nguyên ݉ thoả mãn. 

Câu 46. Cho số phức ݖ thoả mãn 5|ݖ − 2 + ݅| = ݖ| − 3 + 2݅| + ݖ|2 − 1 + 6݅|. Tính giá trị ܶ =
ݖ| − 1 − 2݅|୫ୟ୶ + ݖ| + 3 − 8݅|୫୧୬. 

 A. ܶ = √2 + √74. B. ܶ = ହ√ଶଵିଷ√ହ


. C. ܶ = ହା√ଶଽ
ଶ

. D. ܶ = √2 + 74. 
Lời giải 

Chọn A 
Gọi ݖ = ݔ + ,ݔ) ݅ݕ ݕ ∈ ℝ)  
Ta có: 5|ݖ − 2 + ݅| = ݖ| − 3 + 2݅| + ݖ|2 − 1 + 6݅| ⇔ 5ඥ(ݔ − 2)ଶ + ݕ) + 1)ଶ =
ඥ(ݔ − 3)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + 2ඥ(ݔ − 1)ଶ + ݕ) + 6)ଶ  
⇔ 5ඥ(ݔ − 2)ଶ + ݕ) + 1)ଶ ≤ ඥ5[(ݔ − 3)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݔ) − 1)ଶ + ݕ) + 6)ଶ]  
⇔ ଶݔ)5 − ݔ4 + 4 + ଶݕ + ݕ2 + 1) ≤ ଶݔ − ݔ6 + 9 + ଶݕ + ݕ4 + 4 + ଶݔ − ݔ2 + 1 + ଶݕ + ݕ12 +
36  
⇔ ଶݔ3 + ଶݕ3 − ݔ12 − ݕ6 − 25 ≤ 0 ⇔ ଶݔ + ଶݕ − ݔ4 − ݕ2 − ଶହ

ଷ
≤ 0  

⇔ ݔ) − 2)ଶ + ݕ) − 1)ଶ ≤ ସ
ଷ

  

⇒ Tập hợp điểm M biểu diễn số phức ݖ là hình tròn tâm 2)ܫ; 1), bán kính ܴ = ଶ√ଷ
ଷ

. 
Gọi 1)ܥ; ;3−)ܦ;(2 8). 
Ta có: ܥܯ = ݖ| − 1 − 2݅| ⇒ ݖ| − 1 − 2݅|୫ୟ୶ khi ܥܯ dài nhất. 
Mặt khác: ܥܫ = ඥ(−1)ଶ + 1ଶ = √2 < ܴ ⇒ ܥ ∈ hình tròn tâm 2)ܫ; 1), bán kính ܴ = ଶ√ଷ

ଷ
. 

Mà ܥܯ ≤ ܥܫ + ܴ ܥܯ dài nhất khi ܥܯ ⇒ = ܥܫ + ܴ = √2 + ଶ√ଷ
ଷ

 (1). 
Ta có: ܦܯ = ݖ| + 3 − 8݅| ⇒ ݖ| + 3 − 8݅|୫୧୬ khi ܦܯ ngắn nhất. 
Mặt khác: ܦܫ = ඥ(−5)ଶ + 7ଶ = √74 > ܴ ⇒ ܦ ∉ hình tròn tâm 2)ܫ; 1), bán kính ܴ = ଶ√ଷ

ଷ
. 

Mà ܦܯ ≥ ܦܫ − ܴ ⇒ ܦܯ ngắn nhất khi ܦܯ = ܦܫ − ܴ = √74− ଶ√ଷ
ଷ

. (2)  
Từ (1); (2) ⇒ ܶ = √2 + √74.  

Câu 47. Cho các số thực dương x, y thỏa mãn: 3௫௬ିହ + 2௫ିଶ௬ + ݕ)ݔ + 1) = ଷଶ
ଶೣ

+ ଵ
ଷೣషమ

+ ݕ2 + 5. Tìm giá 
trị nhỏ nhất của biểu thức ܲ = ݔ3 +  .ݕ2

 A. minܲ = √2 + 4. B. minܲ = 2√6 + 3. 
 C. minܲ = 6√2 + 4. D. minܲ = 4√2− 4. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: 3௫௬ିହ + 2௫ିଶ௬ + ݕ)ݔ + 1) = ଷଶ

ଶೣ
+ ଵ

ଷೣషమ
+ ݕ2 + 5 
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⇔ 3௫௬ିହ − ଵ
ଶೣషఱ

+ ݕݔ − 5 = 3ଶ௬ି௫ − ଵ
ଶమషೣ

+ ݕ2 −  (∗)ݔ

Xét hàm số ݃(ݐ) = 3௧ − ଵ
ଶ

+ (ݐ)′݃ có ݐ = 3௧. ln3− ଵ
ଶ

. ln ଵ
ଶ

+ 1 >  ݐ∀,0
suy ra hàm số ݃(ݐ) luôn đồng biến. 
Từ (*) ta có ݃(ݕݔ − 5) = ݕ2)݃ − ݕݔ ⇔ (ݔ − 5 = ݕ2 − ݔ ⇔ ݔ = ଶ௬ାହ

௬ାଵ
 

Suy ra ܲ = ௬ାଵହ
௬ାଵ

+ ݕ2 = ଶ௬మା଼௬ାଵହ
௬ାଵ

 

⇔ ܲ = ଶ(௬ାଵ)మାସ(௬ାଵ)ାଽ
௬ାଵ

= ݕ)2 + 1) + 4 + ଽ
௬ାଵ

≥ 4 + 6√2.  
Câu 48. Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ cho mặt cầu (S) có tâm (2−;1−;2)ܫ và đi qua gốc tọa 

độ ܱ. Gọi ݀ଵ;݀ଶ;݀ଷ là ba đường thẳng thay đổi, không đồng phẳng cùng đi qua ܱ và cắt (ܵ) tại 
điểm thứ hai là ܥ,ܤ,ܣ. Khi thể tích khối tứ diện ܱܥܤܣ lớn nhất thì mặt phẳng (ܥܤܣ) đi qua điểm 
nào sau đây 

 A. ܲ(1;−2;−6). B. (8−;2−;1)ܨ. C. 1−)ܧ; 2;−8). D. ܳ(2;−3; 5). 
Lời giải 

 
Có ܴ = ܫܱ = 3. Ta thấy thể tích khối tứ diện OABC lớn nhất khi đường thẳng OI vuông góc với 
  .của đường tròn ngoại tiếp tam giác ABC ܪ tại tâm (ܥܤܣ)
Đặt ܪܫ = 0)ݎ < ݎ < ܴ). Ta có ைܸ = ଵ

ଷ ܵ  .ܪܱ.

với ܵ = ଶݎ2 sinܣ. sinܤ. sinܥ ≤ ଶݎ2 . ଷ√ଷ
଼
⇒ ܵ ≤

ଷ√ଷ
ସ

(ܴଶ −   (ଶݎ

Dấu bằng xảy ra khi tam giác ABC đều, suy ra ைܸ ≤
√ଷ
ସ

. (ܴଶ − ܴ)(ଶݎ +  .(ݎ
Xét hàm số ݂(ݎ) = (ܴଶ − ܴ)(ଶݎ + với (0 (ݎ < ݎ < ܴ)  
(ݎ)′݂ = ܴ)ݎ2− + (ݎ + (ܴଶ − (ଶݎ = (ܴ + ܴ)(ݎ − (ݎ)′݂ ;(ݎ3 = 0 ⇔ ݎ = ோ

ଷ
  

Suy ra ݔܽܯ 
∈(;ோ)

(ݎ)݂ = ݂ ቀோ
ଷ
ቁ = ଷଶோయ

ଶ
= 32. 

Khi đó ܱܪሬሬሬሬሬሬ⃗ = ସ
ଷ
ሬሬሬሬ⃗ܫܱ = ቀ଼

ଷ
;− ସ

ଷ
;− ଼

ଷ
ቁ, suy ra mặt phẳng (ABC) đi qua điểm H, nhận ܱܫሬሬሬሬ⃗  làm VTPT có 

phương trình là: 2 ቀݔ − ଼
ଷ
ቁ − ቀݕ + ସ

ଷ
ቁ − 2 ቀݖ + ଼

ଷ
ቁ = 0 ⇔ ݔ2 − ݕ − ݖ2 − 12 = 0. 

Kiểm tra tọa độ 4 điểm P, F, E, Q ta thấy điểm 1−)ܧ; 2;−8) thỏa mãn PTMP (ABC). 
Câu 49. Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên ℝ và có đồ thị hàm số ݂′(ݔ) như hình vẽ. Gọi ܵ là tập hợp các giá trị 

nguyên của tham số ݉ ∈ [−5;  5] để hàm số ݕ = ଶݔ)݂ − ݔ2݉ + ݉ଶ + 1) nghịch biến trên khoảng 
ቀ0; ଵ

ଶ
ቁ. Tổng giá trị các phần tử của ܵ bằng 
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 A. 15. B. −10. C. 14. D. −12. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có ݕ′ = ଶݔ) − ݔ2݉ + ݉ଶ + 1)ᇱ݂′(ݔଶ − ݔ2݉ + ݉ଶ + 1) = ݔ2) − ଶݔ)′݂(2݉ − ݔ2݉ + ݉ଶ +
1)  
Trường hợp 1: 2ݔ − 2݉ ≥ 0 ⇔ ݔ ≥ ݉  

Khi đó ݕ′ < ݔ∀ ,0 ∈ ቂ0; ଵ
ଶ
ቃ ⇔ ቊ

݉ ≤ 0
ଶݔ − ݔ2݉ + ݉ଶ + 1 < ݔ∀,2 ∈ ቂ0; ଵ

ଶ
ቃ  

⇔ ቊ
݉ ≤ 0
ଶݔ − ݔ2݉ + ݉ଶ − 1 < ݔ∀,0 ∈ ቂ0; ଵ

ଶ
ቃ  

Đặt ݃(ݔ) = ଶݔ − ݔ2݉ + ݉ଶ − ݔ∀,1 ∈ ቂ0; ଵ
ଶ
ቃ  

(ݔ)݃ < ݔ∀,0 ∈ ቂ0;  ଵ
ଶ
ቃ ⇔ ቐ

߂ > 0
݃(0) ≤ 0
݃ ቀଵ

ଶ
ቁ ≤ 0

 ⇔ ቐ
݉ଶ − (݉ଶ − 1) > 0
݉ଶ − 1 ≤ 0
݉ଶ −݉− ଷ

ସ
≤ 0

 ⇔ ቊ
−1 ≤ ݉ ≤ 1
− ଵ

ଶ
≤ ݉ ≤ ଷ

ଶ
 ⇔ − ଵ

ଶ
≤ ݉ ≤ 1  

Vì ݉ ≤ 0 nên suy ra − ଵ
ଶ
≤ ݉ ≤ 0 (1). 

Trường hợp 2: 2ݔ − 2݉ ≤ 0 ⇔ ݔ ≤ ݉  

Khi đó ݕ′ < ݔ∀ ,0 ∈ ቂ0; ଵ
ଶ
ቃ ⇔ ቐ

݉ ≥ ଵ
ଶ

ଶݔ − ݔ2݉ + ݉ଶ + 1 > ݔ∀,2 ∈ ቂ0; ଵ
ଶ
ቃ
  

⇔ ቐ
݉ ≥ ଵ

ଶ

ଶݔ − ݔ2݉ + ݉ଶ − 1 > ݔ∀,0 ∈ ቂ0; ଵ
ଶ
ቃ
  

(ݔ)݃ > ݔ∀,0 ∈ ቂ0;  ଵ
ଶ
ቃ ⇔

⎩
⎨

⎧−

ଶ
∉ ቂ0; ଵ

ଶ
ቃ

݃(0) ≥ 0
݃ ቀଵ

ଶ
ቁ ≥ 0

 ⇔ ൞
݉ ∉ ቂ0; ଵ

ଶ
ቃ

݉ଶ − 1 ≥ 0
݉ଶ −݉ − ଷ

ସ
≥ 0

 ⇔

⎩
⎪
⎪
⎨

⎪
⎪
⎧ቈ݉ ≥ ଵ

ଶ
݉ ≤ 0
ቂ݉ ≥ 1
݉ ≤ −1


݉ ≥ ଷ

ଶ

݉ ≤ − ଵ
ଶ

 ⇔ ቈ݉ ≥ ଷ
ଶ

݉ ≤ −1
 (2). 

Vì ݉ ≥ ଵ
ଶ
 nên suy ra ݉ ≥ ଷ

ଶ
 (2). 

Từ (1), (2) suy ra ݉ ∈ ቂ− ଵ
ଶ

;  0ቃ ∪ ቂଷ
ଶ

;  +∞ቁ, kết hợp với các giá trị nguyên ݉ ∈ [−5;  5] ta được: 
݉ = {0;  2;  3;  4;  5}. 
Vậy tổng giá trị các phần tử của ܵ bằng 14. 

Câu 50. Cho hai hàm số ݂(ݔ) = ଷݔܽ + ଶݔܾ + ݔܿ − 1 và ݃(ݔ) = ଶݔ݀ + ݔ݁ + ଵ
ଶ
 với ܽ, ܾ, ܿ, ݀, ݁ ∈ ℝ. Biết 

rằng đồ thị của hàm số ݕ = ݕ và (ݔ)݂ = ,cắt nhau tại ba điểm có hoành độ lần lượt −3,−1 (ݔ)݃ 2 
(tham khảo hình vẽ). 
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Hình phẳng giới hạn bởi hai đồ thị đã cho có diện tích bằng 

 A. ଶହଷ
ସ଼

. B. ଵଶହ
ସ଼

. C. ଶହଷ
ଵଶ

. D. ଵଶହ
ଵଶ

. 
Lời giải 

Chọn A 
Theo giả thiết hai đồ thị hàm số cắt nhau tại các điểm −3,−1, 2 nên ta có: 

⎩
⎪
⎨

⎪
⎧−ૠࢇ + ࢈ૢ − ࢉ −  = ࢊૢ − ࢋ +




ࢇ− + −࢈ ࢉ −  = ࢊ − ࢋ +



ૡࢇ + ࢈ + ࢉ −  = ࢊ + ࢋ +



⇔

⎩
⎪
⎨

⎪
⎧−ૠࢇ + ࢈)ૢ − (ࢊ − (ࢉ − −(ࢋ


 = 

ࢇ− + −࢈) −(ࢊ ࢉ) − (ࢋ −

 = 

ૡࢇ + (࢈ − (ࢊ + (ࢉ − −(ࢋ

 = 

⇒

⎩
⎪
⎨

⎪
ࢇ⎧ =




࢈ − ࢊ =



ࢉ − ࢋ = −



 

Vậy diện tích cần tính là: 

ࡿ = ቤන ࢞ࢇ + −࢈) ࢞(ࢊ + ࢉ) − ࢞(ࢋ −


൨

ି

ି
ቤ࢞ࢊ + ቤන ࢞ࢇ + −࢈) ࢞(ࢊ + ࢉ) − ࢞(ࢋ −



൨



ି
ቤ࢞ࢊ

 
= ฬ


 ⋅ (−) +


 ⋅


 −


 (−)−


 ⋅ 

ฬ+ ฬ

 ⋅


 +


 ⋅  −


 ⋅


 −


 ⋅ 

ฬ =

 +


 =


ૡ  

Cách 2. 
Ta có: ݂(ݔ) − (ݔ)݃ = 0 ⇔ ݔ)ܽ + ݔ)(3 − ݔ)(2 + 1) = 0 ⇔ ଶݔ) + ݔ4 + ݔ)(3 − 2) = 0 ⇔ ଷݔ +
ଶݔ2 − ݔ5 − 6 = 0 

Đồng nhất hệ số với phương trình ܽݔଷ + (ܾ − ଶݔ(݀ + (ܿ − ݔ(݁ − ଷ
ଶ

= 0 ta có: 
ଵ

=
ିయమ
ି
⇒ ܽ = ଵ

ସ
 

⇒ (ݔ)݂ − (ݔ)݃ =
1
4

ଷݔ) + ଶݔ2 − ݔ5 − 6) 

Do đó ܵ = ∫ ቚଵ
ସ

ݔ) + ݔ)(3 + ݔ)(1 − 2)ቚଶ
ିଷ ݔ݀ = ଶହଷ

ସ଼
. 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
022 

 

Câu 1. Tích phân ݂(ݔ) = ∫ cosݔdݔ
ഏ
య
  bằng 

 A. ଵ
ଶ
. B. √ଷ

ଶ
. C. − √ଷ

ଶ
. D. − ଵ

ଶ
. 

Câu 2. Cho tập ܣ gồm ݊ phần tử (݊ ≥ 1), số hoán vị của tập ܣ là 
 A. (݊!)ଶ. B. ݊ଶ. C. 2. D. ݊!. 
Câu 3. Nếu đặt ݑ = ݔ2 + 1 thì ∫ ݔ2) + 1)ସdݔଵ

  bằng 
 A. ଵ

ଶ∫ ଵݑସdݑ
 . B. ∫ ଵݑସdݑ

 . C. ଵ
ଶ∫ ଷݑସdݑ

ଵ . D. ∫ ଷݑସdݑ
ଵ . 

Câu 4. Cho biết log3 = ܽ, log7 = ܾ. Kho đó log630 bằng 
 A. ܽ + ܾ + 2. B. ܽ − ܾ + 4. C. 20ܽ + 10ܾ. D. 2ܽ + ܾ + 1. 

Câu 5. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ∀,ଷݔ ∈ ℝ. Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng 
nào dưới đây? 

 A. (0; +∞). B. (−∞; 0). C. (−∞; +∞). D. (−∞; 1). 
Câu 6. Gọi ݖଵ, ݖଶ là hai nghiệm phức của phương trình 2ݖଶ − ݖ3 + 4 = 0. Tính ݓ = ଵ

௭భ
+ ଵ

௭మ
+  .ଶݖଵݖ݅

 A. ݓ = 2 + ଷ
ଶ
݅. B. ݓ = − ଷ

ସ
+ 2݅. C. ݓ = ଷ

ସ
+ 2݅. D. ݓ = ଷ

ଶ
+ 2݅. 

Câu 7. Hàm số (ݔ)ܨ = cos3ݔ là nguyên hàm của hàm số: 
 A. ݂(ݔ) = 3sin3ݔ. B. ݂(ݔ) = −sin3ݔ. C. ݂(ݔ) = ୱ୧୬ଷ௫

ଷ
. D. ݂(ݔ) = −3sin3ݔ. 

Câu 8. Cho hàm số ݕ =  :có bảng biến thiên như hình sau (ݔ)݂

 
Đồ thị hàm số ݕ =  có đường tiệm cận đứng là (ݔ)݂

 A. ݔ = 1. B. ݔ = −2. C. ݔ = 3. D. ݕ = 3. 
Câu 9. Phương trình logଶ(ݔ − 1) = 1 có nghiệm là 
 A. ݔ = 3. B. ݔ = 2. C. ݔ = ଵ

ଶ
. D. ݔ = ଵ

ଷ
. 

Câu 10. Đường cong như hình bên là đồ thị của hàm số nào dưới đây? 

 
 A. ݕ = ସݔ− + ଶݔ3 − 2. B. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 − 2. 
 C. ݕ = ଷݔ− + ଶݔ3 − 2. D. ݕ = ଷݔ + ଶݔ3 + 1. 
Câu 11. Hàm số nào sau đây đồng biến trên khoảng (−∞; +∞)? 
 A. ݕ = ௫ିଵଽ

௫ିଶ
. B. ݕ = ௫ାଵଽ

௫ାଶ
. 
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 C. ݕ = ଷݔ− − ݕ .D .ݔ3 = ଷݔ + ݔ20 + 2019. 

Câu 12. Trong không gian Oxݖݕ, mặt cầu (ܵ) ∶ ଶݔ  + ଶݕ + ݖ) − 2)ଶ = 9 có diện tích bằng? 
 A. 18ߨ. B. 9ߨ. C. 12ߨ. D. 36ߨ. 
Câu 13. Trong không gian ܱݖݕݔ cho ܽ⃗ = (2; 3; 2) và ሬܾ⃗ = (1; 1;−1). Vectơ ܽ⃗ − ሬܾ⃗  có tọa độ là 
 A. (3; 4; 1). B. (−1;−2; 3). C. (3; 5; 1). D. (1; 2; 3). 
Câu 14. Cho hàm số ݕ = −(ݔ)݂ liên tục trên và có bảng biến thiên như hình bên. Phương trình (ݔ)݂ 2 = 0 

có bao nhiêu nghiệm? 

 
 A. 4. B. 2. C. 1. D. 3. 
Câu 15. Cho hàm số ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 3. Khẳng định nào sau đây đúng? 
 A. Hàm số chỉ có đúng một điểm cực trị. B. Hàm số chỉ có đúng 2 điểm cực trị. 
 C. Hàm số có ba điểm cực trị. D. Hàm số không có cực trị. 
Câu 16. Cho dãy số (ݑ), biết ݑ = 3݊ + 8, ݊ ∈ ℕ∗. Số 56 là số hạng thứ bao nhiêu trong dãy? 
 A. 12. B. 14. C. 16. D. 18. 
Câu 17. Cho số phức ݖ = −5 + 2݅, phần thực và phần ảo của số phức ̅ݖ lần lượt là 
 A. −5 và 2. B. −5 và −2. C. 5 và −2. D. 5 và 2. 

Câu 18. Cho hàm số ݂(ݔ) và ݃(ݔ) liên tục trên [0 ;  2] và ∫ ଶݔ݀(ݔ)݂
 = 2, ∫ ଶݔ݀(ݔ)݃

 = −2. Tính 

∫ (ݔ)3݂] + ଶݔ݀[(ݔ)݃
 . 

 A. 4. B. 8. C. 12. D. 6 
Câu 19. Cho hai số phức ݖଵ = 2 − 5݅ và ݖଶ = 3݅ − 4. Phần ảo của số phức ݖଵ −  :ଶ bằngݖ
 A. 8. B. −1. C. 1. D. −8. 

Câu 20. Nghiệm lớn nhất của bất phương trình ቀଷ
ସ
ቁ
௫ିଵଶ

≥ ቀସ
ଷ
ቁ
௫
 là 

 A. 4. B. 9. C. 6. D. 8. 
Câu 21. Tìm đạo hàm của hàm số ݕ = ݔ

య
ర(ݔ > 0) ta được 

 A. ݕ′ = ଷ
ସ
ݔ
భ
ర. B. ݕ′ = ିݔ

భ
ర. C. ݕ′ = ଵ

ସ √௫ర . D. ݕ′ = ଷ
ସ √௫ర . 

Câu 22. Trong không gian ܱݖݕݔ, điểm 3)ܯ; 4;−2) thuộc mặt phẳng nào trong các mặt phẳng sau? 
 A. (ܵ):ݔ + ݕ + ݖ + 5 = 0. B. (ܳ):ݔ − 1 = 0. 
 C. (ܴ):ݔ + ݕ − 7 = 0. D. (ܲ): ݖ − 2 = 0. 
Câu 23. Đồ thị có hình vẽ sau là đồ thị của hàm số nào? 

 
 A. ݕ = logଶݔ. B. ݕ = logభ

మ
ݕ .C .ݔ = 2௫. D. ݕ = ቀଵ

ଶ
ቁ
௫
. 

Câu 24. Một mặt cầu có diện tích ܵ =  Thể tích của khối cầu giới hạn bởi mặt cầu đó là .ߨ100
 A. ܸ = ସగ

ଷ
. B. ܸ = ହగ

ଷ
. C. ܸ = ܸ .D .ߨ500 = ଵగ

ଷ
. 
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Câu 25. Diện tích toàn phần của khối hộp chữ nhật có các cạnh lần lượt là 2, 3, 4 là: 
 A. 48.B. 52.C. 26.D. 24.  
Câu 26. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho hai điểm 2− ; 1)ܣ ; ; 3)ܤ ;(0   2 ; −8). Tìm một vectơ 

chỉ phương của đường thẳng ܤܣ. 
 A. ݑሬ⃗ = (1 ; −2 ; −4). B. ݑሬ⃗ = (1 ;  2 ; −4). 
 C. ݑሬ⃗ = (2 ;  4 ;  8). D. ݑሬ⃗ = (−1 ;  2 ; −4). 
Câu 27. Cho khối nón có chiều cao ℎ = 3 và đường kính đáy ݀ = 4. Thể tích của khối nón đã cho bằng 
 A. 48ߨ. B. 4ߨ. C. 12ߨ. D. 16ߨ. 
Câu 28. Cho khối chóp có diện tích ܤ = 2 và chiều cao ℎ = 3. Thể tích của khốp chóp bằng 
 A. 6. B. 12. C. 2. D. 3. 
Câu 29. Hàm số nào sau đây là một nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = 3ଶ௫ ? 
 A. (ݔ)ܨ = ଷమೣ

ଷ.୪୬ଶ
. B. (ݔ)ܨ = ଷమೣ

ଷ.୪୬ଷ
− 1. 

 C. (ݔ)ܨ = 2. 3ଶ௫ . ln3. D. (ݔ)ܨ = ଷమೣ

ଶ.୪୬ଷ
+ 2. 

Câu 30. Cho hai biến cố xung khắc ܣ và ܤ . Biết ܲ(ܣ) = ଵ
ସ

ܣ)ܲ, ∪ (ܤ = ଵ
ଶ
 . Tính ܲ(ܤ) . 

 A. ଵ
ଷ
 . B. ଵ

଼
 . C. ଵ

ସ
 . D. ଷ

ସ
 . 

Câu 31. Cho hàm số ݕ =  có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂

 
Biết giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số lần lượt là ܯ,݉. Giá trị biểu thức ܲ = ଶܯ + ݉ଶ 
bằng 

 A. ܲ = 2. B. ܲ = 1. C. ܲ = ଵ
ସ
. D. ܲ = ଵ

ଶ
. 

Câu 32. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ. Cho điểm 1)ܫ; 2;−2) và mặt phẳng (ܲ): 2ݔ + ݕ2 + ݖ +
5 = 0. Viết phương trình mặt cầu tâm ܫ cắt mặt phẳng (ܲ) theo giao tuyến là một đường tròn có 
diện tích bằng 16ߨ. 

 A. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) + 2)ଶ = 25. B. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) + 2)ଶ = 16. 
 C. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 36. D. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) + 2)ଶ = 9. 
Câu 33. Cho số phức ݖ = 4 − ݅, mô đun của số phức (1 +  bằng ݖ(݅
 A. √34. B. √30. C. 34. D. 30. 
Câu 34. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình chữ nhật với ܤܣ = ܽ, cạnh bên ܵܣ vuông góc với 

đáy và ܵܣ = ܽ (hình vẽ). Góc giữa hai mặt phẳng (ܵܦܣ) và (ܵܥܤ) bằng 
 A. 45°. B. 30°. C. 60°. D. 90°. 

Câu 35. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho 2 điểm 1)ܣ; 2;  Phương trình mặt phẳng trung .(1−;2−;3−)ܤ ,(3
trực của đoạn thẳng ܤܣ là 

 A. ݔ + ݕ + ݖ = 0. B. ݔ + ݕ + ݖ + 6 = 0. C. ݔ + ݕ + ݖ − 6 = 0. D. ݔ − ݕ − ݖ = 0. 
Câu 36. Đầu năm 2020, ông ܣ thành lập một công ty. Tổng tiền ông ܣ dùng để trả lương cho nhân viên 

trong năm 2020 là 1 tỷ đồng. Biết rằng cứ sau mỗi năm thì tổng số tiền dùng để trả cho nhân viên 
trong cả năm đó tăng thêm 15% so với năm trước. Hỏi năm nào dưới đây là năm đầu tiên mà tổng 
số tiền ông ܣ dùng để trả lương cho nhân viên trong cả năm lớn hơn 2 tỷ đồng? 

 A. Năm 2026. B. Năm 2025. C. Năm 2024. D. Năm 2027. 
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Câu 37. Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị của hàm số ݕ = ൝
ݔ− ݇ℎ݅ ݔ < 0
ଶݔ ݇ℎ݅ 0 ≤ ݔ < 2
4 ݇ℎ݅ ݔ ≥ 2

 và các đường 

thẳng ݕ = ݔ2 − ݔ ,1 = −1? 
 A. ସଵ

ଵଶ
. B. 


. C. ଶଽ

ଵଶ
. D. ଵ

ଶ
. 

Câu 38. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy là hình thang vuông tại ܣ và ܦܵ;ܦ vuông góc với mặt đáy 
ܦܣ;(ܦܥܤܣ) = 2ܽ; ܦܵ = ܽ√2. Tính khoảng cách giữa đường thẳng ܦܥ và mặt phẳng (ܵܤܣ). 

 A. ܽ√2. B. √ଷ
ଷ

. C. ଶ
√ଷ

. D. 
√ଶ

. 
Câu 39. Cho số phức ݖ = ܽ + ܾ݅ (ܽ, ܾ ∈ ℝ) thỏa mãn ݖ + ݖ2݅ = 3 + 3݅. Tính giá trị biểu thức: ܲ =

(ܽ + ݅)ଶଵଽ + (ܾ − ݅)ଶଵଽ.  
 A. −2ଵ଼. B. −2ଵଽ. C. −2ଵଵଵ. D. −2ଵଵ. 

Câu 40. Cho một chiếc cốc có dạng hình nón cụt và một viên bi có đường kính bằng chiều cao của cốc. Đổ 
đầy nước vào cốc rồi thả viên bi vào, ta thấy lượng nước tràn ra bằng một phần ba lượng nước đổ 
vào cốc lúc ban đầu. Biết viên bi tiếp xúc với đáy cốc và thành cốc. Tìm tỉ số bán kính của miệng 
cốc và đáy cốc (bỏ qua độ dày của cốc). 

 A. ହା√ଶଵ
ଶ

. B. ହ
ଶ
. C. √21. D. ଶଵା√ହ

ଶ
. 

Câu 41. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình vuông, ܵܣ ⊥ ܣܵ và (ܦܥܤܣ) = ܽ, góc giữa ܵܥ và 
mặt phẳng (ܵܤܣ) bằng 30 (tham khảo hình vẽ). Thể tích của khối chóp ܵ.ܦܥܤܣ bằng 

 
 A. 

య

ଶ
. B. 

య


. C. 

య

ଵଶ
. D. 

య√ଷ


. 
Câu 42. Vật thể parabolide tròn xoay như hình vẽ bên dưới có đáy là hình tròn có diện tích ܤ = 3, chiều cao 

của vật thể là ℎ = 4. 

 
Thể tích của vật thể trên là 

 A. ܸ = 8. B. ܸ = ଵ
ଷ
ܸ .C .ߨ = 6. D. ܸ = ଵ

ସ
 .ߨ

Câu 43. Số giá trị nguyên của tham số ݉ để hàm số ݕ = ௫ାଵ
ଶ௫ା

 nghịch biến trên khoảng (0; 2) là 
 A. 6. B. 5. C. 4. D. 9. 
Câu 44. Tập nghiệm của bất phương trình 9௫ − ݔ)2 + 5). 3௫ + ݔ2)9 + 1) ≥ 0 là 
 A. (−∞;  0] ∪ [2; +∞). B. (−∞;  1] ∪ [2; +∞). 
 C. [1;  2]. D. [0;  1] ∪ [2; +∞). 
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Câu 45. Cho hai vị ܤ,ܣ trí cách nhau 615 m, cùng nằm về một phía bờ sông như hình vẽ: 

 
Khoảng cách từ ܣ và từ ܤ đến bờ sông lần lượt là 118 m và 487 m. Một người đi từ ܣ đến bờ sông 
để lấy nước mang về ܤ, đoạn đường ngắn nhất mà người đó có thể đi gần nhất với giá trị nào sau 
đây? 

 A. 779,8 m. B. 569,5 m. C. 671,4 m. D. 741,2 m. 
Câu 46. Cho hàm số ݕ = ݕ là hàm bậc 4 và đồ thị của hàm số (ݔ)݂ =  :như hình vẽ (ݔ)′݂

 
Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ để hàm số ݕ = (ݔ)݃ = 3݂൫−√ݔ − ݉൯ + ݔ) −
ݔ√(݉ −݉ nghịch biến trên khoảng (0; 3)? 

 A. 2. B. 3. C. 1. D. 4. 
Câu 47. Trong không gian ܱݖݕݔ cho mặt phẳng (ܲ):ݔ + ݕ − ݖ2 + 1 = ;1)ܣ ,0 2; ;1−;1)ܤ ,(1 1). Mặt cầu 

(ܵ) đi qua ܤ ,ܣ và cắt mặt phẳng (ܲ) theo một đường tròn có bán kính nhỏ nhất có tâm ܫ(ܽ;ܾ; ܿ). 
Tính ܽ + ܾ + ܿ. 

 A. 2 B. ଷ
ଶ
C. 3 D. ହ

ଶ
  

Câu 48. Cho hàm số ݕ = ;có đạo hàm liên tục trên đoạn [0 (ݔ)݂ 7] và có đồ thị ݕ = ;trên đoạn [0 (ݔ)′݂ 7] 
như hình vẽ. 

 
Đặt ݃(ݔ) = ݔ2)݂ − 1) biết rằng diện tích các hình phẳng trong hình vẽ lần lượt là ଵܵ = ଶସସ

ଵହ
, ܵଶ =

ଶ଼
ଵହ

,ܵଷ = ଶହଶ଼
ଵହ

 và ݂(0) = 1. Tính ݃(4). 

 A. ହଷ
ଷ

. B. ଶହଽ
ଵହ

. C. ଶସସ
ଵହ

. D. ହହଵ଼
ଵହ

. 
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Câu 49. Cho hai số dương ݕ ,ݔ thỏa mãn logଷ ቀ
௫ା௬

ଷ௬మାଷ௬ା௫
ቁ = ଶݕ3 − ݔ2 − 1. Tìm giá trị lớn nhất của biểu 

thức ܲ = ݕݔ2 − ݔ18 + ݕ72 − 45 trên nửa khoảng (0; 5]. 
 A. 20. B. 15. C. 30. D. 2020. 
Câu 50. Cho số phức ݖ thỏa mãn |ݖ| = 1. GTLN của biểu thức ܲ = ଷݖ| − ݖ + 2| là: 
 A. √13. B. 4. C. 3. D. √. 

------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
B D C D B C D B A C D D D A C C B A D C D C B B B 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
B B C D C D A A A A B A C D A B C A D A A C B B A 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1. Tích phân ݂(ݔ) = ∫ cosݔdݔ
ഏ
య
  bằng 

 A. ଵ
ଶ
. B. √ଷ

ଶ
. C. − √ଷ

ଶ
. D. − ଵ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn B 

ܫ = ∫ cosݔdݔ
ഏ
య
 = sinݔ|

ഏ
య = √ଷ

ଶ
. 

Câu 2. Cho tập ܣ gồm ݊ phần tử (݊ ≥ 1), số hoán vị của tập ܣ là 
 A. (݊!)ଶ. B. ݊ଶ. C. 2. D. ݊!. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có số hoán vị của tập hợp có ݊ phần tử là ݊!. 

Câu 3. Nếu đặt ݑ = ݔ2 + 1 thì ∫ ݔ2) + 1)ସdݔଵ
  bằng 

 A. ଵ
ଶ∫ ଵݑସdݑ

 . B. ∫ ଵݑସdݑ
 . C. ଵ

ଶ∫ ଷݑସdݑ
ଵ . D. ∫ ଷݑସdݑ

ଵ . 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có: ∫ ݔ2) + 1)ସdݔଵ

  = ଵ
ଶ∫ ݔ2) + 1)ସd(2ݔ + 1)ଵ

  = ଵ
ଶ∫ ଷݑସdݑ

ଵ . 
Câu 4. Cho biết log3 = ܽ, log7 = ܾ. Kho đó log630 bằng 
 A. ܽ + ܾ + 2. B. ܽ − ܾ + 4. C. 20ܽ + 10ܾ. D. 2ܽ + ܾ + 1. 

Lời giải 
Chọn D 
 log630 = log(10. 3ଶ. 7) = log10 + 2log3 + log7 = 1 + 2ܽ + ܾ. 

Câu 5. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ∀,ଷݔ ∈ ℝ. Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng 
nào dưới đây? 

 A. (0; +∞). B. (−∞; 0). C. (−∞; +∞). D. (−∞; 1). 
Lời giải 

Chọn B 
Hàm số đã cho nghịch biến ⇔ ଷݔ ≤ 0 ⇔ ݔ ≤ 0. 

Câu 6. Gọi ݖଵ, ݖଶ là hai nghiệm phức của phương trình 2ݖଶ − ݖ3 + 4 = 0. Tính ݓ = ଵ
௭భ

+ ଵ
௭మ

+  .ଶݖଵݖ݅

 A. ݓ = 2 + ଷ
ଶ
݅. B. ݓ = − ଷ

ସ
+ 2݅. C. ݓ = ଷ

ସ
+ 2݅. D. ݓ = ଷ

ଶ
+ 2݅. 

Lời giải 
Chọn C 
Theo định lý Viét ta có ݖଵ + ଶݖ = ଷ

ଶ
ଶݖଵݖ , = 2. 

ݓ = ଵ
௭భ

+ ଵ
௭మ

+ = ଶݖଵݖ݅ ௭భା௭మ
௭భ௭మ

+ = ଶݖଵݖ݅ ଷ
ସ

+ 2݅. 
Câu 7. Hàm số (ݔ)ܨ = cos3ݔ là nguyên hàm của hàm số: 
 A. ݂(ݔ) = 3sin3ݔ. B. ݂(ݔ) = −sin3ݔ. C. ݂(ݔ) = ୱ୧୬ଷ௫

ଷ
. D. ݂(ݔ) = −3sin3ݔ. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có (ݔ)ܨ = cos3(ݔ)′ܨ ⇒ ݔ = −3sin3ݔ. 
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Vậy hàm số (ݔ)ܨ = cos3ݔ là nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = −3sin3ݔ. 
Câu 8. Cho hàm số ݕ =  :có bảng biến thiên như hình sau (ݔ)݂

 
Đồ thị hàm số ݕ =  có đường tiệm cận đứng là (ݔ)݂

 A. ݔ = 1. B. ݔ = −2. C. ݔ = 3. D. ݕ = 3. 
Lời giải 

Chọn B 
Từ bảng biến thiên ta có lim

௫→(ିଶ)ష
(ݔ)݂ = +∞ do đó ݔ = −2 là đường tiệm cận đứng của đồ thị hàm 

số ݕ =  .(ݔ)݂
Câu 9. Phương trình logଶ(ݔ − 1) = 1 có nghiệm là 
 A. ݔ = 3. B. ݔ = 2. C. ݔ = ଵ

ଶ
. D. ݔ = ଵ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn A 
logଶ(ݔ − 1) = 1 ⇔ ݔ − 1 = 2 ⇔ ݔ = 3. 

Câu 10. Đường cong như hình bên là đồ thị của hàm số nào dưới đây? 

 
 A. ݕ = ସݔ− + ଶݔ3 − 2. B. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 − 2. 
 C. ݕ = ଷݔ− + ଶݔ3 − 2. D. ݕ = ଷݔ + ଶݔ3 + 1. 

Lời giải 
Chọn C 
Đồ thị hàm bậc 3 có ܽ < 0. 

Câu 11. Hàm số nào sau đây đồng biến trên khoảng (−∞; +∞)? 
 A. ݕ = ௫ିଵଽ

௫ିଶ
. B. ݕ = ௫ାଵଽ

௫ାଶ
. 

 C. ݕ = ଷݔ− − ݕ .D .ݔ3 = ଷݔ + ݔ20 + 2019. 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có: 
ݕ = ଷݔ + ݔ20 + 2019 ⇒ ′ݕ = ଶݔ3 + 20 > ݔ∀ 0 ∈ ℝ  

Câu 12. Trong không gian Oxݖݕ, mặt cầu (ܵ) ∶ ଶݔ  + ଶݕ + ݖ) − 2)ଶ = 9 có diện tích bằng? 
 A. 18ߨ. B. 9ߨ. C. 12ߨ. D. 36ߨ. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: ܵ = ଶܴߨ4 = .ߨ4 9 =  .ߨ36

Câu 13. Trong không gian ܱݖݕݔ cho ܽ⃗ = (2; 3; 2) và ሬܾ⃗ = (1; 1;−1). Vectơ ܽ⃗ − ሬܾ⃗  có tọa độ là 
 A. (3; 4; 1). B. (−1;−2; 3). C. (3; 5; 1). D. (1; 2; 3). 

Lời giải 
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Chọn D 
Ta có: ܽ⃗ − ሬܾ⃗ = (1; 2; 3). 
Theo lý thuyết: ݑሬ⃗ = ;ଵݕ;ଵݔ) ݒ⃗ ,(ଵݖ = ;ଶݔ) ;ଶݕ ሬ⃗ݑ ଶ) thìݖ − ݒ⃗ = ଵݔ) − ;ଶݔ ଵݕ − ;ଶݕ ଵݖ −  .(ଶݖ

Câu 14. Cho hàm số ݕ = −(ݔ)݂ liên tục trên và có bảng biến thiên như hình bên. Phương trình (ݔ)݂ 2 = 0 
có bao nhiêu nghiệm? 

 
 A. 4. B. 2. C. 1. D. 3. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: ݂(ݔ)− 2 = 0(∗) ⇔ (ݔ)݂ = 2 ⇒ Số nghiệm của phương trình (∗) là số giao điểm của đồ thị 
hàm số ݕ = ݕ và đường thẳng (ݔ)݂ = 2. 
Dựa vào BBT ta thấy đường thẳng ݕ = 2 cắt đồ thị hàm số ݕ =  tại 4 điểm phân biệt nên PT (ݔ)݂
(∗) có 4 nghiệm. 

Câu 15. Cho hàm số ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 3. Khẳng định nào sau đây đúng? 
 A. Hàm số chỉ có đúng một điểm cực trị. B. Hàm số chỉ có đúng 2 điểm cực trị. 
 C. Hàm số có ba điểm cực trị. D. Hàm số không có cực trị. 

Lời giải 
Chọn C 
Hàm số bậc bốn trùng phương ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 3 có ܽ. ܾ = 1. (−2) < 0 nên hàm số có 3 điểm cực 
trị . 

Câu 16. Cho dãy số (ݑ), biết ݑ = 3݊ + 8, ݊ ∈ ℕ∗. Số 56 là số hạng thứ bao nhiêu trong dãy? 
 A. 12. B. 14. C. 16. D. 18. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: 3݊ + 8 = 56 ⇔ ݊ = 16. 

Câu 17. Cho số phức ݖ = −5 + 2݅, phần thực và phần ảo của số phức ̅ݖ lần lượt là 
 A. −5 và 2. B. −5 và −2. C. 5 và −2. D. 5 và 2. 

Lời giải 
Chọn B 
Từ giả thiết ݖ = −5 + 2݅ nên ta có số phức liên hợp của ݖ là ̅ݖ = −5 − 2݅. Khi đó phần thực của ̅ݖ 
là −5 và phần ảo của ̅ݖ là −2. 

Câu 18. Cho hàm số ݂(ݔ) và ݃(ݔ) liên tục trên [0 ;  2] và ∫ ଶݔ݀(ݔ)݂
 = 2, ∫ ଶݔ݀(ݔ)݃

 = −2. Tính 

∫ (ݔ)3݂] + ଶݔ݀[(ݔ)݃
 . 

 A. 4. B. 8. C. 12. D. 6 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có: ∫ (ݔ)3݂] + ଶݔ݀[(ݔ)݃

 = 3∫ ݔ݀(ݔ)݂ +ଶ
 ∫ ଶݔ݀(ݔ)݃

 = 3.2 − 2 = 4. 
Câu 19. Cho hai số phức ݖଵ = 2 − 5݅ và ݖଶ = 3݅ − 4. Phần ảo của số phức ݖଵ −  :ଶ bằngݖ
 A. 8. B. −1. C. 1. D. −8. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: ݖଵ − ଶݖ = 2 − 5݅ − (3݅ − 4) = 6 − 8݅. 
Vậy phần ảo bằng −8. 

Câu 20. Nghiệm lớn nhất của bất phương trình ቀଷ
ସ
ቁ
௫ିଵଶ

≥ ቀସ
ଷ
ቁ
௫
 là 
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 A. 4. B. 9. C. 6. D. 8. 
Lời giải 

Chọn C 

Ta có ቀଷ
ସ
ቁ
௫ିଵଶ

≥ ቀସ
ଷ
ቁ
௫
⇔ ቀସ

ଷ
ቁ
ଵଶି௫

≥ ቀସ
ଷ
ቁ
௫
⇔ 12 − ݔ ≥ ݔ ⇔ ݔ ≤ 6. 

Nghiệm lớn nhất của bất phương trình là ݔ = 6. 
Câu 21. Tìm đạo hàm của hàm số ݕ = ݔ

య
ర(ݔ > 0) ta được 

 A. ݕ′ = ଷ
ସ
ݔ
భ
ర. B. ݕ′ = ିݔ

భ
ర. C. ݕ′ = ଵ

ସ √௫ర . D. ݕ′ = ଷ
ସ √௫ర . 

Lời giải 
Chọn D 
ݕ = ݔ

య
ర ⇒ ′ݕ = ଷ

ସ
ݔ
య
రିଵ = ଷ

ସ
ିݔ

భ
ర = ଷ

ସ √௫ర .  

Câu 22. Trong không gian ܱݖݕݔ, điểm 3)ܯ; 4;−2) thuộc mặt phẳng nào trong các mặt phẳng sau? 
 A. (ܵ):ݔ + ݕ + ݖ + 5 = 0. B. (ܳ):ݔ − 1 = 0. 
 C. (ܴ):ݔ + ݕ − 7 = 0. D. (ܲ): ݖ − 2 = 0. 

Lời giải 
Chọn C 
Thay tọa độ điểm ܯ vào vế trái của các mặt phẳng ta được: 
A −2 − 2 = −4 ≠ 0 ⇒ ܯ ∉ (ܲ). 
B 3 + 4 − 2 + 5 = 10 ≠ 0 ⇒ ܯ ∉ (ܵ). 
C 3 − 1 = 2 ≠ 0 ⇒ ܯ ∉ (ܳ). 
D 3 + 4 − 7 = 0 ⇒ ܯ ∈ (ܴ). 

Câu 23. Đồ thị có hình vẽ sau là đồ thị của hàm số nào? 

 
 A. ݕ = logଶݔ. B. ݕ = logభ

మ
ݕ .C .ݔ = 2௫. D. ݕ = ቀଵ

ଶ
ቁ
௫
. 

Lời giải 
Chọn B 
Đồ thị hình bên là đồ thị của hàm số lôgarít với cơ số ଵ

ଶ
 nhỏ hơn 1. 

Câu 24. Một mặt cầu có diện tích ܵ =  Thể tích của khối cầu giới hạn bởi mặt cầu đó là .ߨ100
 A. ܸ = ସగ

ଷ
. B. ܸ = ହగ

ଷ
. C. ܸ = ܸ .D .ߨ500 = ଵగ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có diện tích mặt cầu ܵ = ଶܴߨ4 = ߨ100 ⇒ ܴ = 5.  
Vậy thể tích hình cầu ܸ = ସగ

ଷ
ܴଷ = ସగ

ଷ
. 5ଷ = ହగ

ଷ
. 

Câu 25. Diện tích toàn phần của khối hộp chữ nhật có các cạnh lần lượt là 2, 3, 4 là: 
 A. 48.B. 52.C. 26.D. 24.  

Lời giải 
Chọn B 
 ௧ܵ = 2(2.4 + 3.4 + 2.3) = 52  
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Câu 26. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho hai điểm 2− ; 1)ܣ ; ; 3)ܤ ;(0   2 ; −8). Tìm một vectơ 
chỉ phương của đường thẳng ܤܣ. 

 A. ݑሬ⃗ = (1 ; −2 ; −4). B. ݑሬ⃗ = (1 ;  2 ; −4). 
 C. ݑሬ⃗ = (2 ;  4 ;  8). D. ݑሬ⃗ = (−1 ;  2 ; −4). 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = (2 ;  4 ; −8). Khi đó ݑሬ⃗ = (1 ;  2 ; −4) là một VTCP của đường thẳng ܤܣ vì ݑሬ⃗ =
ଵ
ଶ
ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ .

 Câu 27. Cho khối nón có chiều cao ℎ = 3 và đường kính đáy ݀ = 4. Thể tích của khối nón đã cho bằng 
 A. 48ߨ. B. 4ߨ. C. 12ߨ. D. 16ߨ. 

Lời giải 
Chọn B 
Bán kính đáy: ݎ = ௗ

ଶ
= 2. 

Ta có công thức thể tích khối nón ܸ = ଵ
ଷ

.ߨ. .ଶݎ ℎ = ଵ
ଷ

.ߨ. 4.3 =  .ߨ4
Phương án nhiễu B: học sinh nhớ nhầm công thức khối trụ 
Phương án nhiễu C: học sinh nhầm bán kính và đường kính 
Phương án nhiễu D: học sinh nhầm bán kính và đường kính, nhầm công thức tính thể tích khối trụ. 

Câu 28. Cho khối chóp có diện tích ܤ = 2 và chiều cao ℎ = 3. Thể tích của khốp chóp bằng 
 A. 6. B. 12. C. 2. D. 3. 

Lời giải 
Chọn C 
ܸ = ଵ

ଷ
ℎ.ܤ. = ଵ

ଷ
. 2.3 = 2. 

Câu 29. Hàm số nào sau đây là một nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = 3ଶ௫ ? 
 A. (ݔ)ܨ = ଷమೣ

ଷ.୪୬ଶ
. B. (ݔ)ܨ = ଷమೣ

ଷ.୪୬ଷ
− 1. 

 C. (ݔ)ܨ = 2. 3ଶ௫ . ln3. D. (ݔ)ܨ = ଷమೣ

ଶ.୪୬ଷ
+ 2. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: ∫ 3ଶ௫dݔ = ଵ

ଶ∫3ଶ௫ . 2dݔ = ଵ
ଶ∫3ଶ௫d(2ݔ) = ଵ

ଶ
. ଷ

మೣ

୪୬ଷ
+  .ܥ

Cho hằng số ܥ = 2 ta được Chọn D 
Câu 30. Cho hai biến cố xung khắc ܣ và ܤ . Biết ܲ(ܣ) = ଵ

ସ
ܣ)ܲ, ∪ (ܤ = ଵ

ଶ
 . Tính ܲ(ܤ) . 

 A. ଵ
ଷ
 . B. ଵ

଼
 . C. ଵ

ସ
 . D. ଷ

ସ
 . 

Lời giải 
Chọn C 
Vì ܣ và ܤ là hai biến cố xung khắc nên ܣ ∩ ܤ = ∅ . 
Khi đó ta có: ܲ(ܣ ∪ (ܤ = ଵ

ଶ
⇔ (ܣ)ܲ + (ܤ)ܲ = ଵ

ଶ
⇔ (ܤ)ܲ = ଵ

ଶ
− ଵ

ସ
= ଵ

ସ
 . 

Câu 31. Cho hàm số ݕ =  có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂

 
Biết giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số lần lượt là ܯ,݉. Giá trị biểu thức ܲ = ଶܯ + ݉ଶ 
bằng 
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 A. ܲ = 2. B. ܲ = 1. C. ܲ = ଵ
ସ
. D. ܲ = ଵ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn D 
Từ bảng biến thiên, ta thấy ܯ = ଵ

ଶ
,݉ = − ଵ

ଶ
. 

Vậy ܲ = ଶܯ + ݉ଶ = ቀଵ
ଶ
ቁ
ଶ

+ ቀ− ଵ
ଶ
ቁ
ଶ

= ଵ
ଶ
. 

Câu 32. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ. Cho điểm 1)ܫ; 2;−2) và mặt phẳng (ܲ): 2ݔ + ݕ2 + ݖ +
5 = 0. Viết phương trình mặt cầu tâm ܫ cắt mặt phẳng (ܲ) theo giao tuyến là một đường tròn có 
diện tích bằng 16ߨ. 

 A. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) + 2)ଶ = 25. B. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) + 2)ଶ = 16. 
 C. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 36. D. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) + 2)ଶ = 9. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: ݀ = ݀൫ܫ; (ܲ)൯ = |ଶ.ଵାଶ.ଶିଶାହ|

√ଶమାଶమାଵమ
= 3. 

Bán kính của đường tròn giao tuyến là: ݎ = ටௌ
గ

= √16 = 4. 

Mặt cầu tâm ܫ cắt mặt phẳng (ܲ) theo giao tuyến là một đường tròn nên ta có: 
ܴଶ = ݀ଶ + ଶݎ = 9 + 16 = 25 ⇒ ܴ = 5. 
Vậy phương trình mặt cầu tâm ܫ, bán kính ܴ = 5 là: (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) + 2)ଶ = 25. 

Câu 33. Cho số phức ݖ = 4 − ݅, mô đun của số phức (1 +  bằng ݖ(݅
 A. √34. B. √30. C. 34. D. 30. 

Lời giải 
Ta có ݖ = 4 − ݅ suy ra ݖ = 4 + ݅. 
(1 + ݖ(݅ = (1 + ݅)(4 + ݅) = 4 + ݅ + 4݅ + ݅ଶ = 3 + 5݅. 
|(1 + |ݖ(݅ = |3 + 5݅| = √3ଶ + 5ଶ = √34. 

Câu 34. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình chữ nhật với ܤܣ = ܽ, cạnh bên ܵܣ vuông góc với 
đáy và ܵܣ = ܽ (hình vẽ). Góc giữa hai mặt phẳng (ܵܦܣ) và (ܵܥܤ) bằng 

 A. 45°. B. 30°. C. 60°. D. 90°. 
Lời giải 

Chọn A 

 
Ta có: (ܵܥܤ) ∩ = (ܦܣܵ)  .ܦܣ // ܥܤ // ݔܵ
Ta chứng minh được ܥܤ ⊥ (ܤܣܵ) ܥܤ ⇒ ⊥ ܤܵ ⇒ ݔܵ ⊥  .ܤܵ
Lại có: ܵܣ ⊥ ⇒ (ܦܥܤܣ) ܣܵ ⊥ ⇒ ܦܣ ܣܵ ⊥  .ݔܵ
Vậy góc giữa mặt phẳng (ܵܥܤ) và (ܵܦܣ) là góc ܣܵܤ = 45°. 

Câu 35. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho 2 điểm 1)ܣ; 2;  Phương trình mặt phẳng trung .(1−;2−;3−)ܤ ,(3
trực của đoạn thẳng ܤܣ là 

 A. ݔ + ݕ + ݖ = 0. B. ݔ + ݕ + ݖ + 6 = 0. C. ݔ + ݕ + ݖ − 6 = 0. D. ݔ − ݕ − ݖ = 0. 
Lời giải 

Chọn A 
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Gọi ܫ là trung điểm của ܤܣ ⇒ ;1−)ܫ 0; 1). 

Phương trình mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng ܤܣ qua 1−)ܫ; 0; 1) nhận ܣܤሬሬሬሬሬ⃗ = (4; 4; 4) là 
vectơ pháp tuyến: 4(ݔ + 1) + ݕ4 + ݖ)4 − 1) = 0 ⇔ ݔ + ݕ + ݖ = 0. 

Câu 36. Đầu năm 2020, ông ܣ thành lập một công ty. Tổng tiền ông ܣ dùng để trả lương cho nhân viên 
trong năm 2020 là 1 tỷ đồng. Biết rằng cứ sau mỗi năm thì tổng số tiền dùng để trả cho nhân viên 
trong cả năm đó tăng thêm 15% so với năm trước. Hỏi năm nào dưới đây là năm đầu tiên mà tổng 
số tiền ông ܣ dùng để trả lương cho nhân viên trong cả năm lớn hơn 2 tỷ đồng? 

 A. Năm 2026. B. Năm 2025. C. Năm 2024. D. Năm 2027. 
Lời giải 

Chọn B 
Số tiền ông ܣ dùng để trả lương cho nhân viên ở năm thứ ݊ (݊ ∈ ℕ,݊ ≥ 2020) là: 

ܶ = 10ଽ ቀ1 + ଵହ
ଵ
ቁ
ିଶଶ

= 10ଽ. 1,15ିଶଶ. 
Năm đầu tiên tổng số tiền ông ܣ dùng để trả lương cho nhân viên trong cả năm lớn hơn 2 tỷ đồng là 
݊, và ݊ thỏa: 
10ଽ. 1,15ିଶଶ > 2. 10ଽ ⇔ ݊− 2020 > logଵ.ଵହ2 ⇔ ݊ ≈ 2024,96. 
Vậy ݊ = 2025. 

Câu 37. Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị của hàm số ݕ = ൝
ݔ− ݇ℎ݅ ݔ < 0
ଶݔ ݇ℎ݅ 0 ≤ ݔ < 2
4 ݇ℎ݅ ݔ ≥ 2

 và các đường 

thẳng ݕ = ݔ2 − ݔ ,1 = −1? 
 A. ସଵ

ଵଶ
. B. 


. C. ଶଽ

ଵଶ
. D. ଵ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn A 

 
Ta có: 
ଶݔ + = ݔ2 − 1 ⇔ ଶݔ − ݔ2 + 1 = 0 ⇔ ݔ = 1 (nghiệm kép). 
ݔ2 + − 1 = 4 ⇔ ݔ = ହ

ଶ
> 2  

Diện tích hình phẳng cần tìm là: 

ܵ = ∫ ൫−ݔ − ݔ2) − 1)൯dݔ
ିଵ + ∫ ൫ݔଶ − ݔ2) − 1)൯dݔଶ

 + ∫ ൫4 − ݔ2) − 1)൯dݔ
ఱ
మ
ଶ   

= ∫ ݔ3−) + 1)dݔ
ିଵ + ∫ ଶݔ) − ݔ2 + 1)dݔଶ

 + ∫ (5 − ݔd(ݔ2
ఱ
మ
ଶ   

= ହ
ଶ

+ ଶ
ଷ

+ ଵ
ସ

= ସଵ
ଵଶ

. 
Câu 38. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy là hình thang vuông tại ܣ và ܦܵ;ܦ vuông góc với mặt đáy 

ܦܣ;(ܦܥܤܣ) = 2ܽ; ܦܵ = ܽ√2. Tính khoảng cách giữa đường thẳng ܦܥ và mặt phẳng (ܵܤܣ). 
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 A. ܽ√2. B. √ଷ
ଷ

. C. ଶ
√ଷ

. D. 
√ଶ

. 
Lời giải 

Chọn C 

 
Gọi ܪ là hình chiếu vuông góc của ܦ trên ܵܣ. Khi đó ta có: 
ቄܤܣ ⊥ ܦܣ
ܤܣ ⊥ ܦܵ  ⇒ ܤܣ ⊥ ⇒ (ܣܦܵ) ܤܣ ⊥ ;ܪܦ ቄܪܦ ⊥ ܤܣ

ܪܦ ⊥ ܣܵ  ⇒ ܪܦ ⊥  .(ܤܣܵ)

Ta có (ܤܣܵ) // ܦܥ ⇒ ݀൫ܦܥ, ൯(ܤܣܵ) = ݀൫ܦ, = ൯(ܤܣܵ) = ܪܦ ௌ.
√ௌమାమ

 = ଶ√ଶ
√

 = ଶ
√ଷ

. 
Câu 39. Cho số phức ݖ = ܽ + ܾ݅ (ܽ, ܾ ∈ ℝ) thỏa mãn ݖ + ݖ2݅ = 3 + 3݅. Tính giá trị biểu thức: ܲ =

(ܽ + ݅)ଶଵଽ + (ܾ − ݅)ଶଵଽ.  
 A. −2ଵ଼. B. −2ଵଽ. C. −2ଵଵଵ. D. −2ଵଵ. 

Lời giải 
Chọn D 
+Ta có: ݖ + ݖ2݅ = 3 + 3݅ ⇔ ܽ + ܾ݅ + 2݅(ܽ − ܾ݅) = 3 + 3݅ ⇔ ܽ + 2ܾ + (2ܽ + ܾ)݅ = 3 + 3݅ 

 ⇔ ቄܽ + 2ܾ = 3
2ܽ + ܾ = 3 ⇔ ቄܽ = 1

ܾ = 1.  
ܲ = (ܽ + ݅)ଶଵଽ + (ܾ − ݅)ଶଵଽ = (1 + ݅)ଶଵଽ + (1− ݅)ଶଵଽ = (1 + ݅)[(1 + ݅)ଶ]ଵଽ + (1− ݅)[(1− ݅)ଶ]ଵଽ

 = (1 + ݅)(2݅)ଵଽ + (1 − ݅)(−2݅)ଵଽ = 2ଵଽ(1 + ݅)݅ − 2ଵଽ(1 − ݅)݅
 = 2ଵଽ(݅ + ݅ଶ − ݅ + ݅ଶ) = 2ଵଽ(−2) = −2ଵଵ .

Câu 40. Cho một chiếc cốc có dạng hình nón cụt và một viên bi có đường kính bằng chiều cao của cốc. Đổ 
đầy nước vào cốc rồi thả viên bi vào, ta thấy lượng nước tràn ra bằng một phần ba lượng nước đổ 
vào cốc lúc ban đầu. Biết viên bi tiếp xúc với đáy cốc và thành cốc. Tìm tỉ số bán kính của miệng 
cốc và đáy cốc (bỏ qua độ dày của cốc). 

 A. ହା√ଶଵ
ଶ

. B. ହ
ଶ
. C. √21. D. ଶଵା√ହ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn A 

C
D

A

S

B

H



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 15    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

 
Gọi ݎଵ, ݎଶ lần lượt là bán kính miệng cốc và đáy cốc, ܴ là bán kính viên bi. Điểm ܱ, ܱ′ lần lượt là 
tâm miệng cốc và đáy cốc. Cắt mô hình đã cho bởi mặt phẳng chứa ܱܱ′ sẽ được thiết diện là hình 
thang cân ܣ′ܤܤܣ′ ngoại tiếp đường tròn bán kính ܴ (như hình bên) ⇒ ′ܣܣ = ′ܤܤ = ଵݎ +   ଶݎ
⇒ ܱܱ′ଶ = ଶ′ܣܣ − ܣܱ) − ଶ(′ܣ′ܱ ⇒ 4ܴଶ = ଵݎ) + ଶ)ଶݎ − ଵݎ) − ଶ)ଶݎ ⇒ ܴଶ =   ଶݎଵݎ
Ta có: ܸá = 3 ܸ ⇒

ଵ
ଷ

ଵଶݎ) + ଶଶݎ + .ߨ(ଶݎଵݎ 2ܴ = 3. ସ
ଷ
  ଷܴߨ

⇔ ଵଶݎ2 + ଶଶݎ2 + ଶݎଵݎ2 = 12ܴଶ = ଶݎଵݎ12 ⇔ ଵଶݎ − ଶݎଵݎ5 + ଶଶݎ = 0  

⇔ ቀభ
మ
ቁ
ଶ
− 5 భ

మ
+ 1 = 0 ⇔ భ

మ
= ହା√ଶଵ

ଶ
 

 
Câu 41. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình vuông, ܵܣ ⊥ ܣܵ và (ܦܥܤܣ) = ܽ, góc giữa ܵܥ và 

mặt phẳng (ܵܤܣ) bằng 30 (tham khảo hình vẽ). Thể tích của khối chóp ܵ.ܦܥܤܣ bằng 

 
 A. 

య

ଶ
. B. 

య


. C. 

య

ଵଶ
. D. 

య√ଷ


. 
Lời giải 

Chọn B 

 
Ta có: ቄܥܤ ⊥ ܤܣ

ܥܤ ⊥ ܣܵ ⇒ ܥܤ ⊥   (ܤܣܵ)
⇒ Hình chiếu vuông góc của đường thẳng ܵܥ lên mặt phẳng (ܵܤܣ) là đường thẳng ܵܤ  
⇒ ൫ܵܥ; ൯(ܤܣܵ) = ܥܵܤ  ⇒ ܥܵܤ = 30. 
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Đặt ܤܣ = ܥܤ = ݔ)ݔ > 0). 
Δܵܥܤ vuông tại ܤ ⇒ 

ௌ
= tan30 = ଵ

√ଷ
 ⇒ ܤܵ =  .3√ݔ

Δܵܤܣ vuông tại ܣ ⇒ ଶܤܵ = ଶܣܵ + ⇒ ଶܤܣ ଶݔ3 = ܽଶ + ⇒ ଶݔ ଶݔ = మ

ଶ
. 

ܵ = ଶݔ = మ

ଶ
 ⇒ ௌܸ. = ଵ

ଷ
. .ܣܵ ܵ = య


. 

Câu 42. Vật thể parabolide tròn xoay như hình vẽ bên dưới có đáy là hình tròn có diện tích ܤ = 3, chiều cao 
của vật thể là ℎ = 4. 

 
Thể tích của vật thể trên là 

 A. ܸ = 8. B. ܸ = ଵ
ଷ
ܸ .C .ߨ = 6. D. ܸ = ଵ

ସ
 .ߨ

Lời giải 
Chọn C 

 
Đường cong parabol có dạng: ݕ = ;ܴ) ଶ và đi qua điểm có tọa độݔܽ ℎ) nên ta có: ݕ = 

ோమ
 ଶݔ

⇒ ݔ = ± ோ√௬
√

. 

Thể tích của khối tròn xoay trên là: ܸ = ߨ ∫ ோమ


ݕdݕ

 = ߨ ோమ


. ଵ
ଶ
= ଶ|ݕ ଵ

ଶ
 .ଶℎܴߨ

Áp dụng công thức ta có: ܸ = ଵ
ଶ
= ଶℎܴߨ ଵ

ଶ
ℎܤ = ଵ

ଶ
. 3.4 = 6. 

Câu 43. Số giá trị nguyên của tham số ݉ để hàm số ݕ = ௫ାଵ
ଶ௫ା

 nghịch biến trên khoảng (0; 2) là 
 A. 6. B. 5. C. 4. D. 9. 

Lời giải 
Chọn A 
Hàm số ݕ = ௫ାଵ

ଶ௫ା
 xác định khi ݔ ≠ ି

ଶ
. 

Ta có: ݕ′ = మିଶ
(ଶ௫ା)మ

. 

Hàm số ݕ = ௫ାଵ
ଶ௫ା

 nghịch biến trên khoảng (0; 2) ⇔ ቊ
݉ଶ − 20 < 0
ି
ଶ
∉ (0; 2)  ⇔ ൞

−√20 < ݉ < √20


ି
ଶ
≤ 0

ି
ଶ
≥ 2

 ⇔

൝
−√20 < ݉ < √20
ቂ݉ ≤ −4
݉ ≥ 0

⇔ −√20 < ݉ ≤ −4
0 ≤ ݉ < √20
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Vì ݉ ∈ ℤ nên ݉ ∈ {−4,0,1,2,3,4}. Vậy có 6 giá trị nguyên của ݉ thỏa mãn yêu cầu bài toán. 
Câu 44. Tập nghiệm của bất phương trình 9௫ − ݔ)2 + 5). 3௫ + ݔ2)9 + 1) ≥ 0 là 
 A. (−∞;  0] ∪ [2; +∞). B. (−∞;  1] ∪ [2; +∞). 
 C. [1;  2]. D. [0;  1] ∪ [2; +∞). 

Lời giải 
Chọn D 
Đặt 3௫ = ݐ ,ݐ > 0. 
Xét phương trình: ݐଶ − ݔ)2 + ݐ(5 + ݔ2)9 + 1) = 0 (1). 
Ta có ߂′ = ݔ) + 5)ଶ − ݔ2)9 + 1) = ଶݔ − ݔ8 + 16 = ݔ) − 4)ଶ nên phương trình (1) luôn có 
nghiệm. 
Nếu ݔ = 4 ⇒ ′߂ = 0 thì phương trình (1) có nghiệm kép ݐ = ݔ + 5. 
Do đó bất phương trình đã cho trở thành 3௫ ≥ ݔ + 5 (luôn đúng khi ݔ = 4). 
Nếu ݔ ≠ 4 ⇒ ′߂ > 0 thì phương trình (1) có hai nghiệm phân biệt ቂݐ = ݔ2 + 1

ݐ = 9 . 
Xét các phương trình 3௫ = 9 ⇔ ݔ = 2 (1) và 3௫ = ݔ2 + 1 ⇔ 3௫ − ݔ2 − 1 = 0 (2). 
Đặt ݂(ݔ) = 3௫ − ݔ2 − 1; ta có ݂′(ݔ) = 3௫ln3− 2 là hàm số đồng biến trên ℝ. 
Lại có ݂(0) = ݂(1) = 0 và ݂′(0) < 0, ݂′(1) > 0 nên ݂′(ݔ) đổi dấu một lần duy nhất trong khoảng 
[0;  1]. 
Vậy phương trình (2) có đúng hai nghiệm ݔ = ݔ ,0 = 1. 
Lập bảng xét dấu cho (1) và (2) ta được tập nghiệm của bất phương trình là ܵ = [0;  1] ∪ [2; +∞). 

Câu 45. Cho hai vị ܤ,ܣ trí cách nhau 615 m, cùng nằm về một phía bờ sông như hình vẽ: 

 
Khoảng cách từ ܣ và từ ܤ đến bờ sông lần lượt là 118 m và 487 m. Một người đi từ ܣ đến bờ sông 
để lấy nước mang về ܤ, đoạn đường ngắn nhất mà người đó có thể đi gần nhất với giá trị nào sau 
đây? 

 A. 779,8 m. B. 569,5 m. C. 671,4 m. D. 741,2 m. 
Lời giải 

 
Áp dụng định lý Pitago ta có ܧܨ = ඥ615ଶ − (487− 118)ଶ = 492݉.  
Gọi ܵ là một điểm trên bờ sông ܧܨ. Đặt ܵܧ = ݔ ⇒ ܨܵ = 492− với 0 ݔ < ݔ < 492(݉).  
Đoạn đường người đó hoàn thành công việc là: ݂(ݔ) = √118ଶ + ଶݔ + ඥ487ଶ + (492−   ଶ(ݔ
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Áp dụng đánh giá √ܽଶ + ܾଶ + √ܿଶ + ݀ଶ ≥ ඥ(ܽ + ܿ)ଶ + (ܾ + ݀)ଶ với ܽ, ܾ, ܿ,݀ > 0. Dấu xảy ra 
khi và chỉ khi 


= 

ௗ
. 

Khi đó ݂(ݔ) = √118ଶ + ଶݔ + ඥ487ଶ + (492− ଶ(ݔ ≥ ඥ(118 + 487)ଶ + (492− ݔ + ଶ(ݔ ≈
779,8.  
Dấu bằng xảy ra khi ଵଵ଼

ସ଼
= ௫

ସଽଶି௫
⇔ ݔ ≈ 95,96.  

Vậy đoạn đường ngắn nhất mà người đó có thể đi gần nhất với giá trị 779,8 m. 
Câu 46. Cho hàm số ݕ = ݕ là hàm bậc 4 và đồ thị của hàm số (ݔ)݂ =  :như hình vẽ (ݔ)′݂

 
Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ để hàm số ݕ = (ݔ)݃ = 3݂൫−√ݔ − ݉൯ + ݔ) −
ݔ√(݉ −݉ nghịch biến trên khoảng (0; 3)? 

 A. 2. B. 3. C. 1. D. 4. 
Lời giải 

Chọn A 
Đặt ݐ = ݔ√− −݉; (ݔ)′ݐ  = − ଵ

ଶ√௫ି
< 0 suy ra ݐ nghịch biến và ݐ ≤ 0. 

Ta có ݔ ∈ (0; 3) ⇒ ݐ∀ ∈ ൫−√3 −݉;−√−݉൯ với ݉ ≤ 0. 
⇒ (ݔ)݃ = (ݐ)3݂ − ଷݐ = ℎ(ݐ). 
Do biến ݐ nghịch biến trên (−∞; 0] nên yêu cầu bài toán trở thành tìm ݉ để hàm số ℎ(ݐ) đồng biến 
trên khoảng ൫−√3 −݉;−√−݉൯ ⇔ ℎ′(ݐ) ≥ ݐ∀,0 ∈ ൫−√3 −݉;−√−݉൯  
⇔ −(ݐ)′݂)3 (ଶݐ ≥ ݐ∀ 0 ∈ ൫−√3−݉;−√−݉൯. 

 
Theo đồ thị ta có đồ thị hàm ݂′(ݔ) nằm trên (ܲ): ݕ = ݔ ଶ khiݔ ∈ (−2; 2) ⇒ yêu cầu bài toán ⇔
൫−√3 −݉;−√−݉൯ ⊂ (−2; 2) và ݐ ≤ 0. 

⇔ ൜−√3−݉ ≥ −2
−√−݉ ≤ 0 

⇔ ൜√3−݉ ≤ 2
√−݉ ≥ 0 

⇔ −1 ≤ ݉ ≤ 0. 

Với ݉ ∈ ℤ ⇒ ݉ ∈ {−1; 0} có 2 giá trị thỏa mãn. 
Câu 47. Trong không gian ܱݖݕݔ cho mặt phẳng (ܲ):ݔ + ݕ − ݖ2 + 1 = ;1)ܣ ,0 2; ;1−;1)ܤ ,(1 1). Mặt cầu 

(ܵ) đi qua ܤ ,ܣ và cắt mặt phẳng (ܲ) theo một đường tròn có bán kính nhỏ nhất có tâm ܫ(ܽ;ܾ; ܿ). 
Tính ܽ + ܾ + ܿ. 

 A. 2 B. ଷ
ଶ
C. 3 D. ହ

ଶ
  

Lời giải 
Chọn C 
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Ta có: 
ܣܮ /+ = ݕlà: 2 ܤܣ thuộc mặt phẳng trung trực của ܫ ⇒ ܤܫ − 1 = 0 ⇒ ܫ ቀܽ; ଵ

ଶ
; ܿቁ. 

+/ ܴ = ܣܮ = ට(ܽ − 1)ଶ + (ܿ − 1)ଶ + ଽ
ସ
,ܫ)݀ , (ܲ)) = |ଶିସାଷ|

ଶ√
 

ଶݎ /+ = ܴଶ − ,ܫ)݀] (ܲ))]ଶ = (ܽ − 1)ଶ + (ܿ − 1)ଶ + ଽ
ସ

= (ଶିସାଷ)మ

ଶସ
. 

Theo bất đẳng thức Bunhiacopxky ta có: 
(ܽ − 2ܿ + 1)ଶ

5 =
(1 ⋅ (ܽ − 1)− 2(ܿ − 1))ଶ

5 ≤
(1ଶ + (−2)ଶ) ⋅ ((ܽ − 1)ଶ + (ܿ − 1)ଶ)

5  

⇒ (ܽ − 1)ଶ + (ܿ − 1)ଶ ≥ (ିଶାଵ)మ

ହ
. 

Suy ra: ݎଶ ≥ (ିଶାଵ)మ

ହ
+ ଽ

ସ
− [ଶ(ିଶାଵ)ାଵ]మ

ଶସ
. 

Đặt ݐ = ܽ − 2ܿ + 1. 

Suy ra: ݎଶ ≥ ସ௧మିଶ௧ାଶହ
ଵଶ

 = ⇔ ଶݎ ≥
ସቀ௧ିఱమቁ

మ
ାଶସ

ଵଶ
≥ 2 ⇔ ݎ ≥ √2 

Vậy ݎ୫୧୬ = √2 khi ቐ
ݐ = ହ

ଶ
ିଵ
ଵ

= ିଵ
ିଶ

⇔ ቊܽ = ଷ
ଶ

ܿ = 0
 ⇒ ܽ + ܾ + ܿ = ଷ

ଶ
+ ଵ

ଶ
+ 0 = 2. 

Câu 48. Cho hàm số ݕ = ;có đạo hàm liên tục trên đoạn [0 (ݔ)݂ 7] và có đồ thị ݕ = ;trên đoạn [0 (ݔ)′݂ 7] 
như hình vẽ. 

 
Đặt ݃(ݔ) = ݔ2)݂ − 1) biết rằng diện tích các hình phẳng trong hình vẽ lần lượt là ଵܵ = ଶସସ

ଵହ
, ܵଶ =

ଶ଼
ଵହ

,ܵଷ = ଶହଶ଼
ଵହ

 và ݂(0) = 1. Tính ݃(4). 

 A. ହଷ
ଷ

. B. ଶହଽ
ଵହ

. C. ଶସସ
ଵହ

. D. ହହଵ଼
ଵହ

. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có ଵܵ = ∫ −(ݔ)′݂| ଶݔ݀|0

 = ଶ|(ݔ)݂ = ݂(2)− ݂(0). 
Mà ଵܵ = ଶସସ

ଵହ
 và ݂(0) = 1 suy ra ݂(2) = ଶସସ

ଵହ
+ 1 = ଶହଽ

ଵହ
. 

Tương tự ܵଶ = ∫ −(ݔ)′݂| ଷݔ݀|0
ଶ = ଶଷ|(ݔ)݂− = ݂(2)− ݂(3)  

Mà ܵଶ = ଶ଼
ଵହ

 và ݂(2) = ଶହଽ
ଵହ

 suy ra ݂(3) = ଶହଽ
ଵହ
− ଶ଼

ଵହ
= ଶଷଵ

ଵହ
. 

ܵଷ = ∫ −(ݔ)′݂| ݔ݀|0
ଷ = ଷ|(ݔ)݂ = ݂(7) − ݂(3)  

Mà ܵଷ = ଶହଶ଼
ଵହ

 và ݂(3) = ଶଷଵ
ଵହ

 suy ra ݂(7) = ଶହଶ଼
ଵହ

+ ଶଷଵ
ଵହ

= ଶହଽ
ଵହ

. 

Do ݃(ݔ) = ݔ2)݂ − 1) nên ݃(4) = ݂(2.4− 1) = ݂(7) = ଶହଽ
ଵହ

. 

Câu 49. Cho hai số dương ݕ ,ݔ thỏa mãn logଷ ቀ
௫ା௬

ଷ௬మାଷ௬ା௫
ቁ = ଶݕ3 − ݔ2 − 1. Tìm giá trị lớn nhất của biểu 

thức ܲ = ݕݔ2 − ݔ18 + ݕ72 − 45 trên nửa khoảng (0; 5]. 
 A. 20. B. 15. C. 30. D. 2020. 



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 20    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: 

logଷ ൬
ݔ + ݕ

ଶݕ3 + ݕ3 + ൰ݔ = ଶݕ3 − ݔ2 − 1

⇔ logଷ(ݔ + (ݕ − logଷ(3ݕଶ + ݕ3 + (ݔ = ଶݕ3 − ݔ2 − 1
⇔ logଷ(ݔ + (ݕ + ݔ2 + 1 = logଷ(3ݕଶ + ݕ3 + (ݔ + ଶݕ3

⇔ logଷ(3ݔ + (ݕ3 + ݔ3 + ݕ3 = logଷ(3ݕଶ + ݕ3 + (ݔ + ଶݕ3 + ݕ3 + ݔ

 

Hàm đặc trưng ݂(ݐ) = logଷݐ + ݐ∀ ݐ > 0 ⇒ (ݐ)′݂ = ଵ
୲୪୬ଷ

+ 1 > ݐ∀ 0 > 0 
⇒ Hàm số đồng biến trên khoảng (0; +∞) 
Do đó: 3ݔ + ݕ3 = ଶݕ3 + ݕ3 + ݔ ⇔ ݔ2 =  ଶݕ3
Thay vào ܲ ta có: ܲ = (ݕ)݂ = ଷݕ3 − ଶݕ27 + ݕ72 − 45 
(ݕ)′݂ ? = ଶݕ9 − ݕ54 + 72 

(ݕ)′݂ ? = 0 ⇔ ݕ = 2
ݕ = 4 

?Ta có bảng biến thiên: 

 
Dựa vào bảng biến thiên ta có giá trị lớn nhất của P là 15 

Câu 50. Cho số phức ݖ thỏa mãn |ݖ| = 1. GTLN của biểu thức ܲ = ଷݖ| − ݖ + 2| là: 
 A. √13. B. 4. C. 3. D. √. 

Lời giải 
Chọn A 
Đặt ݖ = ݔ + ,ݔ) ݅ݕ ݕ ∈ ℝ). 
Theo giả thiết, |ݖ| = 1 ⇒ .ݖ ݖ = 1 và ݔଶ + ଶݕ = 1. 
ܲ = .|ݖ| ଶݖ| − 1 + |ݖ2 = ଶݖ| − 1 + |ݖ2 = ଶݔ| − ଶݕ + ݅ݕݔ2 − 1 + ݔ2 − |݅ݕ2 = ଶݔ)| + ݔ2 − ଶݕ −
1) + ݔ)ݕ2 − 1)݅|  
= ඥ(ݔଶ + ݔ2 − ଶݕ − 1)ଶ + ݔ)ଶݕ4 − 1)ଶ = ඥ(ݔଶ + ݔ2 − 1 + ଶݔ − 1)ଶ + 4(1− ݔ)(ଶݔ − 1)ଶ (vì 
ଶݕ = 1 −  ( ଶݔ
= ଷݔ16√ − ଶݔ4 − ݔ16 + 8. 
Vì ݔଶ + ଶݕ = 1 ⇒ ଶݔ = 1 − ଶݕ ≤ 1 ⇒ −1 ≤ ݔ ≤ 1. 
Xét hàm số ݂(ݔ) = ଷݔ16 − ଶݔ4 − ݔ16 + 8, ݔ ∈ [−1 ;  1]. 

(ݔ)′݂ = ଶݔ48 − ݔ8 − (ݔ)′݂ .16 = 0 ⇔ 
ݔ = − ଵ

ଶ
∈ [−1 ;  1]

ݔ = ଶ
ଷ
∈ [−1 ;  1]

. 

݂(−1) = 4 ; ݂ ቀ− ଵ
ଶ
ቁ = 13 ; ݂ ቀଶ

ଷ
ቁ = ଼

ଶ
 ; ݂(1) = 4. 

⇒ max
[ିଵ ; ଵ]

(ݔ)݂ = ݂ ቀ− ଵ
ଶ
ቁ = 13. 

Vậy maxܲ = √13. 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT  - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
023 

 
Câu 1.   Đạo hàm của hàm số ݂(ݔ) = 2௫ +  là ݔ
 A.  ݂′(ݔ) = 2௫ + 1. B.  ݂′(ݔ) = ଶೣ

୪୬ଶ
+ 1. 

 C.  ݂′(ݔ) = ଶೣ

୪୬ଶ
+ ௫మ

ଶ
. D.  ݂′(ݔ) = 2௫ln2 + 1. 

Câu 2.   Cho ∫ dxଶ(ݔ)݂
ଵ = −3 và ∫ dxଷ(ݔ)݂

ଶ =  4, khi đó tích phân ∫ dxଷ(ݔ)݂
ଵ  bằng 

 A.  −12. B.  7. C.  1. D.  12. 
Câu 3.  Hàm số ݕ = ଷݔ− +    ?ଶ đồng biến trên khoảng nào dưới đâyݔ3
 A.  (2; +∞). B.  (0; 2). C.  (−∞; 0). D.  (−∞; 3). 

Câu 4.  Tích phân ܫ = ∫ ଶ௫ାୡ୭ୱ௫
௫మାୱ୧୬௫

d
ഏ
మ
ഏ
ర

 có giá trị bằng ݔ

 A.  ܫ = lnቀగ
మ

ସ
− 1ቁ − ln ቀగ

మ

ଵ
+ √ଶ

ଶ
ቁ. B.  ܫ = lnቀగ

మ

ସ
+ 1ቁ − ln ቀగ

మ

ଵ
+ √ଶ

ଶ
ቁ. 

 C.  ܫ = lnቀగ
మ

ସ
− 1ቁ + ln ቀగ

మ

ଵ
+ √ଶ

ଶ
ቁ. D.  ܫ = ln ቀగ

మ

ସ
+ 1ቁ+ ln ቀగ

మ

ଵ
+ √ଶ

ଶ
ቁ. 

Câu 5.  Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho tam giác ܥܤܣ với 1)ܣ; 1; ;1−)ܤ ;(1 1; ;1)ܥ ;(0 3; 2). 
Đường trung tuyến xuất phát từ đỉnh ܣ của tam giác ܥܤܣ nhận vectơ ܽ⃗ nào dưới đây là một vectơ 
chỉ phương? 

 A.  ܽ⃗ = (−2; 2; 2). B.  ܽ⃗ = (−1; 2; 1). C.  ܽ⃗ = (−1; 1; 0). D.  ܽ⃗ = (1; 1; 0). 
Câu 6.  Cho hàm số ݕ =  :có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂

 
Số đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ݕ =  là (ݔ)݂

 A.  2. B.  1. C.  3. D.  0. 
Câu 7.   Cho một khối nón có độ dài đường sinh bằng 5 và bán kính đáy bằng 3. Thể tích của khối nón đã 

cho là 
 A.  ଵగ

ଷ
. B.  12ߨ. C.  16ߨ. D.  ଶగ

ଷ
. 

Câu 8.  Nghiệm của phương trình logଶ(ݔ + 9) = 5 là 
 A.  ݔ = 16. B.  ݔ = 41. C.  ݔ = 23. D.  ݔ = 1. 
Câu 9.   Tìm điểm cực đại ݔ của hàm số ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1. 
 A.  ݔ = 0. B.  ݔ = 3. C.  ݔ = −1. D.  ݔ = 1. 
Câu 10.   Dãy số (ݑ): ݑ = (−1) . 3 có ba số hạng đầu tiên lần lượt là 
 A.  −3;−3; 3. B.  −3; 9;−27. C.  3;−3; 3. D.  −3; 3;−3. 
Câu 11.  Cho khối chóp có diện tích đáy bằng 6ܽଶ và thể tích bằng 30ܽଷ. Chiều cao của khối chóp đã cho 

bằng 
 A.  ܽ.  B.  5ܽ.  C.  15ܽ.  D.  9ܽ.  
Câu 12.  Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm trên ℝ và thỏa mãn (ݔ)݂ > ݔ∀ ,0 ∈ (0; 1) và ݂′(ݔ) < ݔ∀ ,0 ∈

(1; 2). Khẳng định nào sau đây là đúng? 
 A. Hàm số đã cho nghịch biến trên (0; 1) và đồng biến trên (1; 2). 
 B. Hàm số đã cho nghịch biến trên (0; 1) và nghịch biến trên (1; 2). 
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 C. Hàm số đã cho đồng biến trên (0; 1) và đồng biến trên (1; 2). 
 D. Hàm số đã cho đồng biến trên (0; 1) và nghịch biến trên (1; 2). 

Câu 13.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai điểm 1)ܣ; ;3−)ܤ ,(5−;3 1;−1). Tìm tọa độ trọng tâm ܩ của tam 
giác ܱܤܣ. 

 A.  ܩ ቀଶ
ଷ

;− ସ
ଷ

;−2ቁ. B.  ܩ ቀ− ଶ
ଷ

;− ସ
ଷ

;−2ቁ. C.  ܩ ቀ− ଶ
ଷ

; ସ
ଷ

;−2ቁ. D.  ܩ ቀ− ଶ
ଷ

;− ସ
ଷ

; 2ቁ. 

Câu 14.  Hàm số (ݔ)ܨ = ݔ + ଵ
௫
 là một nguyên hàm của hàm số nào sau đây? 

 A.  ݂(ݔ) = 1− ଵ
௫మ

. B.  ݂(ݔ) = ௫మ

ଶ
− ଵ

௫మ
. 

 C.  ݂(ݔ) = ௫మ

ଶ
− ln|ݔ| + (ݔ)݂  .D .ܥ = 1 − ln|ݔ|. 

Câu 15.  Cho tập hợp gồm 7 phần tử. Mỗi tập hợp con gồm 3 phần tử của tập hợp ܵ là 
 A.  Số tổ hợp chập 3 của 7 phần tử. B. Một chỉnh hợp chập 3 của 7 phần tử. 
 C.  Một tổ hợp chập 3 của 7 phần tử. D. Số chỉnh hợp chập 3 của 7 phần tử. 
Câu 16.  Tập nghiệm của phương trình ݖଶ − ݖ3 + 3 = 0 trên tập số phức ℂ là? 
 A.  ܵ = ቄଷା√ଷ

ଶ
 ;  ଷି√ଷ

ଶ
ቅ. B. Phương trình vô nghiệm. 

 C.  ܵ = {3݅ ;  −3݅}. D.  ܵ = {1 − 3݅ ; 1 + 3݅}. 
Câu 17.   Đồ thị của hàm số nào dưới đây có dạng như đường cong trong hình vẽ bên dưới? 

 
 A.  ݕ = ଷݔ + ଶݔ2 − 1. B.  ݕ = ସݔ + ݔ + 1. 
 C.  ݕ = ଷݔ2− + ݔ + 1. D.  ݕ = ଷݔ − ଶݔ2 − ݔ + 1. 
Câu 18.   Cho số phức ݖ = −16 + 2݅(4 − 5݅). Tính mođun của ݖ.  
 A.  |ݖ| = 2√7. B.  |ݖ| = 2. C.  |ݖ| = 6. D.  |ݖ| = 10. 
Câu 19.   Cho hàm số có đồ thị như hình vẽ. Đồ thị hàm số trên cắt trục hoành tại bao nhiêu điểm? 

 

 A.  3. B.  4. C.  1. D.  2  
Câu 20.  Cho ∫ ݔd(ݔ)′݂

 = 7 và ݂(ܾ) = 5. Khi đó ݂(ܽ) bằng 
 A.  0. B.  2. C.  −2. D.  12. 

Câu 21.  (Đề CT BGD 2023 mã 102)  Tập nghiệm của bất phương trình 2௫ ≥ 8 là 
 A. [−3; +∞). B. [3; +∞). C. (3; +∞). D. (−3; +∞). 
Câu 22.   Xác định phần ảo của số phức ݖ = 18 − 12݅  
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 A.  −12݅. B.  18. C.  12. D.  −12. 
Câu 23.   Trong không gian tọa độ Oxݖݕ, mặt cầu (S): (x − 1 )ଶ + (y + 2)ଶ + (z − 3)ଶ =  16 có tâm và 

bán kính lần lượt là 
 A.  I(−1 ;  2 ;  −3), R =  16. B.  I(1 ; −2 ;  3), R =  16. 
 C.  I(−1 ;  2 ;  −3), R =  4. D.  I(1 ; −2 ;  3), R =  4. 
Câu 24.  Thể tích khối cầu có bán kính ܴ = 2 bằng 
 A.  16ߨ.  B.  ଷଶగ

ଷ
.  C.  ଵగ

ଷ
.  D.  8ߨ.  

Câu 25.   Hình lập phương có diện tích toàn phần bằng 4ܽଶ thì cạnh của nó tương ứng bằng 
 A.  ܽ.  B.  

√
.  C.  √

ଷ
.  D.  ଶ

ଷ
.  

Câu 26.  Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng? 
 A. Đồ thị của hai hàm số ݕ = logଶݔ và ݕ = logଶ

ଵ
௫
 đối xứng nhau qua trục tung. 

 B. Đồ thị của hai hàm số ݕ = 2௫ và ݕ = logଶݔ đối xứng nhau qua đường thẳng ݕ =  .ݔ
 C. Đồ thị của hai hàm số ݕ = 2௫ và ݕ = ଵ

ଶೣ
 đối xứng nhau qua trục hoành. 

 D. Đồ thị của hai hàm số ݕ = 2௫ và ݕ = logଶݔ đối xứng nhau qua đường thẳng ݕ =  .ݔ−
Câu 27.   Trong không gian ܱݖݕݔ, điểm 3− ;1)ܯ;  2) thuộc mặt phẳng có phương trình nào sau đây? 
 A.  ݔ − ݕ2 − ݖ + 1 = 0. B.  3ݔ − ݕ + ݖ − 2 = 0. 
 C.  2ݔ + ݕ − ݖ + 4 = 0. D.  2ݔ + ݕ − ݖ + 3 = 0. 
Câu 28.   Đặt logଷ2 = ܽ, khi đó logସ27 bằng 
 A.  ଷ

ଶ
. B.  ଶ

ଷ
. C.  ଷ

ଶ
. D.  ଶ

ଷ
. 

Câu 29.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai điểm 1)ܣ; 3; 0) , ;5)ܤ 1;−2). Mặt phẳng trung trực của đoạn 
thẳng ܤܣ có phương trình là 

 A.  2ݔ − ݕ − ݖ − 5 = 0. B.  ݔ + ݕ + ݖ2 − 3 = 0. 
 C.  3ݔ + ݕ2 − ݖ − 14 = 0. D.  ݕ = 2. 
Câu 30.  Trong các hàm số sau: 

(I) ݂(ݔ) = tanଶݔ + 2. 
(II) ݂(ݔ) = ଶ

ୡ୭ୱమ௫
. 

(III) ݂(ݔ) = tanଶݔ + 1. 
Hàm số nào có nguyên hàm là hàm số ݃(ݔ) = tanݔ? 

 A. Chỉ (II), (III). B. (I), (II), (III). 
 C. Chỉ (II). D. Chỉ (III). 

Câu 31.  Trong không gian với hệ trục tọa dộ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ):ݔ + ݕ2 − ݖ2 − 2 = 0, và điểm 
;1)ܫ 2;−3). Mặt cầu tâm ܫ tiếp xúc với mặt phẳng (ܲ) có bán kính là 

 A.  1. B.  3. C.  ଵ
ଷ
. D.  ଵଵ

ଷ
. 

Câu 32.   Cho hàm số ݕ = ݕ xác định và liên tục trên ℝ, đồ thị của hàm số (ݔ)݂ =  .như hình vẽ (ݔ)′݂

 
Giá trị lớn nhất của hàm số ݕ = ;trên đoạn [−1 (ݔ)݂ 2] là 

 A.  ݂(0). B.  ݂(1). C.  ݂(−1). D.  ݂(2). 
Câu 33.  Phần thực của số phức ݖ = (3 − ݅)(1− 4݅) là 
 A.  −13. B.  −1. C.  13. D.  1. 
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Câu 34.  Đầu năm 2016, ông A thành lập một công ty. Tổng số tiền ông A dùng để trả lương cho nhân viên 
trong năm 2016 là 1 tỷ đồng. Biết rằng cứ sau mỗi năm thì tổng số tiền dùng để trả cho nhân viên 
trong cả năm đó tăng thêm 15% so với năm trước. Hỏi năm nào dưới đây là năm đầu tiên mà tổng 
số tiền ông A dùng để trả lương cho nhân viên trong cả 5 năm lớn hơn 2 tỷ đồng? 

 A. Năm 2021 B. Năm 2020 C. Năm 2023 D. Năm 2022 
Câu 35.   Cho hình chóp đều ܵ.ܥܤܣ có ܤܣ = ܣܵ ,ܽ = 2ܽ. Cosin của góc giữa mặt bên và mặt đáy bằng 
 A.  √ହ

ଵହ
. B.  √ଷ


. C.  √ଷ

ଷ
. D.  √ହ

ହ
. 

Câu 36.   Chọn ngẫu nhiên 5 học sinh trong một lớp học gồm 25 nam và 20 nữ. Gọi ܣ là biến cố “Trong 5 
học sinh được chọn có ít nhất 1 học sinh nữ”. Xác suất của biến cố ܣ là 

 A.  ܲ(ܣ) = 1 − మఱఱ

రఱఱ
. B.  ܲ(ܣ) = ଶమఱర

రఱఱ
. 

 C.  ܲ(ܣ) = ଶరరర

రఱఱ
. D.  ܲ(ܣ) = మబఱ

రఱఱ
. 

Câu 37.  Phần gạch chéo trong hình bên dưới là hình phẳng giới hạn bởi đồ thị của hàm số ݂(ݔ) = ݔ) +
ݔ)(1 − 2)ଶ với trục hoành. Hãy tính diện tích ܵ đó. 

 
 A.  ଵହ

ଶ
. B.  ଶ

ସ
. C.  ଶగ

ସ
. D.  ଵହగ

ଶ
. 

Câu 38.  Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đường cao ܵܪ = ଶ
√ଷ

. Gọi ܯ và ܰ lần lượt là trung điểm của ܵܣ  và ܵܤ. 
Khoảng cách giữa đường thẳng ܰܯ và mặt phẳng (ܥܤܣ) bằng: 

 A.  
ଶ
. B.  √ଶ

ଶ
. C.  

ଷ
. D.  √ଷ

ଷ
. 

Câu 39.   (ĐMH 2017-Câu 11) Tìm tất cả các giá trị thực của tham số ݉ sao cho hàm số ݕ = ୲ୟ୬௫ିଶ
୲ୟ୬௫ି

 đồng 

biến trên khoảng ቀ0; గ
ସ
ቁ. 

 A. ݉ ≥ 2 B. ݉ ≤ 0 
 C. 1 ≤ ݉ < 2 D. ݉ ≤ 0 hoặc1 ≤ ݉ < 2 
Câu 40.  Có bao nhiêu giá trị nguyên của ݔ t rong đoạn [0; 2020] thỏa mãn bất phương trình sau 16௫ +

25௫ + 36௫ ≤ 20௫ + 24௫ + 30௫? 
 A.  3. B.  2000. C.  1. D.  1000. 
Câu 41.   Bạn Vân chèo thuyền đi từ điểm ܣ trên bờ sông thẳng, rộng 3 km và muốn đến điểm ܤ cách 8 km 

xuôi dòng trên bờ đối diện càng nhanh càng tốt. Bạn Vân có thể chèo thuyền trực tiếp băng ngang 
con sông đến điểm ܥ rồi từ đó chạy đến ܤ hoặc chèo trực tiếp đến +∞, hoặc chèo đến điểm ܦ nào 
đó giữa ܤ và ܥ rồi chạy đến ܤ. Biết rằng bạn Vân chèo thuyền với vận tốc 6 km/h và chạy với vận 
tốc 8 km/h. Giả sử vận tốc dòng nước không đáng kể so với vận tốc chèo thuyền, điểm ܦ cách 
điểm ܣ bao xa để bạn Vân đến ܤ nhanh nhất? 
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 A.  ଵଶ

√
 km. B.  ଽ൫ଵା√൯

√
 km. C.  3 km. D.  √73 km. 

Câu 42.   Có bao nhiêu số phức ݖ thỏa mãn |ݖ|ଶ = ݖ|2 + |ݖ + 4 và |ݖ − 1− ݅| = ݖ| − 3 + 3݅|? 
 A.  3. B.  1. C.  2. D.  4. 
Câu 43.   Lượng nguyên liệu cần dùng để làm ra một chiếc nón lá được ước lượng qua phép tính diện tích 

xung quanh của mặt nón. Cứ 1 ݇݃ lá dùng để làm nón có thể làm ra số nón có tổng diện tích xung 
quanh là 6,13݉ଶ. Hỏi nếu muốn làm ra 1000 chiếc nón lá giống nhau có đường kính vành nón 
50ܿ݉, chiều cao 30ܿ݉ thì cần khối lượng lá gần nhất với con số nào dưới đây? (coi mỗi chiếc nón 
có hình dạng là một hình nón) 

 A.  38݇݃. B.  50݇݃. C.  76݇݃. D.  48݇݃. 
Câu 44.  Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy là tam giác vuông tại ܥܤܣ ,ܣ = ܥܤ ,30° = ܽ. Hai mặt bên (ܵܤܣ) và 

 tạo với đáy một góc 45°. Thể tích của (ܥܤܵ) cùng vuông góc với mặt phẳng đáy, mặt bên (ܥܣܵ)
khối chóp ܵ.ܥܤܣ là 

 A.  
య

ଵ
. B.  

య

ଽ
. C.  

య

ଷଶ
. D.  

య

ସ
. 

Câu 45.  Săm lốp xe ô tô khi bơm căng đặt nằm trên mặt phẳng nằm ngang có hình chiếu bằng như hình vẽ 
với bán kính đường tròn nhỏ ܴଵ = 20cm, bán kính đường tròn lớn ܴଶ = 30cm và mặt cắt khi cắt 
bởi mặt phẳng đi qua trục, vuông góc với mặt phẳng nằm ngang là hai đường tròn. Bỏ qua độ dày 
của vỏ săm. Tính thể tích không khí được chứa bên trong vỏ săm. 

 
 A.  2500ߨଶcmଷ. B.  600ߨଶcmଷ. C.  1250ߨଶcmଷ. D.  1400ߨଶcmଷ. 
Câu 46.   Cho hàm số bậc ba ݕ = ,ଵݔ có đồ thị là đường cong ở hình bên dưới. Gọi (ݔ)݂  ଶ lần lượt là haiݔ

điểm cực trị thỏa mãn ݔଶ = ଵݔ + 2 và ݂(ݔଵ) − (ଶݔ)3݂ = 0. Đường thẳng song song với trục ܱݔ và 
qua điểm cực tiểu cắt đồ thị hàm số tại điểm thứ hai có hoành độ ݔ và ݔଵ = ݔ + 1. Tính tỉ số ௌభ

ௌమ
 

( ଵܵ và ܵଶ lần lượt là diện tích hai hình phẳng được gạch ở hình bên dưới). 

8 km

3 kmA

B

C

D
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 A.  ଶ

଼
. B.  ହ

଼
. C.  ଷ

଼
. D.  ଷ

ହ
.  

Câu 47.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hình nón có đỉnh ܫ thuộc mặt phẳng (ܲ): ݔ2 − ݕ − ݖ2 − 7 = 0 và 
hình tròn đáy nằm trên mặt phẳng (ܴ): ݔ2 − ݕ − ݖ2 + 8 = 0. Mặt phẳng (ܳ) đi qua điểm 
; 2−; 0)ܣ 0) và vuông góc với trục của hình nón chia hình nón thành hai phần có thể tích lần lượt 
là ଵܸ và ଶܸ ( ଵܸ là thể tích của hình nón chứa đỉnh ܫ). Biết bằng biểu thức ܵ = ଶܸ + ଼

భయ
 đạt giá trị nhỏ 

nhất khi ଵܸ = ܽ, ଶܸ = ܾ. Khi đó tổng ܽଶ + ܾଶ bằng 
 A.  2031. B.  2031ߨଶ. C.  52√3ߨଶ. D.  377√3. 

Câu 48.  Cho số phức ݖ thỏa mãn |ݖ| = 1. Gọi ܯ và ݉ lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của biểu 
thức ܲ = ݖ| + 1| + ଶݖ| − ݖ + 1|. Giá trị của ܯ.݉ bằng 

 A.  ଷ√ଷ
଼

. B.  ଵଷ√ଷ
ସ

. C.  ଵଷ√ଷ
଼

. D.  √ଷ
ଷ

. 
Câu 49.  Cho hàm số ݕ =  .có đồ thị như hình vẽ bên dưới (ݔ)݂

 
Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ thuộc đoạn [−2019; 2019] để hàm số ݕ =
݂(cosݔ + ݔ2 + ݉) đồng biến trên nửa khoảng [0; +∞)? 

 A. 4040. B. 2019. C. 2020. D. 4038. 
Câu 50.  Cho các số thực ܽ, ܾ, ܿ,݀ thỏa mãn logమାమାଶ(4ܽ + 6ܾ − 7) = 1 và 27 . 81ௗ = 6ܿ + 8݀ + 1. 

Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức ܲ = (ܽ − ܿ)ଶ + (ܾ − ݀)ଶ. 
 A.  ଼

ହ
.  B.  ସ

ଶହ
.  C.  

ହ
.  D.  ସଽ

ଶହ
.  

------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
D C B B C A B C A D C D C A C A D D A C B D D B C 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
B D C A D B B B A A A B D D C A A B C C A A B B D 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1.   Đạo hàm của hàm số ݂(ݔ) = 2௫ +  là ݔ
 A.  ݂′(ݔ) = 2௫ + 1. B.  ݂′(ݔ) = ଶೣ

୪୬ଶ
+ 1. 

 C.  ݂′(ݔ) = ଶೣ

୪୬ଶ
+ ௫మ

ଶ
. D.  ݂′(ݔ) = 2௫ln2 + 1. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: ݂′(ݔ) = 2௫ln2 + 1. 

Câu 2.   Cho ∫ dxଶ(ݔ)݂
ଵ = −3 và ∫ dxଷ(ݔ)݂

ଶ =  4, khi đó tích phân ∫ dxଷ(ݔ)݂
ଵ  bằng 

 A.  −12. B.  7. C.  1. D.  12. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có ∫ dxଷ(ݔ)݂

ଵ = ∫ dxଶ(ݔ)݂
ଵ + ∫ dxଷ(ݔ)݂

ଶ =  −3 +  4 =  1. 
Câu 3.  Hàm số ݕ = ଷݔ− +    ?ଶ đồng biến trên khoảng nào dưới đâyݔ3
 A.  (2; +∞). B.  (0; 2). C.  (−∞; 0). D.  (−∞; 3). 

Lời giải 
Chọn B 
Tập xác định: ܦ = ℝ. 
Ta có: ݕ′ = ଶݔ3− + ′ݕ ;ݔ6 = 0 ⇔ ቂݔ = 0

ݔ = ′ݕ ;2 > 0 ⇔ 0 < ݔ < 2. 
Vậy hàm số đồng biến trên khoảng (0; 2). 

Câu 4.  Tích phân ܫ = ∫ ଶ௫ାୡ୭ୱ௫
௫మାୱ୧୬௫

d
ഏ
మ
ഏ
ర

 có giá trị bằng ݔ

 A.  ܫ = lnቀగ
మ

ସ
− 1ቁ − ln ቀగ

మ

ଵ
+ √ଶ

ଶ
ቁ. B.  ܫ = lnቀగ

మ

ସ
+ 1ቁ − ln ቀగ

మ

ଵ
+ √ଶ

ଶ
ቁ. 

 C.  ܫ = lnቀగ
మ

ସ
− 1ቁ + ln ቀగ

మ

ଵ
+ √ଶ

ଶ
ቁ. D.  ܫ = ln ቀగ

మ

ସ
+ 1ቁ+ ln ቀగ

మ

ଵ
+ √ଶ

ଶ
ቁ. 

Lời giải 
Chọn B 

Ta có: ܫ = ∫ ଶ௫ାୡ୭ୱ௫
௫మାୱ୧୬௫

d
ഏ
మ
ഏ
ర

ݔ = ∫ ୢ൫௫మାୱ୧୬௫൯
௫మାୱ୧୬௫

ഏ
మ
ഏ
ర

= ln|ݔଶ + sinݔ| อ
గ
ଶ
గ
ସ

= ln ቀగ
మ

ସ
+ 1ቁ − lnቀగ

మ

ଵ
+ √ଶ

ଶ
ቁ. 

Câu 5.  Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho tam giác ܥܤܣ với 1)ܣ; 1; ;1−)ܤ ;(1 1; ;1)ܥ ;(0 3; 2). 
Đường trung tuyến xuất phát từ đỉnh ܣ của tam giác ܥܤܣ nhận vectơ ܽ⃗ nào dưới đây là một vectơ 
chỉ phương? 

 A.  ܽ⃗ = (−2; 2; 2). B.  ܽ⃗ = (−1; 2; 1). C.  ܽ⃗ = (−1; 1; 0). D.  ܽ⃗ = (1; 1; 0). 
Lời giải 

Chọn C 
Trung điểm ܥܤ có tọa độ 0)ܫ; 2; 1) nên trung tuyến từ ܣ có một vectơ chỉ phương là ܫܣሬሬሬሬ⃗ =
(−1; 1; 0). 

Câu 6.  Cho hàm số ݕ =  :có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂
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Số đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ݕ =  là (ݔ)݂

 A.  2. B.  1. C.  3. D.  0. 
Lời giải 

Chọn A 

Do ቊ
lim
௫→ାஶ

ݕ = 5
lim
௫→ିஶ

ݕ = −3 nên đồ thị hàm số ݕ = ݕ có 2 đường tiệm cận ngang là (ݔ)݂ = ݕ,3− = 5. 

Câu 7.   Cho một khối nón có độ dài đường sinh bằng 5 và bán kính đáy bằng 3. Thể tích của khối nón đã 
cho là 

 A.  ଵగ
ଷ

. B.  12ߨ. C.  16ߨ. D.  ଶగ
ଷ

. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có : ℎଶ = ݈ଶ − ଶݎ = 5ଶ − 3ଶ = 16 ⇒ ℎ = 4. 
Thể tích của khối nón đã cho bằng: ܸ = ଵ

ଷ
ଶℎݎߨ = ଵ

ଷ
.ߨ 4.9 =  .ߨ12

Câu 8.  Nghiệm của phương trình logଶ(ݔ + 9) = 5 là 
 A.  ݔ = 16. B.  ݔ = 41. C.  ݔ = 23. D.  ݔ = 1. 

Lời giải 
Chọn C 
ĐK: ݔ > −9  
Ta có: logଶ(ݔ + 9) = 5 ⇔ ݔ + 9 = 2ହ ⇔ ݔ = 23. 

Câu 9.   Tìm điểm cực đại ݔ của hàm số ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1. 
 A.  ݔ = 0. B.  ݔ = 3. C.  ݔ = −1. D.  ݔ = 1. 

Lời giải 
Chọn A 
ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1 ⇒ ′ݕ = ଷݔ4 − ݔ4

′ݕ = 0 ⇔ 
ݔ = 0
ݔ = 1
ݔ = −1

  

Bảng xét dấu của ݕ′  

 
Điểm cực đại của hàm số là ݔ = 0. 

Câu 10.   Dãy số (ݑ): ݑ = (−1) . 3 có ba số hạng đầu tiên lần lượt là 
 A.  −3;−3; 3. B.  −3; 9;−27. C.  3;−3; 3. D.  −3; 3;−3. 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có ቐ
ଵݑ = (−1). 3 = −3
ଶݑ = (−1)ଶ. 3 = 3
ଷݑ = (−1)ଷ. 3 = −3

. 

Vậy ba số hạng đầu tiên của dãy số trên là −3; 3;−3 nên chọn đáp án ܣ. 
Câu 11.  Cho khối chóp có diện tích đáy bằng 6ܽଶ và thể tích bằng 30ܽଷ. Chiều cao của khối chóp đã cho 

bằng 
 A.  ܽ.  B.  5ܽ.  C.  15ܽ.  D.  9ܽ.  
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Lời giải 
Chọn C 
Theo công thức tính thể tích khối chóp 
Ta có ܸ = ଵ

ଷ
ℎ.ܵ ⇒ ℎ = ଷ

ௌ
= ଷ.ଷୟయ

ୟమ
⇒ ℎ = 15a. Vậy chiều cao của khối chóp đã cho là ℎ = 15a. 

Câu 12.  Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm trên ℝ và thỏa mãn (ݔ)݂ > ݔ∀ ,0 ∈ (0; 1) và ݂′(ݔ) < ݔ∀ ,0 ∈
(1; 2). Khẳng định nào sau đây là đúng? 

 A. Hàm số đã cho nghịch biến trên (0; 1) và đồng biến trên (1; 2). 
 B. Hàm số đã cho nghịch biến trên (0; 1) và nghịch biến trên (1; 2). 
 C. Hàm số đã cho đồng biến trên (0; 1) và đồng biến trên (1; 2). 
 D. Hàm số đã cho đồng biến trên (0; 1) và nghịch biến trên (1; 2). 

Lời giải 
Chọn D 

Từ giả thiết ൜݂′(ݔ) > ݔ∀,0 ∈ (0; 1)
(ݔ)′݂ < ݔ∀,0 ∈ (1; 2) nên ta có hàm số đã cho đồng biến trên (0; 1) và nghịch biến 

trên (1; 2). 

Câu 13.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai điểm 1)ܣ; ;3−)ܤ ,(5−;3 1;−1). Tìm tọa độ trọng tâm ܩ của tam 
giác ܱܤܣ. 

 A.  ܩ ቀଶ
ଷ

;− ସ
ଷ

;−2ቁ. B.  ܩ ቀ− ଶ
ଷ

;− ସ
ଷ

;−2ቁ. C.  ܩ ቀ− ଶ
ଷ

; ସ
ଷ

;−2ቁ. D.  ܩ ቀ− ଶ
ଷ

;− ସ
ଷ

; 2ቁ. 
Lời giải 

Chọn C 
Tọa độ trọng tâm của tam giác ܱܤܣ là ܩ ቀ− ଶ

ଷ
; ସ
ଷ

;−2ቁ. 

Câu 14.  Hàm số (ݔ)ܨ = ݔ + ଵ
௫
 là một nguyên hàm của hàm số nào sau đây? 

 A.  ݂(ݔ) = 1− ଵ
௫మ

. B.  ݂(ݔ) = ௫మ

ଶ
− ଵ

௫మ
. 

 C.  ݂(ݔ) = ௫మ

ଶ
− ln|ݔ| + (ݔ)݂  .D .ܥ = 1 − ln|ݔ|. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: ൫(ݔ)ܨ൯ᇱ = ቀݔ + ଵ

௫
ቁ
ᇱ

= 1 − ଵ
௫మ

. 
Câu 15.  Cho tập hợp gồm 7 phần tử. Mỗi tập hợp con gồm 3 phần tử của tập hợp ܵ là 
 A.  Số tổ hợp chập 3 của 7 phần tử. B. Một chỉnh hợp chập 3 của 7 phần tử. 
 C.  Một tổ hợp chập 3 của 7 phần tử. D. Số chỉnh hợp chập 3 của 7 phần tử. 

Lời giải 
Chọn C 
Sử dụng định nghĩa tổ hợp. 

Câu 16.  Tập nghiệm của phương trình ݖଶ − ݖ3 + 3 = 0 trên tập số phức ℂ là? 
 A.  ܵ = ቄଷା√ଷ

ଶ
 ;  ଷି√ଷ

ଶ
ቅ. B. Phương trình vô nghiệm. 

 C.  ܵ = {3݅ ;  −3݅}. D.  ܵ = {1 − 3݅ ; 1 + 3݅}. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có: Δ = (−3)ଶ − 4.1.3 = −3 = 3݅ଶ. 

Phương trình có hai nghiệm 
ଵݖ = ି(ିଷ)ା√ଷ

ଶ.ଵ

ଶݖ = ି(ିଷ)ି√ଷ
ଶ.ଵ

⇔ 
ଵݖ = ଷ

ଶ
+ √ଷ

ଶ
݅

ଶݖ = ଷ
ଶ
− √ଷ

ଶ
݅
. 

Vậy tập nghiệm của phương trình là: ܵ = ቄଷା√ଷ
ଶ

 ;  ଷି√ଷ
ଶ
ቅ. 

Câu 17.   Đồ thị của hàm số nào dưới đây có dạng như đường cong trong hình vẽ bên dưới? 
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 A.  ݕ = ଷݔ + ଶݔ2 − 1. B.  ݕ = ସݔ + ݔ + 1. 
 C.  ݕ = ଷݔ2− + ݔ + 1. D.  ݕ = ଷݔ − ଶݔ2 − ݔ + 1. 

Lời giải 
Chọn D 
Đồ thị trong hình là đồ thị hàm số bậc ba ݕ = ଷݔܽ + ଶݔܾ + ݔܿ + ݀ với ܽ > 0. Ngoài ra, tung độ 
giao điểm của đồ thị với trục tung dương nên ݀ > 0. 
Vậy chỉ có phương án A là phù hợp. 

Câu 18.   Cho số phức ݖ = −16 + 2݅(4 − 5݅). Tính mođun của ݖ.  
 A.  |ݖ| = 2√7. B.  |ݖ| = 2. C.  |ݖ| = 6. D.  |ݖ| = 10. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có ݖ = −16 + 8݅ − 10݅ଶ = −16 + 8݅ + 10 = −6 + 8݅. 
Suy ra |ݖ| = ඥ(−6)ଶ + 8ଶ = 10. 

Câu 19.   Cho hàm số có đồ thị như hình vẽ. Đồ thị hàm số trên cắt trục hoành tại bao nhiêu điểm? 

 

 A.  3. B.  4. C.  1. D.  2  
Lời giải 

Chọn A 

 

Quan sát đồ thị ta thấy đồ thị cắt trục hoành tại ba điểm phân biệt. 
Câu 20.  Cho ∫ ݔd(ݔ)′݂

 = 7 và ݂(ܾ) = 5. Khi đó ݂(ܽ) bằng 
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 A.  0. B.  2. C.  −2. D.  12. 
Lời giải 

Chọn C 
∫ ݔd(ݔ)′݂
 = 7 ⇔ ݂(ܾ) − ݂(ܽ) = 7 ⇔ ݂(ܽ) = ݂(ܾ) − 7 = −2. 

Câu 21.  (Đề CT BGD 2023 mã 102)  Tập nghiệm của bất phương trình 2௫ ≥ 8 là 
 A. [−3; +∞). B. [3; +∞). C. (3; +∞). D. (−3; +∞). 

Lời giải 
Chọn B 
Bất phương trình 2௫ ≥ 8 ⇔ 2௫ ≥ 2ଷ ⇔ ݔ ≥ 3. 
Vậy tập nghiệm của bất phương trình là [3; +∞). 

Câu 22.   Xác định phần ảo của số phức ݖ = 18 − 12݅  
 A.  −12݅. B.  18. C.  12. D.  −12. 

Lời giải 
Chọn D 
Phần ảo của số phức ݖ = 18 − 12݅ là −12. 

Câu 23.   Trong không gian tọa độ Oxݖݕ, mặt cầu (S): (x − 1 )ଶ + (y + 2)ଶ + (z − 3)ଶ =  16 có tâm và 
bán kính lần lượt là 

 A.  I(−1 ;  2 ;  −3), R =  16. B.  I(1 ; −2 ;  3), R =  16. 
 C.  I(−1 ;  2 ;  −3), R =  4. D.  I(1 ; −2 ;  3), R =  4. 

Lời giải 
Chọn D 
Tọa độ tâm và bán kính cầu là I(1 ; −2 ;  3), R =  4  

Câu 24.  Thể tích khối cầu có bán kính ܴ = 2 bằng 
 A.  16ߨ.  B.  ଷଶగ

ଷ
.  C.  ଵగ

ଷ
.  D.  8ߨ.  

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ܸ = ସ

ଷ
ଷܴߨ = ଷଶ

ଷ
 .ߨ

Câu 25.   Hình lập phương có diện tích toàn phần bằng 4ܽଶ thì cạnh của nó tương ứng bằng 
 A.  ܽ.  B.  

√
.  C.  √

ଷ
.  D.  ଶ

ଷ
.  

Lời giải 
Chọn C 
 Đặt cạnh hình lập phương là ݔ. 

௧ܵ = ଶݔ6 = 4ܽଶ ⇒ ݔ = √
ଷ

. 

Câu 26.  Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng? 
 A. Đồ thị của hai hàm số ݕ = logଶݔ và ݕ = logଶ

ଵ
௫
 đối xứng nhau qua trục tung. 

 B. Đồ thị của hai hàm số ݕ = 2௫ và ݕ = logଶݔ đối xứng nhau qua đường thẳng ݕ =  .ݔ
 C. Đồ thị của hai hàm số ݕ = 2௫ và ݕ = ଵ

ଶೣ
 đối xứng nhau qua trục hoành. 

 D. Đồ thị của hai hàm số ݕ = 2௫ và ݕ = logଶݔ đối xứng nhau qua đường thẳng ݕ =  .ݔ−
Lời giải 

Chọn B 
Mệnh đề “Đồ thị của hai hàm số ݕ = 2௫ và ݕ = ଵ

ଶೣ
 đối xứng nhau qua trục hoành” sai do đồ thị hai 

hàm số này đối xứng nhau qua trục tung. 
Mệnh đề “Đồ thị của hai hàm số ݕ = 2௫ và ݕ = logଶݔ đối xứng nhau qua đường thẳng ݕ =  sai .ݔ−
do đồ thị hai hàm số này đối xứng nhau qua đường thẳng ݕ =  .ݔ
Mệnh đề “Đồ thị của hai hàm số ݕ = logଶݔ và ݕ = logଶ

ଵ
௫
 đối xứng nhau qua trục tung” sai do đồ 

thị hai hàm số này đối xứng nhau qua trục hoành. 
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Mệnh đề “Đồ thị của hai hàm số ݕ = 2௫ và ݕ = logଶݔ đối xứng nhau qua đường thẳng ݕ =  là ” ݔ
đúng. 

Câu 27.   Trong không gian ܱݖݕݔ, điểm 3− ;1)ܯ;  2) thuộc mặt phẳng có phương trình nào sau đây? 
 A.  ݔ − ݕ2 − ݖ + 1 = 0. B.  3ݔ − ݕ + ݖ − 2 = 0. 
 C.  2ݔ + ݕ − ݖ + 4 = 0. D.  2ݔ + ݕ − ݖ + 3 = 0. 

Lời giải 
Chọn D 
Dễ thấy tọa độ điểm 3− ;1)ܯ;  2) thỏa mãn phương trình mặt phẳng 2ݔ + ݕ − ݖ + 3 = 0. 

Câu 28.   Đặt logଷ2 = ܽ, khi đó logସ27 bằng 
 A.  ଷ

ଶ
. B.  ଶ

ଷ
. C.  ଷ

ଶ
. D.  ଶ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn C 
logସ27 = ୪୭యଶ

୪୭యସ
= ଷ

ଶ୪୭యଶ
= ଷ

ଶ
. 

Câu 29.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai điểm 1)ܣ; 3; 0) , ;5)ܤ 1;−2). Mặt phẳng trung trực của đoạn 
thẳng ܤܣ có phương trình là 

 A.  2ݔ − ݕ − ݖ − 5 = 0. B.  ݔ + ݕ + ݖ2 − 3 = 0. 
 C.  3ݔ + ݕ2 − ݖ − 14 = 0. D.  ݕ = 2. 

Lời giải 
Chọn A 
Mặt phẳng trung trực của ܤܣ qua 3)ܫ; 2;−1) là trung điểm ܤܣ và có vectơ ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = (4;−2;−2) là 
vectơ pháp tuyến.Vậy phương trình mặt phẳng cần tìm là: 4(ݔ − 3) − ݕ)2 − 2) − ݖ)2 + 1) = 0 ⇔
ݔ2 − ݕ − ݖ − 5 = 0. 

Câu 30.  Trong các hàm số sau: 
(I) ݂(ݔ) = tanଶݔ + 2. 
(II) ݂(ݔ) = ଶ

ୡ୭ୱమ௫
. 

(III) ݂(ݔ) = tanଶݔ + 1. 
Hàm số nào có nguyên hàm là hàm số ݃(ݔ) = tanݔ? 

 A. Chỉ (II), (III). B. (I), (II), (III). 
 C. Chỉ (II). D. Chỉ (III). 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: ∫(tanଶݔ + 2)dݔ = ∫ ቀ1 + ଵ

ୡ୭ୱమ௫
ቁdݔ = ݔ + tanݔ +  .ܥ

Và: ∫ ଶ
ୡ୭ୱమ௫

dݔ = 2∫ ଵ
ୡ୭ୱమ௫

dݔ = 2tanݔ +  .ܥ

Và: ∫(tanଶݔ + 1)dݔ = ∫ ଵ
ୡ୭ୱమ௫

dݔ = tanݔ +  .ܥ

Câu 31.  Trong không gian với hệ trục tọa dộ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ):ݔ + ݕ2 − ݖ2 − 2 = 0, và điểm 
;1)ܫ 2;−3). Mặt cầu tâm ܫ tiếp xúc với mặt phẳng (ܲ) có bán kính là 

 A.  1. B.  3. C.  ଵ
ଷ
. D.  ଵଵ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn B 
Gọi ܴ là bán kính cầu tâm ܫ tiếp xúc với mặt phẳng (ܲ), ta có 
ܴ = ݀൫ܫ, (ܲ)൯ = |ଵାଶ.ଶିଶ(ିଷ)ିଶ|

ඥଵమାଶమା(ିଶ)మ
= 3. 

Câu 32.   Cho hàm số ݕ = ݕ xác định và liên tục trên ℝ, đồ thị của hàm số (ݔ)݂ =  .như hình vẽ (ݔ)′݂
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Giá trị lớn nhất của hàm số ݕ = ;trên đoạn [−1 (ݔ)݂ 2] là 

 A.  ݂(0). B.  ݂(1). C.  ݂(−1). D.  ݂(2). 
Lời giải 

Chọn B 

(ݔ)′݂ = 0 ⇔ 
ݔ = −1
ݔ = 1
ݔ = 2

. 

Từ đồ thị hàm ݕ =  ta có bảng biến thiên (ݔ)′݂

 
Từ đó suy ra giá trị lớn nhất của hàm số trên [−1; 2] là ݂(1). 
Ghi chú: Không sai sót về mặt chuyên môn. Có điều chỉnh một chút ở bảng biến thiên cho phù hợp 
hơn 

Câu 33.  Phần thực của số phức ݖ = (3 − ݅)(1− 4݅) là 
 A.  −13. B.  −1. C.  13. D.  1. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: ݖ = (3 − ݅)(1− 4݅) = −1 − 13݅. 

Câu 34.  Đầu năm 2016, ông A thành lập một công ty. Tổng số tiền ông A dùng để trả lương cho nhân viên 
trong năm 2016 là 1 tỷ đồng. Biết rằng cứ sau mỗi năm thì tổng số tiền dùng để trả cho nhân viên 
trong cả năm đó tăng thêm 15% so với năm trước. Hỏi năm nào dưới đây là năm đầu tiên mà tổng 
số tiền ông A dùng để trả lương cho nhân viên trong cả 5 năm lớn hơn 2 tỷ đồng? 

 A. Năm 2021 B. Năm 2020 C. Năm 2023 D. Năm 2022 
Lời giải 

Chọn A 
Áp dụng công thức 1. (1 + (ݎ > 2 ⇔ 1. (1 + 0,15) > 2 ⇔ ݊ > 4,96 
Vậy từ năm thứ 5 sau khi thành lập công ty thì tổng tiền lương bắt đầu lớn hơn 2 tỷ đồng. 
Suy ra năm cần tìm là 2016 + 5 = 2021. 

Câu 35.   Cho hình chóp đều ܵ.ܥܤܣ có ܤܣ = ܣܵ ,ܽ = 2ܽ. Cosin của góc giữa mặt bên và mặt đáy bằng 
 A.  √ହ

ଵହ
. B.  √ଷ


. C.  √ଷ

ଷ
. D.  √ହ

ହ
. 

Lời giải 
Chọn A 
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Gọi ܱ là tâm của tam giác ܥܤܣ và ܫ là trung điểm ܥܤ suy ra ܱܵ ⊥  (ܥܤܣ)
Vì (ܵܥܤ) ∩ (ܥܤܣ) =  ܥܤ
ܫܱ ⊂ ܫܱ ,(ܥܤܣ) ⊥  ܫ tại ܥܤ
ܫܵ ⊂ ܫܵ ,(ܥܤܵ) ⊥  .ܫ tại ܥܤ
Nên góc hợp bởi mặt bên (ܵܥܤ) và (ܥܤܣ) là ܵܫܱ . 

Ta có ܵܫ = ଶܤܵ√ − ଶܫܤ = ට4ܽଶ − మ

ସ
= √ଵହ

ଶ
 và ܱܫ = √ଷ


. 

Suy ra cosܵܫܱ = ைூ
ௌூ

=
ೌ√య
ల

ೌ√భఱ
మ

= √ହ
ଵହ

. 

Câu 36.   Chọn ngẫu nhiên 5 học sinh trong một lớp học gồm 25 nam và 20 nữ. Gọi ܣ là biến cố “Trong 5 
học sinh được chọn có ít nhất 1 học sinh nữ”. Xác suất của biến cố ܣ là 

 A.  ܲ(ܣ) = 1 − మఱఱ

రఱఱ
. B.  ܲ(ܣ) = ଶమఱర

రఱఱ
. 

 C.  ܲ(ܣ) = ଶరరర

రఱఱ
. D.  ܲ(ܣ) = మబఱ

రఱఱ
. 

Lời giải 
Chọn A 
Số phần tử của không gian mẫu ݊(ߗ) = ସହହܥ . 
 ”là biến cố “Trong 5 học sinh được chọn có ít nhất 1 học sinh nữ ܣ
⇒  ”là biến cố “Trong 5 học sinh được chọn không học sinh nữ ܣ
⇒ ݊൫ܣ൯ = ଶହହܥ  ⇒ (ܣ)ܲ = 1 − ܲ൫ܣ൯ = 1 − ൫൯

(ఆ)
 = 1 − మఱఱ

రఱఱ
. 

Câu 37.  Phần gạch chéo trong hình bên dưới là hình phẳng giới hạn bởi đồ thị của hàm số ݂(ݔ) = ݔ) +
ݔ)(1 − 2)ଶ với trục hoành. Hãy tính diện tích ܵ đó. 

 
 A.  ଵହ

ଶ
. B.  ଶ

ସ
. C.  ଶగ

ସ
. D.  ଵହగ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn B 
Dựa vào hình vẽ 
Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị của hàm số ݂(ݔ) = ݔ) + ݔ)(1 − 2)ଶ với trục hoành là 

O I

A C

B

S
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ܵ = ∫ ݔ) + ݔ)(1 − 2)ଶ. dݔଶ
ିଵ  = ∫ ଷݔ) − ଶݔ3 + 4)dݔଶ

ିଵ  = ቀ௫
ర

ସ
− ଷݔ + ቁቚݔ4

ିଵ

ଶ
= ଶ

ସ
. 

Câu 38.  Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đường cao ܵܪ = ଶ
√ଷ

. Gọi ܯ và ܰ lần lượt là trung điểm của ܵܣ  và ܵܤ. 
Khoảng cách giữa đường thẳng ܰܯ và mặt phẳng (ܥܤܣ) bằng: 

 A.  
ଶ
. B.  √ଶ

ଶ
. C.  

ଷ
. D.  √ଷ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn D 

 
Vì ܯ và ܰ lần lượt là trung điểm của ܵܣ  và ܵܤ nên ܤܣ ∥ ܰܯ suy ra (ܥܤܣ) ∥ ܰܯ. 
Ta có: ݀൫ܰܯ; ൯(ܥܤܣ) = ݀൫ܯ;  .൯(ܥܤܣ)

Lại có: ܯ là trung điểm của ܵܣ  nên ݀൫ܯ; ൯(ܥܤܣ) = ଵ
ଶ
݀൫ܵ; ൯(ܥܤܣ) = ଵ

ଶ
ܪܵ = √ଷ

ଷ
. 

Vậy ݀൫ܰܯ; ൯(ܥܤܣ) = √ଷ
ଷ

.  

Câu 39.   (ĐMH 2017-Câu 11) Tìm tất cả các giá trị thực của tham số ݉ sao cho hàm số ݕ = ୲ୟ୬௫ିଶ
୲ୟ୬௫ି

 đồng 

biến trên khoảng ቀ0; గ
ସ
ቁ. 

 A. ݉ ≥ 2 B. ݉ ≤ 0 
 C. 1 ≤ ݉ < 2 D. ݉ ≤ 0 hoặc1 ≤ ݉ < 2 

Lời giải 
Chọn D 
Đặt ݐ = tanݔ, vì ݔ ∈ ቀ0; గ

ସ
ቁ ⇒ ݐ ∈ (0; 1) 

Xét hàm số ݂(ݐ) = ௧ିଶ
௧ି

ݐ∀ ∈ (0; 1). Tập xác định:ܦ = ℝ\{݉} 

Ta có ݂′(ݐ) = ଶି
(௧ି)మ

. 

Để hàm số ݕ đồng biến trên khoảng ቀ0; గ
ସ
ቁkhi và chỉ khi: ݂′(ݐ) > 0 ݐ∀ ∈ (0; 1) 

 
       2

2
2 02 0 0;1 ;0 1;20

0;1
1

m
mm t mm

mt m m


                   

CASIO: Đạo hàm của hàm số ta được ݕ′ =
భ

ౙ౩మೣ
(୲ୟ୬௫ି)ି(୲ୟ୬௫ିଶ) భ

ౙ౩మೣ
(୲ୟ୬௫ି)మ

 

Ta nhập vào máy tính thằng ݕ′ \ CALC\Calc ݔ = గ
଼
 ( Chọn giá trị này thuộc ቀ0; గ

ସ
ቁ ) 

\= \݉ =? 1 giá trị bất kỳ trong 4 đáp án. 
Đáp án D ݉ ≥ 2. Ta chọn ݉ = 3. Khi đó ݕ′ = −0,17 < 0 ( Loại) 
Đáp án C 1 ≤ ݉ < 2 Ta chọn ݉ = 1,5. Khi đó ݕ′ = 0,49 > 0 (nhận) 
Đáp án B ݉ ≥ 0 Ta chọn ݉ = 0. Khi đó ݕ′ = 13,6 > 0 (nhận) 
Vậy đáp án B và C đều đúng nên chọn đáp án A 
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Câu 40.  Có bao nhiêu giá trị nguyên của ݔ t rong đoạn [0; 2020] thỏa mãn bất phương trình sau 16௫ +
25௫ + 36௫ ≤ 20௫ + 24௫ + 30௫? 

 A.  3. B.  2000. C.  1. D.  1000. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có 16௫ + 25௫ + 36௫ ≤ 20௫ + 24௫ + 30௫ ⇔ 4ଶ௫ + 5ଶ௫ + 6ଶ௫ ≤ 4௫ . 5௫ + 4௫ . 6௫ + 5௫ . 6௫ ⇔
2[(4௫)ଶ + (5௫)ଶ + (6௫)ଶ] − (2. 4௫ . 5௫ + 2. 4௫ . 6௫ + 2. 5௫ . 6௫) ≤ 0 ⇔ (4௫ − 5௫)ଶ + (4௫ − 6௫)ଶ +

(5௫ − 6௫)ଶ ≤ 0 ⇔ ൝
4௫ − 5௫ = 0
4௫ − 6௫ = 0
5௫ − 6௫ = 0

⇔

⎩
⎪
⎨

⎪
⎧ቀ

ସ
ହ
ቁ
௫

= 1

ቀସ

ቁ
௫

= 1

ቀହ

ቁ
௫

= 1

⇔ ݔ = 0 ∈ [0; 2020]. 

Vậy có 1 giá trị nguyên của ݔ trong đoạn [0; 2020] thỏa mãn bất phương trình.
 Câu 41.   Bạn Vân chèo thuyền đi từ điểm ܣ trên bờ sông thẳng, rộng 3 km và muốn đến điểm ܤ cách 8 km 

xuôi dòng trên bờ đối diện càng nhanh càng tốt. Bạn Vân có thể chèo thuyền trực tiếp băng ngang 
con sông đến điểm ܥ rồi từ đó chạy đến ܤ hoặc chèo trực tiếp đến +∞, hoặc chèo đến điểm ܦ nào 
đó giữa ܤ và ܥ rồi chạy đến ܤ. Biết rằng bạn Vân chèo thuyền với vận tốc 6 km/h và chạy với vận 
tốc 8 km/h. Giả sử vận tốc dòng nước không đáng kể so với vận tốc chèo thuyền, điểm ܦ cách 
điểm ܣ bao xa để bạn Vân đến ܤ nhanh nhất? 

 
 A.  ଵଶ

√
 km. B.  ଽ൫ଵା√൯

√
 km. C.  3 km. D.  √73 km. 

Lời giải 
Chọn A 

 
Đặt ܦܣ = với 3 (km) ݔ ≤ ݔ ≤ √3ଶ + 8ଶ = √73. 

Thời gian đi từ ܣ → ௫ :ܦ


 (h) và thời gian đi từ ܦ → ௫√ି଼ :ܤ
మିଽ

଼
 (h). 

Hàm thời gian ݂(ݔ) = ௫


+ ଼ି√௫మିଽ
଼

= ଵ
ଶସ
൫4ݔ − ଶݔ√3 − 9൯ + ݔ,1 ∈ ൣ3;√73൧. 

(ݔ)′݂ = ଵ
ଶସ
ቀ4− ଷ௫

√௫మିଽ
ቁ = 0 ⇔ ൜4√ݔଶ − 9 = ݔ3

ݔ < −3 ∨ ݔ > 3
⇔ ൜16(ݔଶ − 9) = ଶݔ9

ݔ > 3
⇔ ݔ = ଵଶ

√
∈ ൣ3;√73൧. 

Ta có ݂ ቀଵଶ
√
ቁ = ଼ା√

଼
< ݂൫√73൯ = √ଷ


< ݂(3) = ଷ

ଶ
. 

Vậy min
ൣଷ;√ଷ൧

(ݔ)݂ = ଼ା√
଼

 khi ݔ = ଵଶ
√

. 

Câu 42.   Có bao nhiêu số phức ݖ thỏa mãn |ݖ|ଶ = ݖ|2 + |ݖ + 4 và |ݖ − 1− ݅| = ݖ| − 3 + 3݅|? 

8 km

3 kmA

B

C

D

x

8 km

3 kmA

B

C

D
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 A.  3. B.  1. C.  2. D.  4. 
Lời giải 

Chọn A 
Gọi ݖ = ܽ + ܾ݅, ܽ,ܾ ∈ ܴ. Khi đó theo giả thiết ta có hệ. 

ቊ
ܽଶ + ܾଶ = 2|2 ܽ| + 4
ඥ(ܽ − 1)ଶ + (ܾ − 1)ଶ = ඥ(ܽ − 3)ଶ + (ܾ + 3)ଶ

⇔ ቐ
ܽଶ + ቀିସ

ଶ
ቁ
ଶ

= 4|ܽ| + 4

ܾ = ିସ
ଶ

⇔ ቊ
5ܽଶ − 8ܽ = 16|ܽ|
ܾ = ିସ

ଶ
⇔ ൦

ܽ = 0,ܾ =  −2
ܽ =  ଶସ

ହ
, ܾ =  ଶ

ହ

ܽ = − ଼
ହ

, ܾ =  − ଵସ
ହ

  

Vậy có 3 số phức ݖ thỏa mãn. 
Câu 43.   Lượng nguyên liệu cần dùng để làm ra một chiếc nón lá được ước lượng qua phép tính diện tích 

xung quanh của mặt nón. Cứ 1 ݇݃ lá dùng để làm nón có thể làm ra số nón có tổng diện tích xung 
quanh là 6,13݉ଶ. Hỏi nếu muốn làm ra 1000 chiếc nón lá giống nhau có đường kính vành nón 
50ܿ݉, chiều cao 30ܿ݉ thì cần khối lượng lá gần nhất với con số nào dưới đây? (coi mỗi chiếc nón 
có hình dạng là một hình nón) 

 A.  38݇݃. B.  50݇݃. C.  76݇݃. D.  48݇݃. 
Lời giải 

Chọn B 

 
50ܿ݉ = 0,5݉;  30ܿ݉ = 0,3݉  
Theo đề ta có đường kính ܤܣ = 0,5݉, suy ra bán kính đáy ݎ = 

ଶ
= 0,25݉, đường cao ℎ = 0,3݉  

Độ dài đường sinh ݈ = ଶݎ√ + ℎଶ = √ଵ
ଶ

⇒ ܵ௫ = ݈ݎߨ = .ߨ 0,25. √ଵ
ଶ

= ߨ √ଵ
଼

 (݉ଶ)  

Làm 1000 chiếc nón lá thì có diện tích xung quanh là: 1000.ܵ௫ = ߨ.1000 √ଵ
଼

= .ߨ ଶହ√ଵ
ଶ

 (݉ଶ). 
Cứ 1݇݃ lá dùng để làm nón có thể làm ra số nón có tổng diện tích xung quanh là 6,13݉ଶ, suy ra 
khối lượng lá để làm 1000 chiếc nón là: ߨ. ଶହ√ଵ

ଶ
: 6,13 ≈ 50 ݇݃. 

Câu 44.  Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy là tam giác vuông tại ܥܤܣ ,ܣ = ܥܤ ,30° = ܽ. Hai mặt bên (ܵܤܣ) và 
 tạo với đáy một góc 45°. Thể tích của (ܥܤܵ) cùng vuông góc với mặt phẳng đáy, mặt bên (ܥܣܵ)
khối chóp ܵ.ܥܤܣ là 

 A.  
య

ଵ
. B.  

య

ଽ
. C.  

య

ଷଶ
. D.  

య

ସ
. 

Lời giải 
Chọn C 

OA

S

B
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(ܤܣܵ) ⊥ (ܥܤܣ)
(ܥܣܵ) ⊥ (ܥܤܣ)
(ܤܣܵ) ∩ (ܥܣܵ) = ܣܵ

ቑ ⇒ ܣܵ ⊥  .(ܥܤܣ)

Dựng ܪܣ ⊥ ܥܤ ⇒ ܪܵ ⊥  .(định lý ba đường vuông góc) ܥܤ

Mà 
(ܥܤܵ) ∩ (ܥܤܣ) = ܥܤ
ܪܣ ⊂ (ܥܤܣ)
ܪܵ ⊂ (ܥܤܵ)

ቑ ⇒ ൫(ܵܥܤ), ൯(ܥܤܣ) = (ܪܣ,ܪܵ) = ܣܪܵ = 45°. 

Mặt khác, tam giác ܵܪܣ có ܣመ = 90° suy ra tam giác ܵܪܣ vuông cân đỉnh ܣ hay ܵܣ = ܪܣ =
ଵ
ଶ
ܤܣ = ଵ

ଶ
.ܥܤ cos30° = √ଷ

ସ
. 

Vậy thể tích khối chóp ܵ.ܥܤܣ bằng ௌܸ. = ଵ
ଷ
.ܣܵ ܵ = ଵ

ଷ
. √ଷ
ସ

. ଵ
ଶ

. √ଷ
ସ

.ܽ = య

ଷଶ
. 

Câu 45.  Săm lốp xe ô tô khi bơm căng đặt nằm trên mặt phẳng nằm ngang có hình chiếu bằng như hình vẽ 
với bán kính đường tròn nhỏ ܴଵ = 20cm, bán kính đường tròn lớn ܴଶ = 30cm và mặt cắt khi cắt 
bởi mặt phẳng đi qua trục, vuông góc với mặt phẳng nằm ngang là hai đường tròn. Bỏ qua độ dày 
của vỏ săm. Tính thể tích không khí được chứa bên trong vỏ săm. 

 
 A.  2500ߨଶcmଷ. B.  600ߨଶcmଷ. C.  1250ߨଶcmଷ. D.  1400ߨଶcmଷ. 

Lời giải 
Chọn C 
Trong hệ trục tọa độ ܱݕݔ, xét phương trình đường tròn là ݔଶ + ݕ) − 25)ଶ = 25 suy ra ݕ = 25 ±
√25 −  .ଶݔ
Khi đó thể tích không khí được chứa bên trong vỏ săm là phần không gian được giới hạn bởi hai 

đường cong ቊ݂
(ݔ) = 25 + √25− ଶݔ

(ݔ)݃ = 25 − √25− ଶݔ
 quay quanh trục ܱݔ. 

Vậy thể tích không khí được chứa bên trong vỏ săm bằng 
ܸ = ߨ ∫ ቂ൫25 + √25− ଶ൯ݔ

ଶ
− ൫25 − √25− ଶ൯ݔ

ଶ
ቃ ହݔ݀

ିହ =  .ଶ(cmଷ)ߨ1250
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Câu 46.   Cho hàm số bậc ba ݕ = ,ଵݔ có đồ thị là đường cong ở hình bên dưới. Gọi (ݔ)݂  ଶ lần lượt là haiݔ
điểm cực trị thỏa mãn ݔଶ = ଵݔ + 2 và ݂(ݔଵ) − (ଶݔ)3݂ = 0. Đường thẳng song song với trục ܱݔ và 
qua điểm cực tiểu cắt đồ thị hàm số tại điểm thứ hai có hoành độ ݔ và ݔଵ = ݔ + 1. Tính tỉ số ௌభ

ௌమ
 

( ଵܵ và ܵଶ lần lượt là diện tích hai hình phẳng được gạch ở hình bên dưới). 

 
 A.  ଶ

଼
. B.  ହ

଼
. C.  ଷ

଼
. D.  ଷ

ହ
.  

Lời giải 
Chọn A 
+) Gọi ݂(ݔ) = ଷݔܽ + ଶݔܾ + ݔܿ + ݀, với ܽ > 0 ⇒ (ݔ)′݂ = ଶݔ3ܽ + ݔ2ܾ + ܿ. 
+) Theo giả thiết ta có ݂′(ݔଵ) = (ଶݔ)′݂ = 0 ⇒ (ݔ)′݂ = ݔ)3ܽ − ݔ)(ଵݔ − (ଶݔ = ݔ)3ܽ − ݔ)(ଵݔ −
ଵݔ − 2)  
⇒ (ݔ)′݂ = ݔ)3ܽ − ଵ)ଶݔ − ݔ)6ܽ −  .(ଵݔ
⇒ (ݔ)݂ = ∫ ݔd(ݔ)′݂ = ݔ)ܽ − ଵ)ଷݔ − ݔ)3ܽ − ଵ)ଶݔ +  .ܥ
+) Ta có ݂(ݔଵ) − (ଶݔ)3݂ = 0 ⇒ −(ଵݔ)݂ ଵݔ)3݂ + 2) = 0  
⇔ ܥ − 3(8ܽ − 12ܽ + (ܥ = 0 ⇔ ܥ2− + 12ܽ = 0 ⇔ ܥ = 6ܽ. 
Do đó ݂(ݔ) = ݔ)ܽ − ଵ)ଷݔ − ݔ)3ܽ − ଵ)ଶݔ + 6ܽ. 
+) ܵଶ là diện tích hình chữ nhật có cạnh bằng 3 và và ݂(ݔଶ) = 8ܽ − 12ܽ + 6ܽ = 2ܽ  
+) ଵܵ là diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường ݔ = ݔ = ଵݔ − 1, ݔ = ଶݔ = ଵݔ + ݕ ,2 =
(ଶݔ)݂ = 2ܽ và ݂(ݔ) = ݔ)ܽ − ଵ)ଷݔ − ݔ)3ܽ − ଵ)ଶݔ + 6ܽ nên suy ra 
ଵܵ = ∫ −(ݔ)݂] 2ܽ]dݔ௫భାଶ

௫భିଵ
= ∫ ݔ)ܽ] − ଵ)ଷݔ − ݔ)3ܽ − ଵ)ଶݔ + 4ܽ]dݔ௫భାଶ

௫భିଵ
  

= ቂ(௫ି௫భ)ర

ସ
− 3ܽ (௫ି௫భ)య

ଷ
+ ቃቚݔ4ܽ

௫భିଵ

௫భାଶ
= ଶ

ସ
. 

Vậy ௌభ
ௌమ

= ଶ
଼

. 
Câu 47.  Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hình nón có đỉnh ܫ thuộc mặt phẳng (ܲ): ݔ2 − ݕ − ݖ2 − 7 = 0 và 

hình tròn đáy nằm trên mặt phẳng (ܴ): ݔ2 − ݕ − ݖ2 + 8 = 0. Mặt phẳng (ܳ) đi qua điểm 
; 2−; 0)ܣ 0) và vuông góc với trục của hình nón chia hình nón thành hai phần có thể tích lần lượt 
là ଵܸ và ଶܸ ( ଵܸ là thể tích của hình nón chứa đỉnh ܫ). Biết bằng biểu thức ܵ = ଶܸ + ଼

భయ
 đạt giá trị nhỏ 

nhất khi ଵܸ = ܽ, ଶܸ = ܾ. Khi đó tổng ܽଶ + ܾଶ bằng 
 A.  2031. B.  2031ߨଶ. C.  52√3ߨଶ. D.  377√3. 

Lời giải 
Chọn A 
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Dễ thấy (ܲ) // (ܴ), gọi ܱ là tâm của đường tròn đáy hình nón, ܱ′ = ܱܫ ∩ (ܳ), từ giả thiết ta có 
′ܱܫ = ݀൫ܣ, (ܲ)൯ = ହ

ଷ
; ܱܱ′ = ݀൫ܣ, (ܴ)൯ = ଵ

ଷ
 suy ra ܱܱ′ =  .′ܱܫ2

Gọi ܯ là điểm thuộc đường tròn (ܱ), ܯ′ = ܯܫ ∩ (ܳ), do ܱ′ܯܱ // ′ܯ nên ூைᇱ
ூை

= ைᇱெᇱ
ைெ

= ଵ
ଷ
. 

Do đó ݎଶ = ′ܱܫ Đặt .((ܱ) ଶ lần lượt là bán kính của các đường tròn (ܱ′) vàݎ ଵ vàݎ trong đó) ,ଵݎ3 =
ℎ, khi đó 
భ


=
భ
యగభ

మ
భ
యగ(ଷభ)మ.ଷ

= ଵ
ଶ
⇒ ܸ = 27 ଵܸ ⇒ ଶܸ = ܸ − ଵܸ = 26 ଵܸ. 

ܵ = ଶܸ + ଼
భయ

= 26 ଵܸ + ଼
భయ

= ଶ
ଷ ଵܸ + ଶ

ଷ ଵܸ + ଶ
ଷ ଵܸ + ଼

భయ
≥ 4ට

ଶ
ଷ ଵܸ. ଶ

ଷ ଵܸ. ଶ
ଷ ଵܸ. ଼

భయ
ర = 4ටସହଽ

ଽ
ర . 

Dấu " = " xảy ra khi ଶ
ଷ ଵܸ = ଼

భయ
⇔ ଵܸ = √3. Suy ra ൜ܽ = √3

ܾ = 26√3
. 

Vậy ܽଶ + ܾଶ = 3 + 26ଶ. 3 = 2031. 

Câu 48.  Cho số phức ݖ thỏa mãn |ݖ| = 1. Gọi ܯ và ݉ lần lượt là giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của biểu 
thức ܲ = ݖ| + 1| + ଶݖ| − ݖ + 1|. Giá trị của ܯ.݉ bằng 

 A.  ଷ√ଷ
଼

. B.  ଵଷ√ଷ
ସ

. C.  ଵଷ√ଷ
଼

. D.  √ଷ
ଷ

. 
Lời giải 

Chọn B 
Đặt ݐ = ݖ| + 1| ≤ |ݖ| + 1 = 2 nên ݐ ∈ [0; 2]. 
Do |ݖ| = 1 nên ݖ. ̅ݖ = 1 ⇒ ܲ = ݖ| + 1| + ଶݖ| − ݖ + .ݖ |̅ݖ = ݖ| + 1| + ݖ| + ̅ݖ − 1|. 
Ta có ݐଶ = ݖ| + 1|ଶ = ݖ) + ̅ݖ)(1 + 1) = .ݖ ̅ݖ + ݖ) + (̅ݖ + 1 = 2 + ݖ) + ݖ nên (̅ݖ + ̅ݖ = ଶݐ − 2. 
Vậy ܲ = (ݐ)݂ = ݐ + ଶݐ| − 3|, với ݐ ∈ [0; 2]. 

Khi đó, ݂(ݐ) = ൜ݐ
ଶ + ݐ − 3khi √3 ≤ ݐ ≤ 2
ଶݐ− + ݐ + 3khi 0 ≤ ݐ < √3

 nên ݂′(ݐ) = ൜2ݐ + 1khi √3 < ݐ ≤ 2
ݐ2− + 1khi 0 ≤ ݐ < √3

. 

(ݐ)′݂ = 0 ⇒ ݐ = ଵ
ଶ
. 

݂(0) = 3; ݂ ቀଵ
ଶ
ቁ = ଵଷ

ସ
; ݂൫√3൯ = √3; ݂(2) = 3. 

Vậy ܯ = ଵଷ
ସ

; ݉ = √3 nên ܯ.݉ = ଵଷ√ଷ
ସ

. 
Câu 49.  Cho hàm số ݕ =  .có đồ thị như hình vẽ bên dưới (ݔ)݂
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Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ thuộc đoạn [−2019; 2019] để hàm số ݕ =
݂(cosݔ + ݔ2 + ݉) đồng biến trên nửa khoảng [0; +∞)? 

 A. 4040. B. 2019. C. 2020. D. 4038. 
Lời giải: 

Chọn B 
Ta có ݕ′ = (−sinݔ + 2).݂′(cosݔ + ݔ2 + ݉) 
Hàm số ݕ = ݂(cosݔ + ݔ2 + ݉) liên tục trên nửa khoảng [0; +∞), suy ra: 
Hàm số ݕ = ݂(cosݔ + ݔ2 + ݉) đồng biến trên [0; +∞) khi và chỉ khi (−sinݔ + 2).݂′(cosݔ +
ݔ2 + ݉) ≥ ݔ∀,0 ∈ (0; +∞) (1) 
Do −sinݔ + 2 > ݔ∀,0 ∈ ℝ nên (1) ⇔ ݂′(cosݔ + ݔ2 + ݉) ≥ ݔ∀,0 ∈ (0; +∞) (2) 

Dựa vào đồ thị ta có (2) ⇔ cosݔ + ݔ2 + ݉ ≥ ݔ∀,2 ∈ (0; +∞) 
cosݔ + ݔ2 + ݉ ≤ ݔ∀,0 ∈ (0; +∞) ⇔

cosݔ + ݔ2 ≥ 2 ݔ∀,݉− ∈ (0; +∞) (3ܽ)
cosݔ + ݔ2 ≤ ݔ∀,݉− ∈ (0; +∞) (3ܾ) . 

Xét hàm ݃(ݔ) = cosݔ + ;trên [0 ݔ2 +∞) có ݃′(ݔ) = −sinݔ + 2 > ݔ∀,0 ∈ (0; +∞) nên ݃(ݔ) 
đồng biến trên (0 ; +∞) đồng thời ݃(ݔ) liên tục trên [0; +∞) suy ra min

[;ାஶ)
(ݔ)݃ = ݃(0) = 1 và 

lim
௫→ାஶ

(ݔ)݃ = +∞. Do đó, không có giá trị ݉ thỏa (3ܾ); 
(3ܽ) ⇔ min

[;ାஶ)
(ݔ)݃ ≥ 2 −݉ ⇔ 1 ≥ 2 −݉ ⇔ ݉ ≥ 1. 

Vậy có tất cả 2019 giá trị nguyên của tham số ݉. 
Câu 50.  Cho các số thực ܽ, ܾ, ܿ,݀ thỏa mãn logమାమାଶ(4ܽ + 6ܾ − 7) = 1 và 27 . 81ௗ = 6ܿ + 8݀ + 1. 

Tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức ܲ = (ܽ − ܿ)ଶ + (ܾ − ݀)ଶ. 
 A.  ଼

ହ
.  B.  ସ

ଶହ
.  C.  

ହ
.  D.  ସଽ

ଶହ
.  

Lời giải 
Chọn D 
Ta có logమାమାଶ(4ܽ + 6ܾ − 7) = 1 ⇔ ܽଶ + ܾଶ + 2 = 4ܽ + 6ܾ − 7 ⇔ (ܽ − 2)ଶ + (ܾ − 3)ଶ =
4 (1). 
Lại có 27 . 81ௗ = 6ܿ + 8݀ + 1 ⇔ 3ଷାସௗ = 2(3ܿ + 4݀) + 1 (2). 
Xét hàm số ݂(ݐ) = 3௧ − ݐ2 − 1 trên ℝ. 
Khi đó ݂(ݐ) là hàm số có đạo hàm liên tục trên ℝ và ݂′(ݐ) = 3௧. ln3− 2. 
Vì phương trình ݂′(ݐ) = 0 có đúng một nghiệm ൬ݐ = logଷ ቀ

ଶ
୪୬ଷ
ቁ൰ nên phương trình ݂(ݐ) = 0 có 

tối đa 2 nghiệm. Mặt khác, ݂(0) = ݂(1) = 0 nên ܵ = {0; 1} là tập nghiệm của phương trình 
(ݐ)݂ = 0. 
Do đó, (2) tương đương với 3ܿ + 4݀ = 0 hoặc 3ܿ + 4݀ = 1 (3). 
Trong mặt phẳng với hệ trục tọa độ ܱݕݔ, gọi điểm ܯ có tọa độ (ܽ, ܾ) và điểm ܰ có tọa độ (ܿ,݀). 
Khi đó, từ (1) suy ra ܯ thuộc đường tròn tâm 2)ܫ; 3), bán kính ݎ = 2 và từ (3) suy ra ܰ thuộc 
đường thẳng ߂ଵ: ݔ3 + ݕ4 = 0 hoặc ߂ଶ: ݔ3 + ݕ4 − 1 = 0. 
Ta cần tìm giá trị nhỏ nhất của biểu thức ܲ = (ܽ − ܿ)ଶ + (ܾ − ݀)ଶ =  .ଶܰܯ
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Gọi ܭ,ܪ lần lượt là hình chiếu vuông góc của ܫ lên các đường thẳng Δଵ và Δଶ. 
Nếu ܰ di chuyển trên đường thẳng Δଵ thì ܰܯ ≥ ܰܫ − ܯܫ ≥ ܪܫ − ܰܯ nên ݎ ≥ ଼

ହ
. 

Dấu đẳng thức xảy ra khi ܰ ≡  .với đường tròn ܪܫ là giao điểm của đoạn thẳng ܯ và ܪ
Nếu ܰ di chuyển trên đường thẳng Δଶ thì ܰܯ ≥ ܰܫ − ܯܫ ≥ ܭܫ − ܰܯ nên ݎ ≥ 

ହ
. 

Dấu đẳng thức xảy ra khi ܰ ≡  .với đường tròn ܭܫ là giao điểm của đoạn thẳng ܯ và ܭ
Từ hai trường hợp trên, ta có giá trị nhỏ nhất của ܰܯ bằng 

ହ
. Từ đó, giá trị nhỏ nhất của biểu thức 

ܲ bằng ସଽ
ଶହ

.  
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
024 

 
Câu 1. Đặt ܽ = logଷ4, khi đó logଵ81 bằng 
 A. ଶ

ଷ
. B. ଷ

ଶ
. C. ଶ


. D. 

ଶ
. 

Câu 2. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt cầu có phương trình (ݔ − 2)ଶ + ݕ) + 3)ଶ + ݖ) −
1)ଶ = 8. Tìm tọa độ tâm ܫ và bán kính ܴ của mặt cầu đó 

 A. 3−;2)ܫ; 1); ܴ = 8. B. 3−;2)ܫ; 1); ܴ = 2√2. 
 C. 2−)ܫ; 3;−1); ܴ = 8. D. 2−)ܫ; 3;−1); ܴ = 2√2. 

Câu 3. Cho hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm ݂′(ݔ) = ݔ)ݔ − 1) ଷ ,∀ݔ ∈ ℝ đồng biến trên khoảng nào? 
 A. (1 ; +∞). B. (−1 ;  1). C. (0 ;  1). D. (−∞ ;  0). 
Câu 4. Cho hình nón có bán kính đáy ݎ = 3ܿ݉ và độ dài đường cao ℎ = 4ܿ݉. Thể tích của khối nón đó 

bằng 
 A. 12ߨ ܿ݉ଷ. B. 72ߨ ܿ݉ଷ. C. 27ߨ ܿ݉ଷ. D. 36ߨ ܿ݉ଷ. 
Câu 5. Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, cho ba điểm 1)ܣ ; ; 1− ; 2)ܤ, (1− ; 2   3) , 

; 3−)ܥ  5 ;  1). Tìm tạo độ điểm ܦ sao cho tứ giác ܦܥܤܣ là hình bình hành. 
 A. 2−)ܦ ;  8 ; −3). B. 4−)ܦ ;  8 ; −3). C. 2−)ܦ ;  2 ;  5). D. 4−)ܦ ;  8 ; −5). 
Câu 6. Cho hàm số ݕ = ௫ାଵ

௫ିଶଶ
. Khẳng định nào sau đây đúng? 

 A. Hàm số đồng biến trên ℝ\{2020}. 
 B. Hàm số đồng biến trên khoảng (−∞; 2020) và (2020; +∞). 
 C. Hàm số nghịch biến trên khoảng (−∞; 2020) và (2020; +∞). 
 D. Hàm số nghịch biến trên ℝ\{2020}. 
Câu 7. Cho hàm số ݕ =  có bảng biến thiên được cho như hình vẽ (ݔ)݂

 
Số đường tiệm cận của đồ thị hàm số ݕ =  là (ݔ)݂

 A. 2. B. 4. C. 1. D. 3. 
Câu 8. Đồ thị được cho trong hình vẽ bên là đồ thị của hàm số nào trong các hàm số sau? 
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 A. ݕ = logయ

మ
ݕ .B .ݔ = logభ

మ
ݕ .C .ݔ = (ଵ

ଶ
)௫. D. ݕ = (ଷ

ଶ
)௫. 

Câu 9. Nếu ∫ ଵݔ݀(ݔ)݂
 = −6 và ∫ ସݔ݀(ݔ)݂

ଵ = 7 thì ∫ ସݔ݀(ݔ)݂
  bằng 

 A. 1. B. −42. C. 13. D. −13. 
Câu 10. Đạo hàm của hàm số ݕ =  ଷ làିݔ
 A. ݕ′ = − ଵ

ଷ
′ݕ .ସ Bିݔ =  .ସିݔ3−

 C. ݕ′ = ′ݕ .ସ. Dିݔ− = ିଵ
ଶ
 .ଶିݔ

Câu 11. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho điểm 1)ܣ ; 2 ; ; 1−; 2)ܤ ,(3 4); đường thẳng qua hai điểm ܤ ,ܣ có 
một vectơ chỉ phương ݑሬ⃗  là 

 A. ݑሬ⃗ = (1 ;−1; 1). B. ݑሬ⃗ = (1 ;−3 ; 1). C. ݑሬ⃗ = (3 ; 1 ; 1). D. ݑሬ⃗ = (2;−6; 3). 
Câu 12. Cho số phức ݖ = 3 − 2݅. Tìm phần ảo của số phức ݓ = (1 +  .ݖ(2݅
 A. 4. B. 4i. C. −4. D. 7. 

Câu 13. Hãy tìm tập nghiệm ܵ của bất phương trình ቀଵ
ଶ
ቁ
ଶ௫ାଵ

<  ቀଵ
ଶ
ቁ
ଷ௫ିଶ

? 

 A. ܵ = ቀ− ଵ
ଶ

 ;  3ቁ. B. ܵ = (−∞ ;  3). C. ܵ = (3 ; +∞). D. ܵ = (−∞ ;  −3). 

Câu 14. Cho ܫ = ∫ sinݔcosଶݔdݔ
ഏ
య
 , khẳng định nào sau đây đúng? 

 A. 0 < ܫ < ଵ
ଷ
. B. ଵ

ଶ
< ܫ < ଶ

ଷ
. C. ଶ

ଷ
< ܫ < 1. D. ଵ

ଷ
< ܫ < ଵ

ଶ
. 

Câu 15. Với ݇ và ݊ là hai số nguyên dương tùy ý thỏa mãn ݇ ≤ ݊ − 1, mệnh đề nào dưới đây sai? 
 A. ܥ + ାଵܥ = ܣ .ାଵାଵ. Bܥ = !

(ି)!
. C. ܣ < ܥ .. Dܥ =  .ିܥ

Câu 16. Số phức liên hợp của số phức 5 − 3݅ là 
 A. −5 − 3݅. B. 5 + 3݅. C. −5 + 3݅. D. −3 + 5݅.  
Câu 17. Cho khối lập phương có cạnh bằng 4. Diện tích toàn phần của khối lập phương đã cho bằng 
 A. 144. B. 96. C. 64. D. 24. 

Câu 18. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ cho mặt phẳng (ߙ): ݔ2 − ݕ − ݖ3 = 4. Gọi ܥ ,ܤ ,ܣ lần lượt 
là giao điểm của mặt phẳng (ߙ) với các trục tọa độ ܱݖܱ ,ݕܱ ,ݔ. Thể tích khối tứ diện ܱܥܤܣ bằng 

 A. ଵ
ଽ

. B. 2. C. ଷଶ
ଽ

. D. 1. 
Câu 19. Thể tích của khối chóp có diện tích đáy bằng 3 và chiều cao bằng 4 là 
 A. 12. B. 4. C. 36. D. 8.  
Câu 20. Phương trình 8ݖଶ − ݖ4 + 1 = 0 có nghiệm là 
 A. ݖଵ = ଵ

ସ
+ ଵ

ସ
݅ và ݖଶ = ଵ

ସ
− ଵ

ସ
݅. B. ݖଵ = ଵ

ସ
+ ଵ

ସ
݅ và ݖଶ = ହ

ସ
− ଷ

ସ
݅. 

 C. ݖଵ = ଵ
ସ
− ଵ

ସ
݅ và ݖଶ = ହ

ସ
− ଵ

ସ
݅. D. ݖଵ = ଵ

ସ
+ ଵ

ସ
݅ và ݖଶ = ହ

ସ
− ଵ

ସ
݅. 

Câu 21. Tính tích phân ∫ ଵ
௫
ݔ݀

ଶ  bằng 
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 A. − ହ
ଵ଼

. B. ଶ
ଽ
. C. ln3. D. ln4. 

Câu 22. Cho hàm số ݂(ݔ) có bảng biến thiên như sau: 

 
Số nghiệm của phương trình 2݂(ݔ) + 3 = 0 là 

 A. 2. B. 0. C. 3. D. 1. 
Câu 23. Xác định hàm số có đồ thị dạng sau: 

 
 A. ݕ = ଷݔ− + ଶݔ3 − 1. B. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 − 1. 
 C. ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 − 1. D. ݕ = ଷݔ − ଶݔ3 − 1. 
Câu 24. Nghiệm của phương trình logଷ(ݔ − 1) = logଷ2 là 
 A. ݔ = 5. B. ݔ = 3. C. ݔ = 4. D. ݔ = 2. 
Câu 25. Cho mặt cầu có diện tích bằng ଶ

ଷ
 Bán kính của mặt cầu bằng .ߨ

 A. 

. B. √


. C. √


. D. ଶ

ଷ
. 

Câu 26. Điểm cực đại của đồ thị hàm số ݕ = ଷݔ− + ଶݔ6 − ݔ9 + 4 là: 
 A. (−1; 0). B. (2; 2). C. (1; 0). D. (3; 4). 
Câu 27. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ݔ4 − cosݔ là 
 A. 4 − sinݔ + B. 4 .ܥ + sinݔ +  .ܥ
 C. 2ݔଶ − sinݔ + ଶݔD. 2 .ܥ + sinݔ +  .ܥ
Câu 28. Cho dãy số (ݑ), biết ݑ = (−1) + √݊ + 5, ݊ ∈ ℕ∗. Số hạng thứ 2020 của dãy số đã cho bằng 
 A. −25. B. 24. C. −45. D. 46. 
Câu 29. Do con súc sắc không cân đối nên mỗi khi gieo con súc sắc đó thì xác suất xuất hiện mặt 2 chấm và 

mặt 5 chấm lần lượt là 0,35 và 0,25. Xác suất xuất hiện mặt 2 chấm hoặc mặt 5 chấm là 
 A. 0,4875. B. 0,9125. C. 0,6. D. 0,0875. 

Câu 30. Cho hình lập phương ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′. Góc giữa hai mặt phẳng (ܤ′ܥܦܣ′) và (ܣ′ܦܥܤ′) là 
 A. 45°. B. 90°. C. 60°. D. 30°. 
Câu 31. Diện tích hình phẳng trong hình vẽ sau là. 

y

x
-1

O
1

-2

-1
2-2
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 A. ଼

ଷ
. B. ଵଵ

ଷ
. C. 

ଷ
. D. ଵ

ଷ
. 

Câu 32. Mô đun số phức nghịch đảo của số phức ݖ = (1− ݅)ଶ bằng 
 A. ଵ

ଶ
. B. 2. C. ଵ

√ଶ
. D. √5. 

Câu 33. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho 1)ܣ; ;2)ܤ ,(2−;1 0; 3) và 2−)ܥ; 4; 1). Mặt phẳng đi qua điểm ܣ và 
vuông góc với đường thẳng ܥܤ có phương trình là 

 A. 2ݔ + ݕ2 + ݖ − 2 = 0. B. ݔ + ݕ − ݖ2 + 2 = 0. 
 C. ݔ + ݕ − ݖ2 − 6 = 0. D. 2ݔ − ݕ2 + ݖ + 2 = 0. 
Câu 34. Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên [−1 ; 5] và có đồ thị như hình vẽ bên dưới. Gọi ܯ và ݉ lần lượt là 

giá trị lớn nhất và nhỏ nhất của hàm số đã cho trên [−1 ; 5]. Giá trị của ܯ −݉ bằng 
 A. 4. B. 1. C. 6. D. 5. 
Câu 35. Ông Bốn dự định gửi vào ngân hàng một số tiền với lãi suất 6,9% một năm. Biết rằng, cứ sau mỗi 

năm số tiền lãi sẽ được nhập vào vốn ban đầu. Tính số tiền tối thiểu ݔ (triệu đồng,) ݔ ∈ ℕ ông Bốn 
gửi vào ngân hàng để sau 2 năm số tiên lãi đủ mua một chiếc xe máy có giá trị 32 triệu đồng. 

 A. 224 triệu đồng. B. 252 triệu đồng. C. 242 triệu đồng. D. 225 triệu đồng. 
Câu 36. Cho hình chóp ܵ.ܦܤܥܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình vuông cạnh ܽ. Cạnh bên ܵܣ vuông góc với đáy và 

ܣܵ = ܽ. Tính khoảng cách từ đường thẳng ܦܣ đến mặt phẳng (ܵܥܤ). 
 A. √

ଷ
. B. √


. C. √ଶ

ଶ
. D. √ଷ

ଶ
. 

Câu 37. Nếu ∫ ݔd(ݔ)݂ = e௫ − sinଶݔ +  bằng (ݔ)݂ thì ܥ
 A. e௫ − sin2ݔ. B. e௫ + cosଶݔ. C. e௫ − 2sinݔ. D. e௫ + 2sinݔ. 
Câu 38. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, viết phương trình mặt cầu (ܵ) có tâm 0)ܫ; 1;−1) và tiếp xúc 

với mặt phẳng (ܲ): ݔ2 − ݕ + ݖ2 − 3 = 0  
 A. ݔଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 2. B. ݔଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 4. 
 C. ݔଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 4. D. ݔଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 4. 
Câu 39. Tập nghiệm của bất phương trình 3௫ ≤ 4 − ଵ

ଷೣషభ
 là 

 A. (−∞; 0]. B. [1; +∞). C. [0; 1]. D. (0; 1). 
Câu 40. Một đồ chơi được thiết kế gồm hai mặt cầu ( ଵܵ), (ܵଶ) có cùng bán kính ܴ thỏa mãn tính chất: tâm 

của ( ଵܵ) thuộc (ܵଶ) và ngược lại (xem hình vẽ). Tính thể tích phần chung ܸ của hai khối cầu tạo 
bởi ( ଵܵ) và (ܵଶ). 

 
 A. ହగோ

య

ଵଶ
. B. ଶగோ

య

ହ
. C. ܴߨଷ. D. గோ

య

ଶ
. 
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Câu 41. Người ta cần xây một hồ chứa nước với dạng khối hộp chữ nhật không nắp có thể tích bằng 
ହ
ଷ

 mଷ. Đáy hồ là hình chữ nhật có chiều dài gấp đôi chiều rộng. Giá thuê nhân công để xây hồ là 
500.000 đồng /mଶ. Khi đó, kích thước của hồ nước sao cho chi phí thuê nhân công thấp nhất là 

 A. Một đáp án khác. B. Chiều dài 20m chiều rộng 10m chiều cao 
ହ


m. 

 C. Chiều dài 10m chiều rộng 5m chiều cao ଵ
ଷ

m. D. Chiều dài 30m chiều rộng 15m chiều cao 
ଵ
ଶ

m. 
Câu 42. Có bao nhiêu số phức ݖ thỏa mãn |ݖ + 1 − 4݅| = 3 và (ݖ + ݖ)(3݅ − 3) là số thực? 
 A. 1. B. 3. C. 0. D. 2. 
Câu 43. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số ݉ để hàm số ݕ = ୡ୭ୱ௫ିଶ

ୡ୭ୱ௫ି
 đồng biến trên khoảng ቀ0;గ

ଶ
ቁ.  

 A. ݉ ∈ (0;  + ∞). B. ݉ ∈ [1;  2). C. ݉ ∈ (−∞;  0]. D. ݉ ∈ (2; +∞). 
Câu 44. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có ܵܥܣ,ܤܣ,ܣ đôi một vuông góc với nhau và ܵܣ = ܤܣ =  Biết rằng .ܥܣ2

khoảng cách từ ܣ đến mặt phẳng (ܵܥܤ) bằng ܽ. Hãy tính theo ܽ thể tích khối chóp ܵ.ܥܤܣ? 
 A. √ଷ

ସ
ܽଷ. B. √


ܽଷ. C. ଶ√

ଷ
ܽଷ. D. √

ଶ
ܽଷ. 

Câu 45. Một khối đồ chơi có dạng khối nón, chiều cao bằng 20 cm, trong đó có chứa một lượng nước. Nếu 
đặt khối đồ chơi theo hình Hଵ thì chiều cao lượng nước bằng ଶ

ଷ
 chiều cao của khối nón. Hỏi nếu đặt 

khối đồ chơi theo hình Hଶ thì chiều cao ℎ′ của lượng nước trong khối đó gần với giá trị nào sau 
đây? 

 
 A. ℎ′ ≈ 5,09 (cm). B. ℎ′ ≈ 6,67 (cm). C. ℎ′ ≈ 2,21 (cm). D. ℎ′ ≈ 5,9 3(cm). 
Câu 46. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai điểm 1)ܣ; 2; ;0)ܤ ,(4 0; 1) và mặt cầu (ܵ): ݔ) + 1)ଶ +

ݕ) − 1)ଶ + ଶݖ = 4. Mặt phẳng (ܲ):ܽݔ + ݕܾ + ݖܿ + 3 = 0 đi qua ܤ ,ܣ và cắt mặt cầu (ܵ) theo 
giao tuyến là một đường tròn có bán kính nhỏ nhất. Tính ܶ = ܽ + ܾ + ܿ. 

 A. ܶ = − ଷ
ସ
. B. ܶ = ଷଷ

ହ
. C. ܶ = ଶ

ସ
. D. ܶ = ଷଵ

ହ
. 

Câu 47. Tìm số phức ݖ thỏa mãn |ݖ − 1 − ݅| = 5 và biểu thức ܶ = ݖ| − 7 − 9݅| + ݖ|2 − 8݅| đạt giá trị nhỏ 
nhất. 

 A. ݖ = 1 + 6݅. B. ݖ = 1 + 6݅ và ݖ = 5 − 2݅. 
 C. ݖ = 4 + 5݅. D. ݖ = 5 − 2݅. 
Câu 48. Cho hàm số ݂(ݔ) = ସݔܽ + ଷݔܾ + ଶݔܿ + (ݔ)݃ và hàm số ݔ3 = ଷݔ݉ + ଶݔ݊ − ,ܽ với ;ݔ ܾ, ܿ,݉,݊ ∈

ℝ. Biết hàm số ݕ = −(ݔ)݂ ;có ba điểm cực trị là −1 (ݔ)݃ 2 và 3. Diện tích hình phẳng giới hạn 
bởi ݕ = ݕ và (ݔ)′݂ =  bằng (ݔ)′݃

 A. ଵ . B. ସଽ . C. ଷଶଷ . D. ଵଽ . 

Câu 49. Cho các số dương ݔ, thỏa mãn logହ ݕ ቀ
௫ା௬ିଵ
ଶ௫ାଷ௬

ቁ+ ݔ3 + ݕ2 ≤ 4. Giá trị nhỏ nhất của biểu thức ܣ =

ݔ6 + ݕ2 + ସ
௫

+ ଽ
௬
 bằng 

 A. 11√3. B. ଶ√ଶ
ଶ

. C. 19. D. ଷଵ√
ସ

.  
Câu 50. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ)ݔ + 1)ଶ(ݔଶ + ݔ2݉ + 1) với mọi ݔ ∈ ℝ Có bao 

nhiêu số nguyên âm ݉ để hàm số ݃(ݔ) = ݔ2)݂ + 1) đồng biến trên khoảng (3; 5)? 
 A. 3. B. 2. C. 4. D. 6. 

------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 
1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
C B D A B C A D A B B A B A C B B A B A C C B B B 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
D C D C B D A D D D C A B C A C D D D C A A D C A 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1. Đặt ܽ = logଷ4, khi đó logଵ81 bằng 
 A. ଶ

ଷ
. B. ଷ

ଶ
. C. ଶ


. D. 

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: logଵ81 = ସ

ଶ
logସ3 = ଶ

୪୭యସ
= ଶ


  

Câu 2. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt cầu có phương trình (ݔ − 2)ଶ + ݕ) + 3)ଶ + ݖ) −
1)ଶ = 8. Tìm tọa độ tâm ܫ và bán kính ܴ của mặt cầu đó 

 A. 3−;2)ܫ; 1); ܴ = 8. B. 3−;2)ܫ; 1); ܴ = 2√2. 
 C. 2−)ܫ; 3;−1); ܴ = 8. D. 2−)ܫ; 3;−1); ܴ = 2√2. 

Lời giải 
Chọn B 
Mặt cầu đã cho có tâm 3−;2)ܫ; 1) và bán kính ܴ = 2√2. 

Câu 3. Cho hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm ݂′(ݔ) = ݔ)ݔ − 1) ଷ ,∀ݔ ∈ ℝ đồng biến trên khoảng nào? 
 A. (1 ; +∞). B. (−1 ;  1). C. (0 ;  1). D. (−∞ ;  0). 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: Bảng xét dấu: 

 
(ݔ)′݂ > 0 ⇔ ݔ)ݔ − 1)ଷ > 0 ⇔ ቂݔ < 0

ݔ > 1. 
Câu 4. Cho hình nón có bán kính đáy ݎ = 3ܿ݉ và độ dài đường cao ℎ = 4ܿ݉. Thể tích của khối nón đó 

bằng 
 A. 12ߨ ܿ݉ଷ. B. 72ߨ ܿ݉ଷ. C. 27ߨ ܿ݉ଷ. D. 36ߨ ܿ݉ଷ. 

Lời giải 
Thể tích khối nón là: ܸ = ଵ

ଷ
ଶℎݎߨ = ଵ

ଷ
.ߨ. 3ଶ. 4 =  .(ଷ݉ܿ) ߨ12

Câu 5. Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, cho ba điểm 1)ܣ ; ; 1− ; 2)ܤ, (1− ; 2   3) , 
; 3−)ܥ  5 ;  1). Tìm tạo độ điểm ܦ sao cho tứ giác ܦܥܤܣ là hình bình hành. 

 A. 2−)ܦ ;  8 ; −3). B. 4−)ܦ ;  8 ; −3). C. 2−)ܦ ;  2 ;  5). D. 4−)ܦ ;  8 ; −5). 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có: ܣܤሬሬሬሬሬ⃗ = (−1 ;  3 ; −4) và 3 điểm ܥ, ܤ, ܣ không thẳng hàng. 

Tứ giác ܦܥܤܣ là hình bình hành ⇔ ሬሬሬሬሬ⃗ܣܤ = ሬሬሬሬሬ⃗ܦܥ ⇔ ൝
ݔ + 3 = −1
ݕ − 5 = 3
ݖ − 1 = −4

⇔ ൝
ݔ = −4
ݕ = 8
ݖ = −3

⇒ ; 4−)ܦ  8 ;  −3). 

Câu 6. Cho hàm số ݕ = ௫ାଵ
௫ିଶଶ

. Khẳng định nào sau đây đúng? 
 A. Hàm số đồng biến trên ℝ\{2020}. 
 B. Hàm số đồng biến trên khoảng (−∞; 2020) và (2020; +∞). 
 C. Hàm số nghịch biến trên khoảng (−∞; 2020) và (2020; +∞). 
 D. Hàm số nghịch biến trên ℝ\{2020}. 
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Lời giải 
Chọn C 
Ta có ݕ′ = ିଶଶଵ

(௫ିଶଶ)మ
< ݔ∀ 0 ≠ 2020. 

Suy ra hàm số nghịch biến trên khoảng (−∞; 2020) và (2020; +∞). 
Câu 7. Cho hàm số ݕ =  có bảng biến thiên được cho như hình vẽ (ݔ)݂

 
Số đường tiệm cận của đồ thị hàm số ݕ =  là (ݔ)݂

 A. 2. B. 4. C. 1. D. 3. 
Lời giải 

Chọn A 
Tập xác định ܦ = ℝ\{2}. 
lim
௫→±ஶ

ݕ = 3 đồ thị hàm số có tiệm cận ngang ݕ = 3. 
lim
௫→ଶష

ݕ = −∞;  lim
௫→ଶశ

ݕ = +∞ đồ thị hàm số có tiệm cận đứng ݔ = 2. 
Câu 8. Đồ thị được cho trong hình vẽ bên là đồ thị của hàm số nào trong các hàm số sau? 

 
 A. ݕ = logయ

మ
ݕ .B .ݔ = logభ

మ
ݕ .C .ݔ = (ଵ

ଶ
)௫. D. ݕ = (ଷ

ଶ
)௫. 

Lời giải 
Chọn D 
Đồ thị hàm số nằm phía trên trục hoành và đi lên từ trái qua phải nên là đồ thị của hàm số mũ và 
đồng biến nên ta chọn đáp án# 

Câu 9. Nếu ∫ ଵݔ݀(ݔ)݂
 = −6 và ∫ ସݔ݀(ݔ)݂

ଵ = 7 thì ∫ ସݔ݀(ݔ)݂
  bằng 

 A. 1. B. −42. C. 13. D. −13. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có: ∫ ସݔ݀(ݔ)݂

 = ∫ ଵݔ݀(ݔ)݂
 + ∫ ସݔ݀(ݔ)݂

ଵ = −6 + 7 = 1. 
Câu 10. Đạo hàm của hàm số ݕ =  ଷ làିݔ
 A. ݕ′ = − ଵ

ଷ
′ݕ .ସ Bିݔ =  .ସିݔ3−

 C. ݕ′ = ′ݕ .ସ. Dିݔ− = ିଵ
ଶ
 .ଶିݔ
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Lời giải 
Ta có ݕ = ଷିݔ ⇒ ′ݕ =  .ସିݔ3−

Câu 11. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho điểm 1)ܣ ; 2 ; ; 1−; 2)ܤ ,(3 4); đường thẳng qua hai điểm ܤ ,ܣ có 
một vectơ chỉ phương ݑሬ⃗  là 

 A. ݑሬ⃗ = (1 ;−1; 1). B. ݑሬ⃗ = (1 ;−3 ; 1). C. ݑሬ⃗ = (3 ; 1 ; 1). D. ݑሬ⃗ = (2;−6; 3). 
Lời giải 

Chọn B 
Đường thẳng qua hai điểm ܤ ,ܣ có có một vectơ chỉ phương là ݑଵሬሬሬሬ⃗ = ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ = (1 ;−3 ; 1). 

Câu 12. Cho số phức ݖ = 3 − 2݅. Tìm phần ảo của số phức ݓ = (1 +  .ݖ(2݅
 A. 4. B. 4i. C. −4. D. 7. 

Lời giải 
Chọn A 
ݓ = (1 + ݖ(2݅ ⇔ ݓ = (1 + 2݅)(3− 2݅) = 7 + 4݅. Vậy phần ảo của số phức ݓ là 4. 

Câu 13. Hãy tìm tập nghiệm ܵ của bất phương trình ቀଵ
ଶ
ቁ
ଶ௫ାଵ

<  ቀଵ
ଶ
ቁ
ଷ௫ିଶ

? 

 A. ܵ = ቀ− ଵ
ଶ

 ;  3ቁ. B. ܵ = (−∞ ;  3). C. ܵ = (3 ; +∞). D. ܵ = (−∞ ;  −3). 
Lời giải 

Chọn B 

ቀଵ
ଶ
ቁ
ଶ௫ାଵ

<  ቀଵ
ଶ
ቁ
ଷ௫ିଶ

⇔ ݔ2 + 1 > ݔ3 − 2 ⇔ ݔ < 3 ⇒ ܵ = (−∞ ;  3). 

Câu 14. Cho ܫ = ∫ sinݔcosଶݔdݔ
ഏ
య
 , khẳng định nào sau đây đúng? 

 A. 0 < ܫ < ଵ
ଷ
. B. ଵ

ଶ
< ܫ < ଶ

ଷ
. C. ଶ

ଷ
< ܫ < 1. D. ଵ

ଷ
< ܫ < ଵ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn A 

Cách 1: ܫ = ∫ sinݔcosଶݔ. dݔ
ഏ
య
   

Đặt ݑ = cosݔ ⇒ dݑ = −sinݔ. dݔ  
Đổi cận ݔ = 0 ⇒ ݑ = ݔ,1 = గ

ଷ
⇒ ݑ = ଵ

ଶ
  

⇒ ܫ = −∫ .ଶݑ dݑ
భ
మ
ଵ = ∫ .ଶݑ dݑ = ௨య

ଷ
ቚభ
మ

ଵ
= ଵ

ଷ
− ଵ

ଶସ
= 

ଶସ
ଵ
భ
మ

. 

Vậy 0 < ܫ < ଵ
ଷ
. 

Cách 2: ܫ = ∫ sinݔ. cosଶݔ. dݔ =
ഏ
య
 − ∫ cosଶݔ. d(cosݔ)

ഏ
య
 = − ୡ୭ୱయ௫

ଷ
ቚ


ഏ
య = 

ଶସ
. 

Vậy 0 < ܫ < ଵ
ଷ
. 

Câu 15. Với ݇ và ݊ là hai số nguyên dương tùy ý thỏa mãn ݇ ≤ ݊ − 1, mệnh đề nào dưới đây sai? 
 A. ܥ + ାଵܥ = ܣ .ାଵାଵ. Bܥ = !

(ି)!
. C. ܣ < ܥ .. Dܥ =  .ିܥ

Lời giải 
Chọn C 
Ta xét từng phương án 
Phương án A đúng do công thức. 
Phương án B biến đổi thành: !

(ି)!
< !

!(ି)!
⇔ ݇! < 1 (vô lý vì ݇ ∈ ܼ và ݇ > 0). 

Phương án C đúng do công thức. 
Phương án D đúng do công thức. 

Câu 16. Số phức liên hợp của số phức 5 − 3݅ là 
 A. −5 − 3݅. B. 5 + 3݅. C. −5 + 3݅. D. −3 + 5݅.  

Lời giải 
Chọn B 
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Ta có số phức liên hợp của số phức 5 − 3݅ là 5 + 3݅.  
Câu 17. Cho khối lập phương có cạnh bằng 4. Diện tích toàn phần của khối lập phương đã cho bằng 
 A. 144. B. 96. C. 64. D. 24. 

Lời giải 
Chọn B 
Diện tích toàn phần của khối lập phương là: 6.4.4 = 96. 

Câu 18. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ cho mặt phẳng (ߙ): ݔ2 − ݕ − ݖ3 = 4. Gọi ܥ ,ܤ ,ܣ lần lượt 
là giao điểm của mặt phẳng (ߙ) với các trục tọa độ ܱݖܱ ,ݕܱ ,ݔ. Thể tích khối tứ diện ܱܥܤܣ bằng 

 A. ଵ
ଽ

. B. 2. C. ଷଶ
ଽ

. D. 1. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có: 2)ܣ; 0; ;4−;0)ܤ ,(0 ܥ ,(0 ቀ0; 0;− ସ

ଷ
ቁ. 

Thể tích khối tứ diện ܱܥܤܣ là ܵ = ଵ


ܥܱ.ܤܱ.ܣܱ. = ଵ


. 2.4. ସ
ଷ

= ଵ
ଽ

. 
Câu 19. Thể tích của khối chóp có diện tích đáy bằng 3 và chiều cao bằng 4 là 
 A. 12. B. 4. C. 36. D. 8.  

Lời giải 
Chọn B 
Thể tích của khối chóp ܸ = ଵ

ଷ
 .là diện tích đáy và ℎ là chiều cao ܤ ℎ. Trong đó.ܤ.

Áp dụng công thức ta có ܸ = ଵ
ଷ

. 3.4 = 4. Vậy ta chọn đáp án án 
 

Câu 20. Phương trình 8ݖଶ − ݖ4 + 1 = 0 có nghiệm là 
 A. ݖଵ = ଵ

ସ
+ ଵ

ସ
݅ và ݖଶ = ଵ

ସ
− ଵ

ସ
݅. B. ݖଵ = ଵ

ସ
+ ଵ

ସ
݅ và ݖଶ = ହ

ସ
− ଷ

ସ
݅. 

 C. ݖଵ = ଵ
ସ
− ଵ

ସ
݅ và ݖଶ = ହ

ସ
− ଵ

ସ
݅. D. ݖଵ = ଵ

ସ
+ ଵ

ସ
݅ và ݖଶ = ହ

ସ
− ଵ

ସ
݅. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có ߂′ = −4 = (2݅)ଶ  
Phương trình có nghiệm là ݖ = ଵା

ସ
 ∨ ݖ  = ଵି

ସ
  

Cách 2. Sử dụng máy tính cầm tay vào chế độ giải phương trình ta có đáp án ܤ  
Câu 21. Tính tích phân ∫ ଵ

௫
ݔ݀

ଶ  bằng 

 A. − ହ
ଵ଼

. B. ଶ
ଽ
. C. ln3. D. ln4. 

 Lời giải 
Chọn C 

ܫ = න
1
ݔ ݔ݀



ଶ

= ln|ݔ|ଶ = ln6− ln2 = ln ൬
6
2൰ = ln3 

Câu 22. Cho hàm số ݂(ݔ) có bảng biến thiên như sau: 

 
Số nghiệm của phương trình 2݂(ݔ) + 3 = 0 là 

 A. 2. B. 0. C. 3. D. 1. 
Lời giải 
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Chọn C 

(ݔ)2݂ + 3 = 0 ⇔ (ݔ)݂ = −
3
2 

Dựa vào bảng biến thiên ta thấy đường thẳng ݕ = − ଷ
ଶ
 cắt đồ thị hàm số ݕ =  tại ba điểm nên (ݔ)݂

phương trình có ba nghiệm 

 
Câu 23. Xác định hàm số có đồ thị dạng sau: 

 
 A. ݕ = ଷݔ− + ଶݔ3 − 1. B. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 − 1. 
 C. ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 − 1. D. ݕ = ଷݔ − ଶݔ3 − 1. 

Lời giải 
Chọn B 
Đây là dạng đồ thị hàm số bậc bốn, hệ số ܽ dương nên ta chọn đáp án ܦ. 

Câu 24. Nghiệm của phương trình logଷ(ݔ − 1) = logଷ2 là 
 A. ݔ = 5. B. ݔ = 3. C. ݔ = 4. D. ݔ = 2. 

Lời giải 
Chọn B 
logଷ(ݔ − 1) = logଷ2 ⇔ ݔ − 1 = 2 ⇔ ݔ = 3. 

Câu 25. Cho mặt cầu có diện tích bằng ଶ
ଷ
 Bán kính của mặt cầu bằng .ߨ

 A. 

. B. √


. C. √


. D. ଶ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn B 

Diện tích mặt cầu ܵ = ଶܴߨ4 ⇔ ܴଶ = ௌ
ସగ
⇔ ܴଶ =

మ
యగ

ସగ
⇔ ܴ = √


. 

Câu 26. Điểm cực đại của đồ thị hàm số ݕ = ଷݔ− + ଶݔ6 − ݔ9 + 4 là: 
 A. (−1; 0). B. (2; 2). C. (1; 0). D. (3; 4). 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có ݕ′ = ଶݔ3− + ݔ12 − 9 

′ݕ = 0 ⇔ ݔ = 1 ∨ ݔ = 3 

y

x
-1

O
1

-2

-1
2-2
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ᇱݕ < 0 ⇔ ݔ < 1 ∨ ݔ > ′ݕ ,3 > 0 ⇔ ݔ ∈ (1; 3) 
⇒ Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 3 
⇒ Điểm cực đại của đồ thị hàm số là (3; 4). 

Câu 27. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ݔ4 − cosݔ là 
 A. 4 − sinݔ + B. 4 .ܥ + sinݔ +  .ܥ
 C. 2ݔଶ − sinݔ + ଶݔD. 2 .ܥ + sinݔ +  .ܥ

Lời giải 
Chọn C 
Theo định nghĩa và công thức nguyên hàm các hàm số cơ bản 

Câu 28. Cho dãy số (ݑ), biết ݑ = (−1) + √݊ + 5, ݊ ∈ ℕ∗. Số hạng thứ 2020 của dãy số đã cho bằng 
 A. −25. B. 24. C. −45. D. 46. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: ݑଶଶ = (−1)ଶଶ + √2020 + 5 = 46. 

Câu 29. Do con súc sắc không cân đối nên mỗi khi gieo con súc sắc đó thì xác suất xuất hiện mặt 2 chấm và 
mặt 5 chấm lần lượt là 0,35 và 0,25. Xác suất xuất hiện mặt 2 chấm hoặc mặt 5 chấm là 

 A. 0,4875. B. 0,9125. C. 0,6. D. 0,0875. 
Lời giải 

Chọn C 
Phép thử T: “Gieo một con súc sắc không cân đối”. 
Gọi ܣ là biến cố: “xuất hiện mặt 2 chấm”; 
Gọi ܤ là biến cố: “xuất hiện mặt 5 chấm”; 
Gọi ܥ là biến cố: “xuất hiện mặt 2 chấm hoặc mặt 5 chấm”. 
Từ giả thiết ta có ܲ(ܣ) = (ܤ)ܲ ,0,35 = 0,25. 
Mà ܥ = ܣ ∪ ܣ và ܤ ∩ ܤ = ∅ nên xác suất cần tìm là: ܲ(ܥ) = (ܣ)ܲ + (ܤ)ܲ = 0,6. 

Câu 30. Cho hình lập phương ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′. Góc giữa hai mặt phẳng (ܤ′ܥܦܣ′) và (ܣ′ܦܥܤ′) là 
 A. 45°. B. 90°. C. 60°. D. 30°. 

Lời giải 
Chọn B 

 
Cách 1: Gọi ܫ = ܤ′ܣ ∩ ܬ ;ܣ′ܤ = ܦ′ܥ ∩ Ta có IJ .ܥ′ܦ = (′ܥ′ܤܦܣ) ∩  .(1) (′ܣ′ܦܥܤ)
Theo giả thiết, ta có: IJ ⊥ ⇒ (′ܦ′ܥܥܦ) ܦ′ܥ ⊥ IJ (2). 
Từ (1) và (2) ⇒ ܦ′ܥ ⊥ ⇒ (′ܣ′ܦܥܤ) (′ܤ′ܥܦܣ) ⊥  .(′ܣ′ܦܥܤ)
Vậy góc giữa hai mặt phẳng (ܤ′ܥܦܣ′) và (ܣ′ܦܥܤ′) là 90°. 
Cách 2: Mặt phẳng (ܦ′ܥܥܦ′) vuông góc và cắt hai mặt phẳng (ܤ′ܥܦܣ′) và (ܣ′ܦܥܤ′) lần lượt theo 
hai giao tuyến ܥܦ′ và ܥ′ܦ. 
⇒ Góc giữa hai mp (ܤ′ܥܦܣ′) và (ܣ′ܦܥܤ′) là góc giữa hai đường thẳng ܥܦ′ và ܥ′ܦ. 
Vì ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ là hình lập phương nên tứ giác ܦ′ܥܥܦ′ là hình vuông ⇒ ′ܥܦ ⊥  .ܥ′ܦ



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 12    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

Vậy góc giữa hai mặt phẳng (ܤ′ܥܦܣ′) và (ܣ′ܦܥܤ′) là 90°. 
 

Câu 31. Diện tích hình phẳng trong hình vẽ sau là. 

 
 A. ଼

ଷ
. B. ଵଵ

ଷ
. C. 

ଷ
. D. ଵ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn D 
Nhìn hình vẽ ta thấy diện tích ܵ = ∫ ݔ݀ݔ√

ଶ
 + ∫ ݔ√ൣ − ݔ) − 2)൧݀ݔସ

ଶ   
 = ∫ ݔ݀ݔ√

ସ
 − ∫ ݔ) − ସݔ݀(2

ଶ

= ଵ
ଷ
− 2 = ଵ

ଷ

. 

Câu 32. Mô đun số phức nghịch đảo của số phức ݖ = (1− ݅)ଶ bằng 
 A. ଵ

ଶ
. B. 2. C. ଵ

√ଶ
. D. √5. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có ݖ = (1 − ݅)ଶ = −2݅ ⇒ ቚଵ

௭
ቚ = ଵ

|௭|
= ଵ

ଶ
. 

Câu 33. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho 1)ܣ; ;2)ܤ ,(2−;1 0; 3) và 2−)ܥ; 4; 1). Mặt phẳng đi qua điểm ܣ và 
vuông góc với đường thẳng ܥܤ có phương trình là 

 A. 2ݔ + ݕ2 + ݖ − 2 = 0. B. ݔ + ݕ − ݖ2 + 2 = 0. 
 C. ݔ + ݕ − ݖ2 − 6 = 0. D. 2ݔ − ݕ2 + ݖ + 2 = 0. 

Lời giải 
Chọn D 
Gọi (ܲ) là mặt phẳng đi qua điểm ܣ và vuông góc với đường thẳng ܥܤ suy ra (ܲ) có vectơ pháp 
tuyến ሬ݊⃗ = ሬሬሬሬሬ⃗ܥܤ = (−4; 4;−2) = −2(2;−2; 1).  
Vậy (ܲ) có phương trình là 2(ݔ − 1)− ݕ)2 − 1) + ݖ) + 2) = 0 ⇔ ݔ2 − ݕ2 + ݖ + 2 = 0.  

Câu 34. Cho hàm số ݂(ݔ) liên tục trên [−1 ; 5] và có đồ thị như hình vẽ bên dưới. Gọi ܯ và ݉ lần lượt là 
giá trị lớn nhất và nhỏ nhất của hàm số đã cho trên [−1 ; 5]. Giá trị của ܯ −݉ bằng 

 A. 4. B. 1. C. 6. D. 5. 

 
Lời giải 

Chọn D 
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Dựa vào hình vẽ, ta có ܯ = 3 và ݉ = −2 ⇒ ܯ −݉ = 5. 
Câu 35. Ông Bốn dự định gửi vào ngân hàng một số tiền với lãi suất 6,9% một năm. Biết rằng, cứ sau mỗi 

năm số tiền lãi sẽ được nhập vào vốn ban đầu. Tính số tiền tối thiểu ݔ (triệu đồng,) ݔ ∈ ℕ ông Bốn 
gửi vào ngân hàng để sau 2 năm số tiên lãi đủ mua một chiếc xe máy có giá trị 32 triệu đồng. 

 A. 224 triệu đồng. B. 252 triệu đồng. C. 242 triệu đồng. D. 225 triệu đồng. 
Lời giải 

Chọn D 
Gọi ܽ là số tiền tối thiểu mà ông Bốn phải gửi để đủ mua một chiếc xe máy sau 2 năm, lãi suất ݎ =
6,9% mỗi năm. 
Tổng số tiền vốn và lãi sau 2 năm ông Bốn nhận được là ܶ = ܽ(1 + ܶ ଶ(1). Vậy số tiền lãi là(ݎ −
ܽ. 
Theo đề ta có: ܶ − ܽ ≥ 32 ⇔ ܶ ≥ 32 + ܽ. 
Thay vào (1) ta thu được 32 + ܽ ≤ ܽ(1 + ଶ(ݎ ⇔ 32 + ܽ ≤ ܽ(1,069)ଶ ⇔ ܽ ≥ 224,15. 
Vậy số tiền tối thiểu mà ông Bốn cần gửi là 225 triệu đồng. 

Câu 36. Cho hình chóp ܵ.ܦܤܥܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình vuông cạnh ܽ. Cạnh bên ܵܣ vuông góc với đáy và 
ܣܵ = ܽ. Tính khoảng cách từ đường thẳng ܦܣ đến mặt phẳng (ܵܥܤ). 

 A. √
ଷ

. B. √


. C. √ଶ
ଶ

. D. √ଷ
ଶ

. 
Lời giải 

Chọn C 

 
+ Vì ܥܤ//ܦܣ nên (ܥܤܵ)//ܦܣ. 
Do đó khoảng cách từ ܦܣ đến (ܵܥܤ) bằng khoảng cách từ điểm ܣ đến (ܵܥܤ). 
+ Kẻ ܧܣ vuông góc với ܵܤ tại ܧ. Vì ቄܥܤ ⊥ ܣܤ

ܥܤ ⊥ ܣܵ ⇒ ܥܤ ⊥ ܧܣ nên ܧܣ ⊥  .ܧ tại (ܥܤܵ)
Như vậy khoảng cách cần tính bằng độ dài đoạn ܧܣ. 
+ Trong tam giác vuông ܵܤܣ vuông cân tại đỉnh ܣ, ta có ܧܣ = √ଶ

ଶ
. 

Câu 37. Nếu ∫ ݔd(ݔ)݂ = e௫ − sinଶݔ +  bằng (ݔ)݂ thì ܥ
 A. e௫ − sin2ݔ. B. e௫ + cosଶݔ. C. e௫ − 2sinݔ. D. e௫ + 2sinݔ. 

Lời giải 
Chọn A 
Gọi (ݔ)ܨ = ∫ ݔd(ݔ)݂ = e௫ − sinଶݔ +  .ܥ
(ݔ)݂ ⇒ = (ݔ)′ܨ = (e௫ − sinଶݔ + ᇱ(ܥ = e௫ − 2. sinݔ. cosݔ = e௫ − sin2ݔ. 

Câu 38. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, viết phương trình mặt cầu (ܵ) có tâm 0)ܫ; 1;−1) và tiếp xúc 
với mặt phẳng (ܲ): ݔ2 − ݕ + ݖ2 − 3 = 0  

 A. ݔଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 2. B. ݔଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 4. 
 C. ݔଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 4. D. ݔଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 4. 

Lời giải 
Chọn B 
Mặt cầu (ܵ) tiếp xúc với mặt phẳng (ܲ): ݔ2 − ݕ + ݖ2 − 3 = 0. 
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Do đó mặt cầu (ܵ) có bán kính ܴ = ݀൫ܫ, (ܲ)൯ = |ଶ.ିଵାଶ.(ିଵ)ିଷ|
ඥଶమା(ିଵ)మାଶమ

= 2. 

Mặt cầu (ܵ) có tâm 0)ܫ; 1;−1) ⇒ ଶݔ:(ܵ) + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 4. 
Câu 39. Tập nghiệm của bất phương trình 3௫ ≤ 4 − ଵ

ଷೣషభ
 là 

 A. (−∞; 0]. B. [1; +∞). C. [0; 1]. D. (0; 1). 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có: 3௫ ≤ 4 − ଵ

ଷೣషభ
 ⇔ 3௫ ≤ 4 − ଷ

ଷೣ
 (∗)  

Đặt ݐ = 3௫, (ݐ > 0). 
Bất phương trình (∗) ⇔ ݐ ≤ 4 − ଷ

௧
 ⇔ ଶݐ − ݐ4 + 3 ≤ 0 ⇔ 1 ≤ ݐ ≤ 3. 

So điều kiện ݐ > 0, ta được: 1 ≤ ݐ ≤ 3 ⇔ 1 ≤ 3௫ ≤ 3 ⇔ 0 ≤ ݔ ≤ 1.  
Vậy tập nghiệm của bất phương trình là ܵ = [0; 1].  

Câu 40. Một đồ chơi được thiết kế gồm hai mặt cầu ( ଵܵ), (ܵଶ) có cùng bán kính ܴ thỏa mãn tính chất: tâm 
của ( ଵܵ) thuộc (ܵଶ) và ngược lại (xem hình vẽ). Tính thể tích phần chung ܸ của hai khối cầu tạo 
bởi ( ଵܵ) và (ܵଶ). 

 
 A. ହగோ

య

ଵଶ
. B. ଶగோ

య

ହ
. C. ܴߨଷ. D. గோ

య

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn A 

 
Chọn hệ trục tọa độ như hình vẽ. 
Thiết diện tạo bởi mặt phẳng (ܲ) vuông góc với trục ܱݔ và 
mặt cầu tâm (ܱ,ܴ) là hình tròn. 
Diện tích thiết diện là ܵ(ݔ) = ଶܴ)ߨ −   (ଶݔ
(Trong đó ݔ là khoảng cách từ ܱ đến mặt phẳng (ܲ)) 

Thể tích cần tính là: ܸ = 2∫ ோݔ݀(ݔ)ܵ
ೃ
మ

= ߨ2 ∫ (ܴଶ − ோݔ݀(ଶݔ
ೃ
మ

= ߨ2 ቀܴଶݔ − ௫య

ଷ
ቁ ቤ
ܴ
ோ
ଶ

= ହగோయ

ଵଶ
. 

Câu 41. Người ta cần xây một hồ chứa nước với dạng khối hộp chữ nhật không nắp có thể tích bằng 
ହ
ଷ

 mଷ. Đáy hồ là hình chữ nhật có chiều dài gấp đôi chiều rộng. Giá thuê nhân công để xây hồ là 
500.000 đồng /mଶ. Khi đó, kích thước của hồ nước sao cho chi phí thuê nhân công thấp nhất là 

 A. Một đáp án khác. B. Chiều dài 20m chiều rộng 10m chiều cao 
ହ


m. 

 C. Chiều dài 10m chiều rộng 5m chiều cao ଵ
ଷ

m. D. Chiều dài 30m chiều rộng 15m chiều cao 
ଵ
ଶ

m. 
Lời giải 

Chọn C 

 

O R
2
R

2 2 2( ) :C x y R 

y

x
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Gọi chiều dài bằng 2ݔ(m);ݔ > 0, chiều cao bằng ݕ(m);ݕ > 0. 
Ta có 2ݔଶݕ = ହ

ଷ
. Suy ra ݕ = ହ

௫మ
. 

Khi đó diện tích cần xây dựng bằng 
ଶݔ2 + = ݕݔ6 ଶݔ2 + .ݔ6 ହ

௫మ
 = ଶݔ2 + ହ

௫
 = ଶݔ2 + ଶହ

௫
+ ଶହ

௫
 ≥ 3√2 × 250ଶయ . 

Dấu bằng xảy ra khi 2ݔଶ = ଶହ
௫
⇔ ݔ = 5. 

Câu 42. Có bao nhiêu số phức ݖ thỏa mãn |ݖ + 1 − 4݅| = 3 và (ݖ + ݖ)(3݅ − 3) là số thực? 
 A. 1. B. 3. C. 0. D. 2. 

Lời giải 
Chọn D 
Đặt ݖ = ݔ + ;ݔ) ݅ݕ ݕ ∈ ℝ), ta có: 
ݖ| (+ + 1 − 4݅| = 3 ⇔ ݔ| + 1 + ݕ) − 4)݅| = 3 ⇔ ݔ) + 1)ଶ + ݕ) − 4)ଶ = 9. 
ݖ) (+ + ݖ)(3݅ − 3) = ݖݖ + ݅ݖ3 − ݖ3 − 9݅ = ଶݔ + ଶݕ − ݔ3 − ݕ3 + ݔ3) + ݕ3 − 9)݅  
ݖ) + ݖ)(3݅ − 3) là số thực nên ݔ + ݕ − 3 = 0. 

Từ và ta có ൜(ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 4)ଶ = 9
ݔ + ݕ − 3 = 0 ⇔ ൜2(ݔ + 1)ଶ = 9 (3)

ݕ = 3− ݔ . 

Dễ thấy có hai nghiệm phân biệt, vậy nên có hai số phức thỏa mãn bài toán. 
Câu 43. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số ݉ để hàm số ݕ = ୡ୭ୱ௫ିଶ

ୡ୭ୱ௫ି
 đồng biến trên khoảng ቀ0;గ

ଶ
ቁ.  

 A. ݉ ∈ (0;  + ∞). B. ݉ ∈ [1;  2). C. ݉ ∈ (−∞;  0]. D. ݉ ∈ (2; +∞). 
Lời giải 

Chọn D 
Xét hàm số ݕ = ୡ୭ୱ௫ିଶ

ୡ୭ୱ௫ି
. 

Điều kiện cosݔ ≠ ݉. 
Đặt ݐ = cosݔ, ݔ ∈ ቀ0; గ

ଶ
ቁ ⇒ ݐ ∈ (0;  1). 

Khi đó ta có hàm số: ݃(ݐ) = ௧ିଶ
௧ି

 với ݐ ≠ ݉, ݐ ∈ (0; 1). 

Do hàm số ݕ = cosݔ là hàm số nghịch biến trên ቀ0; గ
ଶ
ቁ nên bài toán trở thành tìm tất cả các giá trị 

thực của tham số ݉ để hàm số ݃(ݐ) = ௧ିଶ
௧ି

 nghịch biến trên khoảng (0;  1). 

⇔ ൜−݉ + 2 < 0
݉ ∈ (−∞;  0] ∪ [1; +∞) ⇔ ൜݉ ∈ (2; +∞)

݉ ∈ (−∞;  0] ∪ [1; +∞) ⇔݉ ∈ (2; +∞). 

Câu 44. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có ܵܥܣ,ܤܣ,ܣ đôi một vuông góc với nhau và ܵܣ = ܤܣ =  Biết rằng .ܥܣ2
khoảng cách từ ܣ đến mặt phẳng (ܵܥܤ) bằng ܽ. Hãy tính theo ܽ thể tích khối chóp ܵ.ܥܤܣ? 

 A. √ଷ
ସ
ܽଷ. B. √


ܽଷ. C. ଶ√

ଷ
ܽଷ. D. √

ଶ
ܽଷ. 

Lời giải 
Chọn D 
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Gọi ܵܣ = ܤܣ = ܥܣ2 =  Ta biết công thức tính nhanh khoảng cách từ một đỉnh tứ diện xuống .ݔ2
mặt đáy là 

ଵ

ൣௗ൫;(ௌ)൯൧మ
= ଵ

ௌమ
+ ଵ

మ
+ ଵ

మ
⇔ ଵ

మ
= ଵ

ସ௫మ
+ ଵ

ସ௫మ
+ ଵ

௫మ
⇔ ݔ = √

ଶ
  

Suy ra thể tích khối chóp: ௌܸ. = ௌ. .


= ଶ௫ .ଶ௫.௫


= య√
ଶ

. 
Câu 45. Một khối đồ chơi có dạng khối nón, chiều cao bằng 20 cm, trong đó có chứa một lượng nước. Nếu 

đặt khối đồ chơi theo hình Hଵ thì chiều cao lượng nước bằng ଶ
ଷ
 chiều cao của khối nón. Hỏi nếu đặt 

khối đồ chơi theo hình Hଶ thì chiều cao ℎ′ của lượng nước trong khối đó gần với giá trị nào sau 
đây? 

 
 A. ℎ′ ≈ 5,09 (cm). B. ℎ′ ≈ 6,67 (cm). C. ℎ′ ≈ 2,21 (cm). D. ℎ′ ≈ 5,9 3(cm). 

Lời giải 
Chọn C 

 
Gọi ܴ, ℎ,ܸ lần lượt là bán kính, chiều cao và thể tích của khối đồ chơi hình nón (ℎ = 20ܿ݉). 

Suy ra thể tích của nước ở Hଵ là ܸ = ଵ
ଷ
ߨ ቀଶ

ଷ
ܴቁ

ଶ ଶ
ଷ
ℎ = ଼

ଶ
ܸ và thể tích phần không chứa nước là 

ܸ = ܸ − ଼
ଶ
ܸ = ଵଽ

ଶ
ܸ. 

Khi đặt khối đồ chơi theo Hଶ. 
Đặt ݔ = ܱܵ′ và ݎ =  lần lượt là chiều cao và bán kính đáy của phần khối nón không chứa ′ܣ′ܱ
nước. Ta có 

ோ
= ௫


⇒ ݎ = ோ௫


. Ta có 

ܸ = ଵ
ଷ
ߨ ቀோ௫


ቁ
ଶ
ݔ = ଵ

ଷ
ߨ ோమ

మ
ଷݔ = ܸ ௫య

య
. 

x

2x

2x

A

C

B

S
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Theo đề ta có ଵଽ
ଶ
ܸ = ܸ ௫య

య
⇒ ݔ = ටଵଽ

ଶ
ℎଷయ . Vì vậy ℎ′ = ℎ − ݔ ≈ 2,21. 

Câu 46. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho hai điểm 1)ܣ; 2; ;0)ܤ ,(4 0; 1) và mặt cầu (ܵ): ݔ) + 1)ଶ +
ݕ) − 1)ଶ + ଶݖ = 4. Mặt phẳng (ܲ):ܽݔ + ݕܾ + ݖܿ + 3 = 0 đi qua ܤ ,ܣ và cắt mặt cầu (ܵ) theo 
giao tuyến là một đường tròn có bán kính nhỏ nhất. Tính ܶ = ܽ + ܾ + ܿ. 

 A. ܶ = − ଷ
ସ
. B. ܶ = ଷଷ

ହ
. C. ܶ = ଶ

ସ
. D. ܶ = ଷଵ

ହ
. 

Lời giải 
Chọn A 
Mặt cầu (ܵ) có tâm 1−)ܫ; 1; 0) và bán kính ܴ = 2. 

Đường thẳng ܤܣ đi qua điểm ܤ, có một VTCP là ܣܤሬሬሬሬሬ⃗ = (1; 2; :ܤܣ ⇒ (3 ൝
ݔ = ݐ
ݕ = ݐ2
ݖ = 1 + ݐ3

ݐ) ∈ ℝ) 

ሬሬሬሬ⃗ܤܫ = (1;−1; 1) ⇒ ܤܫ = √3 < ܴ ⇒ (ܲ) luôn cắt mặt cầu (ܵ) theo giao tuyến là đường tròn (ܥ) 
⇔ có bán kính nhỏ nhất (ܥ) ݀൫ܫ, (ܲ)൯ lớn nhất. 
Gọi ܭ ,ܪ lần lượt là hình chiếu vuông góc của ܫ lên (ܲ) và ܤܣ, ta có: 

݀൫ܫ, (ܲ)൯ = ܪܫ ≤  ܭܫ
Do đó ݀൫ܫ, (ܲ)൯ lớn nhất ⇔ ܪ ≡  ܭܫ hay mặt phẳng (ܲ) vuông góc với ܭ
Tìm ܭ:ܭ ∈ ܤܣ ⇒ ;ݐ)ܭ ;ݐ2 1 + (ݐ3 ⇒ ሬሬሬሬ⃗ܭܫ = ݐ) + 1; ݐ2 − 1; ݐ3 + 1) 
Ta có ܭܫ ⊥ ܤܣ ⇔ ሬሬሬሬ⃗ܭܫ ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ. = 0 ⇔ ݐ = − ଵ


 ⇒ ሬሬሬሬ⃗ܭܫ ቀ


;− ଽ


; ସ

ቁ = ଵ


(6;−9; 4) 

Mặt phẳng (ܲ) đi qua 0)ܤ; 0; 1), có một VTPT là ሬ݊⃗ = (6;−9; 4) 
⇒ (ܲ): ݔ6 − ݕ9 + ݖ4 − 4 = 0 ⇔− ଽ

ଶ
ݔ + ଶ

ସ
ݕ − ݖ3 + 3 = 0. Vậy ܶ = − ଷ

ସ
. 

Câu 47. Tìm số phức ݖ thỏa mãn |ݖ − 1 − ݅| = 5 và biểu thức ܶ = ݖ| − 7 − 9݅| + ݖ|2 − 8݅| đạt giá trị nhỏ 
nhất. 

 A. ݖ = 1 + 6݅. B. ݖ = 1 + 6݅ và ݖ = 5 − 2݅. 
 C. ݖ = 4 + 5݅. D. ݖ = 5 − 2݅. 

Lời giải 
Chọn A 

 
Từ giả thiết |ݖ − 1 − ݅| = 5 suy ra tập hợp các điểm ܯ biểu diễn số phức ݖ là đường tròn (C) tâm 
;1)ܫ 1), bán kính ܴ = 5. 
Xét các điểm 7)ܣ; 9) và 0)ܤ; 8). Ta thấy ܣܫ = 10 = 2.  .ܯܫ
Gọi ܭ là điểm trên tia ܣܫ sao cho ܭܫ = ଵ

ସ
⇒ ܣܫ ܭ = ቀହ

ଶ
; 3ቁ  

Do ூெ
ூ

= ூ
ூெ

= ଵ
ଶ
, góc ܭܫܯ  chung ⇒ Δܯܭܫ ∽ Δܣܯܫ (ܿ.݃. ܿ)  

⇒ ெ
ெ

= ூ
ூெ

= ଵ
ଶ
 ⇒ ܣܯ =  .ܭܯ.2

Lại có: ܶ = ݖ| − 7 − 9݅| + ݖ|2 − 8݅| = ܣܯ + = ܤܯ.2 ܭܯ)2 + ≤ (ܤܯ ܭܤ.2 = 5√5  
⇒ ܶ୫୧୬ = 5√5 ⇔ ܯ = ܭܤ ∩ ⇒ ܭ và ܤ nằm giữa ܯ ,(ܥ) 0 < ெݔ < ହ

ଶ
. 

Ta có: phương trình đường thẳng ܭܤ là: 2x+y-8=0 

M0

K
A

I

M

B
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Tọa độ điểm ܯ là nghiệm của hệ: ൜
ݔ2 + ݕ − 8 = 0
ݔ) − 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ = 25 ⇔ ൦

൜ݔ = 1
ݕ = 6

൜ݔ = 5
ݕ = −2

 ⇒ ܯ = (1; 6). 

Vậy ݖ = 1 + 6݅ là số phức cần tìm. 
Câu 48. Cho hàm số ݂(ݔ) = ସݔܽ + ଷݔܾ + ଶݔܿ + (ݔ)݃ và hàm số ݔ3 = ଷݔ݉ + ଶݔ݊ − ,ܽ với ;ݔ ܾ, ܿ,݉,݊ ∈

ℝ. Biết hàm số ݕ = −(ݔ)݂ ;có ba điểm cực trị là −1 (ݔ)݃ 2 và 3. Diện tích hình phẳng giới hạn 
bởi ݕ = ݕ và (ݔ)′݂ =  bằng (ݔ)′݃

 A. ଵ . B. ସଽ . C. ଷଶଷ . D. ଵଽ . 
Lời giải 

Chọn D 
Vì hàm số bậc bốn ݕ = −(ݔ)݂ ;có ba điểm cực trị là −1 (ݔ)݃ 2 và 3 nên phương trình hàm số 
′ݕ = 0 có ba nghiệm phân biệt −1; 2 và 3. 
Hay 
−(ݔ)′݂ (ݔ)′݃ = ݔ)ܣ + ݔ)(1 − ݔ)(2 − 3)  
⇔ ଷݔ4ܽ + 3(ܾ ଶݔ(݉− + 2(ܿ − ݔ(݊ + 4 = ݔ)ܣ + ݔ)(1 − ݔ)(2 − 3)  
Đồng nhất thức hệ số tự do ta thấy 4 = ܣ6 ⇔ ܣ = ଶ

ଷ
  

Công thức tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi ݕ = ݕ và (ݔ)′݂ =  bằng (ݔ)′݃
ܵ = ∫ −(ݔ)′݂| ଷݔ݀|(ݔ)′݃

ିଵ = ∫ ቚଶ
ଷ

ݔ) + ݔ)(1 − ݔ)(2 − 3)ቚ ଷݔ݀
ିଵ   

= ∫ ቚଶ
ଷ

ݔ) + ݔ)(1 − ݔ)(2 − 3)ቚ ଶݔ݀
ିଵ + ∫ ቚଶ

ଷ
ݔ) + ݔ)(1 − ݔ)(2 − 3)ቚ ଷݔ݀

ଶ   

= ቚ∫ ଶ
ଷ

ݔ) + ݔ)(1 − ݔ)(2 − ଶݔ݀(3
ିଵ ቚ+ ቚ∫ ଶ

ଷ
ݔ) + ݔ)(1 − ݔ)(2 − ଷݔ݀(3

ଶ ቚ  

= ଵହ
ଶ

+ 
ଵ଼

= ଵ
ଽ

  

Câu 49. Cho các số dương ݔ, thỏa mãn logହ ݕ ቀ
௫ା௬ିଵ
ଶ௫ାଷ௬

ቁ+ ݔ3 + ݕ2 ≤ 4. Giá trị nhỏ nhất của biểu thức ܣ =

ݔ6 + ݕ2 + ସ
௫

+ ଽ
௬
 bằng 

 A. 11√3. B. ଶ√ଶ
ଶ

. C. 19. D. ଷଵ√
ସ

.  
Lời giải 

Chọn C 

ĐK: ቊ
௫ା௬ିଵ
ଶ௫ାଷ௬

> 0
,ݔ ݕ > 0

⇔ ݔ + ݕ > 1 
 

Ta có:
 logହ ቀ
௫ା௬ିଵ
ଶ௫ାଷ௬

ቁ+ ݔ3 + ݕ2 ≤ 4

⇔ (logହ(ݔ + ݕ − 1) + 1) + ݔ)5 + ݕ − 1) ≤ logହ(2ݔ + (ݕ3 + ݔ2 + ݕ3
⇔ logହ[5(ݔ + ݕ − 1)] + ݔ)5 + ݕ − 1) ≤ logହ(2ݔ + (ݕ3 + ݔ2 + (∗)ݕ3

  

Xét hàm số ݂(ݐ) = logହ(ݐ) +  trên (0 ; +∞) ta có ݐ
(ݐ)′݂ = ଵ

௧୪୬ହ
+ 1 > ݐ∀,0 ∈ (0 ; +∞).  

⇒ Hàm số ݂(ݐ) = logହ(ݐ) +  .đồng biến trên (0 ; +∞) ݐ
 (∗) ⇔ ݔ)5 + ݕ − 1) ≤ ݔ2 + ݕ3

 ⇔ ݔ3 + ݕ2 ≤ 5   
Mặt khác, ta có: 
ܣ = ݔ6 + ݕ2 + ସ

௫
+ ଽ

௬

 = ቀ9ݔ + ସ
௫
ቁ + ቀ4ݕ + ଽ

௬
ቁ − ݔ3) + (ݕ2 ≥ 2.6 + 2.6 − 5 = 19
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⇒ GTNN của ܣ = 19, dấu “ = ” xảy ra ⇔

⎩
⎨

ݔ9⎧ = ସ
௫

ݕ4 = ଽ
௬

ݔ3 + ݕ2 = 5

⇔ ቐ
ݔ = ଶ

ଷ

ݕ = ଷ
ଶ

(ܰ) 
 

Câu 50. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ)ݔ + 1)ଶ(ݔଶ + ݔ2݉ + 1) với mọi ݔ ∈ ℝ Có bao 
nhiêu số nguyên âm ݉ để hàm số ݃(ݔ) = ݔ2)݂ + 1) đồng biến trên khoảng (3; 5)? 

 A. 3. B. 2. C. 4. D. 6. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có: ݃′(ݔ) = ݔ2)2݂′ + 1) = ݔ2)2 + ݔ2)(1 + 2)ଶ[(2ݔ + 1)ଶ + ݔ2)2݉ + 1) + 1]  
Đặt ݐ = ݔ2 + 1 

 Để hàm số ݃(ݔ) đồng biến trên khoảng (3; 5) khi và chỉ khi ݃′(ݔ) ≥ ݔ∀,0 ∈ (3; 5)  
⇔ ଶݐ)ݐ + ݐ2݉ + 1) ≥ ݐ∀,0 ∈ (7; 11) ⇔ ଶݐ + ݐ2݉ + 1 ≥ ݐ∀,0 ∈ (7; 11) ⇔ 2݉ ≥ ି௧మିଵ

௧
ݐ∀, ∈

(7; 11)  
Xét hàm số ℎ(ݐ) = ି௧మିଵ

௧
 trên [7; 11], có ℎ′(ݐ) = ି௧మାଵ

௧మ
  

BBT: 

 
Dựa vào BBT ta có 2݉ ≥ ି௧మିଵ

௧
ݐ∀, ∈ (7; 11) ⇔ 2݉ ≥ max

[;ଵଵ]
ℎ(ݐ) ⇔ ݉ ≥ − ହ

ଵସ
  

Vì ݉ ∈ ℤି ⇒ ݉ ∈ {−3;−2;−1}. 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
025 

 
Câu 1. Cho logଶ6 = ݉. Khi đó logଶ36 tính theo ݉ bằng 
 A. 2݉. B. 6݉. C. ݉ଶ. D. 2 + ݉. 
Câu 2. Cho hình lập phương có cạnh bằng ܽ, diện tích xung quanh bằng 
 A. 4ܽଷ. B. 4ܽଶ. C. 6ܽଶ. D. 12ܽଶ. 
Câu 3. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) =  là ݔ√ݔ
 A. (ݔ)ܨ = ଵ

ଶ
ଷݔ + (ݔ)ܨ .B .ܥ = ଶ

ହ
ݔ√ଶݔ +  .ܥ

 C. (ݔ)ܨ = ଶ
ଷ
ݔ√ݔ + (ݔ)ܨ .D .ܥ = ݔ√ଶݔ3 +  .ܥ

Câu 4. Cho ∫ ଶݔd(ݔ)݂
ଵ = 1 và ∫ ଷݔd(ݔ)݂

ଶ = −2. Giá trị của ∫ ଷݔd(ݔ)݂
ଵ  bằng 

 A. 1. B. −3. C. −1. D. 3. 
Câu 5. Đường cong hình bên là đồ thị của hàm số nào? 

 
 A. ݕ = logଶݔ. B. ݕ = ݕ .C .ݔ,ହ݈݃ = ݔ3− + 1. D. ݕ = − ଵ

ଷ
ݔ − ଵ

ଷ
. 

Câu 6. Tập nghiệm của bất phương trình (0,5)௫ ≥ 1 là 
 A. (−∞; 2]. B. [0; +∞). 
 C. (−∞; 0]. D. [2; +∞). 
Câu 7. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ௫ାଶ

ଵ
= ௬ିଵ

ିଷ
= ௭ାଵ

ଶ
. Vectơ nào sau đây là 

một vectơ chỉ phương của đường thẳng ݀? 
 A. ݑሬ⃗ ସ = (1; 3;−2). B. ݑሬ⃗ ଶ = (−2; 1;−1). 
 C. ݑሬ⃗ ଵ = (1;−3; 2). D. ݑሬ⃗ ଷ = (−1;−3; 2). 

Câu 8. Cho dãy số ൜ݑଵ = 4
ାଵݑ = ݑ + ݊. Năm số hạng đầu của dãy số là 

 A. 4, 5, 6, 7, 8. B. 4, 16, 32, 64, 128. 
 C. 4, 6, 9, 13, 18. D. 4, 5, 7, 10, 14. 
Câu 9. Trong không gian ܱݖݕݔ, mặt phẳng nào dưới đây đi qua điểm 2−)ܯ; 1; 1)? 
 A. ݔ − ݕ2 + ݖ + 3 = 0. B. ݔ + ݕ + ݖ + 1 = 0. 
 C. ݔ − ݕ − ݖ + 3 = 0. D. ݔ + ݕ − ݖ = 0. 
Câu 10. Trong không gian ܱݖݕݔ cho mặt cầu (ܵ) có phương trình ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 + ݕ4 − ݖ6 = 0. Tìm 

tọa độ tâm ܫ và bán kính ܴ. 
 A. 1−)ܫ; 2;−3);ܴ = √14. B. 1−)ܫ; 2;−3);ܴ = 14. 
 C. 2−;1)ܫ; 3);ܴ = 14. D. 2−;1)ܫ; 3);ܴ = √14. 
Câu 11. Biết ∫ ଶ(ݔ)݂

 dݔ = 4. Tích phân ∫ (ݔ)3݂
ଶ dݔ bằng 

 A. −12. B. ସ
ଷ
. C. − ସ

ଷ
. D. 12. 

Câu 12. Tọa độ điểm cực đại của đồ thị hàm số ݕ = ଷݔ − ݔ3 + 1 là 
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 A. (−1 ;  3). B. (0 ;  1). C. (1 ; −1). D. (2 ;  3). 
Câu 13. Nghiệm của phương trình logଶଵ(2018ݔ) = 0 là: 
 A. ݔ = ଵ

ଶଵ଼
. B. ݔ = 2018. C. ݔ = 2017ଶଵ଼. D. ݔ = 1. 

Câu 14. Cho hình chóp có diện tích đáy ܤ và chiều cao ℎ. Thể tích ܸ của khối chóp đã cho được tính theo 
công thức nào dưới đây? 

 A. ܸ = ܸ .ℎ. Bܤ = ସ
ଷ
ܸ .ℎ. Cܤ = ܸ .ℎ. Dܤ3 = ଵ

ଷ
 .ℎܤ

Câu 15. Cho hàm số ݕ = ݔ) − ଶݔ)(1 + 3) có đồ thị (ܥ). Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
 A. (ܥ) cắt trục hoành tại hai điểm. B. (ܥ) không cắt trục hoành. 
 C. (ܥ) cắt trục hoành tại một điểm. D. (ܥ) cắt trục hoành tại ba điểm. 
Câu 16. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho 3 điểm 1−)ܣ; 2; ;3)ܤ ,(4 4; ;1)ܥ ,(2 3; 3). Tìm tọa độ 

điểm G là trọng tâm ܥܤܣ߂. 
 A. 1−)ܩ; 3; 2) B. 1)ܩ; 3; 2) C. 1)ܩ; 3; 3) D. 1)ܩ; 3;−3)  
Câu 17. Hàm số nào sau đây nghịch biến trên ℝ? 
 A. ݕ = ଷݔ− + ଶݔ − ݔ2 − 1. B. ݕ = ଷݔ− − ଶݔ3 + 4. 

 C. ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 − 2. D. ݕ = ସݔ − ଶݔ3 + 5. 

Câu 18. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ଶݔ + ݔ∀ ,1 ∈ ℝ. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
 A. Hàm số nghịch biến trên khoảng (1; +∞) B. Hàm số nghịch biến trên khoảng (−1; 1)  
 C. Hàm số đồng biến trên khoảng (−∞; +∞) D. Hàm số nghịch biến trên khoảng (−∞; 0)  
Câu 19. Cho ݇, ݊ là các số tự nhiên và 0 ≤ ݇ ≤ ݊. Công thức tính ܥ là 
 A. ݊!. B. !

(ି)!
. C. !

!(ି)!
. D. !

!
. 

Câu 20. Cho hàm số ݕ =  xác định trên ℝ\{0}, liên tục trên mỗi khoảng xác định và có bảng biến thiên (ݔ)݂
như sau: 

 
Hỏi đồ thị hàm số trên có bao nhiêu đường tiệm cận? 

 A. 1. B. 0. C. 2. D. 3. 
Câu 21. Xét ∫ ݔ) − 1)e௫మିଶ௫ାଷdݔଵ

 , nếu đặt ݑ = ଶݔ − ݔ2 + 3 thì ∫ ݔ) − 1)e௫మିଶ௫ାଷdݔଵ
  bằng 

 A. ∫ e௨dݑଷ
ଶ . B. − ଵ

ଶ∫ e௨dݑଷ
ଶ . C. ଵ

ଶ∫ e௨dݑଷ
ଶ . D. −∫ e௨dݑଷ

ଶ . 
Câu 22. Cho khối nón có bán kính đáy ݎ = 4 và chiều cao ℎ = 3. Thể tích khối nón đã cho bằng 
 A. 16ߨ. B. 4ߨ. C. ଷଶ

ଷ
 .ߨD. 8 .ߨ

Câu 23. Phương trình bậc hai nào sau đây có nghiệm 1 + 2݅? 
 A. ݖଶ + ݖ2 + 5 = 0. B. ݖଶ − ݖ2 + 5 = 0. C. ݖଶ + ݖ2 + 3 = 0. D. ݖଶ − ݖ2 + 3 = 0. 
Câu 24. Đồ thị của hàm số nào dưới đây có dạng như đường cong trong hình bên? 
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 A. ݕ = ଷݔ − ݔ3 + 2. B. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 2. C. ݕ = ସݔ − ଶݔ4 + 2. D. ݕ = ௫ିଵ

௫ାଶ
. 

Câu 25. Tìm số phức liên hợp của số phức ݖ = (2 − 3݅)(3 + 2݅). 
 A. ̅ݖ = −12 + 5݅. B. ̅ݖ = 12− 5݅. C. ̅ݖ = 12 + 5݅. D. ̅ݖ = −12 − 5݅. 
Câu 26. Cho khối cầu bán kính bằng 3. Thể tích của khối cầu bằng 
 A. 12ߨ. B. 24ߨ. C. 36ߨ. D. 27ߨ. 
Câu 27. Số phức ݖ = √7− 3݅ có môđun bằng bao nhiêu? 
 A. 16. B. 4. C. √7 − 3. D. √7 + 3. 
Câu 28. Đạo hàm của hàm số ݕ = ݔ2) + 1)ି

భ
య trên tập xác định là 

 A. − ଵ
ଷ

ݔ2) + 1)ି
ర
య. B. 2(2ݔ + 1)ି

భ
యln(2ݔ + 1). 

 C. (2ݔ + 1)ି
భ
యln(2ݔ + 1). D. − ଶ

ଷ
ݔ2) + 1)ି

ర
య. 

Câu 29. Cho hai số phức ݖଵ = 1 − 2݅ và ݖଶ = 3 + ݅. Phần ảo của số phức ݓ = ଶݖ)ଵݖ + 2݅) bằng 
 A. −3݅. B. −3. C. 3. D. 9. 
Câu 30. Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ݂(ݔ) = ݔ) − 1)(2− ଶݔ)(ݔ + 1) và trục ܱݔ. 
 A. ଵଵ

ଶ
. B. ଵଵ

ଶ
. C. ଵ

ଶ
. D. ଵଽ

ଶ
. 

Câu 31. Mệnh đề nào sau đây sai? 
 A. ∫ lnݔ݀ݔ = ଵ

௫
+ ଶݔ)∫ .B .ܥ − ݔ݀(1 = ௫య

ଷ
− ݔ +  .ܥ

 C. ∫ ௫
௫మାଵ

ݔ݀ = ଵ
ଶ

ln(ݔଶ + 1) + ∫ .D  .ܥ ݁௫݀ݔ = ݁௫ +  .ܥ
Câu 32. Cho hình lăng trụ tứ giác đều ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ có cạnh đáy bằng ܽ. Gọi ܯ, ܰ, ܲ lần lượt là trung 

điểm của ܦ′ܣ ,ܥܦ ,ܦܣ′. Tính khoảng cách giữa hai mặt phẳng (ܲܰܯ) và (ܥܥܣ′). 
 A. √ଷ

ଷ
. B. 

ସ
. C. 

ଷ
. D. √ଶ

ସ
. 

Câu 33. Một người gửi tiết kiệm vào một ngân hàng với lãi suất 6% một năm. Biết rằng nếu không rút tiền 
ra khỏi ngân hàng thì cứ sau mỗi năm số tiền lãi sẽ được nhập vào vốn để tính lãi cho năm tiếp 
theo. Sau 10 năm người đó thu được (cả số tiền gửi ban đầu và lãi) nhiều hơn số tiền gửi ban đầu là 
100 triệu đồng. Hỏi số tiền ban đầu người đó gửi vào ngân hàng gần nhất với số tiền nào dưới đây 
(giả định trong khoảng thời gian này lãi suất không thay đổi và người đó không rút tiền ra)? 

 A. 55 839 477 đồng. B. 145 037 058 đồng. 
 C. 111 321 653 đồng. D. 126 446 598 đồng. 
Câu 34. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ) có tâm 1−;1)ܫ; 1) và mặt phẳng (ܲ): 2ݔ −

ݕ + ݖ2 + 1 = 0. Biết mặt phẳng (ܲ) cắt mặt cầu (ܵ) theo giao tuyến là một đường tròn có bán kính 
bằng 3. Viết phương trình của mặt cầu (ܵ). 

 A. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 13. B. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 169. 
 C. (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 13. D. (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 169. 

Câu 35. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho hai điểm 1−)ܣ;  0; ;2−)ܤ ,(1   1;  1). Phương trình mặt 
phẳng trung trực của đoạn ܤܣ là 
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 A. ݔ − ݕ + 2 = 0. B. −ݔ + ݕ + 2 = 0. C. ݔ − ݕ − 2 = 0. D. ݔ − ݕ + 1 = 0. 
Câu 36. Cho hình lập phương ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′. Gọi ܨ,ܧ lần lượt là trung điểm các cạnh ܦ′ܥ,′ܥ′ܤ′. Cosin 

góc giữa hai mặt phẳng (ܨܧܣ) và (ܦܥܤܣ) bằng 

 
 A. √ଵ

ଵ
. B. ଶ√ଷସ

ଵ
. C. ସ√ଵ

ଵ
. D. ଷ√ଵ

ଵ
.  

Câu 37. Chọn ngẫu nhiên ra 5 em học sinh từ một nhóm học sinh gồm có 5 em nam và 7 em nữ để đi trực 
nhật lớp. Biết trong nhóm có bạn nam tên Phúc, bạn nữ tên là Hạnh. Xác suất để chọn được 5 em 
sao cho hai em Hạnh và Phúc không cùng được chọn gần nhất với số nào? 

 A. 0,85. B. 0,86. C. 0,9. D. 0,8. 
Câu 38. Cho hàm số ݕ = ;xác định, liên tục trên đoạn [−2 (ݔ)݂ 2] và có đồ thị như hình bên dưới 

 
Khẳng định nào dưới đây đúng? 

 A. min
[ିଶ ; ଶ]

(ݔ)݂ = 0. B. min
[ିଶ ; ଶ]

(ݔ)݂ = −1. C. min
[ିଶ ; ଶ]

(ݔ)݂ = 2. D. min
[ିଶ ; ଶ]

(ݔ)݂ = −2. 

Câu 39. Tập nghiệm của bất phương trình 2. 7௫ାଶ + 7. 2௫ାଶ ≤ 351.√14௫ có dạng là đoạn ܵ = [ܽ; ܾ]. Giá 
trị ܾ − 2ܽ thuộc khoảng nào dưới đây? 

 A. (−4; 2). B. ൫√7; 4√10൯. C. ቀଶ
ଽ

; ସଽ
ହ
ቁ. D. ൫3;√10൯. 

Câu 40. Cho một tấm nhôm hình vuông cạnh 12(ܿ݉). Người ta cắt ở bốn góc của tấm nhôm đó bốn hình 
vuông bằng nhau, mỗi hình vuông có cạnh bằng ݔ(ܿ݉), rồi gập tấm nhôm lại để được cái hộp 
không nắp (tham khảo hình vẽ bên). Tìm ݔ để hộp nhận được có thể tích lớn nhất (giải thiết bề dày 
tấm tôn không đáng kể). 

 
 A. ࢞ = . B. ࢞ = . C. ࢞ = . D. ࢞ = . 
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Câu 41. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy ܥܤܣ là tam giác vuông cân tại ܤ, cạnh ܤܣ = ܽ, cạnh ܵܣ vuông góc 
với mặt phẳng đáy, góc giữa ܵܥ và mặt phẳng đáy bằng 60°. Thể tích của khối chóp ܵ.ܥܤܣ bằng 

 A. 
య√
ଷ

. B. 
య√


. C. 
య√
ଶ

. D. 
మ√


. 

Câu 42. Cho hàm số ݂(ݔ) = ௫ାଵ
௫ାଶଶ

, với ݉ là tham số. Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ 
để hàm số ݂(ݔ) đồng biến trên khoảng (0;  1). 

 A. 4039. B. 4038. C. 4040. D. Vô số. 
Câu 43. Một khối cầu có bán kính là 5 (dm), người ta cắt bỏ hai phần của khối cầu bằng hai mặt phẳng 

song song cùng vuông góc với đường kính và cách tâm một khoảng 3 (dm) để làm một chiếc lu 
đựng nước. 

 
Tính thể tích nước tối đa mà chiếc lu có thể chứa được. 

 A. 41ߨ (dmଷ). B. 132ߨ (dmଷ) C. ସଷ
ଷ
D. ଵ .(dmଷ) ߨ

ଷ
 .(dmଷ) ߨ

Câu 44. Người thợ gia công của một cơ sở chất lượng cao X cắt một miếng tôn hình tròn với bán kính 
60 cm thành ba miếng hình quạt bằng nhau. Sau đó người thợ ấy quấn và hàn ba miếng tôn đó để 
được ba cái phễu hình nón. Hỏi thể tích ܸ của mỗi cái phễu đó bằng bao nhiêu? 

 
 A. ܸ = ଵ√ଶగ

ଷ
 lít. B. ܸ = ଵ√ଶగ

ଷ
 lít. 

 C. ܸ = ଵ√ଶగ
ଷ

 lít. D. ܸ = ଵ√ଶ
ଷ

 lít. 
Câu 45. Có bao nhiêu số phức ݖ thỏa mãn |ݖ − 1 + 2݅| = ̅ݖ| + 4 − ݅| và |ݖ − 2| = √10? 
 A. 3. B. 1. C. 0. D. 2. 
Câu 46. Cho hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm liên tục trên ܴ và có đồ thị của hàm số ݕ =  như hình vẽ bên (ݔ)′݂

dưới. 
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Hàm số ݃(ݔ) = ݔ5݉√)݂ − sin5ݔ − ݉sinݔ + ݔ3 −݉ଶ + 2݉) (m ∈ ℝ) đồng biến trên nửa 
khoảng (−∞; 0] khi và chỉ khi ݉ ≥ ܽ + ܾ√ܿ (ܽ,ܾ ∈ ℤ và ܿ là số nguyên tố). Tính ܽ + ܾ + ܿ. 

 A. 3 B. 4. C. 5 D. 6  
Câu 47. Giả sử ݖ là số phức thỏa mãn |݅ݖ − 2 − ݅| = 3. Giá trị lớn nhất của biểu thức 2|ݖ − 4 − ݅| +

ݖ| + 5 + 8݅| bằng 
 A. 15√3. B. 9√5. C. 18√5. D. 3√15. 
Câu 48. Cho hàm số ݕ = ݕ nằm trên trục hoành. Hàm số (ܥ) có đồ thị (ݔ)݂ =  thỏa mãn các điều kiện (ݔ)݂

ଶ(ᇱݕ) + .ᇳݕ ݕ = −4 và ݂(0) = 1; ݂ ቀଵ
ସ
ቁ = √ହ

ଶ
. Diện tích hình phẳng giới hạn bởi (ܥ) và trục hoành 

gần nhất với số nào dưới đây? 
 A. 0,97. B. 0,95. C. 0,96. D. 0,98. 
Câu 49. Cho hai số thực dương ܽ > 1,ܾ > 1 và biết phương trình ܽ௫మܾ௫ାସ = 1 có nghiệm thực. Giá trị nhỏ 

nhất của biểu thức ܲ = log ቀ

య
ቁ+ ଵ

୪୭ೌ
 nằm trong khoảng nào? 

 A. (−6;−4). B. (−15,−13). C. (4; 6). D. (13; 15). 
Câu 50. Trong không gian Oxyz cho hai điểm ܣቀହା√ଷ

ଶ
; ି√ଷ

ଶ
; 3ቁ, ܤ ቀହି√ଷ

ଶ
; ା√ଷ

ଶ
; 3ቁ và mặt cầu (ܵ): ݔ) −

1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 6. Xét mặt phẳng (ܲ):ܽݔ + ݕܾ + ݖܿ + ݀ = 0 (ܽ, ܾ, ܿ, ݀ ∈
ℤ, (ܽ,ܾ, ܿ,݀) = 1 và ݀ < −5), là mặt phẳng thay đổi luôn đi qua ܤ,ܣ. Gọi (ܰ) là hình nón có đỉnh 
là tâm của mặt cầu (ܵ) và đường tròn đáy là giao tuyến của (ܲ) và (ܵ). Tính giá trị của ܶ =
|ܽ + ܾ + ܿ + ݀| khi thiết diện qua trục của hình nón (ܰ) có diện tích lớn nhất. 

 A. ܶ = 12. B. ܶ = 4. C. ܶ = 6. D. ܶ = 2. 
------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
A C B C B C C D A D A A A D C C A C C A B A B B C 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
C B D B B A D D A A D A D B D B C B A D B B D D C 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1. Cho logଶ6 = ݉. Khi đó logଶ36 tính theo ݉ bằng 
 A. 2݉. B. 6݉. C. ݉ଶ. D. 2 + ݉. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: logଶ36 = 2logଶ6 = 2݉. 

Câu 2. Cho hình lập phương có cạnh bằng ܽ, diện tích xung quanh bằng 
 A. 4ܽଷ. B. 4ܽଶ. C. 6ܽଶ. D. 12ܽଶ. 

Lời giải 
Chọn C 
 Diện tích một mặt của hình lập phương là ܽଶ. 
 Suy ra diện tích xung quanh hình lập phương 6ܽଶ. 

Câu 3. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) =  là ݔ√ݔ
 A. (ݔ)ܨ = ଵ

ଶ
ଷݔ + (ݔ)ܨ .B .ܥ = ଶ

ହ
ݔ√ଶݔ +  .ܥ

 C. (ݔ)ܨ = ଶ
ଷ
ݔ√ݔ + (ݔ)ܨ .D .ܥ = ݔ√ଶݔ3 +  .ܥ

Lời giải 
Chọn B 
 Đặt ݐ = ݔ√ ⇒ ଶݐ = ݔ ⇒ ݐdݐ2 = dݔ  
Khi đó ta có: ∫ݔ√ݔ dݔ = ∫ .ଶݐ .ݐ ݐ2 dݐ = ∫ ସݐ2 dݐ = ଶ

ହ
ହݐ + ܥ = ଶ

ହ
ݔ√ଶݔ +   ܥ

Vậy (ݔ)ܨ = ଶ
ହ
ݔ√ଶݔ +  .ܥ

Câu 4. Cho ∫ ଶݔd(ݔ)݂
ଵ = 1 và ∫ ଷݔd(ݔ)݂

ଶ = −2. Giá trị của ∫ ଷݔd(ݔ)݂
ଵ  bằng 

 A. 1. B. −3. C. −1. D. 3. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có ∫ ଷݔd(ݔ)݂

ଵ = ∫ ଶݔd(ݔ)݂
ଵ + ∫ ଷݔd(ݔ)݂

ଶ = 1 + (−2) = −1. 
Câu 5. Đường cong hình bên là đồ thị của hàm số nào? 

 
 A. ݕ = logଶݔ. B. ݕ = ݕ .C .ݔ,ହ݈݃ = ݔ3− + 1. D. ݕ = − ଵ

ଷ
ݔ − ଵ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn B 
Do đồ thị là đường cong nên loại các phương án ݕ = − ଵ

ଷ
ݔ − ଵ

ଷ
ݕ , = ݔ3− + 1. 

Do đồ thị đi xuống từ trái qua phải nên hàm số nghịch biến ta chọn phương án ݕ =  .ݔ,ହ݈݃
Câu 6. Tập nghiệm của bất phương trình (0,5)௫ ≥ 1 là 
 A. (−∞; 2]. B. [0; +∞). 
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 C. (−∞; 0]. D. [2; +∞). 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có: (0,5)௫ ≥ 1 ⇔ ݔ ≤ log,ହ1 ⇔ ݔ ≤ 0. 
Vậy tập nghiệm của bất phương trình là (−∞; 0]. 

Câu 7. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ௫ାଶ
ଵ

= ௬ିଵ
ିଷ

= ௭ାଵ
ଶ

. Vectơ nào sau đây là 
một vectơ chỉ phương của đường thẳng ݀? 

 A. ݑሬ⃗ ସ = (1; 3;−2). B. ݑሬ⃗ ଶ = (−2; 1;−1). 
 C. ݑሬ⃗ ଵ = (1;−3; 2). D. ݑሬ⃗ ଷ = (−1;−3; 2). 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có một vectơ chỉ phương của đường thẳng ݀ là ݑሬ⃗ ଵ = (1;−3; 2).  

Câu 8. Cho dãy số ൜ݑଵ = 4
ାଵݑ = ݑ + ݊. Năm số hạng đầu của dãy số là 

 A. 4, 5, 6, 7, 8. B. 4, 16, 32, 64, 128. 
 C. 4, 6, 9, 13, 18. D. 4, 5, 7, 10, 14. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có. 

ଶݑ = ଵݑ + 1 = ଷݑ;5 = ଶݑ + 2 = ସݑ;7 = ଷݑ + 3 = ହݑ;10 = ସݑ + 4 = 14. 
Câu 9. Trong không gian ܱݖݕݔ, mặt phẳng nào dưới đây đi qua điểm 2−)ܯ; 1; 1)? 
 A. ݔ − ݕ2 + ݖ + 3 = 0. B. ݔ + ݕ + ݖ + 1 = 0. 
 C. ݔ − ݕ − ݖ + 3 = 0. D. ݔ + ݕ − ݖ = 0. 

Lời giải 
Chọn A 

Câu 10. Trong không gian ܱݖݕݔ cho mặt cầu (ܵ) có phương trình ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 + ݕ4 − ݖ6 = 0. Tìm 
tọa độ tâm ܫ và bán kính ܴ. 

 A. 1−)ܫ; 2;−3);ܴ = √14. B. 1−)ܫ; 2;−3);ܴ = 14. 
 C. 2−;1)ܫ; 3);ܴ = 14. D. 2−;1)ܫ; 3);ܴ = √14. 

Lời giải 
Chọn D 
Phương trình mặt cầu đã cho tương đương với phương trình sau: 
ݔ) − 1)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 14. 
Vậy mặt cầu đã cho có tâm 2−;1)ܫ; 3) và bán kính ܴ = √14. 

Câu 11. Biết ∫ ଶ(ݔ)݂
 dݔ = 4. Tích phân ∫ (ݔ)3݂

ଶ dݔ bằng 
 A. −12. B. ସ

ଷ
. C. − ସ

ଷ
. D. 12. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có ∫ (ݔ)3݂

ଶ dݔ = −3∫ ଶ(ݔ)݂
 dݔ = −3.4 = −12. 

Câu 12. Tọa độ điểm cực đại của đồ thị hàm số ݕ = ଷݔ − ݔ3 + 1 là 
 A. (−1 ;  3). B. (0 ;  1). C. (1 ; −1). D. (2 ;  3). 

Lời giải 
Chọn A 

ݕ = ଷݔ − ݔ3 + 1 
′ݕ = ଶݔ3 − 3 

′ݕ = ଶݔ3 − 3 = 0 ⇔ ݔ = 1 ⇒ ݕ = −1
ݔ = −1 ⇒ ݕ = 3 

′′ݕ = ݔ6 ⇒ (1−)′′ݕ = −6 < 0 
Vậy tọa độ điểm cực đại của đồ thị hàm số là (−1 ;  3). 
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Câu 13. Nghiệm của phương trình logଶଵ(2018ݔ) = 0 là: 
 A. ݔ = ଵ

ଶଵ଼
. B. ݔ = 2018. C. ݔ = 2017ଶଵ଼. D. ݔ = 1. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có logଶଵ(2018ݔ) = 0 ⇔ ݔ2018 = 2017 = 1 ⇔ ݔ = ଵ

ଶଵ଼
. 

Câu 14. Cho hình chóp có diện tích đáy ܤ và chiều cao ℎ. Thể tích ܸ của khối chóp đã cho được tính theo 
công thức nào dưới đây? 

 A. ܸ = ܸ .ℎ. Bܤ = ସ
ଷ
ܸ .ℎ. Cܤ = ܸ .ℎ. Dܤ3 = ଵ

ଷ
 .ℎܤ

Lời giải 
Thể tích ܸ của khối chóp có diện tích đáy ܤ và chiều cao ℎ được tính theo công thức: ܸ = ଵ

ଷ
  ℎܤ

Câu 15. Cho hàm số ݕ = ݔ) − ଶݔ)(1 + 3) có đồ thị (ܥ). Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
 A. (ܥ) cắt trục hoành tại hai điểm. B. (ܥ) không cắt trục hoành. 
 C. (ܥ) cắt trục hoành tại một điểm. D. (ܥ) cắt trục hoành tại ba điểm. 

Lời giải 
Chọn C 
Dễ thấy phương trình (ݔ − ଶݔ)(1 + 3) = 0 có 1 nghiệm ݔ = 1  .cắt trục hoành tại một điểm (ܥ) ⇒

Câu 16. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz cho 3 điểm 1−)ܣ; 2; ;3)ܤ ,(4 4; ;1)ܥ ,(2 3; 3). Tìm tọa độ 
điểm G là trọng tâm ܥܤܣ߂. 

 A. 1−)ܩ; 3; 2) B. 1)ܩ; 3; 2) C. 1)ܩ; 3; 3) D. 1)ܩ; 3;−3)  
Lời giải 

Chọn C 
Gọi ீݔ)ܩ ீݕ; ;  .ܥܤܣ là trọng tâm tam giác (ீݖ

Ta có 

⎩
⎪
⎨

⎪
ீݔ⎧ = ௫ಲା௫ಳା௫

ଷ
= ିଵାଷାଵ

ଷ
= 1

ீݕ = ௬ಲା௬ಳା௬
ଷ

= ଶାସାଷ
ଷ

= 3

ீݖ = ௭ಲା௭ಳା௭
ଷ

= ସାଶାଷ
ଷ

= 3

  

Vậy 1)ܩ; 3; 3)  
Câu 17. Hàm số nào sau đây nghịch biến trên ℝ? 
 A. ݕ = ଷݔ− + ଶݔ − ݔ2 − 1. B. ݕ = ଷݔ− − ଶݔ3 + 4. 

 C. ݕ = ସݔ− + ଶݔ2 − 2. D. ݕ = ସݔ − ଶݔ3 + 5. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta loại ngay được hai hàm số ở các phương án A và B 
Với hàm số ở D Ta có ݕ′ = ଶݔ3− − ′ݕ ,ݔ6 = 0 có hai nghiệm phân biệt ݔ = 0 và ݔ = −2 nên 
không thể đơn điệu trên ℝ. Vậy đáp án là C 

Câu 18. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ଶݔ + ݔ∀ ,1 ∈ ℝ. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
 A. Hàm số nghịch biến trên khoảng (1; +∞) B. Hàm số nghịch biến trên khoảng (−1; 1)  
 C. Hàm số đồng biến trên khoảng (−∞; +∞) D. Hàm số nghịch biến trên khoảng (−∞; 0)  

Lời giải 
Chọn C 
Do hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ଶݔ + 1 > ݔ∀ 0 ∈ ℝ nên hàm số đồng biến trên khoảng 
(−∞; +∞). 

Câu 19. Cho ݇, ݊ là các số tự nhiên và 0 ≤ ݇ ≤ ݊. Công thức tính ܥ là 
 A. ݊!. B. !

(ି)!
. C. !

!(ି)!
. D. !

!
. 

Lời giải 
Chọn C 
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Câu 20. Cho hàm số ݕ =  xác định trên ℝ\{0}, liên tục trên mỗi khoảng xác định và có bảng biến thiên (ݔ)݂
như sau: 

 
Hỏi đồ thị hàm số trên có bao nhiêu đường tiệm cận? 

 A. 1. B. 0. C. 2. D. 3. 
Lời giải 

Chọn A 
Dựa vào bảng biến thiên ta có: 
+) lim

௫→ିஶ
(ݔ)݂ = +∞; lim

௫→ାஶ
(ݔ)݂ = −∞, suy ra đồ thị hàm số không có tiệm cận ngang. 

+) lim
௫→ష

(ݔ)݂ = −1; lim
௫→శ

(ݔ)݂ = −∞, suy ra đồ thị hàm số có 1 tiệm cận đứng. 
Vậy đồ thị hàm số có một đường tiệm cận. 

Câu 21. Xét ∫ ݔ) − 1)e௫మିଶ௫ାଷdݔଵ
 , nếu đặt ݑ = ଶݔ − ݔ2 + 3 thì ∫ ݔ) − 1)e௫మିଶ௫ାଷdݔଵ

  bằng 
 A. ∫ e௨dݑଷ

ଶ . B. − ଵ
ଶ∫ e௨dݑଷ

ଶ . C. ଵ
ଶ∫ e௨dݑଷ

ଶ . D. −∫ e௨dݑଷ
ଶ . 

Lời giải 
Chọn B 
Đặt ݑ = ଶݔ − ݔ2 + 3 ⇒ dݑ = ݔ)2 − 1)dݔ ⇒ ݔ) − 1)dݔ = ଵ

ଶ
dݑ. 

Đổi cận: ݔ = 0 ⇒ ݑ = ݔ;3 = 1 ⇒ ݑ = 2. 
Ta có ∫ ݔ) − 1)e௫మିଶ௫ାଷdݔଵ

 = ∫ e௨ ଵ
ଶ

dݑଶ
ଷ = − ଵ

ଶ∫ e௨dݑଷ
ଶ . 

Câu 22. Cho khối nón có bán kính đáy ݎ = 4 và chiều cao ℎ = 3. Thể tích khối nón đã cho bằng 
 A. 16ߨ. B. 4ߨ. C. ଷଶ

ଷ
 .ߨD. 8 .ߨ

Lời giải 
Chọn A 
Thể tích khối nón là: ܸ = ଵ

ଷ
ܵௗ . ℎ = ଵ

ଷ
.ߨ 4ଶ. 3 =  .ߨ16

Câu 23. Phương trình bậc hai nào sau đây có nghiệm 1 + 2݅? 
 A. ݖଶ + ݖ2 + 5 = 0. B. ݖଶ − ݖ2 + 5 = 0. C. ݖଶ + ݖ2 + 3 = 0. D. ݖଶ − ݖ2 + 3 = 0. 

Lời giải 
Chọn B 
Vì 1 + 2݅ là nghiệm của phương trình bậc hai ܽݖଶ + ݖܾ + ܿ = 0 nên 1 − 2݅ cũng là nghiệm của 
phương trình bậc hai ܽݖଶ + ݖܾ + ܿ = 0. 
Ta có ቄ(1 + 2݅)(1− 2݅) = 5

1 + 2݅ + 1 − 2݅ = 2  suy ra 1 + 2݅ là nghiệm của phương trình bậc hai ݖଶ − ݖ2 + 5 = 0. 
Câu 24. Đồ thị của hàm số nào dưới đây có dạng như đường cong trong hình bên? 
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 A. ݕ = ଷݔ − ݔ3 + 2. B. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 2. C. ݕ = ସݔ − ଶݔ4 + 2. D. ݕ = ௫ିଵ

௫ାଶ
. 

Lời giải 
Chọn B 
Đồ thị hàm số đi qua điểm cắt trục tung tại điểm có tung độ bằng 2 nên loại#A 
Đồ thị đi qua điểm có tọa độ (1 ;  1) nên loại Chọn B vàD 
Chọn B thỏa mãn vì 1 = 1ସ − 2. 1ଶ + 2. 

Câu 25. Tìm số phức liên hợp của số phức ݖ = (2 − 3݅)(3 + 2݅). 
 A. ̅ݖ = −12 + 5݅. B. ̅ݖ = 12− 5݅. C. ̅ݖ = 12 + 5݅. D. ̅ݖ = −12 − 5݅. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có ݖ = (2 − 3݅)(3 + 2݅) = 12 − 5݅, suy ra ̅ݖ = 12 + 5݅. 

Câu 26. Cho khối cầu bán kính bằng 3. Thể tích của khối cầu bằng 
 A. 12ߨ. B. 24ߨ. C. 36ߨ. D. 27ߨ. 

Lời giải 
Chọn C 
Thể tích của khối cầu là: ܸ = ସ

ଷ
ଷܴߨ = ସ

ଷ
.ߨ 3ଷ =  .ߨ36

Câu 27. Số phức ݖ = √7− 3݅ có môđun bằng bao nhiêu? 
 A. 16. B. 4. C. √7 − 3. D. √7 + 3. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta thấy số phức đã cho có phần thực ܽ = √7 và phần ảo ܾ = −3. 
Vậy |ݖ| = √ܽଶ + ܾଶ = √7 + 9 = 4. 

Câu 28. Đạo hàm của hàm số ݕ = ݔ2) + 1)ି
భ
య trên tập xác định là 

 A. − ଵ
ଷ

ݔ2) + 1)ି
ర
య. B. 2(2ݔ + 1)ି

భ
యln(2ݔ + 1). 

 C. (2ݔ + 1)ି
భ
యln(2ݔ + 1). D. − ଶ

ଷ
ݔ2) + 1)ି

ర
య. 

Lời giải 
Chọn D 

Ta có: ݕ′ = ቂ(2ݔ + 1)ି
భ
యቃ
ᇱ

= ିଵ
ଷ

ݔ2) + 1)ᇱ(2ݔ + 1)ି
భ
యିଵ = ିଶ

ଷ
ݔ2) + 1)ି

ర
య. 

Câu 29. Cho hai số phức ݖଵ = 1 − 2݅ và ݖଶ = 3 + ݅. Phần ảo của số phức ݓ = ଶݖ)ଵݖ + 2݅) bằng 
 A. −3݅. B. −3. C. 3. D. 9. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: ݓ = ଶݖ)ଵݖ + 2݅) = (1− 2݅)(3 + ݅ + 2݅) = 9 − 3݅. 
Vậy phần ảo của số phức ݓ là −3. 

Câu 30. Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ݂(ݔ) = ݔ) − 1)(2− ଶݔ)(ݔ + 1) và trục ܱݔ. 
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 A. ଵଵ
ଶ

. B. ଵଵ
ଶ

. C. ଵ
ଶ

. D. ଵଽ
ଶ

. 
Lời giải 

Chọn B 

 
Phương trình hoành độ giao điểm của đồ thị hàm số ݂(ݔ) và trục ܱݔ là (ݔ − 1)(2− ଶݔ)(ݔ + 1) =
0. 
Phương trình nêu trên có tập nghiệm là {1; 2} và ݂(ݔ) ≥ ݔ∀,0 ∈ [1; 2]. 
Do đó, diện tích mà ta cần tính là 
ܵ = ∫ ݔ)| − 1)(2− ଶݔ)(ݔ + 1)|ଶ

ଵ  dݔ = ∫ ݔ)] − 1)(2− ଶݔ)(ݔ + 1)]ଶ
ଵ  dݔ = ଵଵ

ଶ
. 

Câu 31. Mệnh đề nào sau đây sai? 
 A. ∫ lnݔ݀ݔ = ଵ

௫
+ ଶݔ)∫ .B .ܥ − ݔ݀(1 = ௫య

ଷ
− ݔ +  .ܥ

 C. ∫ ௫
௫మାଵ

ݔ݀ = ଵ
ଶ

ln(ݔଶ + 1) + ∫ .D  .ܥ ݁௫݀ݔ = ݁௫ +  .ܥ
Lời giải 

Chọn A 
Chọn A sai vì (lnݔ)′ = ଵ

௫
, còn ∫ lnݔ݀ݔ = ݔlnݔ − ݔln݀ݔ∫ = ݔlnݔ − ݔ݀∫ = ݔlnݔ − ݔ +  .ܥ

Câu 32. Cho hình lăng trụ tứ giác đều ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ có cạnh đáy bằng ܽ. Gọi ܯ, ܰ, ܲ lần lượt là trung 
điểm của ܦ′ܣ ,ܥܦ ,ܦܣ′. Tính khoảng cách giữa hai mặt phẳng (ܲܰܯ) và (ܥܥܣ′). 

 A. √ଷ
ଷ

. B. 
ସ
. C. 

ଷ
. D. √ଶ

ସ
. 

Lời giải 
Chọn D 

 
Ta có: (ܲܰܯ)||(ܥܥܣ′) ⇒ ݀൫(ܲܰܯ); ൯(′ܥܥܣ) = ݀൫ܲ; ൯(′ܥܥܣ) = ଵ

ଶ
′ܦܱ = ଵ

ସ
′ܦ′ܤ = √ଶ

ସ
. 

Câu 33. Một người gửi tiết kiệm vào một ngân hàng với lãi suất 6% một năm. Biết rằng nếu không rút tiền 
ra khỏi ngân hàng thì cứ sau mỗi năm số tiền lãi sẽ được nhập vào vốn để tính lãi cho năm tiếp 
theo. Sau 10 năm người đó thu được (cả số tiền gửi ban đầu và lãi) nhiều hơn số tiền gửi ban đầu là 
100 triệu đồng. Hỏi số tiền ban đầu người đó gửi vào ngân hàng gần nhất với số tiền nào dưới đây 
(giả định trong khoảng thời gian này lãi suất không thay đổi và người đó không rút tiền ra)? 

 A. 55 839 477 đồng. B. 145 037 058 đồng. 
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 C. 111 321 653 đồng. D. 126 446 598 đồng. 
Lời giải 

Chọn D 
Gọi số tiền ban đầu người đó gửi vào ngân hàng là ݔ (đồng). 
Số tiền người đó thu được sau 10 năm là 1)ݔ + 6%)ଵ = .ݔ 1,06ଵ (đồng). 
Ta có: ݔ. 1,06ଵ − ݔ = 10଼ ⇒ ݔ = ଵఴ

ଵ,భబିଵ
= 126 446 597 (đồng). 

Câu 34. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ) có tâm 1−;1)ܫ; 1) và mặt phẳng (ܲ): 2ݔ −
ݕ + ݖ2 + 1 = 0. Biết mặt phẳng (ܲ) cắt mặt cầu (ܵ) theo giao tuyến là một đường tròn có bán kính 
bằng 3. Viết phương trình của mặt cầu (ܵ). 

 A. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 13. B. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 169. 
 C. (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 13. D. (ݔ + 1)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 169. 

Lời giải 
Chọn A 

 
Giả sử đường tròn giao tuyến của mặt phẳng (ܲ) và mặt cầu (ܵ) có tâm ܪ, bán kính ܯܪ. 
ܪܫ = ݀൫ܫ, (ܲ)൯ = |ଶାଵାଶାଵ|

ඥଶమା(ିଵ)మାଶమ
= 2. 

Bán kính của mặt cầu (ܵ) là ݎ = = ܯܫ √3ଶ + 2ଶ = √13. 
Vậy phương trình của mặt cầu (ܵ): (ݔ − 1)ଶ + ݕ) + 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 13. 

Câu 35. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho hai điểm 1−)ܣ;  0; ;2−)ܤ ,(1   1;  1). Phương trình mặt 
phẳng trung trực của đoạn ܤܣ là 

 A. ݔ − ݕ + 2 = 0. B. −ݔ + ݕ + 2 = 0. C. ݔ − ݕ − 2 = 0. D. ݔ − ݕ + 1 = 0. 
Lời giải 

Chọn A 
Gọi ܫ ቀ− ଷ

ଶ
;  ଵ
ଶ

;  1ቁ là trung điểm của ܤܣ. 

Ta có: ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = (−1;  1;  0). 
Ta thấy mặt phẳng trung trực của đoạn ܤܣ đi qua ܫ ቀ− ଷ

ଶ
;  ଵ
ଶ

;  1ቁ và nhận ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = (−1;  1;  0) làm một 
vectơ pháp tuyến. 
Nên phương trình mặt phẳng cần tìm là: ݔ − ݕ + 2 = 0. 

Câu 36. Cho hình lập phương ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′. Gọi ܨ,ܧ lần lượt là trung điểm các cạnh ܦ′ܥ,′ܥ′ܤ′. Cosin 
góc giữa hai mặt phẳng (ܨܧܣ) và (ܦܥܤܣ) bằng 
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 A. √ଵ

ଵ
. B. ଶ√ଷସ

ଵ
. C. ସ√ଵ

ଵ
. D. ଷ√ଵ

ଵ
.  

Lời giải 
Chọn D 
Gọi {ܫ} = ܨܧ ∩ ′ܥ′ܣ ⇒ ቄܫܣ ⊥ ܨܧ

ܫ′ܣ ⊥ ܨܧ ⇒ ′ܣܫܣ = ൫(ܨܧܣ); ൯(′ܦ′ܥ′ܤ′ܣ) = ൫(ܨܧܣ),   .൯(ܦܥܤܣ)

Ta có: ܫ′ܣ = ଷ
ସ
′ܥ′ܣ = ଷ√ଶ

ସ
′ܣܣ, = ܽ, suy ra: 

tanܣܫܣ′ = ᇱ
ᇱூ

= ସ
ଷ√ଶ

⇒ cosܣܫܣ′ = ଵ

ටଵାቀ ర
య√మ

ቁ
మ = ଷ√ଵ

ଵ
.  

Câu 37. Chọn ngẫu nhiên ra 5 em học sinh từ một nhóm học sinh gồm có 5 em nam và 7 em nữ để đi trực 
nhật lớp. Biết trong nhóm có bạn nam tên Phúc, bạn nữ tên là Hạnh. Xác suất để chọn được 5 em 
sao cho hai em Hạnh và Phúc không cùng được chọn gần nhất với số nào? 

 A. 0,85. B. 0,86. C. 0,9. D. 0,8. 
Lời giải 

Chọn A 
Xét phép thử: “Chọn ngẫu nhiên 5 em học sinh từ 12 em“. 
Khi đó không gian mẫu của phép thử là Ω có số phần tử là ݊(Ω) = ଵଶହܥ . 
Gọi ܣ là biến cố: “ 5 em được chọn sao cho Hạnh và Phúc không cùng được chọn”. 
Suy ra ܣ là biến cố: “ 5 em được chọn có cả Hạnh và Phúc”. 
Ta có: ݊൫ܣ൯ = ଵଷܥ  và ܲ൫ܣ൯ = భబయ

భమఱ
. 

Khi đó xác suất cần tìm là ܲ(ܣ) = 1 − ܲ൫ܣ൯ = 1− భబయ

భమఱ
≈ 0,8484. 

Câu 38. Cho hàm số ݕ = ;xác định, liên tục trên đoạn [−2 (ݔ)݂ 2] và có đồ thị như hình bên dưới 

 
Khẳng định nào dưới đây đúng? 

 A. min
[ିଶ ; ଶ]

(ݔ)݂ = 0. B. min
[ିଶ ; ଶ]

(ݔ)݂ = −1. C. min
[ିଶ ; ଶ]

(ݔ)݂ = 2. D. min
[ିଶ ; ଶ]

(ݔ)݂ = −2. 

Lời giải 
Chọn D 
Từ đồ thị hàm số suy ra min

[ିଶ ; ଶ]
(ݔ)݂ = ݂(−2) = ݂(1) = −2. 
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Câu 39. Tập nghiệm của bất phương trình 2. 7௫ାଶ + 7. 2௫ାଶ ≤ 351.√14௫ có dạng là đoạn ܵ = [ܽ; ܾ]. Giá 
trị ܾ − 2ܽ thuộc khoảng nào dưới đây? 

 A. (−4; 2). B. ൫√7; 4√10൯. C. ቀଶ
ଽ

; ସଽ
ହ
ቁ. D. ൫3;√10൯. 

Lời giải 
Chọn B 

2. 7௫ାଶ + 7. 2௫ାଶ ≤ 351.√14௫ ⇔ 49. 7௫ + 28. 2௫ ≤ 351.√14௫ ⇔ 49.ටమೣ

ଵସೣ
+ 28.ටଶమೣ

ଵସೣ
≤ 351  

⇔ 49.ටೣ

ଶೣ
+ 28.ටଶೣ

ೣ
≤ 351. Đặt ݐ = ටೣ

ଶೣ
, ݐ > 0 thì bpt trở thành 49ݐ + ଶ଼

௧
≤ 351  

⇔ ସ
ସଽ
≤ ݐ ≤ 

ଶ
 ⇒ ସ

ସଽ
≤ ටೣ

ଶೣ
≤ 

ଶ
 ⇔ −4 ≤ ݔ ≤ 2, khi đó ܵ = [−4; 2]. 

Giá trị ܾ − 2ܽ = 10 ∈ ൫√7; 4√10൯. 
Câu 40. Cho một tấm nhôm hình vuông cạnh 12(ܿ݉). Người ta cắt ở bốn góc của tấm nhôm đó bốn hình 

vuông bằng nhau, mỗi hình vuông có cạnh bằng ݔ(ܿ݉), rồi gập tấm nhôm lại để được cái hộp 
không nắp (tham khảo hình vẽ bên). Tìm ݔ để hộp nhận được có thể tích lớn nhất (giải thiết bề dày 
tấm tôn không đáng kể). 

 
 A. ݔ = 6. B. ݔ = 3. C. ݔ = 4. D. ݔ = 2. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta thấy hộp có đáy là hình vuông cạnh 12 − 0)ݔ đường cao ,ݔ2 < ݔ < 6). 
Ta có: ܸ = ܵௗ . ℎ = (12− ଶ(ݔ2 . ݔ = ଷݔ4 − ଶݔ48 +   ݔ144
Xét ܸ = (ݔ)݂ = ଷݔ4 − ଶݔ48 +   ݔ144

(ݔ)′݂ = ଶݔ12 − ݔ96 + 144 = 0 ⇒ ቂݔ = 6
ݔ = 2 ⇒ 

݂(6) = 0
݂(2) = 128
݂(0) = 0

  

Vậy với ݔ = 2 hộp có thể tích lớn nhất. 
Câu 41. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy ܥܤܣ là tam giác vuông cân tại ܤ, cạnh ܤܣ = ܽ, cạnh ܵܣ vuông góc 

với mặt phẳng đáy, góc giữa ܵܥ và mặt phẳng đáy bằng 60°. Thể tích của khối chóp ܵ.ܥܤܣ bằng 
 A. 

య√
ଷ

. B. 
య√


. C. 
య√
ଶ

. D. 
మ√


. 
Lời giải 

Chọn B 
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ܵ = ଵ
ଶ

ܥܤ.ܤܣ. = ଵ
ଶ
ܽଶ. 

Ta có ܥܣଶ = ଶܤܣ + ଶܥܤ = ܽଶ + ܽଶ = 2ܽଶ ⇒ ܥܣ = ܽ√2. 
ܥܵ ∩ (ܥܤܣ) = ܣܵ ,{ܥ} ⊥   ܣ tại (ܥܤܣ)
Suy ra ܥܣ là hình chiếu của ܵܥ lên mặt phẳng (ܥܤܣ)  
⇒ ൫ܵܥ, ൯(ܥܤܣ) = = (ܥܣ,ܥܵ) ܣܥܵ  = 60°  
tan60° = ௌ


⇒ ܣܵ = .ܥܣ tan60° = ܽ√2. tan60° = ܽ√6. 

Khi đó: ܸ = ଵ
ଷ

. ܵ . ܣܵ = ଵ
ଷ

. ଵ
ଶ
ܽଶ. ܽ√6 = య√


. 

Câu 42. Cho hàm số ݂(ݔ) = ௫ାଵ
௫ାଶଶ

, với ݉ là tham số. Có tất cả bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ 
để hàm số ݂(ݔ) đồng biến trên khoảng (0;  1). 

 A. 4039. B. 4038. C. 4040. D. Vô số. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có: ݂′(ݔ) = ଶଶି

(௫ାଶଶ)మ
. 

? TH1: Nếu ݉ = 0 thì ݂′(ݔ) = ଵ
ଶଶ

> ݔ∀,0 ∈ ℝ ⇒ ⇒ luôn đồng biến trên ℝ (ݔ)݂  luôn đồng (ݔ)݂
biến trên khoảng (0;  1). Vậy ݉ = 0 thỏa mãn. 
? TH2: Nếu ݉ ≠ 0. 
Để hàm số ݂(ݔ) đồng biến trên khoảng (0;  1) ⇔ (ݔ)′݂ > ݔ∀,0 ∈ (0;  1)  

⇔ ቄ2020−݉ > 0
ݔ݉ + 2020 ≠ 0 ݔ∀, ∈ (0;  1) ⇔ ቊ

݉ < 2020
ݔ ≠ − ଶଶ


ݔ∀,  ∈ (0;  1) ⇔ ቊ

݉ < 2020
− ଶଶ


∉ (0;  1)  

⇔ ൞

݉ < 2020


− ଶଶ


≤ 0

− ଶଶ


≥ 1
 ⇔ ቂ−2020 ≤ ݉ < 0

0 < ݉ < 2020   

Kết hợp trường hợp ݉ = 0 ta có ݉ ∈ [−2020;  2020). Vì ݉ ∈ ℤ ⇒ có 4040 giá trị nguyên của 
tham số ݉ thỏa mãn yêu cầu bài toán. 

Câu 43. Một khối cầu có bán kính là 5 (dm), người ta cắt bỏ hai phần của khối cầu bằng hai mặt phẳng 
song song cùng vuông góc với đường kính và cách tâm một khoảng 3 (dm) để làm một chiếc lu 
đựng nước. 

 
Tính thể tích nước tối đa mà chiếc lu có thể chứa được. 

 A. 41ߨ (dmଷ). B. 132ߨ (dmଷ) C. ସଷ
ଷ
D. ଵ .(dmଷ) ߨ

ଷ
 .(dmଷ) ߨ

Lời giải 
Chọn B 
Cách 1: Sử dụng ứng dụng của tích phân 
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Xét đường tròn có tâm ܱ(0; 0), bán kính ܴ = 5. Khi đó phương trình của đường tròn là: 
ଶݔ + ଶݕ = 25 ⇒ ଶݕ = 25 −  .(ܥ) ଶݔ
Thể tích lu nước cần tính chính là thể tích của khối tròn xoay khi quay đường tròn (ܥ) quanh trục 
 và cách ݔܱ và bỏ đi phần chỏm cầu giới hạn bởi 2 mặt phẳng song song và vuông góc với trục ݔܱ
ܱ một khoảng là 3. 
Thể tích của lu nước là: ܸ = ߨ ∫ (25− ݔ݀(ଶݔ = 132ଷ

ିଷ  .(dmଷ) ߨ
Cách 2: Sử dụng các công thức thể tích thông thường 
Gọi ଵܸ là thể tích khối cầu ⇒ ଵܸ = ସ

ଷ
.ߨ 5ଷ = ହ

ଷ
 .(dmଷ) ߨ

Gọi ଶܸ là tổng thể tích 2 chỏm cầu bị cắt bởi mặt phẳng vuông góc với đường kính và cách tâm một 
khoảng 3 (dm) ⇒ ଶܸ = ℎଶߨ2 ቀܴ − 

ଷ
ቁ = .ߨ2 2ଶ. ቀ5− ଶ

ଷ
ቁ = ଵସ

ଷ
 .(dmଷ) ߨ

Khi đó thể tích ܸ của lu nước cần tính là: ܸ = ଵܸ − 2 ଶܸ =  .(dmଷ) ߨ132
Câu 44. Người thợ gia công của một cơ sở chất lượng cao X cắt một miếng tôn hình tròn với bán kính 

60 cm thành ba miếng hình quạt bằng nhau. Sau đó người thợ ấy quấn và hàn ba miếng tôn đó để 
được ba cái phễu hình nón. Hỏi thể tích ܸ của mỗi cái phễu đó bằng bao nhiêu? 

 
 A. ܸ = ଵ√ଶగ

ଷ
 lít. B. ܸ = ଵ√ଶగ

ଷ
 lít. 

 C. ܸ = ଵ√ଶగ
ଷ

 lít. D. ܸ = ଵ√ଶ
ଷ

 lít. 
Lời giải 

Chọn A 
Đổi 60 cm = 6 dm. 
Đường sinh của hình nón tạo thành là ݈ = 6 dm. 
Chu vi đường tròn ban đầu là ܥ = ܴߨ2 =  .ߨ16
Gọi ݎ là bán kính đường tròn đáy của hình nón tạo thành. 
Chu vi đường tròn đáy của hình nón tạo thành là 2ߨ. ݎ = ଶగ.

ଷ
= ⇒ dm ߨ4 ݎ = ସగ

ଶగ
= 2 dm. 

Đường cao của khối nón tạo thành là ℎ = √݈ଶ − ଶݎ = √6ଶ − 2ଶ = 4√2. 
Thể tích của mỗi cái phễu là ܸ = ଵ

ଷ
ଶℎݎߨ = ଵ

ଷ
.ߨ 2ଶ. 4√2 = ଵ√ଶగ

ଷ
 dmଷ = ଵ√ଶగ

ଷ
 lít. 

Câu 45. Có bao nhiêu số phức ݖ thỏa mãn |ݖ − 1 + 2݅| = ̅ݖ| + 4 − ݅| và |ݖ − 2| = √10? 
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 A. 3. B. 1. C. 0. D. 2. 
Lời giải 

Chọn D 
Gọi ݖ = ܽ + ܾ݅, (ܽ, ܾ ∈ ℝ) ⇒ ݖ = ܽ − ܾ݅. 

Theo giả thiết, ta có hệ: ൜
ݖ| − 1 + 2݅| = ݖ| + 4 − ݅|
ݖ| − 2| = √10

 ⇔ ൜
|ܽ + ܾ݅ − 1 + 2݅| = |ܽ − ܾ݅ + 4− ݅|
|ܽ + ܾ݅ − 2| = √10

 ⇔

൜(ܽ − 1)ଶ + (ܾ + 2)ଶ = (ܽ + 4)ଶ + [−(ܾ + 1)]ଶ
(ܽ − 2)ଶ + ܾଶ = 10

 ⇔ ൜−10ܽ + 2ܾ = 12
(ܽ − 2)ଶ + ܾଶ = 10 

 

⇔ ൜ܾ = 6 + 5ܽ
(ܽ − 2)ଶ + (6 + 5ܽ)ଶ = 10 ⇔ ቄܾ = 6 + 5ܽ

26ܽଶ + 56ܽ + 30 = 0 ⇔ ቐ
ܾ = 6 + 5ܽ

ቈ
ܽ = −1
ܽ = − ଵହ

ଵଷ

 ⇔

⎣
⎢
⎢
⎢
⎡ቄ
ܽ = −1
ܾ = 1

ቐ
ܽ = − ଵହ

ଵଷ

ܾ = ଷ
ଵଷ

  

Vậy có 2 số phức ݖ thỏa đề: ݖ = −1 + ݅ và ݖ = − ଵହ
ଵଷ

+ ଷ
ଵଷ
݅. 

Câu 46. Cho hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm liên tục trên ܴ và có đồ thị của hàm số ݕ =  như hình vẽ bên (ݔ)′݂
dưới. 

 
Hàm số ݃(ݔ) = ݔ5݉√)݂ − sin5ݔ − ݉sinݔ + ݔ3 −݉ଶ + 2݉) (m ∈ ℝ) đồng biến trên nửa 
khoảng (−∞; 0] khi và chỉ khi ݉ ≥ ܽ + ܾ√ܿ (ܽ,ܾ ∈ ℤ và ܿ là số nguyên tố). Tính ܽ + ܾ + ܿ. 

 A. 3 B. 4. C. 5 D. 6  
Lời giải: 

Chọn B 
Đặt (ݔ)ݑ = ݔ5݉√ − sin5ݔ − ݉sinݔ + ݔ3 − ݉ଶ + ݔ) 2݉ ≤ (ݔ)′ݑ;(0 = √5݉− 5cos5ݔ −
݉cosݔ + 3 
(x)′ݑ = 0 ⇔ ݉ = ିଷାହୡ୭ୱହ௫

√ହିୡ୭ୱ௫
. Đặt ℎ(ݔ) = ିଷାହୡ୭ୱହ௫

√ହିୡ୭ୱ௫
 

Do ൜−8 ≤ −3 + 5cos5ݔ ≤ 2
√5 − 1 ≤ √5 − cosݔ ≤ √5 + 1

ݔ∀  ≤ 0 ⇒ ି଼
√ହିଵ

< ℎ(ݔ) ≤ ଶ
√ହିଵ

ݔ∀  ≤ 0 (do biểu thức ℎ(ݔ) 

không có GTNN trên nửa khoảng (−∞; 0]). 
Ta có hàm số ݃(ݔ) liên tục trên nửa khoảng (−∞; 0] Suy ra hàm số ݃(ݔ) đồng biến trên nửa 
khoảng (−∞; 0] ⇔ (ݔ)′݃ ≥ ݔ∀ 0 ∈ (−∞; 0) ⇔ [(ݔ)ݑ]′݂.(ݔ)′ݑ ≥ ݔ∀ 0 ∈ (−∞; 0) 
Dấu bằng xảy ra tại hữu hạn điểm thuộc khoảng (−∞; 0). 
Ta có: (ݔ)′ݑ ≥ ݔ∀ 0 < 0 ⇔݉ ≥ ିଷାହୡ୭ୱହ௫

√ହିୡ୭ୱ௫
ݔ∀  < 0 ⇔ ݉ ≥ ଶ

√ହିଵ
; 

(ݔ)′ݑ ≤ ݔ∀ 0 < 0 ⇔ ݉ ≤
−3 + 5cos5ݔ
√5− cosݔ

ݔ∀  < 0 ⇔݉ <
−8

√5 − 1
 

Nhận xét: 

Với 
݉ ≥ ଶ

√ହିଵ

݉ < ି଼
√ହିଵ

 thì lim
௫→ିஶ

(ݔ)ݑ = +∞ (hoặc −∞) nên dựa vào đồ thị hàm số ݕ =  :ta có (ݔ)′݂
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Yêu cầu bài ra ⇔

⎣
⎢
⎢
⎡൜
(ݔ)ݑ ≥ 2
(ݔ)′ݑ ≤ ݔ∀ 0 < 0 (I)

൜
(ݔ)ݑ ≤ −1
(ݔ)′ݑ ≥ 0 ݔ∀  < 0 (II)

; (ݔ)′ݑ = 0 xảy ra tại rời rạc điểm thuộc khoảng 

(−∞; 0). 
Xét(I): Ta có (ݔ)ݑ = ݔ5݉√ − sin5ݔ −݉sinݔ + ݔ3 − ݉ଶ + 2݉ liên tục trên nửa khoảng (−∞; 0] 
và (0)ݑ = −݉ଶ + 2݉ ≤ 1 ∀݉ ∈ ℝ nên (I) không xảy ra. 

Xét(II): (II) ⇔ ቊ
(0)ݑ ≤ −1
݉ ≥ ଶ

√ହିଵ
⇔ ቊ

݉ଶ − 2݉− 1 ≥ 0
݉ ≥ ଵ

ଶ
+ ଵ

ଶ
.√5 ⇔ ݉ ≥ 1 + √2. 

Vậy ܽ = 1; ܾ = 1; ܿ = 2 suy ra chọn ܥ 
Lưu ý: Bài toán cũng có thể giải theo điều kiện cần và đủ theo gợi ý sau: 
Điều kiện cần: 

Hàm số ݃(ݔ) đồng biến trên nửa khoảng (−∞; 0] ⇒ ݃′(0) ≥ 0 ⇔

⎣
⎢
⎢
⎡൜(0)′ݑ ≥ 0
[(0)ݑ]′݂ ≥ 0

൜(0)′ݑ ≤ 0
[(0)ݑ]′݂ ≤ 0

⇔

݉ ≥ 1 + √2
݉ = 1

 

Điều kiện đủ: Thử lại loại ݉ = 1  
Câu 47. Giả sử ݖ là số phức thỏa mãn |݅ݖ − 2 − ݅| = 3. Giá trị lớn nhất của biểu thức 2|ݖ − 4 − ݅| +

ݖ| + 5 + 8݅| bằng 
 A. 15√3. B. 9√5. C. 18√5. D. 3√15. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: |݅ݖ − 2 − ݅| = 3 ⇔ |݅|. ቚݖ − ଶା


ቚ = 3 ⇔ ݖ| − 1 + 2݅| = 3(1)  

Gọi ݖ = ܽ + ܾ݅ với ܽ, ܾ ∈ ℝ. 
Từ (1), ta có (ܽ − 1)ଶ + (ܾ + 2)ଶ = 9 ⇒ ቄܽ = 1 + 3sinݐ

ܾ = −2 + 3cosݐ
ݐ) ∈ ℝ). 

Suy ra ݖ = (1 + 3sinݐ) + (−2 + 3cost)݅. 
Đặt ܲ = ݖ|2 − 4 − ݅| + ݖ| + 5 + 8݅|. Khi đó: 
ܲ = 2ඥ(−3 + 3sinݐ)ଶ + (−3 + 3cosݐ)ଶ + ඥ(6 + 3sinݐ)ଶ + (6 + 3cosݐ)ଶ

 = 6√3− 2sinݐ − 2cosݐ + 3√9 + 4sinݐ + 4cosݐ = 6ට3− 2√2sin ቀݐ + గ
ସ
ቁ+ 3ට9 + 4√2sin ቀݐ + గ

ସ
ቁ
 

Đặt ݑ = sin ቀݐ + గ
ସ
ቁ, ݑ ∈ [−1; 1]. 

Xét hàm số ݂(ݑ) = 6ඥ3 − ݑ2√2 + 3ඥ9 + ;trên đoạn [−1 ݑ2√4 1]  
(ݑ)′݂ = ି√ଶ

ඥଷିଶ√ଶ௨
+ √ଶ

ඥଽାସ√ଶ௨
. Cho ݂′(ݑ) = 0 ⇒ ݑ = ିଵ

√ଶ
∈ [−1; 1] 

 Ta có bảng biến thiên của hàm số ݂(ݑ): 
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Do vậy giá trj lớn nhất của ܲ là 9√5. Dấu bằng xảy ra khi ݑ = ିଵ
√ଶ
⇒ sin ቀݐ + గ

ସ
ቁ = − ଵ

√ଶ
⇔

ቈݐ = − గ
ଶ

+ ߨ2݇
ݐ = ߨ− + ߨ2݇

(݇ ∈ ℤ) ⇒ ቂݖ = −2 − 2݅
ݖ = 1 − 5݅   

Cách khác: Sử dụng Bất đẳng thức Bunhia đánh giá 

ܲ = 6ට3− 2√2sin ቀݐ + గ
ସ
ቁ + 3ට9 + 4√2sin ቀݐ + గ

ସ
ቁ  

= 3√2ට6− 4√2sinቀݐ + గ
ସ
ቁ+ 3ට9 + 4√2sin ቀݐ + గ

ସ
ቁ ≤ ඥ(18 + 9)(6 + 9) = 9√5. 

Cách 2 (thông dụng hơn): 
Ta có: |݅ݖ − 2 − ݅| = 3 ⇔ |݅|. ቚݖ − ଶା


ቚ = 3 ⇔ ݖ| − 1 + 2݅| = 3(1)  

Gọi ݖ = ܽ + ܾ݅ với ܽ, ܾ ∈ ℝ. 
Từ (1), ta có (ܽ − 1)ଶ + (ܾ + 2)ଶ = 9 ⇔ ܽଶ + ܾଶ = 2ܽ − 4ܾ + 4. 
Khi đó: ܲ = 2ඥ(ܽ − 4)ଶ + (ܾ − 1)ଶ + ඥ(ܽ + 5)ଶ + (ܾ + 8)ଶ  
= 2√ܽଶ + ܾଶ − 8ܽ − 2ܾ + 17 + √ܽଶ + ܾଶ + 10ܽ + 16ܾ + 89 = 2√−6ܽ − 6ܾ + 21 +

√2.ට6ܽ + 6ܾ + ଽଵ
ଶ

  

≤ ට(4 + 2) ቀ21 + ଽଷ
ଶ
ቁ = √405 = 9√5  

Câu 48. Cho hàm số ݕ = ݕ nằm trên trục hoành. Hàm số (ܥ) có đồ thị (ݔ)݂ =  thỏa mãn các điều kiện (ݔ)݂
ଶ(ᇱݕ) + .ᇳݕ ݕ = −4 và ݂(0) = 1; ݂ ቀଵ

ସ
ቁ = √ହ

ଶ
. Diện tích hình phẳng giới hạn bởi (ܥ) và trục hoành 

gần nhất với số nào dưới đây? 
 A. 0,97. B. 0,95. C. 0,96. D. 0,98. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có (ݕᇱ)ଶ + .ᇳݕ ݕ = −4 ⇔ ᇱ(ݕᇱݕ) = −4 ⇔ ݕᇱݕ = ݔ4− + ܥ ⇔ ݕᇱݕ2 = ݔ8− +  .ܥ2
⇔ ᇱ(ଶݕ) = ݔ8− + ܥ2 ⇔ ଶݕ = ଶݔ4− + ݔܥ2 +  .ଵܥ
Do ݂(0) = 1 ⇒ 1ଶ = −4. 0ଶ + .ܥ2 0 + ଵܥ ⇒ ଵܥ = 1. 

Và ݂ ቀଵ
ସ
ቁ = √ହ

ଶ
⇒ ቀ√ହ

ଶ
ቁ
ଶ

= −4. ቀଵ
ସ
ቁ
ଶ

+ .ܥ2 ቀଵ
ସ
ቁ + 1 ⇒ ܥ = 1. 

Suy ra ݕଶ = ଶݔ4− + ݔ2 + 1 ⇔ ቈݕ = ଶݔ4−√ + ݔ2 + 1
ݕ = ଶݔ4−√− + ݔ2 + 1

 ቀଵି√ହ
ସ

≤ ݔ ≤ ଵା√ହ
ସ
ቁ. 

Nhận xét: Đồ thị hàm số trong cả hai trường hợp trên đối xứng nhau qua trục ܱݔ nên diện tích cần 
tính trong hai trường hợp là bằng nhau. 
Xét trường hợp (ܥ): ݕ = ଶݔ4−√ + ݔ2 + 1 ቀଵି√ହ

ସ
≤ ݔ ≤ ଵା√ହ

ସ
ቁ. 

ܣ tại hai điểm ݔܱ cắt (ܥ) ቀଵି√ହ
ସ

; 0ቁ và ܤ ቀଵା√ହ
ସ

; 0ቁ nên diện tích cần tính là: 

ܵ = ∫ ଶݔ4−√ + ݔ2 + ݔ1݀
భశ√ఱ
ర

భష√ఱ
ర

≈ 0,9817477043. 
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Cách 2. 
Ta có ൫݂ᇱ(ݔ)൯ଶ + ݂ᇱᇲ(௫)(௫)  

⇔ ൫݂(ݔ)݂ᇱ(ݔ)൯ᇱ = −4 
⇔ (ݔ)ᇱ݂(ݔ)݂ = ݔ4− +  ܣ

⇔න݂(ݔ)݂ᇱ(ݔ)݀ݔ = ଶݔ2− + ݔܣ +  ܤ

⇔
݂ଶ(ݔ)

2 = ଶݔ2− + ݔܣ +  ܤ

݂(0) = 1;݂ ൬
1
4൰ =

√5
2 ⇒ ൞

ܤ =
1
2

ܣ
4 + ܤ =

3
4

⇔ ൝ܤ =
1
2

ܣ = 1
 

݂ଶ(ݔ) = ଶݔ4− + ݔ2 + 1 ⇒ (ݔ)݂ = ଶݔ4−√ + ݔ2 + 1  
Phương trình hoành độ giao điểm ݕ =  là ݔܱ với (ݔ)݂
(ݔ)݂ = 0 ⇔ ଶݔ4−√ + ݔ2 + 1 = 0 ⇔ ݔ = ଵ

ସ
± √ହ

ସ
  

⇒ ܵ = ∫ ଶݔ4−√ + ݔ2 + 1
భ
రା

√ఱ
ర

భ
రି

√ఱ
ర

= ହగ
ଵ
≈ 0.98175. 

Câu 49. Cho hai số thực dương ܽ > 1,ܾ > 1 và biết phương trình ܽ௫మܾ௫ାସ = 1 có nghiệm thực. Giá trị nhỏ 
nhất của biểu thức ܲ = log ቀ


య
ቁ+ ଵ

୪୭ೌ
 nằm trong khoảng nào? 

 A. (−6;−4). B. (−15,−13). C. (4; 6). D. (13; 15). 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có: ܽ > 1, ܾ > 1 nên logܾ > 0. 
Xét: ܽ௫మܾ௫ାସ = 1 ⇔ log൫ܽ௫

మܾ௫ାସ൯ = 0 ⇔ ଶݔ + logܾݔ + 4logܾ = 0. 

Ta có ܽ௫మܾ௫ାସ = 1 có nghiệm thực ⇔ logଶܾ − 16logܾ ≥ 0 ⇔ logܾ ≤ 0 (݈)
logܾ ≥ 16 (݊). 

Ta có: ܲ = log ቀ

య
ቁ+ ଵ

୪୭ೌ
= −3 + logܾ + ଵ

୪୭ೌ
= −3 + ଵହ

ଵ
logܾ + ቀ୪୭ೌ

ଵ
+ ଵ

୪୭ೌ
ቁ. 

Áp dụng Cauchy cho hai số dương ୪୭ೌ
ଵ

 và ଵ
୪୭ೌ

. 

Ta có: ୪୭ೌ
ଵ

+ ଵ
୪୭ೌ

≥ 2  

Vậy ܲ ≥ −3 + ଵହ
ଵ

. 16 + 2 ⇔ ܲ ≥ 14. 

Câu 50. Trong không gian Oxyz cho hai điểm ܣቀହା√ଷ
ଶ

; ି√ଷ
ଶ

; 3ቁ, ܤ ቀହି√ଷ
ଶ

; ା√ଷ
ଶ

; 3ቁ và mặt cầu (ܵ): ݔ) −
1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 6. Xét mặt phẳng (ܲ):ܽݔ + ݕܾ + ݖܿ + ݀ = 0 (ܽ, ܾ, ܿ, ݀ ∈
ℤ, (ܽ,ܾ, ܿ,݀) = 1 và ݀ < −5), là mặt phẳng thay đổi luôn đi qua ܤ,ܣ. Gọi (ܰ) là hình nón có đỉnh 
là tâm của mặt cầu (ܵ) và đường tròn đáy là giao tuyến của (ܲ) và (ܵ). Tính giá trị của ܶ =
|ܽ + ܾ + ܿ + ݀| khi thiết diện qua trục của hình nón (ܰ) có diện tích lớn nhất. 
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 A. ܶ = 12. B. ܶ = 4. C. ܶ = 6. D. ܶ = 2. 
Lời giải 

Chọn C 
Theo giả thiết mặt cầu có tâm 1)ܫ; 2; 3) và bán kính ܴ = √6. 
Trung điểm ܯ của ܤܣ có tọa độ ܯቀହ

ଶ
; 
ଶ

; 3ቁ và ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = ൫−√3;√3; 0൯ suy ra vec tơ chỉ phương của 
đường thẳng ߂ đi qua ܤ,ܣ là ݑሬ⃗ = (1;−1; 0), do đó ߂ có phương trình 

൞
ݔ = ହ

ଶ
+ ݐ

ݕ = 
ଶ
− ݐ

ݖ = 3

  

Dễ thấy ߂ là giao tuyến của hai mặt phẳng có phương trình lần lượt là ݔ + ݕ − 6 = 0 và ݖ − 3 = 0. 
Suy ra mặt phẳng (ܲ) có dạng ݔ)ߙ + ݕ − 6) + ݖ)ߚ − 3) = ଶߙ,0 + ଶߚ ≠ 0.  
Gọi ߛ là góc tại đỉnh của hình nón (ܰ), suy ra diện tích của thiết diện qua trục của hình nón là 
ܵ = ଵ

ଶ
ܴଶsinߛ ≤ ଵ

ଶ
ܴଶ.  

Do đó ܵ୫ୟ୶ = ଵ
ଶ
ܴଶ dấu "=" xảy ra khi góc tại đỉnh của hình nón vuông, khi đó 

d൫ܫ, (ܲ)൯ = ோ
√ଶ

= √3 ⇔ |ିଷఈ|
ඥଶఈమାఉమ

= √3 ⇔ ߙ =   .ߚ±

Với ߙ = ߚ ⇒ ݔ:(ܲ) + ݕ + ݖ − 9 = 0. 
Với ߙ = ߚ− ⇒ ݔ:(ܲ) + ݕ − ݖ − 3 = 0 (loại). 
Vậy ܶ = |1 + 1 + 1 − 9| = 6.  
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
026 

 
Câu 1. Hàm số ݕ = ଶ௫ାଷ

௫ାଵ
có bao nhiêu điểm cực trị? 

 A. 2. B. 0. C. 3. D. 1. 
Câu 2. Ký hiệu ݓ,ݖ là hai nghiệm phức của phương trình 2ݔଶ − ݔ4 + 9 = 0. Giá trị của ܲ = ଵ

௭
+ ଵ

௪
 là 

 A. − ସ
ଽ
. B. − ଽ

ସ
. C. ସ

ଽ
. D. ଽ

଼
. 

Câu 3. Cho hình nón có diện tích xung quanh bằng 3ܽߨଶ và có bán kính đáy bằng ܽ. Độ dài đường sinh 
của hình nón đã cho bằng: 

 A. ଷ
ଶ

. B. 2√2ܽ. C. 3ܽ. D. 2ܽ. 
Câu 4. Đặt ܽ = logଷ2, khi đó logଵ27 bằng  
 A. ସ

ଷ
. B. ସ

ଷ
. C. ଷ

ସ
. D. ଷ

ସ
. 

Câu 5. Nghiệm của bất phương trình ቀହ
଼
ቁ
ଶ௫మିଷ௫

≥ ଼
ହ
 là 

 A. ݔ ≥ ଵ
ଶ
. B. ቈݔ ≤

ଵ
ଶ

ݔ ≥ 1
. C. ଵ

ଶ
≤ ݔ ≤ 1. D. ݔ ≤ 1. 

Câu 6. Tích phân ∫ ݁௫݀ݔଶଵଽ
  có giá trị bằng: 

 A. ݁ଶଵଽ − 1. B. ݁ଶଵଽ C. +∞. D. 1. 
Câu 7. Tìm phần ảo của số phức ݖ, biết (2− ݖ(݅ = 1 + 3݅. 
 A. 

ହ
. B. ିଵ

ହ
. C. 3. D. 

ହ
݅. 

Câu 8. Trong không gian ܱݖݕݔ, tọa độ tâm ܫ và bán kính ܴ của mặt cầu (ܵ): ݔ) + 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) − 1)ଶ =
4 là 

 A. 1)ܫ ;  0 ; −1),ܴ = 4. B. 1−)ܫ ;  0 ;  1),ܴ = 4. 
 C. 1)ܫ ;  0 ; −1),ܴ = 2. D. 1−)ܫ ;  0 ;  1),ܴ = 2. 
Câu 9. Cho dãy số (ݑ) với ݑ = ଵି

ଶశభ
. Khi đó ݑ bằng: 

 A. ݑ = ି
ଶళ

. B. ݑ = ି
ଶల

. C. ݑ = ି
ଶళ

. D. ݑ = ି
ଶఴ

. 

Câu 10. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ௫ିଶ
ିଶ

= ௬ିଵ
ଶ

= ௭ିସ
ଷ

. Đường thẳng ݀ có một vec tơ chỉ 
phương là 

 A. ݑሬ⃗ = (−2 ;  2 ;  3). B. ݑሬ⃗ = (2 ;  1 ;  4). C. ݑሬ⃗ = (−2 ; −1 ; −4). D. ݑሬ⃗ = (2 ;  2 ;  3). 
Câu 11. Thể tích khối cầu có đường kính 2ܽ bằng 
 A. గ

య

ଷ
. B. 2ܽߨଷ. C. ସగ

య

ଷ
. D. 4ܽߨଷ. 

Câu 12. Cho hàm số ݕ = ଶ௫ିଵ
௫ାଵ

. Kết luận nào sau đây đúng? 
 A. Hàm số nghịch biến trên ℝ. 
 B. Hàm số nghịch biến trên mỗi khoảng (−∞;−1); (−1; +∞). 
 C. Hàm số đồng biến trên ℝ. 
 D. Hàm số đồng biến trên mỗi khoảng (−∞;−1); (−1; +∞). 
Câu 13. Trong không gian với hệ toạ độ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ):ݔ + ݕ3 − ݖ − 3 = 0. Mặt phẳng (ܲ) đi 

qua điểm nào dưới đây? 
 A. (1; 1; 1). B. (0; 1;−2). C. (2;−1; 3). D. (1; 1; 0).  
Câu 14. Hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm ݂′(ݔ) > ݔ∀ ,0 ∈ ℝ. Khi đó hàm số đã cho 
 A. đồng biến trên (−∞ ;  0) và nghịch biến trên (0 ; −∞). 
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 B. đồng biến trên ℝ. 
 C. nghịch biến trên ℝ. 
 D. là hàm hằng trên ℝ. 
Câu 15. Cho hai hàm số ݂(ݔ) và ݃(ݔ) liên tục trên ܭ, ܽ, ܾ ∈  ?Khẳng định nào sau đây là khẳng định sai .ܭ
 A. ∫ −(ݔ)݂] ݔd[(ݔ)݃

 = ∫ ݔd(ݔ)݂
 − ∫ ݔd(ݔ)݃

 . B. ∫ (ݔ)݂] + ݔd[(ݔ)݃
 = ∫ ݔd(ݔ)݂

 +

∫ ݔd(ݔ)݃
 . 

 C. ∫ ݔd(ݔ)݂݇
 = ݇ ∫ ݔd(ݔ)݂

 . D. ∫ ݔd(ݔ)݃(ݔ)݂
 = ∫ ݔd(ݔ)݂

 .∫ ݔd(ݔ)݃
 . 

Câu 16. Cho khối chóp có diện tích đáy ܤ = 3 và chiều cao ℎ = 4. Thể tích khối chóp đã cho bằng 
 A. 36. B. 4. C. 6. D. 12. 
Câu 17. Cho hàm số ݂(ݔ) có bảng thiên như sau 

 
Số nghiệm của phương trình ݂(ݔ)− 2 = 0 là 

 A. 2. B. 3. C. 1. D. 0. 
Câu 18. Tích phân ∫ eଶ௫dݔଵ

  bằng 

 A. 2(eଶ − 1). B. eଶ − 1. C. ୣ
మିଵ
ଶ

. D. ୣିଵ
ଶ

. 
Câu 19. Phương trình logଷ(ݔଶ + ݔ3 − 1) = 2 có tập nghiệm là? 
 A. {−2; 5}. B. {−5;−2}. C. {−5; 2}. D. {5; 2}. 
Câu 20. Số phức liên hợp của số phức ݖ = 3 + 2݅ là 
 A. ̅ݖ = 3݅ − 2. B. ̅ݖ = −3 − 2݅. C. ̅ݖ = 2݅ − 3. D. ̅ݖ = 3 − 2݅. 
Câu 21. Một khối lập phương có thể tích bằng 3ܽଷ√3, thì cạnh của khối lập phương đó bằng 
 A. √ଷ

ଷ
. B. 3ܽ. C. 3ܽ√3. D. ܽ√3. 

Câu 22. Cho hàm số ݕ =  có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂

 
Tiệm cận đứng của đồ thị hàm số đã cho là đường thẳng có phương trình 

 A. ݕ = 2. B. ݔ = 1. C. ݕ = 1. D. ݔ = 2. 
Câu 23. Cho hai điểm 2−;1)ܯ; 3) và ܰ(3; 0;−1). Tìm tọa độ trung điểm ܫ của đoạn thẳng ܰܯ. 
 A. 2−;4)ܫ; 2). B. 1−;2)ܫ; 2). C. 2−;4)ܫ; 1) D. 1−;2)ܫ; 1)  

Câu 24. Với ݊ là số nguyên dương bất kì , ݊ ≥ 3, công thức nào dưới đây đúng ? 
 A. ܣଷ = ଷ!

(ିଷ)!
. B. ܣଷ = !

(ିଷ)!
 . C. ܣଷ = !

ଷ!(ିଷ)!
. D. ܣଷ = (ିଷ)!

!
. 

Câu 25. Đồ thị sau đây là của hàm số nào? 
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 A. ݕ = ଷݔ − ݔ3 − 1. B. ݕ = ଷݔ − ݔ3 + 1. 
 C. ݕ = ଷݔ− − ଶݔ3 − 1. D. ݕ = ଷݔ− + ଶݔ3 + 1. 
Câu 26. Mệnh đề nào sau đây đúng? 
 A. ∫ ଵ

ଵିସ௫
dݔ = ln|1 − |ݔ4 + ∫ .B .ܥ ଵ

ଵିସ௫
dݔ = − ଵ

ସ
. ln|8ݔ − 2| +  .ܥ

 C. ∫ ଵ
ଵିସ௫

dݔ = − 4. ln ଵ
|ଵିସ௫|

+ ∫ .D .ܥ ଵ
ଵିସ௫

dݔ = − ଵ
ସ

. ln|1− |ݔ4 +  .ܥ

Câu 27. Trên khoảng (0; +∞), đạo hàm của hàm số ݕ = ݔ
ర
యlà: 

 A. ݕ′ = ସ
ଷ
ݔ
భ
య. B. ݕ′ = ଷ


ݔ
ళ
య. C. ݕ′ = ଷ

ସ
ݔ
భ
య. D. ݕ′ = ସ

ଷ
ିݔ

భ
య. 

Câu 28. Hàm số nào dưới đây có dạng đồ thị như hình vẽ? 

 
 A. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1. B. ݕ = 2020௫. 
 C. ݕ = logଶଶ(ݔ + 2020). D. ݕ = ଷݔ − ݔ3 + 1  
Câu 29. Họ các nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ଵ

ହ௫ିଶ
 là 

 A. ∫ ௗ௫
ହ௫ିଶ

= 5ln|5ݔ − 2| + ∫ .B .ܥ ௗ௫
ହ௫ିଶ

= ln|5ݔ − 2| +  .ܥ

 C. ∫ ௗ௫
ହ௫ିଶ

= ଵ
ହ

ln|5ݔ − 2| + ∫ .D .ܥ ௗ௫
ହ௫ିଶ

= − ଵ
ଶ

ln(5ݔ − 2) +  .ܥ
Câu 30. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình chữ nhật, ܤܣ = ܦܣ,ܽ = ܣܵ = 2ܽ, 

ܣܵ ⊥  .(ܦܥܤܣ) và mặt phẳng (ܦܤܵ) Tính tang của góc giữa mặt phẳng .(ܦܥܤܣ)
 A. ଶ

√ହ
. B. √5. C. ଵ

√ହ
. D. √ହ

ଶ
. 

Câu 31. Một người gửi 100 triệu đồng vào một ngân hàng với lãi suất 0,4% /tháng. Biết rằng nếu không rút 
tiền khỏi ngân hàng thì cứ sau mỗi tháng, số tiền lãi sẽ được nhập vào vốn ban đầu để tính lãi cho 
tháng tiếp theo. Hỏi sau ít nhất bao nhiêu tháng, người đó được lĩnh số tiền (cả vốn ban đầu và lãi) 
lớn hơn hai lần số tiền ban đầu, nếu người đó không rút tiền ra và lãi suất không thay đổi? 

 A. 176 tháng. B. 175 tháng. C. 174 tháng. D. 173 tháng. 
Câu 32. Trong không gian ܱݖݕݔ,cho mặt phẳng (ܲ):ݔ + ݕ2 − ݖ2 − 2 = 0 và điểm 1)ܫ; 2;−3).Bán kính 

mặt cầu có tâm I và tiếp xúc với mặt phẳng (ܲ) bằng 
 A. ଵଵ

ଷ
 B. 3 C. ଵ

ଷ
 D. 1  

Câu 33. Xác định phần thực và phần ảo của số phức ݖ = ଵ
ିସାଶ

. 

 A. Phần thực bằng ଵ
ଵ

, phần ảo bằng ଵ
ହ
. B. Phần thực bằng −2, phần ảo bằng 4. 
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 C. Phần thực bằng 2, phần ảo bằng −4. D. Phần thực bằng ଵ
ଵ

, phần ảo bằng − ଵ
ହ
. 

Câu 34. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho ba điểm 2)ܣ ;  0 ; ; 0)ܤ ,(0   3 ;  0) và 0)ܥ ;  0 ; −1). Phương trình 
của mặt phẳng (ܲ) đi qua điểm 1)ܦ ;  1 ;  1) và song song với mặt phẳng (ܥܤܣ) là 

 A. 3ݔ + ݕ2 − ݖ6 + 1 = 0. B. 3ݔ + ݕ2 − ݖ5 = 0. 
 C. 6ݔ + ݕ2 − ݖ3 − 5 = 0. D. 2ݔ + ݕ3 − ݖ6 + 1 = 0. 
Câu 35. Gieo một con xúc xắc cân đối đồng chất 2 lần, tính xác suất để biến cố có tổng 2 lần số chấm khi 

gieo xúc xắc là một số chẵn 
 A. 0,5. B. 0,25. C. 0,75. D. 0,85.  
Câu 36. Cho hàm số ݕ = ;xác định, liên tục trên đoạn [0 (ݔ)݂ 5] và có bảng biến thiên như sau: 

 
Giá trị nhỏ nhất của hàm số trên đoạn [0; 5]  

 A. −4. B. 3. C. 16. D. 0. 

Câu 37. Cho lăng trụ đứng ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ có đáy ܥܤܣ là tam giác đều cạnh ܽ, góc giữa hai mặt phẳng (ܥܤܣ) 
và (ܥܤ′ܣ) bằng 45. Tính khoảng cách ݀ giữa hai mặt phẳng (ܥܤܣ) và (ܥ′ܤ′ܣ′): 

 A. ݀ = √ଷ
ଶ

. B. ݀ = ଷ
ଶ

. C. ݀ = ܽ. D. ݀ = 
ଶ
. 

Câu 38. Cho hình phẳng (ܪ) giới hạn bởi đồ thị hàm số ݕ = ଷݔ − ݔ trục hoành, đường thẳng ,ݔ4 = −2 và 
đường thẳng ݔ = 1. Diện tích của hình phẳng (ܪ) bằng 

 A. ଶଷ
ସ

. B. ଶଵ
ସ

. C. ଶହ
ସ

. D. ଵଵ
ଶ

.  
Câu 39. Một thùng đựng bia hơi (có dạng khối tròn xoay như hình vẽ) có đường kính đáy là 30cm, đường 

kính lớn nhất của thân thùng là 60cm, các cạnh bên hông của thùng có hình dạng của một parabol. 
Thể tích của thùng bia hơi gần nhất với kết quả nào dưới đây? (giả sử độ dày của thùng bia không 
đáng kể) 

 
 A. 60 (lít). B. 64 (lít). C. 70 (lít). D. 62 (lít). 

Câu 40. Bạn An có một cái cốc giấy hình nón với đường kính đáy là 10ܿ݉ và độ dài đường sinh là 8ܿ݉. 
Bạn dự định đựng một viên kẹo hình cầu sao cho toàn bộ viên kẹo nằm trong cốc (không phần nào 
của viên kẹo cao hơn miệng cốc). Hỏi bạn An có thể đựng được viên kẹo có đường kính lớn nhất 
bằng bao nhiêu? 
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 A. ହ√ଷଽ

ଵଷ
ܿ݉. B. ସ

√ଷଽ
ܿ݉. C. ଵ√ଷଽ

ଵଷ
ܿ݉. D. ଷଶ

√ଷଽ
ܿ݉. 

Câu 41. Tìm tập nghiệm ܵ của bất phương trình 2
రೣషభ
మೣశభ < 2

మషమೣ
మೣశభ + 1.  

 A. ܵ = ቀଵ
ଶ

;−1ቁ. B. ܵ = ቀ−∞;− ଵ
ଶ
ቁ ∪ (1; +∞). 

 C. ܵ = ቀ− ଵ
ଶ

; 1ቁ. D. ܵ = ቀ−∞; ଵ
ଶ
ቁ ∪ (1; +∞). 

Câu 42. Một mảnh đất hình chữ nhật ܦܥܤܣ có chiều dài ܤܣ = 25 m, chiều rộng ܦܣ = 20 m được chia 
thành hai phần bằng nhau bởi vạch chắn ܰܯ (ܯ,ܰ lần lượt là trung điểm ܥܤ và ܦܣ). Một đội xây 
dựng làm một con đường đi từ ܣ đến ܥ qua vạch chắn ܰܯ, biết khi làm đường trên miền ܰܯܤܣ 
mỗi giờ làm được 15 m và khi làm trong miền ܯܰܦܥ mỗi giờ làm được 30 m. Tính thời gian ngắn 
nhất mà đội xây dựng làm được con đường đi từ ܣ đến ܥ. 

 A. 5. B. ଶ√ହ
ଷ

. C. ଵାଶ√ଶହ
ଷ

. D. ଶା√ଶହ
ଷ

. 

Câu 43. Cho số phức ݖ ≠ 0 thỏa mãn ଵି
௭

+ ݅ = (ଶିଷ)௭̅
|௭|మ

+ 2. Hỏi mệnh đề nào đúng? 

 A. ଵ
ଶ
≤ |ݖ| ≤ ଷ

ଶ
. B. |ݖ| > 2. C. |ݖ| ≤ ଵ

ଶ
. D. ଷ

ଶ
< |ݖ| ≤ 2. 

Câu 44. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ ∈ (−2020; 2020) sao cho hàm số ݕ = ଷ௫ାଵ଼
௫ି

 nghịch 
biến trên khoảng (−∞;−3)? 

 A. 2020. B. 2026. C. 2018. D. 2023. 
Câu 45. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình vuông cạnh ܽ, ܵܣ vuông góc với đáy. Biết thể tích 

khối chóp ܵ.ܦܥܤܣ bằng 
య√ଷ
ଷ

. Khoảng cách từ ܦ đến mặt phẳng (ܵܥܤ) bằng 

 A. √ଶ
ଶ

. B. ଶ√ଷଽ
ଵଷ

. C. 
ଶ
. D. √ଷ

ଶ
. 

Câu 46. Cho hai số phức ݓ,ݖ thỏa mãn |ݖ − 2 + 4݅| = 1 và |ݓ + 2− 3݅| = ݓ| − 3 + 2݅|. Giá trị nhỏ nhất 
của biểu thức |ݓ −  bằng |ݖ

 A. 3√2 − 1. B. 3√2 + 1. C. 2√3− 1. D. 2√3 + 1.  

Câu 47. Cho hàm số ݕ = (ݔ)݂ = ସݔܽ + ଶݔ2ܾ + ܿ(ܽ < 0), đồ thị hàm số ݕ =  .như hình vẽ |(ݔ)݂|

 
Biết đồ thị hàm số ݕ = ;đi qua điểm (1 (ݔ)′݂ 0) và có điểm cực tiểu là ቀ√ଷ

ଷ
; ଼√ଷ
ଽ
ቁ. Diện tích ܵ của 

hình phẳng giới hạn bởi đồ thị (ܥ) ݕ =  và trục hoành là (ݔ)݂
 A. ଵସ

ଵହ
. B. ଵ

ଵହ
. C. 

ଵହ
. D. ଼

ଵହ
. 
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Câu 48. Cho hai số thực ݕ,ݔ với ݔ > 0, 0 < ݕ < 2. Biết biểu thức ܵ = (ଶ௬)ೣ

(ଶೣି௬ೣ)మ
+ ଶೣାଶ௬ೣ

ଶ௬ೣ
 có giá trị nhỏ nhất 

là 

, với ܽ,ܾ là các số nguyên dương và 


 là phân số tối giản. Tính ܲ = ܽ + ܾ. 

 A. ܲ = 11. B. ܲ = 15. C. ܲ = 17. D. ܲ = 13. 
Câu 49. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho điểm 6−;1)ܣ; 1) và mặt phẳng (ܲ):ݔ + ݕ + 7 = 0. Điểm ܤ thay đổi 

thuộc ܱݖ;điểm ܥ thay đổi thuộc mặt phẳng (ܲ). Biết rằng tam giác ܥܤܣ có chu vi nhỏ nhất. Tọa độ 
điểm ܤ là 

 A. 0)ܤ; 0; 1). B. 0)ܤ; 0;−2). C. 0)ܤ; 0;−1). D. 0)ܤ; 0; 2). 
Câu 50. Cho hàm số ݕ = (ݔ)݂ = ଷݔܽ + ଶݔܾ + ݔܿ + ݀ với ܽ, ܾ, ܿ, ݀; ܽ ≠ 0 là các số thực, có đồ thị như 

hình bên. 

 
Có bao nhiêu số nguyên ݉ thuộc khoảng (−2020; 2020) để hàm số ݃(ݔ) = ଷݔ)݂ − ଶݔ3 + ݉) 
nghịch biến trên khoảng (2; +∞)? 

 A. 4040. B. 4038. C. 2020. D. 2013. 
------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
B C C D C A A D D A C D A B D B B C C D D B D B B 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
D A B C B C B A A C A A A B C C B A D D A B C A D 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1. Hàm số ݕ = ଶ௫ାଷ
௫ାଵ

có bao nhiêu điểm cực trị? 
 A. 2. B. 0. C. 3. D. 1. 

Lời giải 

Chọn B 
Ta có ݕ = ଶ௫ାଷ

௫ାଵ
⇒ ′ݕ = ିଵ

(௫ାଵ)మ
< ݔ∀,0 ≠ −1. Vậy hàm số không có điểm cực trị. 

Câu 2. Ký hiệu ݓ,ݖ là hai nghiệm phức của phương trình 2ݔଶ − ݔ4 + 9 = 0. Giá trị của ܲ = ଵ
௭

+ ଵ
௪

 là 

 A. − ସ
ଽ
. B. − ଽ

ସ
. C. ସ

ଽ
. D. ଽ

଼
. 

Lời giải 
Chọn C 
Vì ݓ,ݖ là hai nghiệm phức của phương trình 2ݔଶ − ݔ4 + 9 = 0 nên theo hệ thức Vi – ét ta có: 

ቊ
ݖ + ݓ = 2
ݓ.ݖ = ଽ

ଶ
  

Khi đó, ܲ = ଵ
௭

+ ଵ
௪

= ௭ା௪
௭.௪

= ଶ
వ
మ

= ସ
ଽ
. 

Câu 3. Cho hình nón có diện tích xung quanh bằng 3ܽߨଶ và có bán kính đáy bằng ܽ. Độ dài đường sinh 
của hình nón đã cho bằng: 

 A. ଷ
ଶ

. B. 2√2ܽ. C. 3ܽ. D. 2ܽ. 
Lời giải 

Chọn C 

 
Ta có ܵ௫ = ݈ܴߨ = ܴ ଶ.Thayܽߨ3 = ܽ. 
Suy ra ݈ = 3ܽ.  

Câu 4. Đặt ܽ = logଷ2, khi đó logଵ27 bằng  
 A. ସ

ଷ
. B. ସ

ଷ
. C. ଷ

ସ
. D. ଷ

ସ
. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: logଵ27 = ଷ

ସ
logଶ3 = ଷ

ସ
. ଵ
୪୭యଶ

= ଷ
ସ

. 

Câu 5. Nghiệm của bất phương trình ቀହ
଼
ቁ
ଶ௫మିଷ௫

≥ ଼
ହ
 là 

 A. ݔ ≥ ଵ
ଶ
. B. ቈݔ ≤

ଵ
ଶ

ݔ ≥ 1
. C. ଵ

ଶ
≤ ݔ ≤ 1. D. ݔ ≤ 1. 

Lời giải 
Chọn C 
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Ta có: ቀହ
଼
ቁ
ଶ௫మିଷ௫

≥ ଼
ହ
 ⇔ ቀହ

଼
ቁ
ଶ௫మିଷ௫

≥ ቀହ
଼
ቁ
ିଵ

 ⇔ ଶݔ2 − ݔ3 ≤ −1 ⇔ ଶݔ2 − ݔ3 + 1 ≤ 0 ⇔ ଵ
ଶ
≤ ݔ ≤

1. 
Vậy bất phương trình có nghiệm là ଵ

ଶ
≤ ݔ ≤ 1. 

Câu 6. Tích phân ∫ ݁௫݀ݔଶଵଽ
  có giá trị bằng: 

 A. ݁ଶଵଽ − 1. B. ݁ଶଵଽ C. +∞. D. 1. 
Lời giải 

Chọn A 
 ∫ ݁௫݀ݔଶଵଽ

 = ݁௫|ଶଵଽ = ݁ଶଵଽ − 1. 
Câu 7. Tìm phần ảo của số phức ݖ, biết (2− ݖ(݅ = 1 + 3݅. 
 A. 

ହ
. B. ିଵ

ହ
. C. 3. D. 

ହ
݅. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: (2 − ݖ(݅ = 1 + 3݅ ⇔ ݖ = ଵାଷ

ଶି
⇔ ݖ = ିଵ

ହ
+ 

ହ
݅. 

Vậy phần ảo của số phức ݖ là 
ହ
. 

Câu 8. Trong không gian ܱݖݕݔ, tọa độ tâm ܫ và bán kính ܴ của mặt cầu (ܵ): ݔ) + 1)ଶ + ଶݕ + ݖ) − 1)ଶ =
4 là 

 A. 1)ܫ ;  0 ; −1),ܴ = 4. B. 1−)ܫ ;  0 ;  1),ܴ = 4. 
 C. 1)ܫ ;  0 ; −1),ܴ = 2. D. 1−)ܫ ;  0 ;  1),ܴ = 2. 

Lời giải 
Chọn D 

Câu 9. Cho dãy số (ݑ) với ݑ = ଵି
ଶశభ

. Khi đó ݑ bằng: 

 A. ݑ = ି
ଶళ

. B. ݑ = ି
ଶల

. C. ݑ = ି
ଶళ

. D. ݑ = ି
ଶఴ

. 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có: ݑ = ଵି

ଶఴ
= ି

ଶఴ
.  

Câu 10. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ௫ିଶ
ିଶ

= ௬ିଵ
ଶ

= ௭ିସ
ଷ

. Đường thẳng ݀ có một vec tơ chỉ 
phương là 

 A. ݑሬ⃗ = (−2 ;  2 ;  3). B. ݑሬ⃗ = (2 ;  1 ;  4). C. ݑሬ⃗ = (−2 ; −1 ; −4). D. ݑሬ⃗ = (2 ;  2 ;  3). 
Lời giải 

Chọn A 
Một vectơ chỉ phương của đường thẳng ݀ là ݑሬ⃗ = (−2 ;  2 ;  3). 

Câu 11. Thể tích khối cầu có đường kính 2ܽ bằng 
 A. గ

య

ଷ
. B. 2ܽߨଷ. C. ସగ

య

ଷ
. D. 4ܽߨଷ. 

Lời giải. 
Chọn C 

Đường kính của khối cầu là 2ܽ, nên bán kính của nó là ܽ, thể tích khối cầu là ସగ
య

ଷ
. 

Câu 12. Cho hàm số ݕ = ଶ௫ିଵ
௫ାଵ

. Kết luận nào sau đây đúng? 
 A. Hàm số nghịch biến trên ℝ. 
 B. Hàm số nghịch biến trên mỗi khoảng (−∞;−1); (−1; +∞). 
 C. Hàm số đồng biến trên ℝ. 
 D. Hàm số đồng biến trên mỗi khoảng (−∞;−1); (−1; +∞). 

Lời giải 
Chọn D 
TXĐ: ℝ\{−1} 
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Ta có: ݕ′ = ଷ
(௫ାଵ)మ

> 0 với ∀ݔ ∈ TXĐ nên hàm số đã cho luôn đồng biến trên mỗi khoảng xác định 
của nó. 

Câu 13. Trong không gian với hệ toạ độ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ):ݔ + ݕ3 − ݖ − 3 = 0. Mặt phẳng (ܲ) đi 
qua điểm nào dưới đây? 

 A. (1; 1; 1). B. (0; 1;−2). C. (2;−1; 3). D. (1; 1; 0).  
Lời giải 

Chọn A 
 Thay tọa độ từng điểm vào phương trình mặt phẳng (P) ta thấy chỉ (1; 1; 1) thỏa mãn, chọn D 

Câu 14. Hàm số ݂(ݔ) có đạo hàm ݂′(ݔ) > ݔ∀ ,0 ∈ ℝ. Khi đó hàm số đã cho 
 A. đồng biến trên (−∞ ;  0) và nghịch biến trên (0 ; −∞). 
 B. đồng biến trên ℝ. 
 C. nghịch biến trên ℝ. 
 D. là hàm hằng trên ℝ. 

Lời giải 
Chọn B 
Vì ݂′(ݔ) > ݔ∀ ,0 ∈ ℝ nên hàm số ݂(ݔ) đồng biến trên ℝ. 

Câu 15. Cho hai hàm số ݂(ݔ) và ݃(ݔ) liên tục trên ܭ, ܽ, ܾ ∈  ?Khẳng định nào sau đây là khẳng định sai .ܭ
 A. ∫ −(ݔ)݂] ݔd[(ݔ)݃

 = ∫ ݔd(ݔ)݂
 − ∫ ݔd(ݔ)݃

 . B. ∫ (ݔ)݂] + ݔd[(ݔ)݃
 = ∫ ݔd(ݔ)݂

 +

∫ ݔd(ݔ)݃
 . 

 C. ∫ ݔd(ݔ)݂݇
 = ݇ ∫ ݔd(ݔ)݂

 . D. ∫ ݔd(ݔ)݃(ݔ)݂
 = ∫ ݔd(ݔ)݂

 .∫ ݔd(ݔ)݃
 . 

Lời giải 
Chọn D 
∫ ݔd(ݔ)݃(ݔ)݂
 = ∫ ݔd(ݔ)݂

 .∫ ݔd(ݔ)݃
   

Câu 16. Cho khối chóp có diện tích đáy ܤ = 3 và chiều cao ℎ = 4. Thể tích khối chóp đã cho bằng 
 A. 36. B. 4. C. 6. D. 12. 

Lời giải 
Chọn B 
Thể tích khối chóp đã cho: ܸ = ଵ

ଷ
ℎܤ = ଵ

ଷ
⋅ 3 ⋅ 4 = 4 (đvtt). 

Câu 17. Cho hàm số ݂(ݔ) có bảng thiên như sau 

 
Số nghiệm của phương trình ݂(ݔ)− 2 = 0 là 

 A. 2. B. 3. C. 1. D. 0. 
Lời giải 

Chọn B 
Xét phương trình ݂(ݔ)− 2 = 0 ⇔ (ݔ)݂ = 2. Số nghiệm của phương trình ݂(ݔ)− 2 = 0 bằng số giao điểm của đồ thị hàm số ݕ =  và (ݔ)݂
đường thẳng ݕ = 2. 
Dựa vào bảng biến thiên ta thấy đường thẳng ݕ = 2 cắt đồ thị hàm số taị 3 điểm phân biệt. Từ đó 
số nghiệm của phương trình ݂(ݔ)− 2 = 0 là ba nghiệm. 
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Câu 18. Tích phân ∫ eଶ௫dݔଵ
  bằng 

 A. 2(eଶ − 1). B. eଶ − 1. C. ୣ
మିଵ
ଶ

. D. ୣିଵ
ଶ

. 
Lời giải 

Chọn C 

Ta có ∫ eଶ௫dݔଵ
 = ଵ

ଶ
eଶ௫ቚ



ଵ
= ଵ

ଶ
(eଶ − 1). 

Câu 19. Phương trình logଷ(ݔଶ + ݔ3 − 1) = 2 có tập nghiệm là? 
 A. {−2; 5}. B. {−5;−2}. C. {−5; 2}. D. {5; 2}. 

Lời giải 
Chọn C 

Điều kiện xác định: ݔଶ + ݔ3 − 1 > 0 ⇔ 
ݔ > ିଷା√ଵଷ

ଶ

ݔ < ିଷି√ଵଷ
ଶ

 

Ta có: logଷ(ݔଶ + ݔ3 − 1) = 2 ⇔ ଶݔ + ݔ3 − 1 = 3ଶ 
⇔ ଶݔ + ݔ3 − 10 = 0 ⇒ ቂݔ = 2

ݔ = −5 
Kiểm tra ta thấy 2 nghiệm ݔ = ݔ,2 = −5 thỏa điều kiện xác định. 
Vậy tập nghiệm của phương trình là ܵ = {−5; 2}  

Câu 20. Số phức liên hợp của số phức ݖ = 3 + 2݅ là 
 A. ̅ݖ = 3݅ − 2. B. ̅ݖ = −3 − 2݅. C. ̅ݖ = 2݅ − 3. D. ̅ݖ = 3 − 2݅. 

Lời giải 
Số phức liên hợp của số phức ݖ = 3 + 2݅ là ̅ݖ = 3 − 2݅. 

Câu 21. Một khối lập phương có thể tích bằng 3ܽଷ√3, thì cạnh của khối lập phương đó bằng 
 A. √ଷ

ଷ
. B. 3ܽ. C. 3ܽ√3. D. ܽ√3. 

Lời giải 
Chọn D 
Gọi ݔ) ݔ > 0) là cạnh của khối lập phương, ta có ݔଷ = 3ܽଷ√3 ⇒ ݔ = ܽ√3. 
Vậy khối lập phương đã cho có độ dài cạnh bằng ܽ√3. 

Câu 22. Cho hàm số ݕ =  có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂

 
Tiệm cận đứng của đồ thị hàm số đã cho là đường thẳng có phương trình 

 A. ݕ = 2. B. ݔ = 1. C. ݕ = 1. D. ݔ = 2. 
Lời giải 

Chọn B 

Từ bảng biến thiên ta thấy hàm số không xác định tại ݔ = 1 và lim
௫→ଵశ

ݕ = +∞;  lim
௫→ଵష

ݕ = −∞ nên 
tiệm cận đứng của đồ thị hàm số đã cho là đường thẳng có phương trình ࢞ = . 

Câu 23. Cho hai điểm 2−;1)ܯ; 3) và ܰ(3; 0;−1). Tìm tọa độ trung điểm ܫ của đoạn thẳng ܰܯ. 
 A. 2−;4)ܫ; 2). B. 1−;2)ܫ; 2). C. 2−;4)ܫ; 1) D. 1−;2)ܫ; 1)  

Lời giải 
Chọn D 
Trung điểm ܫ có tọa độ là ܫ ቀଵାଷ

ଶ
; ିଶା

ଶ
; ଷିଵ

ଶ
ቁ ⇔ ;1−;2)ܫ 1). 
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Câu 24. Với ݊ là số nguyên dương bất kì , ݊ ≥ 3, công thức nào dưới đây đúng ? 
 A. ܣଷ = ଷ!

(ିଷ)!
. B. ܣଷ = !

(ିଷ)!
 . C. ܣଷ = !

ଷ!(ିଷ)!
. D. ܣଷ = (ିଷ)!

!
. 

Lời giải 
Chọn B 
Áp dụng công thức tìm số chỉnh hợp ta có ܣଷ = !

(ିଷ)!
. 

Câu 25. Đồ thị sau đây là của hàm số nào? 

 
 A. ݕ = ଷݔ − ݔ3 − 1. B. ݕ = ଷݔ − ݔ3 + 1. 
 C. ݕ = ଷݔ− − ଶݔ3 − 1. D. ݕ = ଷݔ− + ଶݔ3 + 1. 

Lời giải 
Chọn B 
Vì đồ thị hàm số đi qua điểm 0)ܯ; 1). 

Câu 26. Mệnh đề nào sau đây đúng? 
 A. ∫ ଵ

ଵିସ௫
dݔ = ln|1 − |ݔ4 + ∫ .B .ܥ ଵ

ଵିସ௫
dݔ = − ଵ

ସ
. ln|8ݔ − 2| +  .ܥ

 C. ∫ ଵ
ଵିସ௫

dݔ = − 4. ln ଵ
|ଵିସ௫|

+ ∫ .D .ܥ ଵ
ଵିସ௫

dݔ = − ଵ
ସ

. ln|1− |ݔ4 +  .ܥ
Lời giải 

Chọn D 
∫ ଵ
ଵିସ௫

dݔ = − ଵ
ସ∫

ଵ
ଵିସ௫

d(1− (ݔ4 = − ଵ
ସ

. ln|1− |ݔ4 +  .ܥ

Câu 27. Trên khoảng (0; +∞), đạo hàm của hàm số ݕ = ݔ
ర
యlà: 

 A. ݕ′ = ସ
ଷ
ݔ
భ
య. B. ݕ′ = ଷ


ݔ
ళ
య. C. ݕ′ = ଷ

ସ
ݔ
భ
య. D. ݕ′ = ସ

ଷ
ିݔ

భ
య. 

Lời giải 
Chọn A 
Trên khoảng (0; +∞), ta có ݕ′ = ସ

ଷ
ݔ
ర
యିଵ = ସ

ଷ
ݔ
భ
య. 

Câu 28. Hàm số nào dưới đây có dạng đồ thị như hình vẽ? 

 
 A. ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1. B. ݕ = 2020௫. 
 C. ݕ = logଶଶ(ݔ + 2020). D. ݕ = ଷݔ − ݔ3 + 1  

Lời giải 
Chọn B 

Do đồ thị hàm số luôn đồng biến trên ℝ nên loại các phương án ܤ,ܣ  
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Mà đồ thị luôn nằm phía trên trục ܱݔ nên loại phương án ܦ. 
Câu 29. Họ các nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ଵ

ହ௫ିଶ
 là 

 A. ∫ ௗ௫
ହ௫ିଶ

= 5ln|5ݔ − 2| + ∫ .B .ܥ ௗ௫
ହ௫ିଶ

= ln|5ݔ − 2| +  .ܥ

 C. ∫ ௗ௫
ହ௫ିଶ

= ଵ
ହ

ln|5ݔ − 2| + ∫ .D .ܥ ௗ௫
ହ௫ିଶ

= − ଵ
ଶ

ln(5ݔ − 2) +  .ܥ
Lời giải 

Câu 30. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình chữ nhật, ܤܣ = ܦܣ,ܽ = ܣܵ = 2ܽ, 
ܣܵ ⊥  .(ܦܥܤܣ) và mặt phẳng (ܦܤܵ) Tính tang của góc giữa mặt phẳng .(ܦܥܤܣ)

 A. ଶ
√ହ

. B. √5. C. ଵ
√ହ

. D. √ହ
ଶ

. 
Lời giải 

Chọn B 

 
Kẻ ܪܣ ⊥  .ܦܤ
Ta lại có ܦܤ ⊥ ܦܤ suy ra ܣܵ ⊥  và mặt (ܦܤܵ) do đó góc giữa mặt phẳng (ܪܣܵ)
phẳng (ܦܥܤܣ) là ܵܣܪ . 
Trong tam giác vuông ܦܤܣ có ଵ

ுమ = ଵ
మ

+ ଵ
మ

⇒ ܪܣ = .
√మାమ

= ଶ
√ହ

.  

Khi đó tan ܵܣܪ  = ௌ
ு

= √5. 
Câu 31. Một người gửi 100 triệu đồng vào một ngân hàng với lãi suất 0,4% /tháng. Biết rằng nếu không rút 

tiền khỏi ngân hàng thì cứ sau mỗi tháng, số tiền lãi sẽ được nhập vào vốn ban đầu để tính lãi cho 
tháng tiếp theo. Hỏi sau ít nhất bao nhiêu tháng, người đó được lĩnh số tiền (cả vốn ban đầu và lãi) 
lớn hơn hai lần số tiền ban đầu, nếu người đó không rút tiền ra và lãi suất không thay đổi? 

 A. 176 tháng. B. 175 tháng. C. 174 tháng. D. 173 tháng. 
Lời giải 

Chọn C 
Áp dụng công thức lãi kép ta có: ܲ = ܲ(1 + (ݎ = 100(1 + 0,4%) > 200 ↔ ݊ >
173,6331381 
Vậy sau ít nhất 174 tháng thì số tiền lĩnh được lớn hơn hai lần số tiền ban đầu. 

Câu 32. Trong không gian ܱݖݕݔ,cho mặt phẳng (ܲ):ݔ + ݕ2 − ݖ2 − 2 = 0 và điểm 1)ܫ; 2;−3).Bán kính 
mặt cầu có tâm I và tiếp xúc với mặt phẳng (ܲ) bằng 

 A. ଵଵ
ଷ

 B. 3 C. ଵ
ଷ
 D. 1  

Lời giải 
Chọn B 
Do mặt cầu tiếp xúc mặt phẳng (ܲ) nên bán kính mặt cầu là: ܴ = ݀൫ܫ, (ܲ)൯ = |ଵାସାିଶ|

√ଵାସାସ
= 3  

Câu 33. Xác định phần thực và phần ảo của số phức ݖ = ଵ
ିସାଶ

. 

 A. Phần thực bằng ଵ
ଵ

, phần ảo bằng ଵ
ହ
. B. Phần thực bằng −2, phần ảo bằng 4. 
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 C. Phần thực bằng 2, phần ảo bằng −4. D. Phần thực bằng ଵ
ଵ

, phần ảo bằng − ଵ
ହ
. 

Lời giải 
Chọn A 
ݖ = ଵ

ିସାଶ
= ଶାସ

(ଶିସ)(ଶାସ)
= ଶାସ

ସାଵ
= ଵ

ଵ
+ ଵ

ହ
݅. 

Vậy phần thực của ݖ bằng ଵ
ଵ

 và phần ảo bằng ଵ
ହ
. 

Câu 34. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho ba điểm 2)ܣ ;  0 ; ; 0)ܤ ,(0   3 ;  0) và 0)ܥ ;  0 ; −1). Phương trình 
của mặt phẳng (ܲ) đi qua điểm 1)ܦ ;  1 ;  1) và song song với mặt phẳng (ܥܤܣ) là 

 A. 3ݔ + ݕ2 − ݖ6 + 1 = 0. B. 3ݔ + ݕ2 − ݖ5 = 0. 
 C. 6ݔ + ݕ2 − ݖ3 − 5 = 0. D. 2ݔ + ݕ3 − ݖ6 + 1 = 0. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có phương trình mặt phẳng (ܥܤܣ) là ௫

ଶ
+ ௬

ଷ
+ ௭

(ିଵ)
= 1 ⇔ ݔ3 + ݕ2 − ݖ6 − 6 = 0. 

Do (ܲ) song song với (ܥܤܣ) nên phương trình của (ܲ) có dạng 3ݔ + ݕ2 − ݖ6 + ݀ = 0 (݀ ≠ −6). 
Mặt khác (ܲ) đi qua điểm 1)ܦ ;  1 ;  1) suy ra −1 + ݀ = 0 ⇔ ݀ = 1 (thỏa mãn ݀ ≠ −6). 
Vậy phương trình mặt phẳng (ܲ) là 3ݔ + ݕ2 − ݖ6 + 1 = 0. 

Câu 35. Gieo một con xúc xắc cân đối đồng chất 2 lần, tính xác suất để biến cố có tổng 2 lần số chấm khi 
gieo xúc xắc là một số chẵn 

 A. 0,5. B. 0,25. C. 0,75. D. 0,85.  
Lời giải 

Chọn C 
Số kết quả có thể xảy ra |ߗ| = 6.6 = 36. 
Gọi ܣ là biến cố “tổng 2 lần số chấm khi gieo xúc xắc là một số chẵn “. 
 .”là biến cố “tổng 2 lần số chấm khi gieo xúc xắc là một số lẻ ܣ
Vì tổng 2 lần số chấm khi gieo xúc xắc là một số lẻ khi cả 2 xúc xắc đều xuất hiện mặt lẻ 
⇒ (ܣ)݊ = 3.3 = 9 ⇒ ܲ൫ܣ൯ = ଽ

ଷ
= ଵ

ସ
. 

Vậy ܲ(ܣ) = 1 − ܲ൫ܣ൯ = ଷ
ସ

= 0,75. 
Câu 36. Cho hàm số ݕ = ;xác định, liên tục trên đoạn [0 (ݔ)݂ 5] và có bảng biến thiên như sau: 

 
Giá trị nhỏ nhất của hàm số trên đoạn [0; 5]  

 A. −4. B. 3. C. 16. D. 0. 
Lời giải 

Chọn A 
Từ bảng biến thiên ta có giá trị nhỏ nhất của hàm số trên đoạn [0; 5] bằng −4 tại ݔ = 0. 

Câu 37. Cho lăng trụ đứng ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ có đáy ܥܤܣ là tam giác đều cạnh ܽ, góc giữa hai mặt phẳng (ܥܤܣ) 
và (ܥܤ′ܣ) bằng 45. Tính khoảng cách ݀ giữa hai mặt phẳng (ܥܤܣ) và (ܥ′ܤ′ܣ′): 

 A. ݀ = √ଷ
ଶ

. B. ݀ = ଷ
ଶ

. C. ݀ = ܽ. D. ݀ = 
ଶ
. 

Lời giải 

Chọn A 
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Gọi ܯ là trung điểm ܥܤ. Khi đó: ܯܣ ⊥ ܯ′ܣ;ܥܤ ⊥  .ܥܤ
Nên: ൫(ܥܤܣ); ൯(ܥܤ′ܣ) = ܣܯ′ܣ = 45 

 Suy ra: ܣܣ′ = ܯܣ = √ଷ
ଶ

 
 Do đó: ݀൫(ܥܤܣ); ൯(ܥܤ′ܣ) = ′ܣܣ = √ଷ

ଶ
 
 Câu 38. Cho hình phẳng (ܪ) giới hạn bởi đồ thị hàm số ݕ = ଷݔ − ݔ trục hoành, đường thẳng ,ݔ4 = −2 và 

đường thẳng ݔ = 1. Diện tích của hình phẳng (ܪ) bằng 
 A. ଶଷ

ସ
. B. ଶଵ

ସ
. C. ଶହ

ସ
. D. ଵଵ

ଶ
.  

Lời giải 
Chọn A 
Phương trình hoành độ giao điểm của đồ thị hàm số ݕ = ଷݔ −  và trục hoành là ݔ4

ଷݔ − ݔ4 = 0 ⇔ 
ݔ = 0 ∈ (−2; 1)
ݔ = 2 ∉ (−2; 1)
ݔ = −2 ∉ (−2; 1)

.  

Diện tích của hình phẳng (ܪ) là 

ܵ = ∫ ଷݔ| − ଵ|ݔ4
ିଶ  dݔ = ቚ∫ ଷݔ) − (ݔ4

ିଶ  dݔቚ+ ቚ∫ ଷݔ) − ଵ(ݔ4
  dݔቚ = ฬቀ௫

ర

ସ
− ଶቁቚݔ2

ିଶ


ฬ +

ฬቀ௫
ర

ସ
− ଶቁቚݔ2



ଵ
ฬ = 4 + 

ସ
= ଶଷ

ସ
. 

Vậy diện tích của hình phẳng (ܪ) là ܵ = ଶଷ
ସ

. 
Câu 39. Một thùng đựng bia hơi (có dạng khối tròn xoay như hình vẽ) có đường kính đáy là 30cm, đường 

kính lớn nhất của thân thùng là 60cm, các cạnh bên hông của thùng có hình dạng của một parabol. 
Thể tích của thùng bia hơi gần nhất với kết quả nào dưới đây? (giả sử độ dày của thùng bia không 
đáng kể) 

 
 A. 60 (lít). B. 64 (lít). C. 70 (lít). D. 62 (lít). 

Lời giải 

M

B

C

A' C'

B'

A
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Chọn B 

 
Chọn hệ trục ܱݕݔ như hình vẽ. 
Ta có phương trình parabol phía trên trục hoành đi qua các điểm (−30; 15); (30; 15); (0; 20) là: 
ݕ = − ௫మ

ଵ଼
+ 20.  

Thể tích thùng bằng thể tích khối tròn xoay tạo thành khi quay quanh trục hoành hình phẳng giới 
hạn bởi các đường ݕ = − ௫మ

ଵ଼
+ ݕ;20 = ݔ;0 = ݔ;30− = 30.  

Vì vậy 
230 2

3

30

20 d 20300 (cm ) 63,8
180
xV x 



 
     

 
  (lít). 

Câu 40. Bạn An có một cái cốc giấy hình nón với đường kính đáy là 10ܿ݉ và độ dài đường sinh là 8ܿ݉. 
Bạn dự định đựng một viên kẹo hình cầu sao cho toàn bộ viên kẹo nằm trong cốc (không phần nào 
của viên kẹo cao hơn miệng cốc). Hỏi bạn An có thể đựng được viên kẹo có đường kính lớn nhất 
bằng bao nhiêu? 

 
 A. ହ√ଷଽ

ଵଷ
ܿ݉. B. ସ

√ଷଽ
ܿ݉. C. ଵ√ଷଽ

ଵଷ
ܿ݉. D. ଷଶ

√ଷଽ
ܿ݉. 

Lời giải 
Chọn C 
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Gọi ܱ; ݎ lần lượt là tâm và bán kính viên kẹo hình cầu lớn nhất đựng được trong cốc. ܤܣ là một 
đường kính của đường tròn đáy nón. Khi đó đường tròn (ܱ;  là đường tròn nội tiếp tam giác (ݎ 
 .ܤܣܵ
Theo giả thiết ta có: ܵܣ = ܤܵ = 8ܿ݉; ܤܣ  = 10ܿ݉ nên nửa chu vi tam giác ܵܤܣ là  = 13ܿ݉.  
Diện tích tam giác ܵܤܣ tình theo công thức Hê rông: ௌܵ = ඥ) − )(ܽ − )(ܾ − ܿ) =
5√39ܿ݉ଶ. 
Lại có: ௌܵ = . ݎ = 13. ⇒ ݎ ݎ = ହ√ଷଽ

ଵଷ
. vậy đường kính viên kẹo là ݀ = ݎ2 = ଵ√ଷଽ

ଵଷ
ܿ݉. 

Câu 41. Tìm tập nghiệm ܵ của bất phương trình 2
రೣషభ
మೣశభ < 2

మషమೣ
మೣశభ + 1.  

 A. ܵ = ቀଵ
ଶ

;−1ቁ. B. ܵ = ቀ−∞;− ଵ
ଶ
ቁ ∪ (1; +∞). 

 C. ܵ = ቀ− ଵ
ଶ

; 1ቁ. D. ܵ = ቀ−∞; ଵ
ଶ
ቁ ∪ (1; +∞). 

Lời giải 
Chọn C 

Điều kiện: ݔ ≠ − ଵ
ଶ
.  

Bất phương trình đã cho tương đương 

2ଵି
మషమೣ
మೣశభ < 2

మషమೣ
మೣశభ + 1 ⇔ ଶ

ଶ
మషమೣ
మೣశభ

< 2
మషమೣ
మೣశభ + 1 ⇔ ቀ2

మషమೣ
మೣశభቁ

ଶ
+ 2

మషమೣ
మೣశభ − 2 > 0 (do 2

మషమೣ
మೣశభ > ݔ∀,0 ∈ ℝ) 

Đặt ݐ = 2
మషమೣ
మೣశభ (ݐ > 0), bất phương trình trở thành 

ଶݐ + ݐ − 2 > 0 ⇔ ቂݐ > 1
ݐ < −2 ⇔ ݐ > 1 (do ݐ > 0) 

⇔ 2
మషమೣ
మೣశభ > 1 ⇔ ଶିଶ௫

ଶ௫ାଵ
> 0 ⇔− ଵ

ଶ
< ݔ < 1 (thoả mãn). 

Vậy tập nghiệm của bất phương trình đã cho là ܵ = ቀ− ଵ
ଶ

; 1ቁ.  
Câu 42. Một mảnh đất hình chữ nhật ܦܥܤܣ có chiều dài ܤܣ = 25 m, chiều rộng ܦܣ = 20 m được chia 

thành hai phần bằng nhau bởi vạch chắn ܰܯ (ܯ,ܰ lần lượt là trung điểm ܥܤ và ܦܣ). Một đội xây 
dựng làm một con đường đi từ ܣ đến ܥ qua vạch chắn ܰܯ, biết khi làm đường trên miền ܰܯܤܣ 
mỗi giờ làm được 15 m và khi làm trong miền ܯܰܦܥ mỗi giờ làm được 30 m. Tính thời gian ngắn 
nhất mà đội xây dựng làm được con đường đi từ ܣ đến ܥ. 

 A. 5. B. ଶ√ହ
ଷ

. C. ଵାଶ√ଶହ
ଷ

. D. ଶା√ଶହ
ଷ

. 
Lời giải 

Chọn B 



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 17    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

 
Do cần thời gian xây là ngắn nhất nên con đường làm trên mỗi miền phải là những đường thẳng. 
Gọi ܧܣ và ܥܧ lần lượt là đoạn đường cần làm. Với ܰܧ = với 0) (m) ݔ ≤ ݔ ≤ 25). 
⇒ ܯܧ = 25−  .(m) ݔ

Ta được ቊܧܣ = ଶܰܣ√ + ଶܰܧ = √100 +  ଶݔ
ܥܧ = ଶܥܯ√ + ଶܯܧ = ඥ100 + (25− ଶ(ݔ

. 

⇒ Thời gian để làm đoạn đường từ ܣ đến ܥ là: 

(ݔ)ݐ = ா
ଵହ

+ ா
ଷ

= √ଵା௫మ

ଵହ
+ ඥ(ଶହି௫)మାଵ

ଷ
 (h) (Với 0 ≤ ݔ ≤ 25) 

⇒ (ݔ)′ݐ = ௫
ଵହ√ଵା௫మ

− ଶହି௫
ଷ.ඥ(ଶହି௫)మାଵ

. 

Xét (ݔ)′ݐ = 0 ⇔ ௫
ଵହ√ଵା௫మ

− ଶହି௫
ଷ.ඥ(ଶହି௫)మାଵ

= 0  

⇔ −ඥ(25ݔ2 ଶ(ݔ + 100 = (25− 100√(ݔ + ଶݔ

⇔ −ଶ((25ݔ4 ଶ(ݔ + 100) = (25− ଶ(100(ݔ + (ଶݔ
  

⇔ −ଶ(25ݔ4 ଶ(ݔ + ଶݔ400 − 100(25− ଶ(ݔ − (25− ଶݔଶ(ݔ = 0
⇔ 4(25− ଶݔ)ଶ(ݔ − 25) + ଶ(20ଶݔ − (25− (ଶ(ݔ = 0
⇔ ݔ) − 5)൫4(25− ݔ)ଶ(ݔ + 5) + −ଶ(45ݔ ൯(ݔ = 0
⇔ ݔ = 5

. 

Ta được 

⎩
⎪
⎨

⎪
(0)ݐ⎧ = ସା√ଶଽ



(5)ݐ = ଶ√ହ
ଷ

 

(25)ݐ = ଵା√ଶଽ
ଷ

. 

Vậy thời gian ngắn nhất mà đội xây dựng làm được con đường đi từ ܣ đến ܥ là ଶ√ହ
ଷ

 (h). 
∗ Cách 2: 

Xét (ݔ)ݐ = √ଵమା௫మ

ଵହ
+ ඥ(ଶହି௫)మାଵమ

ଷ
= ඥଶమା(ଶ௫)మାඥ(ଶହି௫)మାଵమ

ଷ
 (Với 0 ≤ ݔ ≤ 25). 

Lại có ඥ20ଶ + ଶ(ݔ2) + ඥ(25 − ଶ(ݔ + 10ଶ ≥ ඥ(45 − ଶ(ݔ + ݔ2) + 10)ଶ (do |ݑሬ⃗ | + |ݒ⃗| ≥ ሬ⃗ݑ| +
 .(|ݒ⃗
⇔ ඥ20ଶ + ଶ(ݔ2) + ඥ(25− ଶ(ݔ + 10ଶ ≥ ඥ5(ݔ − 5)ଶ + 2000. 

Do đó (ݔ)ݐ ≥ ඥହ(௫ିହ)మାଶ
ଷ

≥ √ଶ
ଷ

= ଶ√ହ
ଷ

. 

Vậy (ݔ)ݐ୫୧୬ = ଶ√ହ
ଷ

 (h) khi và chỉ khi ݔ = 5 (m). 

Vậy thời gian ngắn nhất mà đội xây dựng làm được con đường đi từ ܣ đến ܥ là ଶ√ହ
ଷ

 (h). 

Câu 43. Cho số phức ݖ ≠ 0 thỏa mãn ଵି
௭

+ ݅ = (ଶିଷ)௭̅
|௭|మ

+ 2. Hỏi mệnh đề nào đúng? 

 A. ଵ
ଶ
≤ |ݖ| ≤ ଷ

ଶ
. B. |ݖ| > 2. C. |ݖ| ≤ ଵ

ଶ
. D. ଷ

ଶ
< |ݖ| ≤ 2. 

Lời giải 
Chọn A 
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ଵି
௭

+ ݅ = (ଶିଷ)௭̅
|௭|మ

+ 2 ⇔ ଵି
௭

+ ݅ = (ଶିଷ)
௭

+ 2 ⇔ ଵି
௭
− (ଶିଷ)

௭
= 2− ݅ ⇔ ିଵାଶ

௭
= 2 − ݅ ⇔ ݖ =

ିଵାଶ
ଶି

= − ସ
ହ

+ ଷ
ହ
݅. 

Khi đó |ݖ| = ටቀ− ସ
ହ
ቁ
ଶ

+ ቀଷ
ହ
ቁ
ଶ

= 1. 

Câu 44. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ ∈ (−2020; 2020) sao cho hàm số ݕ = ଷ௫ାଵ଼
௫ି

 nghịch 
biến trên khoảng (−∞;−3)? 

 A. 2020. B. 2026. C. 2018. D. 2023. 
Lời giải: 

Chọn D 
Hàm số xác định trên ܦ = ℝ\{݉}. 
′ݕ = ିଷିଵ଼

(௫ି)మ
. 

Hàm số nghịch biến trên khoảng (−∞;−3) khi: 

൜ݕ′ < 0
݉ ∉ (−∞;−3) ⇔ ቄ−3݉ − 18 < 0

݉ ≥ −3 ⇔ ቄ݉ > −6
݉ ≥ −3 ⇔ ݉ ≥ −3. 

Do ൜݉ ∈ ℤ
݉ ∈ (−2020; 2020) nên ݉ ∈ {−3;−2;⋯ ; 2019}. Do đó có 2023 giá trị ݉ thỏa mãn. 

Câu 45. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình vuông cạnh ܽ, ܵܣ vuông góc với đáy. Biết thể tích 
khối chóp ܵ.ܦܥܤܣ bằng 

య√ଷ
ଷ

. Khoảng cách từ ܦ đến mặt phẳng (ܵܥܤ) bằng 

 A. √ଶ
ଶ

. B. ଶ√ଷଽ
ଵଷ

. C. 
ଶ
. D. √ଷ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn D 

 

Vì ܵܣ vuông góc với đáy nên ta có ௌܸ. = ଵ
ଷ
.ܣܵ ܵ ⇒ ܣܵ = ଷೄ.ಲಳವ

ௌಲಳವ
=

ଷ.ೌ
య√య
య

మ
= ܽ√3. 

Ta có ܦܣ song song với mặt phẳng (ܵܥܤ) nên d(D, ((ܥܤܵ) = d(A, (SBC)). 
Lại có ቄܥܤ ⊥ ܤܣ

ܥܤ ⊥ ܣܵ ⇒ ܥܤ ⊥ (ܤܣܵ) ⇒ (ܤܣܵ) ⊥  ܤܵ theo giao tuyến (ܥܤܵ)

Vẽ ܪܣ ⊥ ܤܵ ⇒ ܪܣ ⊥ ܪܣ nên (ܥܤܵ) = ,ܣ)݀ ܪܣ và ((ܥܤܵ) = ௌ.
ௌ

= √ଷ.
ଶ

= √ଷ
ଶ

 

Vậy d(D, ((ܥܤܵ) = √ଷ
ଶ

. 
Câu 46. Cho hai số phức ݓ,ݖ thỏa mãn |ݖ − 2 + 4݅| = 1 và |ݓ + 2− 3݅| = ݓ| − 3 + 2݅|. Giá trị nhỏ nhất 

của biểu thức |ݓ −  bằng |ݖ
 A. 3√2 − 1. B. 3√2 + 1. C. 2√3− 1. D. 2√3 + 1.  

Lời giải 
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Chọn A 

Đặt ݖ = ݔ + ݓ,݅ݕ = ܽ + ܾ݅.  
⇒ ݖ| − 2 + 4݅| = 1 ⇔ඥ(ݔ − 2)ଶ + ݕ) + 4)ଶ = 1 ⇔ ݔ) − 2)ଶ + ݕ) + 4)ଶ = 1 → tập hợp các số 
phức ݖ là đường tròn (ܥ): ݔ) − 2)ଶ + ݕ) + 4)ଶ = 1  

⇒ ݓ| + 2 − 3݅| = ݓ| − 3 + 2݅|.⇔ (ܽ + 2)ଶ + (ܾ − 3)ଶ = (ܽ − 3)ଶ + (ܾ + 2)ଶ ⇔ ܽ − ܾ = 0 → 
tập hợp các số phức ݓ là đường thẳng ݀: ݔ − ݕ = 0.  
Ta có |ݓ − |ݖ = ඥ(ݔ − ܽ)ଶ + ݕ) − ܾ)ଶ chính là khoảng cách từ một điểm ܣ(ܽ;  ܾ) ∈  đến một (ܥ)
điểm ݔ)ܤ; (ݕ  ∈ ݀.  
Do ݀(ܫ;  ݀) = |ଶି(ିସ)|

√ଶ
= 3√2 > 1 nên ݀ không cắt (ܥ), do đó ܤܣ = ;ܫ)݀  ݀)− ܴ = |ଶି(ିସ)|

√ଶ
−

1 = 3√2− 1.  
⇒ min|ݓ− |ݖ = minܤܣ = 3√2− 1.  

Câu 47. Cho hàm số ݕ = (ݔ)݂ = ସݔܽ + ଶݔ2ܾ + ܿ(ܽ < 0), đồ thị hàm số ݕ =  .như hình vẽ |(ݔ)݂|

 
Biết đồ thị hàm số ݕ = ;đi qua điểm (1 (ݔ)′݂ 0) và có điểm cực tiểu là ቀ√ଷ

ଷ
; ଼√ଷ
ଽ
ቁ. Diện tích ܵ của 

hình phẳng giới hạn bởi đồ thị (ܥ) ݕ =  và trục hoành là (ݔ)݂
 A. ଵସ

ଵହ
. B. ଵ

ଵହ
. C. 

ଵହ
. D. ଼

ଵହ
. 

Lời giải 
Chọn B 

Từ đồ thị hàm số ݕ = |(ݔ)݂| ݕ ⇒ = (ݔ)݂ = ସݔܽ + ଶݔ2ܾ + ܿ(ܽ < 0) có đồ thị là phần nằm dưới 
trục hoành như hình vẽ: 
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Ta có ݂′(ݔ) = ଷݔ4ܽ +  .ݔ4ܾ
Đồ thị hàm số ݕ = ;đi qua (1 (ݔ)′݂ 0) và ቀ√ଷ

ଷ
; ଼√ଷ
ଽ
ቁ nên ta có hệ: 

൝
݂′(1) = 0

݂′ ቀ√ଷ
ଷ
ቁ = ଼√ଷ

ଽ

⇔ ൝
4ܽ + 4ܾ = 0

4ܽ ቀ√ଷ
ଷ
ቁ
ଷ

+ 4ܾ √ଷ
ଷ

= ଼√ଷ
ଽ

⇔ ቄܽ = −1
ܾ = 1 ⇒ (ݔ)′݂ = ଷݔ4− +  .ݔ4

Ta có: ݂′(ݔ) = 0 ⇔ ଷݔ4 − ݔ4 = 0 ⇒ ቂݔ = 0
ݔ = ±1. 

⇒ đồ thị hàm số ݕ = (ݔ)݂ = ସݔ− + ଶݔ2 + ܿ tiếp xúc với trục ܱݔ tại hai điểm có hoành độ là ±1 
⇒ ݂(1) = 0 ⇒ ܿ = −1 ⇒ ݕ:(ܥ) = ସݔ− + ଶݔ2 − 1. 
Xét phương trình hoành độ giao điểm của (ܥ) và trục hoành: −ݔସ + ଶݔ2 − 1 = 0 ⇔ ቂݔ = 1

ݔ = −1. 

Diện tích hình phẳng cần tìm là ܵ = ∫ ସݔ−| + ଶݔ2 − 1|dݔଵ
ିଵ = ଵ

ଵହ
. 

Câu 48. Cho hai số thực ݕ,ݔ với ݔ > 0, 0 < ݕ < 2. Biết biểu thức ܵ = (ଶ௬)ೣ

(ଶೣି௬ೣ)మ
+ ଶೣାଶ௬ೣ

ଶ௬ೣ
 có giá trị nhỏ nhất 

là 

, với ܽ,ܾ là các số nguyên dương và 


 là phân số tối giản. Tính ܲ = ܽ + ܾ. 

 A. ܲ = 11. B. ܲ = 15. C. ܲ = 17. D. ܲ = 13. 
Lời giải 

Chọn C 

Ta có: ܵ = ଶೣ.௬ೣ

ଶమೣିଶ.ଶೣ.௬ೣା௬మೣ
+ ଶೣ

ଶ.௬ೣ
+ 1 =

ቀమቁ
ೣ

ቀమቁ
ೣ
൨
మ
ିଶ.ቀమቁ

ೣ
ାଵ

+ ଵ
ଶ

. ቀଶ
௬
ቁ
௫

+ 1. 

Đặt ݐ = ቀଶ
௬
ቁ
௫
, vì 0 < ݕ < ݔ,2 > 0 nên ଶ

௬
> 1 và suy ra ݐ > 1. 

Khi đó ܵ = ௧
௧మିଶ௧ାଵ

+ ଵ
ଶ
ݐ + 1, ݐ > 1. Có ܵ′ = ି௧మାଵ

(௧ିଵ)ర
+ ଵ

ଶ
= (௧ିଷ)൫௧మାଵ൯

(௧ିଵ)య
. 

ܵ′ = 0 ⇒ ݐ = 3. 

Bảng biến thiên 
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Từ đó ta có ܵ୫୧୬ = ଵଷ
ସ

 khi ቀଶ
௬
ቁ
௫

= 3. Suy ra ቄܽ = 13
ܾ = 4 ⇒ ܲ = ܽ + ܾ = 17. 

Câu 49. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho điểm 6−;1)ܣ; 1) và mặt phẳng (ܲ):ݔ + ݕ + 7 = 0. Điểm ܤ thay đổi 
thuộc ܱݖ;điểm ܥ thay đổi thuộc mặt phẳng (ܲ). Biết rằng tam giác ܥܤܣ có chu vi nhỏ nhất. Tọa độ 
điểm ܤ là 

 A. 0)ܤ; 0; 1). B. 0)ܤ; 0;−2). C. 0)ܤ; 0;−1). D. 0)ܤ; 0; 2). 
Lời giải 

Chọn A 

 
Trước hết ta nhận thấy ܱݖ//(ܲ) và (ݔை + ைݕ + ݔ)(7 + ݕ + 7) > 0 nên ܣ và ܱݖ nằm về một 
phía của mặt phẳng (ܲ). 
Gọi ܣ′ là điểm đối xứng của ܣ qua (ܲ). Gọi  là chu vi tam giác ܥܤܣ. 
Ta có  = ܤܣ + ܥܤ + ܣܥ = ܤܣ + ܥܤ + ≤ ܥ′ܣ ܤܣ +  .ܤ′ܣ
Do ܱݖ//(ܲ) nên ܣܣ′ ⊥ ݖܱ ta có ,ݖܱ lên ܣ là hình chiếu vuông góc của ܭ Gọi .ݖܱ ⊥  .ܭ′ܣ
Lúc đó ቄܤܣ ≥ ܭܣ

ܤ′ܣ ≥ ⇒ ܭ′ܣ ୫୧୬  khi ܭ ≡  .ܤ
Vậy 0)ܤ; 0; 1). 

Câu 50. Cho hàm số ݕ = (ݔ)݂ = ଷݔܽ + ଶݔܾ + ݔܿ + ݀ với ܽ, ܾ, ܿ, ݀; ܽ ≠ 0 là các số thực, có đồ thị như 
hình bên. 

 
Có bao nhiêu số nguyên ݉ thuộc khoảng (−2020; 2020) để hàm số ݃(ݔ) = ଷݔ)݂ − ଶݔ3 + ݉) 
nghịch biến trên khoảng (2; +∞)? 

 A. 4040. B. 4038. C. 2020. D. 2013. 
Lời giải: 

Chọn D 
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Ta có ݃′(ݔ) = ଶݔ3) − ଷݔ)′݂(ݔ6 − ݔ3 + ݉). 
Với mọi ݔ ∈ (2; +∞) ta có 3ݔଶ − ݔ6 > 0 nên hàm số ݃(ݔ) = ଷݔ)݂ − ଶݔ3 + ݉) nghịch biến trên 
khoảng (2; ଷݔ)′݂ ⇔ (∞+ − ଶݔ3 + ݉) ≤ ݔ∀,0 ∈ (2; +∞). 
Dựa vào đồ thị ta có hàm số ݕ = ;∞−) nghịch biến trên các khoảng (ݔ)݂ 1) và (3; +∞) nên 
(ݔ)′݂ ≤ 0 với ݔ ∈ (−∞; 1] ∪ [3; +∞). 

Do đó: ݂′(ݔଷ − ଶݔ3 + ݉) ≤ ݔ∀,0 ∈ (2; +∞) ⇔ ݔ
ଷ − ଶݔ3 + ݉ ≤ ݔ∀,1 ∈ (2; +∞)
ଷݔ − ଶݔ3 + ݉ ≥ ݔ∀,3 ∈ (2; +∞)

 ⇔

݉ ≤ ଷݔ− + ଶݔ3 + ݔ∀,1 ∈ (2; +∞)
݉ ≥ ଷݔ− + ଶݔ3 + ݔ∀,3 ∈ (2; +∞)

. 

Nhận thấy lim
௫→ାஶ

ଷݔ−) + ଶݔ3 + 1) = −∞ nên trường hợp ݉ ≤ ଷݔ− + ଶݔ3 + ݔ∀,1 ∈ (2; +∞) 
không xảy ra. 
Trường hợp: ݉ ≥ ଷݔ− + ଶݔ3 + ݔ∀,3 ∈ (2; +∞). Ta có hàm số ℎ(ݔ) = ଷݔ− + ଶݔ3 + 3 liên tục 
trên [2; +∞) và ℎ′(ݔ) = ଶݔ3− + ݔ6 < ݔ∀,0 ∈ (2; +∞) nên ℎ(ݔ) nghịch biến trên [2; +∞) suy ra 
max

[ଶ;ାஶ)
ℎ(ݔ) = ℎ(2). 

Do đó ݉ ≥ ଷݔ− + ଶݔ3 + ݔ∀,3 ∈ (2; +∞) ⇔ ݉ ≥ max
[ଶ;ାஶ)

ℎ(ݔ) = ℎ(2) ⇔ ݉ ≥ 7. 

Do ݉ nguyên thuộc khoảng (−2020; 2020) nên ݉ ∈ {7; 8; 9; . . . ; 2019}. 
Vậy có 2013 số nguyên ݉ thỏa mãn yêu cầu bài toán. 
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
027 

 
Câu 1. Thể tích khối chóp có diện tích đáy ܤ và chiều cao ℎ là 
 A. 3ܤℎ. B. ܤℎ. C. ଵ

ଷ
ℎ. D. ସܤ

ଷ
 .ℎܤ

Câu 2. Cho hàm số ݕ = ݕ có đạo hàm liên tục trên ℝ và (ݔ)݂ = (ݔ)′݂ < ݔ∀,0 ∈ (−3; 5). Khẳng định nào 
sau đây đúng? 

 A. ݂(−3) > ݂(5). B. ݂(−3) < ݂(5)C. ݂(0) < ݂(5)D. ݂(−2) = ݂(2)  

Câu 3. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ൝
ݔ = 4 + ݐ8
ݕ = −6 + ݐ11
ݖ = 3 + ݐ2

. Vectơ nào dưới đây là 

vectơ chỉ phương của ݀. 
 A. ݑሬ⃗ = (8;−6; 3). B. ݑሬ⃗ = (8; 11; 2). C. ݑሬ⃗ = (4;−6; 2). D. ݑሬ⃗ = (4;−6; 3). 
Câu 4. Họ các nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ݔ2 + cos2ݔ là 
 A. ݔଶ + sin2ݔ + ଶݔ .B .ܥ + ଵ

ଶ
sin2ݔ + ଶݔ .C .ܥ − ଵ

ଶ
sin2ݔ + ଶݔ .D .ܥ + 2sin2ݔ +  .ܥ

Câu 5. Tính đạo hàm của hàm số ݕ = (3− (ݔ
భ
య trên tập xác định của nó. 

 A. ݕ′ = ଵ
ଷ

(3 − (ݔ
మ
య. B. ݕ′ = − ଵ

ଷ
(3− ି(ݔ

మ
య. 

 C. ݕ′ = − ଵ
ଷ

(3 − (ݔ
మ
య. D. ݕ′ = ଵ

ଷ
(3 − ି(ݔ

మ
య. 

Câu 6. Diện tích xung quanh của hình nón có độ dài đường sinh ݈ = 3 và bán kính đáy bằng ݎ = 2 là 
 A. 18ߨ. B. 24ߨ. C. 6ߨ. D. 12ߨ. 
Câu 7. Tích phân ∫ ݁ଶ௫dݔଵ

  bằng 

 A. ݁ଶ − 1. B. 
మିଵ
ଶ

. C. ିଵ
ଶ

. D. 2(݁ଶ − 1). 
Câu 8. Cho hàm số ݕ =  :có bảng biến thiên như hình đã cho (ݔ)݂

 
Số nghiệm của phương trình 2݂(ݔ) + 5 = 0 là 

 A. 4. B. 3. C. 2. D. 1. 
Câu 9. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho ba điểm 1)ܣ; ;3−)ܤ ,(1−;2 4; ;3)ܥ ,(3 1;−3), số điểm 

 là 4 đỉnh của một hình bình hành là ܦ ,ܥ ,ܤ ,ܣ sao cho 4 điểm ܦ
 A. 2. B. 1. C. 3. D. 0. 
Câu 10. Cho các số thực ܽ, ܾ (ܽ < ܾ). Nếu hàm số ݕ =  có đạo hàm là hàm liên tục trên ℝ thì (ݔ)݂
 A. ∫ ݔd(ݔ)݂

 = ݂′(ܾ)− ݂′(ܽ). B. ∫ ݔd(ݔ)݂
 = ݂′(ܽ)− ݂′(ܾ). 

 C. ∫ ݔd(ݔ)′݂
 = ݂(ܾ)− ݂(ܽ). D. ∫ ݔd(ݔ)′݂

 = ݂(ܽ) − ݂(ܾ). 
Câu 11. Số điểm cực trị của đồ thị hàm số ݕ = ସݔ− − 1 là 
 A. 2. B. 0. C. 1. D. 3. 
Câu 12. Tìm số phức liên hợp của số phức ݖ = ݅(3݅ + 1). 
 A. ̅ݖ = 3 + ݅. B. ̅ݖ = −3− ݅. C. ̅ݖ = 3 − ݅. D. ̅ݖ = −3 + ݅. 
Câu 13. Tập nghiệm ܵ của phương trình logଷ(2ݔ + 3) = 1. 
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 A. ܵ = {−1}. B. ܵ = {0}. C. ܵ = {1}. D. ܵ = {3}. 
Câu 14. Với ݊ là số nguyên dương bất kỳ, ݊ ≥ 5 , công thức nào dưới đây đúng? 

 A. ܥହ = ହ!(ିହ)!
!

. B. ܥହ = (ିହ)!
!

. C. ܥହ = !
(ିହ)!

. D. ܥହ = !
ହ!(ିହ)!

. 

Câu 15. Cho dãy số (ݑ) với ݑ = 3݊ − 10. Khi đó, ݑଵହ bằng 
 A. 35. B. 45. C. 15. D. 25. 
Câu 16. Môđun của số phức 3 − 2݅ bằng 
 A. √5. B. 5. C. √13. D. 13. 
Câu 17. Cho hàm số ݕ =  :có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂

 
 
Số đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ݕ =  là (ݔ)݂

 A. 1. B. 0. C. 3. D. 2. 
Câu 18. Biết ∫ ݔ2)݂ − 1)dݔଷ

ିଵ = 3. Tính ܫ = ∫ [3− ହݔd[(ݔ)݂
ିଷ . 

 A. ܫ = 21. B. ܫ = 18. C. ܫ = 0. D. ܫ = ସହ
ଶ

. 
Câu 19. Cho khối hộp chữ nhật có ba kích thước 3; 4; 5. Tổng diện tích 6 mặt của khối hộp đã cho bằng 
 A. 120. B. 60. C. 94. D. 72. 
Câu 20. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ − ݕ2 + ݖ − 1 = 0. Điểm nào dưới đây thuộc (ܲ)? 
 A. ܲ(0;−3; 2). B. ܳ(3; 0;−4). C. 2−;1)ܯ; 1). D. ܰ(2; 1; 1). 
Câu 21. Phương trình ݖଶ + ݖ2 + 10 = 0 có hai nghiệm ݖଵ, ݖଶ. Giá trị của |ݖଵ −  ଶ| làݖ
 A. 6. B. 2. C. 3. D. 4. 
Câu 22. Bất phương trình 2௫ > 4 có tập nghiệm là 
 A. ܶ = (0; 2). B. ܶ = ∅. 
 C. ܶ = (2; +∞). D. ܶ = (−∞; 2). 

Câu 23. Đặt logܾ = ݉ , logܿ = ݊. Khi đó log(ܾܽଶܿଷ) bằng 
 A. 1 + 2݉ + 3݉݊ B. 1 + 6݉݊ C. 1 + 2݉ + 3݊ D. 6݉݊ 
Câu 24. Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt cầu có phương trình ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ2 −

ݕ6 − 6 = 0. Tọa độ tâm của mặt cầu là 
 A. 1−)ܫ; 3; 0). B. 1−)ܫ; 3; 3). C. (3−;3−;1)ܫ. D. 3−;1)ܫ; 0). 
Câu 25. Một quả bóng đá có dạng hình cầu bán kính 12 cm. Diện tích mặt ngoài quả bóng là 
 A. 576 ߨ(cmଶ). B. 192 ߨ(cmଶ). C. 144ߨ (cmଶ). D. 576 (cmଶ). 
Câu 26. Cho hàm số ݕ = ௫ିଵ

௫
. Mệnh đề nào sau đây là đúng? 

 A. Hàm số đã cho đồng biến trên mỗi khoảng xác định. 
 B. Hàm số đã cho chỉ đồng biến trên (−∞; 0). 
 C. Hàm số đã cho đồng biến trên ℝ\{0}. 
 D. Hàm số đã cho chỉ đồng biến trên (0; +∞). 
Câu 27. Cho hàm số ݕ = logଶ(ݔ + 1). Câu khẳng định đúng là 
 A. Hàm số luôn đồng biến trên ℝ. B. Hàm số có tập xác định ܦ = (0; +∞). 
 C. Đồ thị hàm số có đường tiệm cận đứng ݔ = 0. D. Đồ thị hàm số đi qua gốc tọa độ. 
Câu 28. Đồ thị sau là đồ thị của hàm số nào sau? 
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 A. ݕ = ଶ௫ିଷ

ଶ௫ିଶ
. B. ݕ = ௫

௫ିଵ
. C. ௫ିଵ

௫ାଵ
. D. ݕ = ௫ାଵ

௫ିଵ
. 

Câu 29. Cho hàm số ݕ = ;liên tục trên đoạn [−1 (ݔ)݂ 5] và có đồ thị như hình vẽ 

 
Hiệu giữa giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số trên đoạn [−1; 5] bằng 

 A. 5. B. 6. C. 2. D. 3. 
Câu 30. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có ܵܣ ⊥ ܤܣ là hình thang vuông có chiều cao ܦܥܤܣ đáy ,(ܦܥܤܣ) = ܽ. 

Gọi ܫ,  và mặt phẳng ܬܫ Tính khoảng cách giữa đường thẳng .ܦܥ,ܤܣ lần lượt là trung điểm của ܬ
 .(ܦܣܵ)

 A. √ଷ
ଷ

. B. √ଶ
ଶ

. C. 
ଶ
. D. 

ଷ
. 

Câu 31. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy ܥܤܣ là tam giác đều cạnh ܽ, ܵܣ ⊥ ܣܵ ,(ܥܤܣ) = ଷ
ଶ

. Khi đó góc giữa 
hai mặt phẳng (ܵܥܤ) và (ܥܤܣ) là 

 A. 90°. B. 45°. C. 30°. D. 60°. 
Câu 32. Ông An gửi ngân hàng 150 triệu đồng với lãi suất 0,8%/tháng, sau mỗi tháng tiền lãi được nhập vào 

vốn (lãi kép). Hỏi sau một năm số tiền lãi ông An thu được gần nhất với kết quả nào sau đây. 
 A. 165.051.000 đồng. B. 15.051.000 đồng. 
 C. 15.050.000 đồng. D. 165.050.000 đồng. 
Câu 33. Cho số phức ݖ = ଶ

ଵା√ଷ
. Số phức liên hợp của ݖ là 

 A. ଵ
ଶ

+ ݅ √ଷ
ଶ

. B. 1 + ݅√3. C. 1− ݅√3. D. ଵ
ଶ
− ݅ √ଷ

ଶ
. 

Câu 34. Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ݕ = cosݔ, trục tung, trục hoành và đường thẳng 
ݔ =  bằng ߨ

 A. 4. B. 1. C. 3. D. 2. 

Câu 35. Trong không gian ܱݖݕݔ, mặt cầu có tâm 2)ܣ;  1;  1) và tiếp xúc với mặt phẳng 2ݔ − ݕ + ݖ2 + 1 =
0 có phương trình là 

 A. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 4. B. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 3. 
 C. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 16. D. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 9. 
Câu 36. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho hai điểm 4)ܣ; 0; 1) và 2−)ܤ; 2; 3). Phương trình nào 

dưới đây là phương trình mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng ܤܣ? 
 A. 3ݔ − ݕ − ݖ = 0. B. 3ݔ − ݕ − ݖ + 1 = 0. 
 C. 6ݔ − ݕ2 − ݖ2 − 1 = 0. D. 3ݔ + ݕ + ݖ − 6 = 0. 

O x

y

1

1

1
1
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Câu 37. Nguyên hàm của hàm số 21)ݔ +  ଷ) làݔ3
 A. ݔଶ(ݔ + (ଷݔ + ଶ(1ݔ .B .ܥ + (ଶݔ3 + ݔ)ݔC. 2 .ܥ + (ଷݔ + ଶݔ .D .ܥ ቀ1 + ௫య

ହ
ቁ +  .ܥ

Câu 38. Một nhóm gồm 6 học sinh nam và 4 học sinh nữ. Chọn ngẫu nhiên đồng thời 3 học sinh trong 
nhóm đó. Xác suất để trong 3 học sinh được chọn luôn có học sinh nữ bằng 

 A. ଵ

. B. ଵ

ଷ
. C. ହ


. D. ଶ

ଷ
. 

Câu 39. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ đáy ܦܥܤܣ là hình vuông có cạnh ܽ, cạnh bên ܵܣ vuông góc với mặt 
phẳng đáy, mặt bên (ܵܦܥ) hợp với mặt phẳng đáy một góc 60°. Tính thể tích hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ. 

 A. ଶ
య√ଷ
ଷ

. B. 
య√ଷ
ଷ

. C. 
య√ଷ


. D. ܽଷ√3. 
Câu 40. Một cái phễu có dạng hình nón chiều cao của phễu là ℎ. Người ta đổ một lượng nước vào phễu sao 

cho chiều cao của lượng nước trong phễu là ℎଵ = √య

ଶ
ℎ (hình ܪଵ). Ta bịt kín miệng phễu rồi lật 

ngược phễu lên (hình ܪଶ), gọi chiều cao của cột nước trong phễu ở hình ܪଶ là ݇. Tính 

. 

 
 A. ଶ

ଷ
. B. ଵ

ସ
. C. ଵ

ଷ
. D. ଵ

ଶ
. 

Câu 41. Gọi ܵ là tập hợp gồm tất cả các nghiệm nguyên của bất phương trình 2௫మି௫ + 9ଷିଶ௫ + ଶݔ + 6 ≤
4ଶ௫ିଷ + 3௫ି௫మ +  .ܵ Tính tổng bình phương các phần tử của .ݔ5

 A. 5. B. 25. C. 14. D. 13. 
Câu 42. Cho ݖ và ݓ là hai số phức liên hợp của nhau đồng thời thỏa mãn ௭

௪మ là số thực và |ݖ − |ݓ = 2√3. 
Mệnh đề nào sau đây đúng? 

 A. 1 ≤ |ݖ| ≤ 3. B. |ݖ| < 1. C. |ݖ| > 4. D. 3 < |ݖ| < 4. 
Câu 43. Sau khi phát hiện một bệnh dịch, các chuyên gia y tế ước tính số người nhiễm bệnh kể từ ngày xuất 

hiện bệnh nhân đầu tiên đến ngày thứ ݐ là ݂(ݐ) = ଷݐ4 − ௧ర

ଶ
 (người). Nếu xem ݂′(ݐ) là tốc độ truyền 

bệnh (người/ngày) tại thời điểm ݐ.Tốc độ truyền bệnh sẽ lớn nhất vào ngày thứ mấy? 
 A. 3B. 4C. 6D. 5  

Câu 44. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số ݉ sao cho hàm số ݕ = ୲ୟ୬௫ିଶ
୲ୟ୬௫ି

 đồng biến trên khoảng 

ቀ− గ
ସ

; 0ቁ.  

 A. −1 ≤ ݉ < 2. B. ݉ < 2. C. ݉ ≥ 2. D. ቂ݉ ≤ −1
0 ≤ ݉ < 2. 

Câu 45. Cho chiếc trống như hình vẽ, có đường sinh là nửa elip được cắt bởi trục lớn với độ dài trục lớn 
bằng 80ܿ݉, độ dài trục bé bằng 60ܿ݉ và đáy trống là hình tròn có bán kính bằng 60ܿ݉. Tính thể 
tích ܸ của chiếc trống (kết quả làm tròn đến hàng đơn vị). 
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 A. ܸ = 344964ܿ݉ଷ. B. ܸ = 208347ܿ݉ଷ. 
 C. ܸ = 208346ܿ݉ଷ. D. ܸ = 344963ܿ݉ଷ. 
Câu 46. Cho hai số phức ݖଵ và ݖଶ thõa mãn hệ thức |ݖଵ − 2| = ଶ3ݖ| + 2݅| = ܴ, với số thực dương cố định 

R. Biết giá trị nhỏ nhất của biểu thức ܲ = ଵݖ2| +  ଶ| bằng 1 và giá trị lón nhất của P bằng M. Giáݖ݅
trị M tương ứng bằng. 

 A. 5B. 6√5 − 1C. 4√5D. 1 + 4√5 
 Câu 47. Số giá trị nguyên của tham số ݉ thuộc khoảng (0; 2020) để hàm số ݕ = ଷݔ2 + 3(݉− ଶݔ(1 +

6(݉ − ݔ(2 + 2020 nghịch biến trên khoảng (ܽ; ܾ) sao cho ܾ − ܽ > 3 là 
 A. 2018. B. 2013. C. 8. D. 2019. 
Câu 48. Cho hai số thực dương ݕ,ݔ thỏa mãn logଶ

ଷ(௫ା௬)
௫మା௬మା௫௬ାଷ

= ଶݔ + ଶݕ + ݕݔ − ݔ)6 + (ݕ + 2. Giá trị lớn 

nhất và giá trị nhỏ nhất của biểu thức ܲ = ଶ௫ାଷ௬ାଶ
௫ା௬ାଵ

 lần lượt là ܯ và ݉. Giá trị của biểu thức 
ܯ) + ݉) bằng 

 A. ଶ
ହ

. B. ସ
ଵଷ

. C. 
ଵଷ

. D. 12. 
Câu 49. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, một (ܲ) đi qua điểm 2)ܯ; 2; 2) và cắt các tia ܱݖܱ,ݕܱ,ݔ lần 

lượt tại ܥ ,ܤ ,ܣ sao cho mặt cầu tâm ܫ(݉; ݊;  có thể tích nhỏ nhất. Khi ܥܤܣܱ ngoại tiếp tứ diện (
đó giá trị 2݉ + ݊ +  ?bằng bao nhiêu ݍ

 A. 12. B. 24. C. 9. D. 18. 
Câu 50. Cho hàm số ݂(ݔ) có đồ thị (ܥ). Gọi ଵܵ, ܵଶ, ܵଷ,ܵସ lần lượt là diện tích các phần hình phẳng giới hạn 

bởi đường cong (ܥ) với các trục tọa độ và các đường thẳng ݔ = ݔ,5− = 5 như hình vẽ. Biết ܵଶ −
ܵସ = ܵଷ − ଵܵ. Tính ܫ = ∫ [5݂(5 − (ݔ5 + ݔ)4 − ଶݔ)݂(2 − ଶݔ݀[(ݔ4

 . 

 
 A. 

ହ
. B. 0. C. 1. D. ଶଷ

ହ
. 

------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
C C B B B C B A D C C B B D A C D B C D A C C A A 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
A D D A C D B A D A A D C B D D A B D A B B C A B 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1. Thể tích khối chóp có diện tích đáy ܤ và chiều cao ℎ là 
 A. 3ܤℎ. B. ܤℎ. C. ଵ

ଷ
ℎ. D. ସܤ

ଷ
 .ℎܤ

Lời giải 
Chọn C 
Theo lý thuyết, thể tích khối chóp được tính theo công thức ܸ = ଵ

ଷ
 .ℎܤ

Câu 2. Cho hàm số ݕ = ݕ có đạo hàm liên tục trên ℝ và (ݔ)݂ = (ݔ)′݂ < ݔ∀,0 ∈ (−3; 5). Khẳng định nào 
sau đây đúng? 

 A. ݂(−3) > ݂(5). B. ݂(−3) < ݂(5)C. ݂(0) < ݂(5)D. ݂(−2) = ݂(2)  
Lời giải: 

Chọn C 
Dễ thấy hàm số nghịch biến trên đoạn [−3; 5] và −3 < 5 nên suy ra ݂(−3) > ݂(5)  

Câu 3. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ൝
ݔ = 4 + ݐ8
ݕ = −6 + ݐ11
ݖ = 3 + ݐ2

. Vectơ nào dưới đây là 

vectơ chỉ phương của ݀. 
 A. ݑሬ⃗ = (8;−6; 3). B. ݑሬ⃗ = (8; 11; 2). C. ݑሬ⃗ = (4;−6; 2). D. ݑሬ⃗ = (4;−6; 3). 

Lời giải 
Chọn B 
݀ có một vectơ chỉ phương ݑሬ⃗ = (8; 11; 2). 

Câu 4. Họ các nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = ݔ2 + cos2ݔ là 
 A. ݔଶ + sin2ݔ + ଶݔ .B .ܥ + ଵ

ଶ
sin2ݔ + ଶݔ .C .ܥ − ଵ

ଶ
sin2ݔ + ଶݔ .D .ܥ + 2sin2ݔ +  .ܥ

Lời giải 
Chọn B 
Áp dụng công thức: ∫ݔఈ dݔ = ௫ഀశభ

ఈାଵ
+ ∫ ;ܥ cos(ܽݔ + ܾ) dݔ = ଵ


sin(ܽݔ + ܾ) +  .ܥ

Vậy ∫(2ݔ + cos2ݔ)dݔ = ଶݔ + ଵ
ଶ

sin2ݔ +  .ܥ

Câu 5. Tính đạo hàm của hàm số ݕ = (3− (ݔ
భ
య trên tập xác định của nó. 

 A. ݕ′ = ଵ
ଷ

(3 − (ݔ
మ
య. B. ݕ′ = − ଵ

ଷ
(3− ି(ݔ

మ
య. 

 C. ݕ′ = − ଵ
ଷ

(3 − (ݔ
మ
య. D. ݕ′ = ଵ

ଷ
(3 − ି(ݔ

మ
య. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có tập xác định ܦ = (−∞; 3) 
′ݕ = ଵ

ଷ
(3 − .ᇱ(ݔ (3 − (ݔ

భ
యିଵ = − ଵ

ଷ
(3− ି(ݔ

మ
య. 

Câu 6. Diện tích xung quanh của hình nón có độ dài đường sinh ݈ = 3 và bán kính đáy bằng ݎ = 2 là 
 A. 18ߨ. B. 24ߨ. C. 6ߨ. D. 12ߨ. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có ܵ௫ = ݈ݎߨ = 2.3ߨ =  .ߨ6
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Câu 7. Tích phân ∫ ݁ଶ௫dݔଵ
  bằng 

 A. ݁ଶ − 1. B. 
మିଵ
ଶ

. C. ିଵ
ଶ

. D. 2(݁ଶ − 1). 
Lời giải 

Chọn B 

Ta có ∫ ݁ଶ௫dݔଵ
 = ଵ

ଶ
݁ଶ௫ቚ



ଵ
= మିଵ

ଶ
  

Câu 8. Cho hàm số ݕ =  :có bảng biến thiên như hình đã cho (ݔ)݂

 
Số nghiệm của phương trình 2݂(ݔ) + 5 = 0 là 

 A. 4. B. 3. C. 2. D. 1. 
Lời giải 

Ta có: 2݂(ݔ) + 5 = 0 ⇔ (ݔ)݂ = − ହ
ଶ
, từ bảng biến thiên ta thấy phương trình có 4 nghiệm phân 

biệt. 
Câu 9. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho ba điểm 1)ܣ; ;3−)ܤ ,(1−;2 4; ;3)ܥ ,(3 1;−3), số điểm 

 là 4 đỉnh của một hình bình hành là ܦ ,ܥ ,ܤ ,ܣ sao cho 4 điểm ܦ
 A. 2. B. 1. C. 3. D. 0. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = (−4; 2; ሬሬሬሬሬ⃗ܥܣ ,(4 = (2;−1;−2). 
Dễ thấy ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = ሬሬሬሬሬ⃗ܥܣ2−  nên hai vecto ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ ሬሬሬሬሬ⃗ܥܣ ,  cùng phương do đó ba điểm ܥ ,ܤ ,ܣ thẳng hàng. 
Khi đó không có điểm ܦ nào để bốn điểm ܦ ,ܥ ,ܤ ,ܣ là bốn đỉnh của một hình bình hành. 
Vậy không có điểm nào thỏa mãn yêu cầu bài toán. 

Câu 10. Cho các số thực ܽ, ܾ (ܽ < ܾ). Nếu hàm số ݕ =  có đạo hàm là hàm liên tục trên ℝ thì (ݔ)݂
 A. ∫ ݔd(ݔ)݂

 = ݂′(ܾ)− ݂′(ܽ). B. ∫ ݔd(ݔ)݂
 = ݂′(ܽ)− ݂′(ܾ). 

 C. ∫ ݔd(ݔ)′݂
 = ݂(ܾ)− ݂(ܽ). D. ∫ ݔd(ݔ)′݂

 = ݂(ܽ) − ݂(ܾ). 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có ∫ ݔd(ݔ)′݂

  = = |(ݔ)݂ ݂(ܾ) − ݂(ܽ). 
Câu 11. Số điểm cực trị của đồ thị hàm số ݕ = ସݔ− − 1 là 
 A. 2. B. 0. C. 1. D. 3. 

Lời giải 
Chọn C 
Tập xác định: ܦ = ℝ. 
ᇱݕ = ᇱݕ ,ଷݔ4− = 0 ⇔ ݔ = 0. 
Bảng biến thiên 

 
Từ bảng biến thiên suy ra đồ thị hàm số có một điểm cực trị. 
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Câu 12. Tìm số phức liên hợp của số phức ݖ = ݅(3݅ + 1). 
 A. ̅ݖ = 3 + ݅. B. ̅ݖ = −3− ݅. C. ̅ݖ = 3 − ݅. D. ̅ݖ = −3 + ݅. 

Lời giải 
Chọn B 
ݖ = ݅(3݅ + 1) = 3݅ଶ + ݅ = −3 + ݅ ⇒ ̅ݖ = −3 − ݅. 

Câu 13. Tập nghiệm ܵ của phương trình logଷ(2ݔ + 3) = 1. 
 A. ܵ = {−1}. B. ܵ = {0}. C. ܵ = {1}. D. ܵ = {3}. 

Lời giải 
Chọn B 
Điều kiện: 2ݔ + 3 > 0 ⇔ ݔ > − ଷ

ଶ
. 

logଷ(2ݔ + 3) = 1 ⇔ ݔ2 + 3 = 3 ⇔ ݔ = 0. 
Vậy ܵ = {0}. 

Câu 14. Với ݊ là số nguyên dương bất kỳ, ݊ ≥ 5 , công thức nào dưới đây đúng? 

 A. ܥହ = ହ!(ିହ)!
!

. B. ܥହ = (ିହ)!
!

. C. ܥହ = !
(ିହ)!

. D. ܥହ = !
ହ!(ିହ)!

. 

Lời giải 

Với ݊ là số nguyên dương bất kỳ, ݊ ≥ 5 , ta có ܥହ = !
ହ!(ିହ)!

. 

Câu 15. Cho dãy số (ݑ) với ݑ = 3݊ − 10. Khi đó, ݑଵହ bằng 
 A. 35. B. 45. C. 15. D. 25. 

Lời giải 
Chọn A 
ଵହݑ = 3.15 − 10 = 35. 
Ta chọn phương án D làm đáp án. 

Câu 16. Môđun của số phức 3 − 2݅ bằng 
 A. √5. B. 5. C. √13. D. 13. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: |3 − 2݅| = ඥ3ଶ + (−2)ଶ = √13. 

Câu 17. Cho hàm số ݕ =  :có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂

 
 
Số đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số ݕ =  là (ݔ)݂

 A. 1. B. 0. C. 3. D. 2. 
Lời giải 

Chọn D 
Từ bảng biến thiên ta có lim

௫→ିஶ
ݕ = −3, lim

௫→ାஶ
ݕ = 5. Suy ra đồ thị hàm số có hai đường tiệm cận là 

ݕ = ݕ ,3− = 5. 
Câu 18. Biết ∫ ݔ2)݂ − 1)dݔଷ

ିଵ = 3. Tính ܫ = ∫ [3− ହݔd[(ݔ)݂
ିଷ . 

 A. ܫ = 21. B. ܫ = 18. C. ܫ = 0. D. ܫ = ସହ
ଶ

. 
Lời giải 

Chọn B 
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Đặt ݐ = ݔ2 − 1 ⇒ dݐ = 2dݔ ⇒ dݔ = ଵ
ଶ

dݐ. 
Đổi cận 
ݔ = −1 ⇒ ݐ = ݔ ;3− = 3 ⇒ ݐ = 5. 
Khi đó 
3 = ∫ ݔ2)݂ − 1)dݔଷ

ିଵ = ଵ
ଶ∫ ହݐd(ݐ)݂

ିଷ  ⇒ ∫ ହݐd(ݐ)݂
ିଷ = 6. 

Vậy ܫ = ∫ [3 − ହݔd[(ݔ)݂
ିଷ = 3∫ dݔହ

ିଷ − ∫ ହݔd(ݔ)݂
ିଷ = 24− 6 = 18. 

Câu 19. Cho khối hộp chữ nhật có ba kích thước 3; 4; 5. Tổng diện tích 6 mặt của khối hộp đã cho bằng 
 A. 120. B. 60. C. 94. D. 72. 

Lời giải 
Chọn C 

 
Ta có các mặt đối diện của hình hộp là những hình chữ nhật bằng nhau. Do đó tổng diện tích 6 mặt 
của khối hộp đã cho bằng 2(3.4 + 4.5 + 5.3) = 94. 

Câu 20. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ − ݕ2 + ݖ − 1 = 0. Điểm nào dưới đây thuộc (ܲ)? 
 A. ܲ(0;−3; 2). B. ܳ(3; 0;−4). C. 2−;1)ܯ; 1). D. ܰ(2; 1; 1). 

Lời giải 
Chọn D 
Lần lượt thay toạ độ các điểm ܯ, ܰ, ܲ, ܳ vào phương trình (ܲ), ta thấy toạ độ điểm ܰ thoả mãn 
phương trình (ܲ). Do đó điểm ܰ thuộc (ܲ). Chọn đáp án ۰. 

Câu 21. Phương trình ݖଶ + ݖ2 + 10 = 0 có hai nghiệm ݖଵ, ݖଶ. Giá trị của |ݖଵ −  ଶ| làݖ
 A. 6. B. 2. C. 3. D. 4. 

Lời giải 
Chọn A 
Phương trình ݖଶ + ݖ2 + 10 = 0 ⇔ ቂݖ = −1 + 3݅

ݖ = −1 − 3݅. 
Vậy |ݖଵ − |ଶݖ = |(−1 + 3݅)− (−1 − 3݅)| = |6݅| = 6. 

Câu 22. Bất phương trình 2௫ > 4 có tập nghiệm là 
 A. ܶ = (0; 2). B. ܶ = ∅. 
 C. ܶ = (2; +∞). D. ܶ = (−∞; 2). 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có 2௫ > 4 ⇔ 2௫ > 2ଶ ⇔ ݔ > 2. 
Vậy tập nghiệm của bất phương trình là ܶ = (2; +∞). 

Câu 23. Đặt logܾ = ݉ , logܿ = ݊. Khi đó log(ܾܽଶܿଷ) bằng 
 A. 1 + 2݉ + 3݉݊ B. 1 + 6݉݊ C. 1 + 2݉ + 3݊ D. 6݉݊ 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có log(ܾܽଶܿଷ) = logܽ + 2logܾ + 3logܿ = 1 + 2logܾ + 3logܾ. logܿ = 1 + 2݉ + 3݊ 

Câu 24. Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt cầu có phương trình ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ2 −
ݕ6 − 6 = 0. Tọa độ tâm của mặt cầu là 

 A. 1−)ܫ; 3; 0). B. 1−)ܫ; 3; 3). C. (3−;3−;1)ܫ. D. 3−;1)ܫ; 0). 
Lời giải 
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Chọn A 
Dựa vào phương trình mặt cầu ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ2 − ݕ6 − 6 = 0 ta được tâm mặt cầu là 
;1−)ܫ 3; 0). 

Câu 25. Một quả bóng đá có dạng hình cầu bán kính 12 cm. Diện tích mặt ngoài quả bóng là 
 A. 576 ߨ(cmଶ). B. 192 ߨ(cmଶ). C. 144ߨ (cmଶ). D. 576 (cmଶ). 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có ܴ = 12 cm. 
Diện tích mặt ngoài quả bóng là Vì ܵ = ଶܴߨ4 = .ߨ4 12ଶ =  .(cmଶ)ߨ 576

Câu 26. Cho hàm số ݕ = ௫ିଵ
௫

. Mệnh đề nào sau đây là đúng? 
 A. Hàm số đã cho đồng biến trên mỗi khoảng xác định. 
 B. Hàm số đã cho chỉ đồng biến trên (−∞; 0). 
 C. Hàm số đã cho đồng biến trên ℝ\{0}. 
 D. Hàm số đã cho chỉ đồng biến trên (0; +∞). 

Lời giải 
Chọn A 
TXĐ: ܦ = ℝ\{0}. 
Ta có ݕ′ = ଵ

௫మ
> ݔ∀,0 ∈  .Do đó hàm số đã cho đồng biến trên mỗi khoảng xác định .ܦ

Câu 27. Cho hàm số ݕ = logଶ(ݔ + 1). Câu khẳng định đúng là 
 A. Hàm số luôn đồng biến trên ℝ. B. Hàm số có tập xác định ܦ = (0; +∞). 
 C. Đồ thị hàm số có đường tiệm cận đứng ݔ = 0. D. Đồ thị hàm số đi qua gốc tọa độ. 

Lời giải 
Chọn D 
Thay tọa độ điểm ܱ(0; 0) vào ݕ = logଶ(ݔ + 1) ta có 0 = logଶ(0 + 1). Vậy đồ thị hàm số ݕ =
logଶ(ݔ + 1) đi qua gốc tọa độ. 

Câu 28. Đồ thị sau là đồ thị của hàm số nào sau? 

 
 A. ݕ = ଶ௫ିଷ

ଶ௫ିଶ
. B. ݕ = ௫

௫ିଵ
. C. ௫ିଵ

௫ାଵ
. D. ݕ = ௫ାଵ

௫ିଵ
. 

Lời giải 
Chọn D 
 ݔ = 1 là tiệm cận đứng của đồ thị. 
 Đồ thị hàm số cắt ܱݕ tại ݕ = −1. 
Vậy đồ thị trên là đồ thị của hàm số ݕ = ௫ାଵ

௫ିଵ
. 

Câu 29. Cho hàm số ݕ = ;liên tục trên đoạn [−1 (ݔ)݂ 5] và có đồ thị như hình vẽ 

O x

y

1

1

1
1
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Hiệu giữa giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của hàm số trên đoạn [−1; 5] bằng 

 A. 5. B. 6. C. 2. D. 3. 
Lời giải 

Chọn A 
Từ đồ thị hàm số ݕ =  :ta thấy (ݔ)݂
max
[ିଵ;ହ]

(ݔ)݂ = ݂(4) = 3; min
[ିଵ;ହ]

(ݔ)݂ = ݂(−1) = ݂(2) = −2. Do đó hiệu giữa giá trị lớn nhất và giá 

trị nhỏ nhất của hàm số trên đoạn [−1; 5] bằng 3 − (−2) = 5. 
Câu 30. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có ܵܣ ⊥ ܤܣ là hình thang vuông có chiều cao ܦܥܤܣ đáy ,(ܦܥܤܣ) = ܽ. 

Gọi ܫ,  và mặt phẳng ܬܫ Tính khoảng cách giữa đường thẳng .ܦܥ,ܤܣ lần lượt là trung điểm của ܬ
 .(ܦܣܵ)

 A. √ଷ
ଷ

. B. √ଶ
ଶ

. C. 
ଶ
. D. 

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn C 

 
(ࡰࡿ)//ࡶࡵ ;ࡶࡵ൫ࢊ ⇒ ൯(ࡰࡿ) = ;ࡵ൫ࢊ ൯ = (ࡰࡿ)

ଶ
= 

ଶ
. 

Câu 31. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy ܥܤܣ là tam giác đều cạnh ܽ, ܵܣ ⊥ ܣܵ ,(ܥܤܣ) = ଷ
ଶ

. Khi đó góc giữa 
hai mặt phẳng (ܵܥܤ) và (ܥܤܣ) là 

 A. 90°. B. 45°. C. 30°. D. 60°. 
Lời giải 

Chọn D 

 
Gọi ܫ là trung điểm ܥܤ, vì ܥܤܣ là tam giác đều cạnh ܽ ⇒ ܫܣ ⊥ ܫܣ và ܫ tại ܥܤ = √ଷ

ଶ
  

a

3a
2

I

A C

B

S
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ܣܵ ⊥ (ܥܤܣ)
ܥܤ ⊂ ൠ(ܥܤܣ) ⇒ ܣܵ ⊥ ܥܤ

ܫܣ  ⊥ ܥܤ
ൡ ⇒ ܫܵ ⊥   ܫ tại ܥܤ

(ܥܤܵ) ∩ (ܥܤܣ) = ܥܤ
ܫܵ:(ܥܤܵ) ݃݊ݎܶ ⊥ ܥܤ
ܫܣ:(ܥܤܣ) ݃݊ݎܶ ⊥ ܥܤ

ቑ  

⇒ góc giữa hai mặt phẳng (ܵܥܤ) và (ܥܤܣ) là góc giữa hai đường thẳng ܵܫ và ܫܣ, và là góc ܵܣܫ . 

Xét ܫܣܵ߂ vuông tại ܣ: tanܵܣܫ = ௌ
ூ

=
యೌ
మ

ೌ√య
మ

= √3 ⇒ ܣܫܵ = 60°  

Vậy góc giữa hai mặt phẳng (ܵܥܤ) và (ܥܤܣ) là 60°. 
Câu 32. Ông An gửi ngân hàng 150 triệu đồng với lãi suất 0,8%/tháng, sau mỗi tháng tiền lãi được nhập vào 

vốn (lãi kép). Hỏi sau một năm số tiền lãi ông An thu được gần nhất với kết quả nào sau đây. 
 A. 165.051.000 đồng. B. 15.051.000 đồng. 
 C. 15.050.000 đồng. D. 165.050.000 đồng. 

Lời giải 
Chọn B 
Sau một năm số tiền lãi ông An thu đuợc là: ܯ = .ܣ (1 + (ݎ −  .(đồng) ܣ
Trong đó 
 .Số tiền ông An gửi ngân hàng :ܣ
 .Lãi suất ngân hàng (%/tháng) :ݎ
݊: Tổng số tháng. 
Vậy sau một năm (݊ = 12) số tiền lãi ông An thu được là: 
ܯ = 150.000.000(1 + 0,8%)ଵଶ −  150.000.000 ≈ 15.050.804,06 (đồng) gần nhất với đáp án D 

Câu 33. Cho số phức ݖ = ଶ
ଵା√ଷ

. Số phức liên hợp của ݖ là 

 A. ଵ
ଶ

+ ݅ √ଷ
ଶ

. B. 1 + ݅√3. C. 1− ݅√3. D. ଵ
ଶ
− ݅ √ଷ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có ݖ = ଶ

ଵା√ଷ
= ଵ

ଶ
− ݅ √ଷ

ଶ
 nên ݖ = ଵ

ଶ
+ ݅ √ଷ

ଶ
. 

Câu 34. Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số ݕ = cosݔ, trục tung, trục hoành và đường thẳng 
ݔ =  bằng ߨ

 A. . B. . C. . D. . 
Lời giải 

Chọn D 
Hoành độ giao điểm của đồ thị hàm số ݕ = cosݔ và trục hoành là nghiệm phương trình 

cosݔ = 0 ⇔ ݔ = గ
ଶ

+ ݔ suy ra [ߨ;0] Xét trên .ߨ݇ = గ
ଶ
  

Diện tích hình phẳng cần tính là ܵ = ∫ cosݔdݔ
ഏ
మ
  − ∫ cosݔdݔగ

ഏ
మ

= 2. 

Câu 35. Trong không gian ܱݖݕݔ, mặt cầu có tâm 2)ܣ;  1;  1) và tiếp xúc với mặt phẳng 2ݔ − ݕ + ݖ2 + 1 =
0 có phương trình là 

 A. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 4. B. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 3. 
 C. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 16. D. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 9. 

Lời giải 
Chọn A 
Vì mặt cầu tâm ܣ tiếp xúc với mặt phẳng (ܲ): ݔ2 − ݕ + ݖ2 + 1 = 0 nên bán kính 
ܴ = ݀൫ܣ, (ܲ)൯ = 2 ⇒ (ܵ): ݔ) − 2)ଶ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 4. 
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Câu 36. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho hai điểm 4)ܣ; 0; 1) và 2−)ܤ; 2; 3). Phương trình nào 
dưới đây là phương trình mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng ܤܣ? 

 A. 3ݔ − ݕ − ݖ = 0. B. 3ݔ − ݕ − ݖ + 1 = 0. 
 C. 6ݔ − ݕ2 − ݖ2 − 1 = 0. D. 3ݔ + ݕ + ݖ − 6 = 0. 

Lời giải 
Chọn A 
Gọi ܫ là trung điểm của ܤܣ ⇒ ;1)ܫ 1; 2) và ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = (−6; 2; 2). 
Mặt phẳng trung trực của ܤܣ đi qua điểm 1)ܫ; 1; 2) và có vectơ pháp tuyến ሬ݊⃗ = (3;−1;−1) nên 
có phương trình là: 3(ݔ − 1)− ݕ) − 1)− ݖ) − 2) = 0 ⇔ ݔ3 − ݕ − ݖ = 0. 

Câu 37. Nguyên hàm của hàm số 21)ݔ +  ଷ) làݔ3
 A. ݔଶ(ݔ + (ଷݔ + ଶ(1ݔ .B .ܥ + (ଶݔ3 + ݔ)ݔC. 2 .ܥ + (ଷݔ + ଶݔ .D .ܥ ቀ1 + ௫య

ହ
ቁ +  .ܥ

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: 
∫ 1)ݔ2 + ଷ)dxݔ3 = ݔ2)∫ + ସ)dxݔ6 = ଶݔ + 

ହ
ହݔ + ܥ = ଶݔ ቀ1 + 

ହ
+ଷቁݔ  .ܥ

Câu 38. Một nhóm gồm 6 học sinh nam và 4 học sinh nữ. Chọn ngẫu nhiên đồng thời 3 học sinh trong 
nhóm đó. Xác suất để trong 3 học sinh được chọn luôn có học sinh nữ bằng 

 A. ଵ

. B. ଵ

ଷ
. C. ହ


. D. ଶ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn C 
Số phần từ của không gian mẫu ݊(ߗ) = ଵଷܥ = 120. 
Gọi ܣ là biến cố sao cho 3 học sinh được chọn có học sinh nữ, 
⇒ ⇒ là biến cố sao cho 3 học sinh được chọn không có học sinh nữ ܣ ݊൫ܣ൯ = = ଷܥ 20. 

Vậy xác suất cần tìm ܲ(ܣ) = 1 − ܲ൫ܣ൯ = 1 − ൫൯
(ఆ)

 = ହ

. 

Câu 39. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ đáy ܦܥܤܣ là hình vuông có cạnh ܽ, cạnh bên ܵܣ vuông góc với mặt 
phẳng đáy, mặt bên (ܵܦܥ) hợp với mặt phẳng đáy một góc 60°. Tính thể tích hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ. 

 A. ࢇ
√


. B. 
య√ଷ
ଷ

. C. 
య√ଷ


. D. ܽଷ√3. 
Lời giải 

Chọn B 

 
Do ቄܦܣ ⊥ ܦܥ

ܣܵ ⊥ ܦܥ ⇒ ܦܥ ⊥ (ܣܦܵ) ⇒ ܦܥ ⊥   ܦܵ
Ta có: 

ቐ
(ܦܥܵ) ∩ (ܦܥܤܣ) = ܦܥ
ܦܣ ⊂ ܦܣ,(ܦܥܤܣ) ⊥ ܦܥ
ܦܵ ⊂ ܦܵ,(ܦܥܵ) ⊥ ܦܥ

⇒ ൫(ܦܥܤܣ), ൯(ܦܥܵ) = ܣܦܵ = 60  

Khi đó ܵܣ = .ܦܣ tan60° = ܽ√3. 
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Suy ra ௌܸ. = ଵ
ଷ
.ܣܵ ܵ = ଵ

ଷ
. ܽ√3.ܽଶ = య√ଷ

ଷ
. 

Câu 40. Một cái phễu có dạng hình nón chiều cao của phễu là ℎ. Người ta đổ một lượng nước vào phễu sao 

cho chiều cao của lượng nước trong phễu là ℎଵ = √య

ଶ
ℎ (hình ܪଵ). Ta bịt kín miệng phễu rồi lật 

ngược phễu lên (hình ܪଶ), gọi chiều cao của cột nước trong phễu ở hình ܪଶ là ݇. Tính 

. 

 
 A. 


. B. 


. C. 


. D. 


. 

Lời giải 
Chọn D 
Trước hết ta chứng minh: Hai khối nón đồng dạng (như hình vẽ dưới đây) lần lượt có chiều cao 
ℎଵ, ℎଶ có tỉ số thể tích là: 

భ
మ

= ቀభ
మ
ቁ
ଷ
. 

 

Thật vậy: Ta có: భ
మ

=
భ
యగభ

మభ
భ
యగమ

మమ
= ቀభ

మ
ቁ
ଶ

. భ
మ

= ቀభ
మ
ቁ
ଶ

. భ
మ

= ቀభ
మ
ቁ
ଷ
. 

Áp dụng vào bài toán: 
+ Gọi thể tích khối nón có chiều cao ℎ là ܸ. 

+ Thể tích phần chứa nước trong hình ܪଵ là thể tích khối nón có chiều cao ℎଵ: ଵܸ = ቀభ

ቁ
ଷ

.ܸ = 
଼
ܸ. 

+ Thể tích phần không chứa nước trong hình ܪଶ là thể tích khối nón có chiều cao ℎ − ݇: ଶܸ = ܸ −

଼
ܸ = 

଼
. 

Do đó ta có: మ


= ቀି

ቁ
ଷ

= ଵ
଼
 ⇒ ି


= ଵ

ଶ
 ⇒ 1− 


= ଵ

ଶ
⇒ 


= ଵ

ଶ
. 

Câu 41. Gọi ܵ là tập hợp gồm tất cả các nghiệm nguyên của bất phương trình 2௫మି௫ + 9ଷିଶ௫ + ଶݔ + 6 ≤
4ଶ௫ିଷ + 3௫ି௫మ +  .ܵ Tính tổng bình phương các phần tử của .ݔ5

 A. 5. B. 25. C. 14. D. 13. 
Lời giải 

Chọn D 
Bất phương trình ⇔ 2௫మି௫ + 3ିସ௫ + ଶݔ + 6 ≤ 2ସ௫ି + 3௫ି௫మ +   ݔ5
⇔ 2௫మି௫ − 3௫ି௫మ + ଶݔ) − (ݔ ≤ 2ସ௫ି − 3ିସ௫ + ݔ4) − 6); (1). 
Xét hàm số ݂(ݐ) = 2௧ − 3ି௧ +  .trên tập ℝ ݐ
Ta có ݂′(ݐ) = 2௧ . ln2 + 3ି௧ . ln3 + 1 > 0,

 

ݐ∀ ∈ ℝ suy ra hàm số ݂(ݐ) đồng biến trên ℝ. 
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Do đó: 
Bất phương trình (1) ⇔ ଶݔ)݂ − (ݔ ≤ ݔ4)݂ − 6) ⇔ ଶݔ − ݔ ≤ ݔ4 − 6 ⇔ 2 ≤ ݔ ≤ 3. 
Mặt khác ݔ ∈ ℤ nên ܵ = {2;  3}. 
Vậy tổng cần tìm là 2ଶ + 3ଶ = 13. 

Câu 42. Cho ݖ và ݓ là hai số phức liên hợp của nhau đồng thời thỏa mãn ௭
௪మ là số thực và |ݖ − |ݓ = 2√3. 

Mệnh đề nào sau đây đúng? 
 A. 1 ≤ |ݖ| ≤ 3. B. |ݖ| < 1. C. |ݖ| > 4. D. 3 < |ݖ| < 4. 

Lời giải 
Chọn A 
Đặt ݖ = ݔ + ݕ,ݔ với ݅ݕ ∈ ℝ ta được ݓ = ݔ − ଶݔ Điều kiện .݅ݕ + ଶݕ ≠ 0. 
ݖ| + − |ݓ = 2√3 ⇔ |݅ݕ2| = 2√3 ⇔ ଶݕ = 3 ⇔ ݕ = ±√3. 
+ ௭
௪మ = ௫ା௬

௫మି௬మିଶ௫௬
= (௫ା௬)(௫మି௬మାଶ௫௬)

(௫మି௬మ)మାସ௫మ௬మ
= ௫యିଷ௫௬మା(ଷ௫మ௬ି௬య)

(௫మି௬మ)మାସ௫మ௬మ
  

Vì ௭
௪మ là số thực nên 3ݔଶݕ − ଷݕ = 0 ⇔ ଶݔ3)ݕ − (ଶݕ = 0

௬మୀଷ
ሱ⎯⎯ሮ ଶݔ = 1 ⇔ ݔ = ±1 ⇒ |ݖ| = 2. 

Vậy 1 ≤ |ݖ| ≤ 3. 
Câu 43. Sau khi phát hiện một bệnh dịch, các chuyên gia y tế ước tính số người nhiễm bệnh kể từ ngày xuất 

hiện bệnh nhân đầu tiên đến ngày thứ ݐ là ݂(ݐ) = ଷݐ4 − ௧ర

ଶ
 (người). Nếu xem ݂′(ݐ) là tốc độ truyền 

bệnh (người/ngày) tại thời điểm ݐ.Tốc độ truyền bệnh sẽ lớn nhất vào ngày thứ mấy? 
 A. 3B. 4C. 6D. 5  

Lời giải 
Chọn B 

Ta có: ݃(ݐ) = (ݐ)′݂ = ଶݐ12 − (ݐ)′ଷ, gݐ2 = ݐ24 − (ݐ)′݃,ଶݐ6 = 0 ⇔ ቂݐ = 0
ݐ = 4  

Lập bảng biến thiên của hàm số ݃(ݐ), ta thấy maxg(ݐ)
(;ାஶ)

= ݃(4) = 64. 

Vậy tốc độ truyền bệnh lớn nhất vào ngày thứ 4. 

Câu 44. Tìm tất cả các giá trị thực của tham số ݉ sao cho hàm số ݕ = ୲ୟ୬௫ିଶ
୲ୟ୬௫ି

 đồng biến trên khoảng 

ቀ− గ
ସ

; 0ቁ.  

 A. −1 ≤ ݉ < 2. B. ݉ < 2. C. ݉ ≥ 2. D. ቂ݉ ≤ −1
0 ≤ ݉ < 2. 

Hướng dẫn giải 
Chọn D 
Đặt ݐ = tanݔ, vì ݔ ∈ ቀ− గ

ସ
; 0ቁ ⇒ ݐ ∈ (−1; 0). Khi đó ta có ݐ′௫ = ଵ

ୡ୭ୱమ௫
> ݔ∀ 0 ∈ ቂ0; గ

ସ
ቃ. 

Do đó tính đồng biến của hàm số ݕ = ୲ୟ୬௫ିଶ
୲ୟ୬௫ି

 giống như hàm số ݂(ݐ) = ௧ିଶ
௧ି

. 

Xét hàm số ݂(ݐ) = ௧ିଶ
௧ି

ݐ∀  ∈ (−1; 0). Tập xác định: ܦ = ℝ\{݉}  

Ta có ݂′(ݐ) = ଶି
(௧ି)మ

. 

Để hàm số ݕ đồng biến trên khoảng ቀ− గ
ସ

; 0ቁ khi và chỉ khi: ݂′(ݐ) > ݐ∀ 0 ∈ (−1; 0)  

⇔ ଶି
(௧ି)మ

> ݐ∀ 0 ∈ (−1; 0) ⇔ ൜2 −݉ > 0
݉ ∉ (−1; 0) ⇔ ቊ

݉ < 2
ቂ݉ ≤ −1
݉ ≥ 0

 ⇔ ݉ ∈ (−∞;−1] ∪ [0; 2)  

CASIO: Đạo hàm của hàm số ta được ݕ′ =
భ

ౙ౩మೣ
(୲ୟ୬௫ି)ି(୲ୟ୬௫ିଶ) భ

ౙ౩మೣ
(୲ୟ୬௫ି)మ

  

Ta nhập vào máy tính thằng ݕ′ \CALC\Calc ݔ = − గ
଼
 (Chọn giá trị này thuộc) ቀ− గ

ସ
; 0ቁ  

\ = \ ݉ =? 1 giá trị bất kỳ trong 4 đáp án. 
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Câu 45. Cho chiếc trống như hình vẽ, có đường sinh là nửa elip được cắt bởi trục lớn với độ dài trục lớn 
bằng 80ܿ݉, độ dài trục bé bằng 60ܿ݉ và đáy trống là hình tròn có bán kính bằng 60ܿ݉. Tính thể 
tích ܸ của chiếc trống (kết quả làm tròn đến hàng đơn vị). 

 
 A. ܸ = 344964ܿ݉ଷ. B. ܸ = 208347ܿ݉ଷ. 
 C. ܸ = 208346ܿ݉ଷ. D. ܸ = 344963ܿ݉ଷ. 

Lời giải 
Chọn A 
Chọn hệ trục tọa độ như hình vẽ ta thấy elip có tâm 0)ܫ; 6), độ dài trục lớn 8݀݉ và độ dài trục nhỏ 
6݀݉. 

 

Suy ra đường sinh chiếc trống thuộc elip có phương trình: ௫
మ

ସమ
+ (௬ି)మ

ଷమ
= 1 ⇒ ݕ = −3ට1− ௫మ

ଵ
+ 6. 

Khối tròn xoay giới hạn bởi 

⎩
⎪
⎨

⎪
ݕ⎧ = −3ට1− ௫మ

ଵ
+ 6

ݕ = 0
ݔ = 4
ݔ = −4

. 

Ta có thể tích chiếc trống: ܸ = ߨ ∫ ቆ−3ට1− ௫మ

ଵ
+ 6ቇସ

ିସ

ଶ

dݔ ≈ 344,9636݀݉ଷ ≈ 344964ܿ݉ଷ. 

Câu 46. Cho hai số phức ݖଵ và ݖଶ thõa mãn hệ thức |ݖଵ − 2| = ଶ3ݖ| + 2݅| = ܴ, với số thực dương cố định 
R. Biết giá trị nhỏ nhất của biểu thức ܲ = ଵݖ2| +  ଶ| bằng 1 và giá trị lón nhất của P bằng M. Giáݖ݅
trị M tương ứng bằng. 

 A. 5B. 6√5 − 1C. 4√5D. 1 + 4√5 
 Lời giải 

Chọn B 
Khoảng cách hóa mô đun như sau: ܲ = ଵݖ2| + |ଶݖ݅ = ଵݖ2| − |(ଶݖ݅−) = ݑ| −   |ݒ
Trong đó ݑ = ଵݖ| :ଵ; được suy ra từ giả thiếtݖ2 − 2| = ܴ ⇔ ଵݖ2| − 4| = 2ܴ = ݑ| − 4|, biểu diễn 
bởi điểm A nằm trên đường tròn (ܥଵ) có tâm ܫଵ(4; 0) và bán kính ܴଵ = 2ܴ. 
Số phức ݒ = ଶݖ| :ଶ; được suy ra từ giả thiếtݖ݅− − 3 + 2݅| = ܴ ⇔ ଶݖ݅−| + 3݅ − 2| = ܴ =
ݒ| + 2 + 3݅|; được biểu diễn bởi điểm B nằm trên đường tròn (ܥଶ) có tâm ܫଶ(−2;−3) và bán kính 
ܴଶ = ܴ. 

y

x

6

-4 4O
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Từ giả thiết cho giá trị nhỏ nhất của ܲ = ܤܣ = ଵݖ2| + |ଶݖ݅ = ଵݖ2| − |(ଶݖ݅−) = ݑ| −  .bằng 1 |ݒ
Suy ra hai đường tròn này không cắt nhau (nằm ngoài nhau). Suy ra; 

୫ܲ୧୬ = ୫୧୬ܤܣ = ଶܫଵܫ − ܴଵ − ܴଶ = 3√5− 3ܴ = 1 ⇒ ܴ = ଷ√ହିଵ
ଷ

  

୫ܲୟ୶ = ୫ୟ୶ܤܣ = ଶܫଵܫ + ܴଵ + ܴଶ = 3√5 + 3ܴ = 6√5 − 1. 
4√5.  
1 + 4√5.  
√5.  
6√5 − 1.  

Câu 47. Số giá trị nguyên của tham số ݉ thuộc khoảng (0; 2020) để hàm số ݕ = ଷݔ2 + 3(݉− ଶݔ(1 +
6(݉ − ݔ(2 + 2020 nghịch biến trên khoảng (ܽ; ܾ) sao cho ܾ − ܽ > 3 là 

 A. 2018. B. 2013. C. 8. D. 2019. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có: ݕ′ = ଶݔ6 + 6(݉ − ݔ(1 + 6(݉ − 2). 
Hàm số nghịch biến trên khoảng (ܽ;ܾ) ⇔ ଶݔ + (݉ − ݔ(1 + (݉ − 2) ≤ ݔ∀,0 ∈ (ܽ;ܾ) (rõ ràng 
dấu “=” chỉ xảy ra tại hữu hạn điểm). Có: Δ = ݉ଶ − 6݉ + 9 = (݉− 3)ଶ. 
TH1: Δ ≤ 0 ⇒ ଶݔ + (݉− ݔ(1 + (݉ − 2) ≥ ݔ∀;0 ∈ ℝ. (không thỏa mãn yêu cầu). 
TH2: Δ > 0 ⇔ ݉ ≠ 3 ⇒ ,ଵݔ có hai nghiệm ′ݕ ଶݔ)ଶݔ >  .(ଵݔ
⇒ Hàm số luôn nghịch biến trên khoảng (ݔଵ;ݔଶ). 
Yêu cầu đề bài: ⇔ ଶݔ − ଵݔ > 3 ⇔ ଶݔ) − ଵ)ଶݔ > 9 ⇔ ܵଶ − 4ܲ > 9. 

⇔ (݉ − 1)ଶ − 4(݉− 2) > 9 ⇔݉ଶ − 6݉ > 0 ⇔ ቂ݉ > 6
݉ < 0. 

Do ݉ nguyên thuộc khoảng (0; 2020) nên ݉ ∈ {7; 8; 9; . . . ; 2019}. 
Vậy số giá trị nguyên của tham số ݉ thuộc khoảng (0; 2020) là 2013 

Câu 48. Cho hai số thực dương ݕ,ݔ thỏa mãn logଶ
ଷ(௫ା௬)

௫మା௬మା௫௬ାଷ
= ଶݔ + ଶݕ + ݕݔ − ݔ)6 + (ݕ + 2. Giá trị lớn 

nhất và giá trị nhỏ nhất của biểu thức ܲ = ଶ௫ାଷ௬ାଶ
௫ା௬ାଵ

 lần lượt là ܯ và ݉. Giá trị của biểu thức 
ܯ) + ݉) bằng 

 A. ଶ
ହ

. B. ସ
ଵଷ

. C. 
ଵଷ

. D. 12. 
Lời giải 

Chọn C 
 Ta biến đổi hàm đặc trưng dạng phương trình hay gặp: 
 logଶ

ଷ(௫ା௬)
௫మା௬మା௫௬ାଷ

= ଶݔ + ଶݕ + ݕݔ − ݔ)6 + (ݕ + 2 ⇔ 1 + logଶ
ଷ(௫ା௬)

௫మା௬మା௫௬ାଷ
= ଶݔ + ଶݕ + ݕݔ −

ݔ)6 + (ݕ + 3  
⇔ ݔ)6 + (ݕ + logଶ6(ݔ + (ݕ = ଶݔ) + ଶݕ + ݕݔ + 3) + logଶ(ݔଶ + ଶݕ + ݕݔ + 3) ⇔ ݔ6)݂ + (ݕ6 =
ଶݔ)݂ + ଶݕ + ݕݔ + 3)  Xét hàm đặc trưng ݂(ݐ) = logଶݐ + ݐ ⇒ ݂′ = 1 + ଵ

௧୪୬ଶ
> 0 với ݐ > 0. Suy 

ra hàm số đơn điệu tăng. 
 Suy ra ݔଶ + ଶݕ + ݕݔ + 3 = ݔ6 +  (*) ݕ6
 Đưa hệ thức trên về dạng chuẩn với kỹ năng như sau: đặt ቄ

ݔ = ݑ + ݒ
ݕ = ݑ −  (bỏ qua điều kiện) ݒ

(C1)
(C2)

min

max

I2

R2

I1

A

B

R1
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 Suy ra (∗) ⇔ ݑ) + ଶ(ݒ + ݑ) − ଶ(ݒ − ݑ) + ݑ)(ݒ − (ݒ + 3 = ݑ)6 + (ݒ + ݑ)6 −   (ݒ

 ⇔ ݑ)3 − 2)ଶ + ଶݒ = 9. Đến đây đặt ൜ݔ = √3cosݐ + 2
ݕ = 3sinݐ   

 Biểu thức ܲ = ଶ௫ାଷ௬ାଶ
௫ା௬ାଵ

= ଶ(௨ା௩)ାଷ(௨ି௩)ାଶ
(௨ା௩)ା(௨ି௩)ାଵ

= ହ௨ିଶ௩ାଶ
ଶ௨ାଵ

= ହ൫√ଷୡ୭ୱ௧ାଶ൯ିଶ.ଷୱ୧୬௧ାଶ
ଶ൫√ଷୡ୭ୱ௧ାଶ൯ାଵ

. 

 ܲ = ହ√ଷୡ୭ୱ௧ିୱ୧୬௧ାଵଶ
ଶ√ଷୡ୭ୱ௧ାହ

⇔ ൫2√3ܲ − 5√3൯cosݐ + 3sinݐ = 12 − 5ܲ. 

 Điều kiện có nghiệm ൫2√3ܲ − 5√3൯
ଶ

+ 9 ≥ (12 − 5ܲ)ଶ ⇔ ଷିଶ√ଷ
ଵଷ

≤ ܲ ≤ ଷାଶ√ଷ
ଵଷ

. 

 Suy ra giá trị lớn nhất và giá trị nhỏ nhất của ܲ là: ቐ
ܯ = max = ଷାଶ√ଷ

ଵଷ

݉ = min = ଷିଶ√ଷ
ଵଷ

. 

 Suy ra (ܯ + ݉) = 
ଵଷ

  
Câu 49. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, một (ܲ) đi qua điểm 2)ܯ; 2; 2) và cắt các tia ܱݖܱ,ݕܱ,ݔ lần 

lượt tại ܥ ,ܤ ,ܣ sao cho mặt cầu tâm ܫ(݉; ݊;  có thể tích nhỏ nhất. Khi ܥܤܣܱ ngoại tiếp tứ diện (
đó giá trị 2݉ + ݊ +  ?bằng bao nhiêu ݍ

 A. 12. B. 24. C. 9. D. 18. 
Lời giải 

Chọn A 
Mặt phẳng (ܲ) cắt các tia ܱݖܱ,ݕܱ,ݔ lần lượt tại ܣ(ܽ; 0; ;ܾ;0)ܤ,(0 ;0)ܥ,(0 0; ܿ) (ܽ,ܾ, ܿ > 0) Khi 
đó (ܲ) có dạng ௫


+ ௬


+ ௭


= 1. 

Mặt cầu ngoại tiếp tứ diện ܱܥܤܣ có bán kính ܴ = √మାమାమ

ଶ
  

Thể tích khối cầu là: (ܸௌ) = ସ
ଷ
ଷܴߨ = ସ

ଷ
ߨ ඥ(మାమାమ)య

଼
= గ


ඥ(ܽଶ + ܾଶ + ܿଶ)ଷ  

(ܲ) đi qua 2)ܯ; 2; 2) nên thỏa mãn: ଶ


+ ଶ


+ ଶ


= 1 ⇔ 2ܾܿ + 2ܽܿ + 2ܾܽ = ܾܽܿ. 

Ta có: ܾܽܿ = 2ܾܿ + 2ܽܿ + 2ܾܽ ≥ 3ඥ8(ܾܽܿ)ଶయ ⇔ (ܾܽܿ)ଷ ≥ 27.8(ܾܽܿ)ଶ  
⇔ ܾܽܿ ≥ 216  
Ta có ܽଶ + ܾଶ + ܿଶ ≥ 3ඥ(ܾܽܿ)ଶయ = 3√216ଶయ = 108 ⇒ (ܸௌ) ≥   3√ߨ108

Dấu bằng xảy ra khi và chỉ khi ቐ
ܽ = ܾ = ܿ
ଶ


+ ଶ


+ ଶ


= 1 ⇔ ൝
ܽ = 6
ܾ = 6
ܿ = 6

 ⇒ ;3)ܫ 3; 3). 

Suy ra min (ܸௌ) = ⇔ 3√ߨ108 ;3)ܫ 3; 3). 
Vậy 2݉ + ݊ + ݍ = 12. 

Câu 50. Cho hàm số ݂(ݔ) có đồ thị (ܥ). Gọi ଵܵ, ܵଶ, ܵଷ,ܵସ lần lượt là diện tích các phần hình phẳng giới hạn 
bởi đường cong (ܥ) với các trục tọa độ và các đường thẳng ݔ = ݔ,5− = 5 như hình vẽ. Biết ܵଶ −
ܵସ = ܵଷ − ଵܵ. Tính ܫ = ∫ [5݂(5 − (ݔ5 + ݔ)4 − ଶݔ)݂(2 − ଶݔ݀[(ݔ4

 . 
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 A. 

ହ
. B. 0. C. 1. D. ଶଷ

ହ
. 

Lời giải 
Chọn B 
Cách 1: 
Từ giả thiết ܵଷ − ଵܵ = ܵଶ − ܵସ và dựa vào đồ thị (ܥ) ta có: 
∫ ଶݔ݀(ݔ)݂
 − ∫ ସିݔ݀(ݔ)݂−

ିହ = ∫ ݔ݀(ݔ)݂
ିସ − ∫ ହݔ݀(ݔ)݂

ଶ  
 

⇒ ∫ ସିݔ݀(ݔ)݂
ିହ + ∫ ଶݔ݀(ݔ)݂

 + ∫ ହݔ݀(ݔ)݂
ଶ = ∫ ݔ݀(ݔ)݂

ିସ

⇒ ∫ ସିݔ݀(ݔ)݂
ିହ + ∫ ݔ݀(ݔ)݂ + ∫ ଶݔ݀(ݔ)݂



ିସ + ∫ ହݔ݀(ݔ)݂

ଶ = 2∫ ݔ݀(ݔ)݂
ିସ

⇒ ∫ ହݔ݀(ݔ)݂
ିହ = 2∫ ݔ݀(ݔ)݂

ିସ

 
 

Xét ܫ = ∫ [5݂(5− (ݔ5 + ݔ)4 − ଶݔ)݂(2 − ଶݔ݀[(ݔ4
  

 
= ∫ 5݂(5 − ଶݔ݀(ݔ5

 + ∫ ݔ)4 − ଶݔ)݂(2 − ଶݔ݀(ݔ4
 = ܬ +   ܭ

Đặt ݐ = 5 − ݔ5 ⇒ ݐ݀ = ݔ5݀− ⇒ ܬ = ∫ ହିݐ݀(ݐ)݂−
ହ = ∫ ହݐ݀(ݐ)݂

ିହ   
Đặt ݑ = ଶݔ − ݔ4 ⇒ ݐ݀ = ݔ)2 − ݔ݀(2 ⇒ ܭ = 2∫ ସିݐ݀(ݐ)݂

 = −2∫ ݐ݀(ݐ)݂
ିସ   

⇒ ܫ = ܬ + ܭ = ∫ ହݐ݀(ݐ)݂
ିହ − 2∫ ݐ݀(ݐ)݂

ିସ = 0. 
Cách 2: 
Gọi (ݔ)ܨ là nguyên hàm của ݂(ݔ) trên đoạn [−5;  5]. 
Từ giả thiết ܵଶ − ܵସ = ܵଷ − ଵܵ và dựa vào đồ thị (ܥ) ta có: 
⇒ ∫ ଶݔ݀(ݔ)݂

 − ∫ ସିݔ݀(ݔ)݂−
ିହ = ∫ ݔ݀(ݔ)݂

ିସ − ∫ ହݔ݀(ݔ)݂
ଶ   

⇒ −(2)ܨ (0)ܨ − (5−)ܨ] − [(4−)ܨ = (0)ܨ − −(4−)ܨ −(5)ܨ]   [(2)ܨ
⇒ −(5)ܨ (5−)ܨ + (4−)ܨ]2 − [(0)ܨ = 0 

 Ta có: 
ܫ = ∫ [5݂(5 − (ݔ5 + ݔ)4 − ଶݔ)݂(2 − ଶݔ݀[(ݔ4



 = ∫ 5݂(5 − ݔ݀(ݔ5 +ଶ
 ∫ ݔ)4 − ଶݔ)݂(2 − ଶݔ݀(ݔ4



 = ∫ −݂(5 − 5)݀(ݔ5 − (ݔ5 +ଶ
 2∫ ଶݔ)݂ − ଶݔ)݀(ݔ4 − ଶ(ݔ4


 = 5)ܨ− − ଶ|(ݔ5 + ଶݔ)ܨ2 − ଶ|(ݔ4 = (5−)ܨ− + (5)ܨ + (4−)ܨ]2 − [(0)ܨ = 0
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
028 

 
Câu 1. Tập nghiệm của bất phương trình 2ଵ௫ ≥ 4ଶ là 
 A. (−∞; 4]. B. [2; +∞). C. (4; +∞). D. [4; +∞). 
Câu 2. Có bao nhiêu cách chọn ra 3 học sinh từ một nhóm có 7 học sinh nam và 3 học sinh nữ? 
 A. ܥଷଷ. B. ܣଵଷ . C. ଷܲ. D. ܥଵଷ . 
Câu 3. Hàm số ݂(ݔ) = − ଵ

ଷ
ଷݔ + ݔ − 2 đồng biến trong khoảng nào sau đây? 

 A. (−1; 1). B. (−∞; 1). C. (−1; +∞). D. (−∞;−1). 
Câu 4. Cho hai số phức ݖଵ = 2 + 6݅ và ݖଶ = 1 − 5݅. Phần ảo của số phức ݖଵ +  ଶ bằngݖ
 A. ݅. B. 1. C. 3. D. −݅. 
Câu 5. Một khối chóp có diện tích đáy bằng ܤ và chiều cao bằng ℎ. Thể tích khối chóp bằng 
 A. ܤℎ. B. ଵ

ଷ
ℎ. D. ସܤℎ. C. 3ܤ

ଷ
 .ℎܤ

Câu 6. Cho dãy số (ݑ) có số hạng tổng quát là ݑ = ଶݑ2 − ݊ + 3. Số hạng đầu tiên của dãy số bằng: 
 A. 0. B. 4. C. −1. D. 3. 
Câu 7. Diện tích của mặt cầu có bán kính 3m là 
 A. 12ߨ(݉ଶ). B. 9ߨ(݉ଶ). C. 36ߨ(݉ଶ). D. 3ߨ(݉ଶ). 
Câu 8. Nếu ∫ ݔ݀(ݔ)݂ = 3,ଷ

 ∫ ݔ݀(ݔ)݂ = 7 ହ
ଷ  thì ∫ ହݔ݀(ݔ)݂

  bằng 
 A. 10. B. −4. C. 7. D. 4. 

Câu 9. Phương trình: logଷ(3ݔ − 2) = 3 có nghiệm là 

  A. ݔ = ଶହ
ଷ

. B. 87. C. ݔ = ଶଽ
ଷ

. D. ݔ = ଵଵ
ଷ

. 
Câu 10. Cho ܽ > 0, ܽ ≠ 1 và log√2 = 3. Tính giá trị của biểu thức ܶ = logଶܽ. 
 A. ܶ = ଶ

ଷ
. B. ܶ = ଵ

ଽ
. C. ܶ = ଷ

ଶ
. D. ܶ = ଵ


. 

Câu 11. Đường cong trong hình bên dưới là đồ thị của hàm số nào trong bốn hàm số dưới đây? 

 
 A. ݕ = ଷݔ  − + ݔ3   2. B. ݕ = ଷݔ   − ଶݔ3   +  2. 
 C. ݕ = ଷݔ −   + + ݔ3   2. D. ݕ = ଷݔ −   + ଶݔ3   −  2. 
Câu 12. Hàm số ݕ = ଶ௫ାଷ

௫ାଵ
 có bao nhiêu điểm cực trị ? 

 A. 1. B. 2. C. 3. D. 0. 
Câu 13. Trong không gian ܱݖݕݔ, điểm nào sau đây thuộc hai mặt phẳng (ߙ): ݔ2 + ݕ − ݖ − 1 = 0 và 

:(ߚ) ݔ2 + ݕ + ݖ − 1 = 0? 
 A. ܳ(0; 1; 0).  B. 1)ܯ; 1; 2).  C. ܰ(0; 0; 1).  D. ܲ ቀଵ

ଶ
; 0; 1ቁ. 

Câu 14. Trong không gian ܱݖݕݔ, đường thẳng ݀: ௫ିଵ
ଶ

= ௬ିଶ
ିଵ

= ௭ିଷ
ଶ

 có vectơ chỉ phương là 
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 A. ݑଷሬሬሬሬ⃗ (2;−1; 2).B. ݑସሬሬሬሬ⃗ (−1;−2;−3).C. ݑଵሬሬሬሬ⃗ (1; 2; 3).D. ݑଶሬሬሬሬ⃗ (2; 1; 2).  

Câu 15. Tích phân ∫ eୡ୭ୱ௫ . sinݔdݔ
ഏ
మ
  bằng. 

 A. e. B. 1− e. C. e − 1. D. e + 1. 
Câu 16. Một hình nón có thiết diện qua trục là tam giác đều cạnh 3ܽ. Diện tích toàn phần của hình nón đó 

bằng 
 A. ଶగ

మ

ସ
. B. 9ܽߨଶ. C. 4ܽߨଶ. D. ଽగ

మ

ସ
. 

Câu 17. Trên khoảng (0; +∞),đạo hàm của hàm số ݕ = ݔ
ఱ
మlà 

 A. ݕ′ = ଶ

ݔ
ళ
మ. B. ݕ′ = ଶ

ହ
ݔ
య
మ. C. ݕ′ = ହ

ଶ
ݔ
య
మ. D. ݕ′ = ହ

ଶ
ିݔ

య
మ. 

Câu 18. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = e௫ + cosݔ + 2019 là 
 A. e௫ − sinݔ + B. e௫ .ܥ + sinݔ + ݔ2019 +  .ܥ
 C. e௫ − sinݔ + ݔ2019 + D. e௫ .ܥ + sinݔ + 2019 +  .ܥ
Câu 19. Cho hàm số bậc ba ݕ =  có đồ thị là đường cong trong hình dưới. Số nghiệm thực của phương (ݔ)݂

trình ݂(ݔ) = −2 là 

 
 A. 3. B. 2. C. 1. D. 0. 
Câu 20. Giá trị của tích phân ∫  dݔଶమబమబ

ଶమబభవ  bằng 
 A. 2ଶଵଽ .B. 0.C. 20212022.D. 2ଶଵ଼.  
Câu 21. Gọi ݖ là nghiệm phức có phần ảo dương của phương trình ݖଶ + ݖ2 + 10 = 0. Tính ݅ݖ. 
 A. ݅ݖ = 3 − ݅. B. ݅ݖ = −3݅ + 1. C. ݅ݖ = −3 − ݅. D. ݅ݖ = 3݅ − 1. 
Câu 22. Số phức nào sau đây là số thuần ảo? 
 A. 2 + √3 ݅. B. 3 + ݅. C. 1− ݅. D. −3݅. 
Câu 23. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho tam giác ܥܤܣ có trọng tâm 2)ܩ; 1; 0) và 1)ܣ; 1; ;2)ܤ,(0 3; 5). Tọa 

độ điểm ܥ là 
 A. (3;−1;−5). B. (−12; 0; 8). C. (4; 2;−1). D. (−6;−2; 0). 
Câu 24. Cho hàm số ݂(ݔ) xác định, liên tục trên ℝ và có đạo hàm cấp một xác định bởi công thức ݂′(ݔ) =

ଶݔ− − 1. Mệnh đề nào sau đây đúng? 
 A. ݂(0) < ݂(−1).B. ݂(1) < ݂(2).C. ݂(3) > ݂(2).D. ݂(1) > ݂(0).  
Câu 25. Biết rằng thể tích của một khối lập phương bằng 8. Tính tổng diện tích các mặt của hình lập 

phương đó. 
 A. 36. B. 27. C. 16. D. 24. 

Câu 26. Xét các hàm số ݕ = logݕ ,ݔ = −ܾ௫ ݕ , = ܿ௫ có đồ thị như hình vẽ dưới đây, trong đó ܽ, ܾ, ܿ là 
các số thực dương khác 1. Khẳng định nào sau đây đúng? 
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  A. log




> 0. B. log



< 0. 
  C. log(ܽ + ܾ) > 1 + log2. D. logܿ > 0. 

Câu 27. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ):ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݕ2 + ݖ4 = 0. Tâm của (ܵ) có tọa độ là 
 A. (1 ;  1 ;  2). B. (0 ;  1 ; −2). C. (0 ; −2 ;  4). D. (0 ; −1 ;  2). 
Câu 28. Cho hàm số ݕ =  .có bảng biến thiên như hình vẽ (ݔ)݂

 
Phương trình đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số là 

 A. ݕ = −1. B. ݕ = −2. C. ݔ = −1. D. ݔ = −2. 
Câu 29. Tìm nguyên hàm ܫ = ∫ ௗ௫

ଷ௫ିଵ
? 

 A. 3ln|3ݔ − 1| + − .B .ܥ ଵ
ଷ

ln|3ݔ − 1| + C. ଵ .ܥ
ଷ

ln|3ݔ − 1| + ݔD. ln|3 .ܥ − 1| +   ܥ
Câu 30. Cho số phức ݖ thỏa mãn (1 + ݖ(݅ − 7 + ݅ = 0. Số phức liên hợp của số phức ݖ là 
 A. ݖ = 3 − 4݅. B. ݖ = 4 − 3݅. C. ݖ = 3 + 4݅. D. ݖ = 4 + 3݅. 
Câu 31. Diện tích tính phẳng giới hạn bởi hai đồ thị ݂(ݔ) = ଷݔ − ݔ3 + (ݔ)݃ ;2 = ݔ + 2 là 
 A. ܵ = 4. B. ܵ = 16. C. ܵ = 8. D. ܵ = 12. 
Câu 32. Một người mỗi đầu tháng đều đặn gửi vào ngân hàng một khoản tiền ܶ theo hình thức lãi kép với 

lại suất 0,6 % mỗi tháng. Biết đến cuối tháng thứ 15 thì người đó có số tiền là 10 triệu đồng. Hỏi 
số tiền ܶ gần với số tiền nào nhất trong các số sau? 

 A. 613.000. B. 535.000. C. 635.000. D. 643.000. 

Câu 33. Trong không gian ܱݖݕݔ cho hai điểm 2−)ܣ;  0; ;4)ܤ ,(1   2;  5) phương trình mặt phẳng trung trực 
của đoạn thẳng ܤܣ là 

 A. 3ݔ − ݕ + ݖ2 − 10 = 0. B. 3ݔ + ݕ + ݖ2 + 10 = 0. 
 C. 3ݔ + ݕ − ݖ2 − 10 = 0. D. 3ݔ + ݕ + ݖ2 − 10 = 0. 
Câu 34. Cho mạch điện gồm 4 bóng đèn, xác xuất hỏng của mỗi bóng là 0,05. Tính xác suất để khi cho 

dòng điện chạy qua mạch điện thì mạch điện sáng (có ít nhất một bóng sáng). 

 
 A. 0,99500635. B. 0,99750635. C. 0,99500625. D. 0,99750625. 
Câu 35. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình thoi cạnh ܽ và ܵܣ ⊥  Góc giữa hai mặt .(ܦܥܤܣ)

phẳng (ܵܥܣ) và (ܦܥܤܣ) có số đo là 
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 A. 45°. B. 90°. C. 60°. D. 30°. 
Câu 36. Cho hàm số ݕ = ;liên tục trên đoạn [−1(ݔ)݂ 3]và có đồ thị như hình bên. Gọi ܯvà ݉lần lượt là giá 

trị lớn nhất và nhỏ nhất của hàm số đã cho trên đoạn [−1; 3]. Giá trị của ܯ −݉bằng 

 
 A. 4. B. 5. C. 0. D. 1. 

Câu 37. Cho hình chóp tứ giác ܵ.ܦܥܤܣ có đáy là vuông cạnh ܽ, ܵܣ = ܽ
 
và ܵܣ ⊥  Khoảng cách từ .(ܦܥܤܣ)

 bằng (ܥܤܵ) đến mặt phẳng ܦܣ
  A. ܽ√2. B. ܽ. C. 2ܽ. D. √ଶ

ଶ
. 

Câu 38. Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, cho điểm 1)ܫ; 2; 4) và mặt phẳng (ܲ): ݔ2 + ݕ2 + ݖ −
1 = 0. Mặt cầu tâm ܫ và tiếp xúc với mặt phẳng (ܲ) có phương trình là 

 A. (ݔ + 1)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) + 4)ଶ = 9. B. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 4)ଶ = 4. 
 C. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 4)ଶ = 4. D. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 4)ଶ = 9. 
Câu 39. Cho số phức ݖ = 2 + ݉݅ (݉ ∈ ℝ) thỏa (2ݖ − ݖ2)(݅ − 2) là số thực. Giá trị |2ݖ − 3| bằng 
 A. 3√2. B. √2. C. 5√2. D. 7√2. 
Câu 40. Một chiếc ly hình nón chứa đầy rượu có chiều cao 9 cm. Người ta uống đi một phần rượu sao cho 

chiều cao phần rượu còn lại bằng một phần ba chiều cao ban đầu. Số phần rượu đã được uống là 
 A. ଼

ଽ
. B. ଵ

ଷ
. C. ଶ

ଶ
. D. ଶ

ଷ
. 

Câu 41. Số nghiệm nguyên không âm của bất phương trình √15. 2௫ାଵ + 1 ≥ |2௫ − 1| + 2௫ାଵ là 
 A. 3. B. 1. C. 0. D. 2. 
Câu 42. Chướng ngại vật “tường cong” trong một sân thi đấu X-Game là một khối bê tông có chiều cao từ 

mặt đất lên là 3 m. Giao của mặt tường cong và mặt đất là đoạn thẳng ܤܣ = 2 m. Thiết diện của 
khối tường cong cắt bởi mặt phẳng vuông góc với ܤܣ tại ܣ là một hình tam giác vuông cong ܧܥܣ 
với ܥܣ = 4 m, ܧܥ = 3 m và cạnh cong ܧܣ nằm trên một đường Parabol có trục đối xứng vuông 
góc với mặt đất. Tại vị trí ܯ là trung điểm của ܥܣ thì tường cong có độ cao 1 m 

 
Tính thể tích bê tông cần sử dụng để tạo nên khối tường cong đó. 
 A. 9,5 m3. B. 10,5 m3. C. 9,3 m3. D. 10 m3. 

Câu 43. Tìm điều kiện của m để hàm số ݕ = (ାଵ)௫ାଶାଶ
௫ା

 nghịch biến trên khoảng (−1; +∞). 
 A. −1 < ݉ < 2. B. 1 ≤ ݉ < 2. 
 C. ݉ < 1 hoặc ݉ > 2 . D. ݉ ≥ 1. 

O

2

2
31

1

2
3
y

x
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Câu 44. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy là tam giác đều cạnh bằng ܽ, cạnh bên ܵܣ vuông góc với mặt phẳng 
bằng √ଷ ܥܤܵ Diện tích tam giác .(ܥܤܣ)

మ

ଶ
 (tham khảo hình vẽ). 

 
Thể tích khối chóp ܵ.ܥܤܣ bằng 

 A. 
య√ଷ
ଽ

 B. 
మ√ଷ
ଵଶ

 C. 
య√ଷ


 D. 
య√ଷ
଼

 
Câu 45. Một hộp đựng Chocolate bằng kim loại có hình dạng lúc mở nắp như hình vẽ dưới đây. Một phần 

tư thể tích phía trên của hộp được rải một lớp bơ sữa ngọt, phần còn lại phía dưới chứa đầy 
chocolate nguyên chất. Với kích thước như hình vẽ, gọi ݔ =   là giá trị làm cho hộp kim loại cóݔ
thể tích lớn nhất, khi đó thể tích chocolate nguyên chất có giá trị ܸ bằng 

 
 A. ܸ = 16 (đvtt). B. ܸ = 48 (đvtt). C. ܸ = 64 (đvtt). D. ܸ = ସ

ଷ
 (đvtt). 

Câu 46. Cho hàm số ݕ = ݕ Hàm số .(ݔ)݂ =  .có đồ thị như hình vẽ bên (ݔ)′݂

 
Gọi S là tập hợp tất cả các giá trị nguyên dương của tham số m để hàm số ݃(ݔ) = ݔ)݂ − ݉) −
ଵ
ଶ

ݔ) − ݉− 1)ଶ + 2020 đồng biến trên khoảng (5; 6). Tổng tất cả các phần tử của S bằng 
 A. 20. B. 14. C. 6. D. 11. 

Câu 47. Cho hai số phức ݖ, ݖ| thỏa mãn ′ݖ + 5| = 5 và |ݖ′ + 1 − 3݅| = ′ݖ| − 3 − 6݅|. Tìm giá trị nhỏ nhất 
của |ݖ −  .|′ݖ

 A. 3√10. B. ହ
ଶ
. C. ହ

ସ
. D. √10. 

I

A C

B

S
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Câu 48. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho điểm 1)ܯ; 1; 2). Mặt phẳng (ܲ) qua ܯ cắt các tia ܱݖܱ ,ݕܱ ,ݔ lần 
lượt tại ܥ ,ܤ ,ܣ sao cho thể tích tứ diện ܱܥܤܣ nhỏ nhất. Gọi ሬ݊⃗ = (1;ܽ; ܾ) là một véc tơ pháp tuyến 
của (ܲ). Tính ܵ = ܽଷ − 2ܾ. 

 A. ܵ = − ଵହ
଼

. B. ܵ = 0. C. ܵ = −3. D. ܵ = 6. 

Câu 49. Cho các số thực ݔ, thỏa mãn logଶ ݕ ቀ
ଶି௫
ଶା௫

ቁ − logଶݕ = ݔ2 + ݕ2 + ݕݔ − 5. Hỏi giá trị nhỏ nhất của 
ܲ = ଶݔ + ଶݕ +  ?là bao nhiêu ݕݔ

 A. 24− 16√2. B. 36 − 24√2. C. 30− 20√2. D. 33 − 22√2. 
Câu 50. Cho đồ thị hàm số ݂′(ݔ) như hình vẽ. Diện tích 2 hình tạo bởi ݂′(ݔ) và trục hoành là ଽ

଼
, ହ
ସ

,݂(1) =

3. Tính giá trị của tích phân ∫ ସݔ݀(ݔ)݂(ݔ)′݂
ିଵ   

 
 A. ଵହ

ଶଽ
. B. ଷ


. C. ଵଶ

ହ
. D. − ଶଽ

ଵଶ଼
. 

------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
D D A B B A C A C D D D A A C A C B A A C D A A D 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
A B A C C C C D C B B D D B C A C B D B B B B B D 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1. Tập nghiệm của bất phương trình 2ଵ௫ ≥ 4ଶ là 
 A. (−∞; 4]. B. [2; +∞). C. (4; +∞). D. [4; +∞). 

Lời giải 
Chọn D 
2ଵ௫ ≥ 4ଶ ⇔ 2ଵ௫ ≥ 2ସ ⇔ ݔ100 ≥ 400 ⇔ ݔ ≥ 4. 
Vậy ܵ = [4; +∞). 

Câu 2. Có bao nhiêu cách chọn ra 3 học sinh từ một nhóm có 7 học sinh nam và 3 học sinh nữ? 
 A. ܥଷଷ. B. ܣଵଷ . C. ଷܲ. D. ܥଵଷ . 

Lời giải 
Chọn D 
Số cách chọn ra 3 học sinh từ 10 học sinh là ܥଵଷ . 

Câu 3. Hàm số ݂(ݔ) = − ଵ
ଷ
ଷݔ + ݔ − 2 đồng biến trong khoảng nào sau đây? 

 A. (−1; 1). B. (−∞; 1). C. (−1; +∞). D. (−∞;−1). 
Lời giải 

Chọn A 
Tập xác định ܦ = ℝ. 
′ݕ = ଶݔ− + 1 ⇒ ′ݕ = 0 ⇔ ቂݔ = −1

ݔ = 1 . 
Bảng biến thiên: 

 
Từ bảng biến thiên suy ra hàm số đồng biến trên khoảng (−1; 1). 

Câu 4. Cho hai số phức ݖଵ = 2 + 6݅ và ݖଶ = 1 − 5݅. Phần ảo của số phức ݖଵ +  ଶ bằngݖ
 A. ݅. B. 1. C. 3. D. −݅. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: ݖଵ + ଶݖ = 3 + ݅. 
Vậy phần ảo của ݖଵ +  .ଶ bằng 1ݖ

Câu 5. Một khối chóp có diện tích đáy bằng ܤ và chiều cao bằng ℎ. Thể tích khối chóp bằng 
 A. ܤℎ. B. ଵ

ଷ
ℎ. D. ସܤℎ. C. 3ܤ

ଷ
 .ℎܤ

Lời giải 
Chọn B 
Một khối chóp có diện tích đáy bằng ܤ và chiều cao bằng ℎ có thể tích là ଵ

ଷ
 .ℎܤ

Câu 6. Cho dãy số (ݑ) có số hạng tổng quát là ݑ = ଶݑ2 − ݊ + 3. Số hạng đầu tiên của dãy số bằng: 
 A. 0. B. 4. C. −1. D. 3. 

Lời giải 
Chọn A 
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݊ = 2 ⇒ ଶݑ = ଶݑ2 − 2 + 3 ⇔ ଶݑ = −1  
݊ = 1 ⇒ ଵݑ = ଶݑ2 − 1 + 3 ⇔ ଵݑ = 0  
Vậy số hạng đầu tiên ݑଵ = 0  

Câu 7. Diện tích của mặt cầu có bán kính 3m là 
 A. 12ߨ(݉ଶ). B. 9ߨ(݉ଶ). C. 36ߨ(݉ଶ). D. 3ߨ(݉ଶ). 

Lời giải 
Chọn C 
Diện tích mặt cầu: ܵ = ଶܴߨ4 =   (ଶ݉)ߨ36

Câu 8. Nếu ∫ ݔ݀(ݔ)݂ = 3,ଷ
 ∫ ݔ݀(ݔ)݂ = 7 ହ

ଷ  thì ∫ ହݔ݀(ݔ)݂
  bằng 

 A. 10. B. −4. C. 7. D. 4. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có: ∫ ହݔ݀(ݔ)݂

 = ∫ ଷݔ݀(ݔ)݂
 + ∫ ହݔ݀(ݔ)݂

ଷ = 3 + 7 = 10. 

Câu 9. Phương trình: logଷ(3ݔ − 2) = 3 có nghiệm là 

  A. ݔ = ଶହ
ଷ

. B. 87. C. ݔ = ଶଽ
ଷ

. D. ݔ = ଵଵ
ଷ

. 
Lời giải 

Chọn C 
Điều kiện: ݔ > ଶ

ଷ
. 

Khi đó, phương trình tương đương 3ݔ − 2 = 3ଷ ⇔ ݔ = ଶଽ
ଷ

. 
Câu 10. Cho ܽ > 0, ܽ ≠ 1 và log√2 = 3. Tính giá trị của biểu thức ܶ = logଶܽ. 
 A. ܶ = ଶ

ଷ
. B. ܶ = ଵ

ଽ
. C. ܶ = ଷ

ଶ
. D. ܶ = ଵ


. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có log√2 = 3 ⇔ log2

భ
మ = 3 ⇔ ଵ

ଶ
log2 = 3 ⇔ log2 = 6 ⇒ logଶܽ = ଵ


. 

Câu 11. Đường cong trong hình bên dưới là đồ thị của hàm số nào trong bốn hàm số dưới đây? 

 
 A. ݕ = ଷݔ  − + ݔ3   2. B. ݕ = ଷݔ   − ଶݔ3   +  2. 
 C. ݕ = ଷݔ −   + + ݔ3   2. D. ݕ = ଷݔ −   + ଶݔ3   −  2. 

Lời giải 
Chọn D 
+ Từ hình vẽ ta thấy đó là đồ thị hàm số bậc ba ݕ = ଷݔܽ   + ଶݔܾ   + + ݔܿ   ݀ với hệ số ܽ <  0 ⇒ 
loại các đáp án ܦ,ܥ. 
+ Từ hình vẽ ta thấy đồ thị hàm số cắt trục ܱݕ tại điểm (0;−2) nên loại đáp án ܣ. 

Câu 12. Hàm số ݕ = ଶ௫ାଷ
௫ାଵ

 có bao nhiêu điểm cực trị ? 
 A. 1. B. 2. C. 3. D. 0. 

Lời giải 
Chọn D 
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TXĐࡰ =  {−}|ࡾ
Ta có ݕᇱ = ିଵ

(௫ାଵ)మ
< ݔ∀,0 ≠ −1 ⇒hàm số không có điểm cực trị. 

Câu 13. Trong không gian ܱݖݕݔ, điểm nào sau đây thuộc hai mặt phẳng (ߙ): ݔ2 + ݕ − ݖ − 1 = 0 và 
:(ߚ) ݔ2 + ݕ + ݖ − 1 = 0? 

 A. ܳ(0; 1; 0).  B. 1)ܯ; 1; 2).  C. ܰ(0; 0; 1).  D. ܲ ቀଵ
ଶ

; 0; 1ቁ. 
Lời giải 

Chọn A 
Thay tọa độ các điểm ܳ, ܯ, ܰ, ܲ vào phương trình của hai mặt phẳng (ߙ) và (ߚ), ta thấy tọa độ 
điểm ܳ thoả mãn cả hai phương trình: 

ቄ2.0 + 1 − 0 − 1 = 0
2.0 + 1 + 0 − 1 = 0 ⇒ ൜ܳ ∈ (ߙ)

ܳ ∈ (ߚ) ⇒ điểm ܳ thuộc hai mặt phẳng (ߙ) và (ߚ). 

Câu 14. Trong không gian ܱݖݕݔ, đường thẳng ݀: ௫ିଵ
ଶ

= ௬ିଶ
ିଵ

= ௭ିଷ
ଶ

 có vectơ chỉ phương là 
 A. ݑଷሬሬሬሬ⃗ (2;−1; 2).B. ݑସሬሬሬሬ⃗ (−1;−2;−3).C. ݑଵሬሬሬሬ⃗ (1; 2; 3).D. ݑଶሬሬሬሬ⃗ (2; 1; 2).  

Lời giải 
Chọn A 
Có ݑሬ⃗ ଷ(2;−1; 2) là vectơ chỉ phương của ݀  

Câu 15. Tích phân ∫ eୡ୭ୱ௫ . sinݔdݔ
ഏ
మ
  bằng. 

 A. e. B. 1− e. C. e − 1. D. e + 1. 

Lời giải 
Chọn C 

ܫ = ∫ eୡ୭ୱ௫ . sinݔdݔ
ഏ
మ
  = −∫ eୡ୭ୱ௫d(cosݔ)

ഏ
మ
  = eୡ୭ୱ௫|ഏ

మ

 = e − 1. 

Câu 16. Một hình nón có thiết diện qua trục là tam giác đều cạnh 3ܽ. Diện tích toàn phần của hình nón đó 
bằng 

 A. ଶగ
మ

ସ
. B. 9ܽߨଶ. C. 4ܽߨଶ. D. ଽగ

మ

ସ
. 

Lời giải 
Chọn A 

 
Một hình nón có thiết diện qua trục là tam giác đều cạnh 3ܽ nên bán kính đường tròn đáy của hình 
nón bằng ݎ = ܤܱ = ଷ

ଶ
. Khi đó đường sinh của hình nón bằng ݈ = ܤܵ = 3ܽ. 

Vậy diện tích toàn phần của hình nón bằng: 

௧ܵ = ܵđ + ܵ௫ = ଶݎߨ + ݈ݎߨ = ߨ ቀଷ
ଶ
ቁ
ଶ

+ .ߨ ଷ
ଶ

. 3ܽ = ଶగమ

ସ
. 

Câu 17. Trên khoảng (0; +∞),đạo hàm của hàm số ݕ = ݔ
ఱ
మlà 

 A. ݕ′ = ଶ

ݔ
ళ
మ. B. ݕ′ = ଶ

ହ
ݔ
య
మ. C. ݕ′ = ହ

ଶ
ݔ
య
మ. D. ݕ′ = ହ

ଶ
ିݔ

య
మ. 

Lời giải 
Chọn C 

Ta có trên khoảng (0; ′ݕ (∞+ = ቀݔ
ఱ
మቁ

ᇱ
= ହ

ଶ
ݔ
ఱ
మିଵ = ହ

ଶ
ݔ
య
మ. 

60
OA B

S
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Câu 18. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = e௫ + cosݔ + 2019 là 
 A. e௫ − sinݔ + B. e௫ .ܥ + sinݔ + ݔ2019 +  .ܥ
 C. e௫ − sinݔ + ݔ2019 + D. e௫ .ܥ + sinݔ + 2019 +  .ܥ

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: ∫(e௫ + cosݔ + 2019)  dݔ = e௫ + sinݔ + ݔ2019 +  .ܥ
Vậy họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = e௫ + cosݔ + 2019 là e௫ + sinݔ + ݔ2019 +  .ܥ

Câu 19. Cho hàm số bậc ba ݕ =  có đồ thị là đường cong trong hình dưới. Số nghiệm thực của phương (ݔ)݂
trình ݂(ݔ) = −2 là 

 
 A. 3. B. 2. C. 1. D. 0. 

Lời giải 
Chọn A 
Dựa vào đồ thị ta thấy đường thẳng ݕ = −2 cắt đồ thị hàm số ݕ =  tại ba điểm phân biệt nên (ݔ)݂
phương trình ݂(ݔ) = −2 có ba nghiệm thực. 

Câu 20. Giá trị của tích phân ∫  dݔଶమబమబ

ଶమబభవ  bằng 
 A. 2ଶଵଽ .B. 0.C. 20212022.D. 2ଶଵ଼.  

Lời giải 
Chọn A 
 ∫  dݔଶమబమబ

ଶమబభవ = ଶమబభవ|ݔ
ଶమబమబ = 2ଶଶ − 2ଶଵଽ = 2ଶଵଽ. 

Câu 21. Gọi ݖ là nghiệm phức có phần ảo dương của phương trình ݖଶ + ݖ2 + 10 = 0. Tính ݅ݖ. 
 A. ݅ݖ = 3 − ݅. B. ݅ݖ = −3݅ + 1. C. ݅ݖ = −3 − ݅. D. ݅ݖ = 3݅ − 1. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: ݖଶ + ݖ2 + 10 = 0 ⇔ ቂݖ = −1 + 3݅

ݖ = −1 − 3݅ ⇒ ݖ = −1 + 3݅ ⇒ ݖ݅ = −3 − ݅. 
Câu 22. Số phức nào sau đây là số thuần ảo? 
 A. 2 + √3 ݅. B. 3 + ݅. C. 1− ݅. D. −3݅. 

Lời giải 
Chọn D 
Số thuần ảo là số có dạng ܾ݅, (ܾ ∈ ℝ). Trong các đáp án ta thấy −3݅ là số thuần ảo. Chọn D 

Câu 23. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho tam giác ܥܤܣ có trọng tâm 2)ܩ; 1; 0) và 1)ܣ; 1; ;2)ܤ,(0 3; 5). Tọa 
độ điểm ܥ là 

 A. (3;−1;−5). B. (−12; 0; 8). C. (4; 2;−1). D. (−6;−2; 0). 
Lời giải 

Chọn A 
Vì ܩ là trọng tâm ܥܤܣ߂ nên: 

൝
ݔ = ீݔ3 − ݔ − ݔ
ݕ = ீݕ3 − ݕ − ݕ
ݖ = ீݖ3 − ݖ − ݖ

⇔ ൝
ݔ = 3.2− 1 − 2 = 3
ݕ = 3.1 − 1 − 3 = −1
ݖ = 3.0 − 0− 5 = −5

 

Do đó: (5−;1−;3)ܥ.  
Câu 24. Cho hàm số ݂(ݔ) xác định, liên tục trên ℝ và có đạo hàm cấp một xác định bởi công thức ݂′(ݔ) =

ଶݔ− − 1. Mệnh đề nào sau đây đúng? 
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 A. ݂(0) < ݂(−1).B. ݂(1) < ݂(2).C. ݂(3) > ݂(2).D. ݂(1) > ݂(0).  
Lời giải 

Chọn A 
Ta có ݂′(ݔ) = ଶݔ− − 1 < ∋ ݔ ∀ 0 ܴܫ ⇒ Hàm số ݂(ݔ) nghịch biến trên IR. 
Ta có ݂(0) < ݂(−1) là mệnh đề đúng. 

Câu 25. Biết rằng thể tích của một khối lập phương bằng 8. Tính tổng diện tích các mặt của hình lập 
phương đó. 

  A. 36. B. 27. C. 16. D. 24. 
Lời giải 

Chọn D 

 
Gọi ݔ là độ dài cạnh của hình lập phương. 
Khi đó hình lập phương có thể tích là ܸ = ଷݔ = 8 ⇔ ݔ = 2. 
Hình lập phương có tất cả 6 mặt đều là hình vuông có cạnh ݔ. 
Vậy tổng diện tích các mặt của hình lập phương là ܵ = ଶݔ.6 = 6. 2ଶ = 24. 

Câu 26. Xét các hàm số ݕ = logݕ ,ݔ = −ܾ௫ ݕ , = ܿ௫ có đồ thị như hình vẽ dưới đây, trong đó ܽ, ܾ, ܿ là 
các số thực dương khác 1. Khẳng định nào sau đây đúng? 

 
  A. log




> 0. B. log



< 0. 
  C. log(ܽ + ܾ) > 1 + log2. D. logܿ > 0. 

Lời giải 
Chọn A 
Từ đồ thị suy ra ܽ > 1, ܾ > 1, 0 < ܿ < 1. 
Suy ra 


> 1 và do đó log




> 0. 
Câu 27. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ):ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݕ2 + ݖ4 = 0. Tâm của (ܵ) có tọa độ là 
 A. (1 ;  1 ;  2). B. (0 ;  1 ; −2). C. (0 ; −2 ;  4). D. (0 ; −1 ;  2). 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݕ2 + ݖ4 = 0 ⇔ ଶݔ + ݕ) − 1)ଶ + ݖ) + 2)ଶ = 5. 
Vậy tâm của (ܵ) có tọa độ là (0 ;  1 ; −2). 

Câu 28. Cho hàm số ݕ =  .có bảng biến thiên như hình vẽ (ݔ)݂
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Phương trình đường tiệm cận ngang của đồ thị hàm số là 

 A. ݕ = −1. B. ݕ = −2. C. ݔ = −1. D. ݔ = −2. 
Lời giải 

Chọn A 
Từ bảng biến thiên ta có lim

௫→ାஶ
ݕ = lim

௫→ିஶ
ݕ = −1 nên đường thẳng ݕ = −1 là tiệm cận ngang của 

đồ thị hàm số đã cho. 
Câu 29. Tìm nguyên hàm ܫ = ∫ ௗ௫

ଷ௫ିଵ
? 

 A. 3ln|3ݔ − 1| + − .B .ܥ ଵ
ଷ

ln|3ݔ − 1| + C. ଵ .ܥ
ଷ

ln|3ݔ − 1| + ݔD. ln|3 .ܥ − 1| +   ܥ
Lời giải 

Chọn C 
Ta có 

ܫ = ∫ ௗ௫
ଷ௫ିଵ

= ଵ
ଷ∫

ௗ(ଷ௫ିଵ)
ଷ௫ିଵ

  

Áp dụng công thức ∫ ௗ௫
௫

= ln|ݔ| +  ta có ܥ

ܫ = ∫ ௗ௫
ଷ௫ିଵ

= ଵ
ଷ∫

ௗ(ଷ௫ିଵ)
ଷ௫ିଵ

= ଵ
ଷ

ln|3ݔ − 1| +   ܥ
Câu 30. Cho số phức ݖ thỏa mãn (1 + ݖ(݅ − 7 + ݅ = 0. Số phức liên hợp của số phức ݖ là 
 A. ݖ = 3 − 4݅. B. ݖ = 4 − 3݅. C. ݖ = 3 + 4݅. D. ݖ = 4 + 3݅. 

Lời giải 
Chọn C 
(1 + ݖ(݅ − 7 + ݅ = 0 ⇔ ݖ = ି

ଵା
= 3 − 4݅ ⇔ ݖ = 3 + 4݅. 

Câu 31. Diện tích tính phẳng giới hạn bởi hai đồ thị ݂(ݔ) = ଷݔ − ݔ3 + (ݔ)݃ ;2 = ݔ + 2 là 
 A. ܵ = 4. B. ܵ = 16. C. ܵ = 8. D. ܵ = 12. 

Lời giải 
Chọn C 

Phương trình hoành độ giao điểm hai đồ thị là ݔଷ − ݔ3 + 2 = ݔ + 2 ⇔ ଷݔ − ݔ4 = 0 ⇔ 
ݔ = −2
ݔ = 0
ݔ = 2

. 

Diện tích hình phẳng cần tìm là 
ܵ = ∫ ଷݔ| − ݔ3 + 2 − ݔ − ଶݔ݀|2

ିଶ = ∫ ଷݔ| − ଶݔ݀|ݔ4
ିଶ = ∫ ଷݔ| − ݔ݀|ݔ4

ିଶ + ∫ ଷݔ| − ଶݔ݀|ݔ4
   

= ∫ ଷݔ) − ݔ݀.(ݔ4
ିଶ + ∫ ݔ4) − ଶݔ݀.(ଷݔ

  = ቀ௫
ర

ସ
− ଶቁቚݔ2

ିଶ


+ ቀ2ݔଶ − ௫ర

ସ
ቁቚ


ଶ
= 4 + 4 = 8. 

Câu 32. Một người mỗi đầu tháng đều đặn gửi vào ngân hàng một khoản tiền ܶ theo hình thức lãi kép với 
lại suất 0,6 % mỗi tháng. Biết đến cuối tháng thứ 15 thì người đó có số tiền là 10 triệu đồng. Hỏi 
số tiền ܶ gần với số tiền nào nhất trong các số sau? 

 A. 613.000. B. 535.000. C. 635.000. D. 643.000. 
Lời giải 

Chọn C 
Xét bài toán: Mỗi tháng gửi đều đặn vào ngân hàng một khoản tiền ܶ theo hình thức lãi kép với lại 
suất ݎ % mỗi tháng. 
Cuối tháng thứ nhất người đó có số tiền là: ଵܶ = ܶ(1 +  .(ݎ
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Cuối tháng thứ hai người đó có: ଶܶ = [ܶ(1 + (ݎ + ܶ](1 + (ݎ = ܶ(1 + ଶ(ݎ + ܶ(1 +  .(ݎ
... 
Cuối tháng thứ ݊ người đó có: ܶ = ்(ଵା)


[(1 + (ݎ − 1] ⇔ ܶ = ்.

(ଵା)[(ଵା)ିଵ]
. 

Vậy cuối tháng thứ 15 người đó có số tiền là 10 triệu đồng ⇔ ܶ = ଵ.ଵల.,
(ଵା,)[(ଵା,)భఱିଵ]

≈
635 000 đồng. 

Câu 33. Trong không gian ܱݖݕݔ cho hai điểm 2−)ܣ;  0; ;4)ܤ ,(1   2;  5) phương trình mặt phẳng trung trực 
của đoạn thẳng ܤܣ là 

 A. 3ݔ − ݕ + ݖ2 − 10 = 0. B. 3ݔ + ݕ + ݖ2 + 10 = 0. 
 C. 3ݔ + ݕ − ݖ2 − 10 = 0. D. 3ݔ + ݕ + ݖ2 − 10 = 0. 

Lời giải 
Chọn D 
Gọi ܯ là trung điểm ܤܣ ⇒ ;1)ܯ  1;  3). 
ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ = (6;  2;  4) = 2(3;  1;  2)  
Mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng ܤܣ qua 1)ܯ;  1;  3) và có vectơ pháp tuyến ሬ݊⃗ = (3;  1;  2). 
phương trình mặt phẳng trung trực của đoạn thẳng ܤܣ là 3ݔ + ݕ + ݖ2 − 10 = 0. 

Câu 34. Cho mạch điện gồm 4 bóng đèn, xác xuất hỏng của mỗi bóng là 0,05. Tính xác suất để khi cho 
dòng điện chạy qua mạch điện thì mạch điện sáng (có ít nhất một bóng sáng). 

 
 A. 0,99500635. B. 0,99750635. C. 0,99500625. D. 0,99750625. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta sử dụng biến cố đối là khi mạch không sáng và có các trường hợp xảy ra như sau: 
TH1: Xác suất để 4 bóng hỏng là (0,05)ସ  
TH2: Xác suất để 3 bóng hỏng, 1 bóng sáng là ܥସଷ(0,05)ଷ. 0,95. 
TH3: Xác suất để 2 bóng hỏng, 2 bóng sáng là 2. (0,05)ଶ. (0.95)ଶ. 
Do đó xác suất để mạch điện sáng (có ít nhất 1 bóng sáng) là 
1 − [(0,05)ସ + .ସଷ(0.05)ଷܥ 0,95 + 2. (0,05)ଶ. (0,95)ଶ] = 0,99500625. 

Câu 35. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình thoi cạnh ܽ và ܵܣ ⊥  Góc giữa hai mặt .(ܦܥܤܣ)
phẳng (ܵܥܣ) và (ܦܥܤܣ) có số đo là 

 A. 45°. B. 90°. C. 60°. D. 30°. 
Lời giải 

Chọn B 
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Ta có ܵܣ ⊥ ܣܵ mà (ܦܥܤܣ) ⊂ ⇒ (ܥܣܵ) (ܥܣܵ) ⊥  (ܥܣܵ) Do đó, góc giữa hai mặt phẳng .(ܦܥܤܣ)
và (ܦܥܤܣ) có số đo là 90°. 

Câu 36. Cho hàm số ݕ = ;liên tục trên đoạn [−1(ݔ)݂ 3]và có đồ thị như hình bên. Gọi ܯvà ݉lần lượt là giá 
trị lớn nhất và nhỏ nhất của hàm số đã cho trên đoạn [−1; 3]. Giá trị của ܯ −݉bằng 

 
 A. 4. B. 5. C. 0. D. 1. 

Lời giải 
Chọn B 
Từ đồ thị hàm số ݕ = ;trên đoạn [−1(ݔ)݂ 3]ta có: 
ܯ = max

[ିଵ;ଷ]
ݕ = ݂(3) = 3và ݉ = min

[ିଵ;ଷ]
ݕ = ݂(2) = −2 

Khi đó ܯ −݉ = 5. 
 

Câu 37. Cho hình chóp tứ giác ܵ.ܦܥܤܣ có đáy là vuông cạnh ܽ, ܵܣ = ܽ
 
và ܵܣ ⊥  Khoảng cách từ .(ܦܥܤܣ)

 bằng (ܥܤܵ) đến mặt phẳng ܦܣ
 A. ܽ√2. B. ܽ. C. 2ܽ. D. √ଶ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn D 

 
Dựng ܪܣ ⊥ ܥܤ :Ta có .ܤܵ ⊥ (ܤܣܵ) ⇒ ܥܤ ⊥  .ܪܣ

B

D C

A

S

H

O

2

2
31

1

2
3
y

x
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Vậy ݀൫ܦܣ, ൯(ܥܤܵ) = ݀൫ܣ, ൯(ܥܤܵ) = ܪܣ = √ଶ
ଶ

. 
Câu 38. Trong không gian với hệ trục tọa độ ܱݖݕݔ, cho điểm 1)ܫ; 2; 4) và mặt phẳng (ܲ): ݔ2 + ݕ2 + ݖ −

1 = 0. Mặt cầu tâm ܫ và tiếp xúc với mặt phẳng (ܲ) có phương trình là 
 A. (ݔ + 1)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) + 4)ଶ = 9. B. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 4)ଶ = 4. 
 C. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 4)ଶ = 4. D. (ݔ − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 4)ଶ = 9. 

Lời giải 
Chọn D 
Bán kính của mặt cầu là ܴ = ݀൫ܫ; (ܲ)൯ = |ଶ.ଵାଶ.ଶାସିଵ|

√ଶమାଶమାଵమ
 = 3. 

Mặt cầu tâm ܫ và tiếp xúc với mặt phẳng (ܲ) có phương trình là 
ݔ) − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 4)ଶ = 9. 

Câu 39. Cho số phức ݖ = 2 + ݉݅ (݉ ∈ ℝ) thỏa (2ݖ − ݖ2)(݅ − 2) là số thực. Giá trị |2ݖ − 3| bằng 
 A. 3√2. B. √2. C. 5√2. D. 7√2. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: ݖ = 2 + ݉݅ ⇒ ݖ  = 2 −݉݅. 
Khi đó: (2ݖ − ݖ2)(݅ − 2) = [4 + (2݉− 1)݅](2− 2݉݅)  
= 8− 8݉݅ + 2(2݉− 1)݅ + 2݉(2݉− 1)  
= 8 + 2݉(2݉ − 1) + [(4݉− 2) − 8݉]݅  
= (4݉ଶ − 2݉ + 8) − (4݉ + 2)݅. 
Số phức (2ݖ − ݖ2)(݅ − 2) là số thực khi 4݉ + 2 = 0 ⇔  ݉ = − ଵ

ଶ
. 

Với ݉ = − ଵ
ଶ
ݖ : = 2 − ଵ

ଶ
݅ . 

Do đó: |2ݖ − 3| = ቚ2 ቀ2− ଵ
ଶ
݅ቁ − 3ቚ = |1 − ݅| = ඥ1ଶ + (−1)ଶ = √2. 

Kết luận: |2ݖ − 3| = √2. 
Câu 40. Một chiếc ly hình nón chứa đầy rượu có chiều cao 9 cm. Người ta uống đi một phần rượu sao cho 

chiều cao phần rượu còn lại bằng một phần ba chiều cao ban đầu. Số phần rượu đã được uống là 
 A. ଼

ଽ
. B. ଵ

ଷ
. C. ଶ

ଶ
. D. ଶ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn C 

 
Gọi ℎ = 9 cm là chiều cao của ly, ܴ là bán kính miệng ly. 
Thể tích ly hình nón: ܸ = ଵ

ଷ
.ଶܴߨ. 9 =  .ଶܴߨ3

Ký hiệu ℎଵ = ଵ
ଷ
ℎ = 3 cm là chiều cao và ݎ là bán kính đường tròn tạo bởi mép rượu còn lại trong 

ly. 
Thể tích phần rượu còn lại: ଵܸ = ଵ

ଷ
.ଶݎߨ. 3 =  .ଶݎߨ

Ta có: భ


= గమ

ଷగோమ
= ଵ

ଷ
ቀ
ோ
ቁ
ଶ
. 

Mặt khác: 
ோ

= భ


= ଵ
ଷ
 ⇒ భ


= ଵ

ଷ
ቀ
ோ
ቁ
ଶ

= ଵ
ଶ
⇔ ଵܸ = 

ଶ
. 

h1

h
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Thể tích phần rượu đã uống: ଶܸ = ܸ − ଵܸ = ଶ
ଶ
ܸ. 

Câu 41. Số nghiệm nguyên không âm của bất phương trình √15. 2௫ାଵ + 1 ≥ |2௫ − 1| + 2௫ାଵ là 
 A. 3. B. 1. C. 0. D. 2. 

Lời giải 
Chọn A 
Đặt ݐ = 2௫ , ݐ > 0. 
Bất phương trình trở thành: √30ݐ + 1 ≥ ݐ| − 1| +  .(1) ݐ2
TH1: Xét ݐ ≥ 1. 
Khi đó ta có bất phương trình (1) tương đương: √30ݐ + 1 ≥ ݐ3 − 1 (2). 
Với ݐ ≥ 1 ⇒ ݐ3 − 1 > 0 nên bất phương trình (2) tương đương với: 30ݐ + 1 ≥ ݐ3) − 1)ଶ ⇔
ଶݐ9 − ݐ36 ≤ 0 ⇔ 0 ≤ ݐ ≤ 4, do ݐ ≥ 1 nên 1 ≤ ݐ ≤ 4 (ܽ). 
TH2: Xét 0 < ݐ < 1. 
Khi đó ta có bất phương trình (1) tương đương: √30ݐ + 1 ≥ ݐ + 1 (3). 
Với 0 < ݐ < 1 ⇒ ݐ + 1 > 0 nên bất phương trình (3) tương đương với: 30ݐ + 1 ≥ ݐ) + 1)ଶ ⇔
ଶݐ − ݐ28 ≤ 0 ⇔ 0 ≤ ݐ ≤ 28, do 0 < ݐ < 1 nên 0 < ݐ < 1 (ܾ). 
Từ (ܽ) và (ܾ) ta có nghiệm của (1) là: 0 < ݐ ≤ 4. 
Suy ra 0 < 2௫ ≤ 4 ⇔ ݔ ≤ 2. 
Suy ra các nghiệm nguyên không âm của bất phương trình là ݔ ∈ {0; 1; 2}. 
Vậy có 3 nghiệm thỏa mãn yêu cầu bài toán. 

Câu 42. Chướng ngại vật “tường cong” trong một sân thi đấu X-Game là một khối bê tông có chiều cao từ 
mặt đất lên là 3 m. Giao của mặt tường cong và mặt đất là đoạn thẳng ܤܣ = 2 m. Thiết diện của 
khối tường cong cắt bởi mặt phẳng vuông góc với ܤܣ tại ܣ là một hình tam giác vuông cong ܧܥܣ 
với ܥܣ = 4 m, ܧܥ = 3 m và cạnh cong ܧܣ nằm trên một đường Parabol có trục đối xứng vuông 
góc với mặt đất. Tại vị trí ܯ là trung điểm của ܥܣ thì tường cong có độ cao 1 m 

 
Tính thể tích bê tông cần sử dụng để tạo nên khối tường cong đó. 
 A. 9,5 m3. B. 10,5 m3. C. 9,3 m3. D. 10 m3. 

Lời giải 
Chọn C 
Gắn hệ trục tọa độ ݕܥݔ như hình vẽ. Gọi ܰ là giao điểm của đường cong ܧܣ và đường thẳng đi qua 
 .ܥܧ song song với ܯ
Giả sử cạnh cong ܧܣ có phương trình ݕ = ଶݔܽ + ݔܾ + ܿ. 
Cạnh ܧܣ đi qua điểm các điểm 4−)ܣ; ;0)ܧ ,(0 3), ܰ(−2; 1) nên ta có hệ phương trình: 

൝
16ܽ − 4ܾ + ܿ = 0
ܿ = 3
4ܽ − 2ܾ + ܿ = 1

⇔ ൞
ܽ = ଵ

଼

ܾ = ହ
ସ

ܿ = 3

 ⇒ :ܥܣ ݕ = ଵ
଼
ଶݔ + ହ

ସ
ݔ + 3. 

Ta có ܵா = ∫ ቀଵ
଼
ଶݔ + ହ

ସ
ݔ + 3ቁ

ିସ dݔ = ቀ ଵ
ଶସ
ଷݔ + ହ

଼
ଶݔ + ቁቚݔ3

ିସ


= ଵସ

ଷ
. 
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ܸ = ܵா . ℎ = ଵସ
ଷ

. 2 = ଶ଼
ଷ
≈ 9,3. 

Câu 43. Tìm điều kiện của m để hàm số ݕ = (ାଵ)௫ାଶାଶ
௫ା

 nghịch biến trên khoảng (−1; +∞). 
 A. −1 < ݉ < 2. B. 1 ≤ ݉ < 2. 
 C. ݉ < 1 hoặc ݉ > 2 . D. ݉ ≥ 1. 

Lời giải 
Chọn B 
Tập xác định: ܦ = ℝ\{−݉}  
Ta có: ݕ′ = మିିଶ

(௫ି)మ
  

Điều kiện để hàm số nghịch biến trên (−1; +∞) ⇔ ′ݕ > ݔ∀ 0 ∈ (−1; +∞)  

⇔ ൜݉
ଶ −݉ − 2 < 0

−݉ ≤ −1
⇔ ቄ−1 < ݉ < 2

݉ ≥ 1 ⇔ 1 ≤ ݉ < 2. 

Câu 44. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có đáy là tam giác đều cạnh bằng ܽ, cạnh bên ܵܣ vuông góc với mặt phẳng 
bằng √ଷ ܥܤܵ Diện tích tam giác .(ܥܤܣ)

మ

ଶ
 (tham khảo hình vẽ). 

 
Thể tích khối chóp ܵ.ܥܤܣ bằng 

 A. 
య√ଷ
ଽ

 B. 
మ√ଷ
ଵଶ

 C. 
య√ଷ


 D. 
య√ଷ
଼

 
Lời giải 

Chọn D 
Gọi ܫ là trung điểm của ܥܤ ta có ܫܣ ⊥ ܣܵ mà ܥܤ ⊥ ܥܤ ⇒ ܫܵ ⊥  ܥܤ
Goi ߮ = ൫(ܵܥܤ), ൯(ܥܤܣ) ⇒ ߮ = (ܫܣ,ܫܵ) = ܵܫܣ  

Ta có ܵ = ܵௌ . cos߮ ⇒ cos߮ = ௌಲಳ
ௌೄಳ

= మ√ଷ
ସ

. ଶ
మ√ଷ

= ଵ
ଶ
⇒ ߮ = 60°. 

Vậy ܵܣ = .ܫܣ tan߮ = √ଷ
ଶ

.√3 = ଷ
ଶ

. 

Suy ra ௌܸ. = ଵ
ଷ

. 
మ√ଷ
ସ

. ଷ
ଶ

= య√ଷ
଼

. 
Câu 45. Một hộp đựng Chocolate bằng kim loại có hình dạng lúc mở nắp như hình vẽ dưới đây. Một phần 

tư thể tích phía trên của hộp được rải một lớp bơ sữa ngọt, phần còn lại phía dưới chứa đầy 
chocolate nguyên chất. Với kích thước như hình vẽ, gọi ݔ =   là giá trị làm cho hộp kim loại cóݔ
thể tích lớn nhất, khi đó thể tích chocolate nguyên chất có giá trị ܸ bằng 

I

A C

B

S
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 A. ܸ = 16 (đvtt). B. ܸ = 48 (đvtt). C. ܸ = 64 (đvtt). D. ܸ = ସ

ଷ
 (đvtt). 

Lời giải 
Chọn B 
Thể tích của khối hộp kim loại là ܸ = 6)ݔ − −12)(ݔ (ݔ2 = 6)ݔ2 − −6)(ݔ (ݔ ≤

ቀଶ௫ାି௫ାି௫
ଷ

ቁ
ଷ

= ݔ∀ ,64 ∈ (0; 6). 
⇒ maxܸ = 64 đạt được khi 2ݔ = 6 − ݔ ⇔ ݔ = 2. 
Vậy thể tích chocolate nguyên chất là ܸ = ଷ

ସ
ܸ = 48 (đvtt). 

Câu 46. Cho hàm số ݕ = ݕ Hàm số .(ݔ)݂ =  .có đồ thị như hình vẽ bên (ݔ)′݂

 
Gọi S là tập hợp tất cả các giá trị nguyên dương của tham số m để hàm số ݃(ݔ) = ݔ)݂ − ݉) −
ଵ
ଶ

ݔ) − ݉− 1)ଶ + 2020 đồng biến trên khoảng (5; 6). Tổng tất cả các phần tử của S bằng 
 A. 20. B. 14. C. 6. D. 11. 

Lời giải 
Chọn B 

 
Ta có ݃′(ݔ) = ݔ)′݂ −݉) − ݔ) − ݉) + 1. 
Hàm số đồng biến trên (5; 6) ⇔ (ݔ)′݃ = ݔ)′݂ − ݉) − ݔ) − ݉) + 1 ≥ ݔ∀,0 ∈ (5; 6) 
⇔ ݔ)′݂ − ݉) ≥ ݔ) −݉) − ݔ∀,1 ∈ (5; 6) (1) 
Đặt ݑ = ݔ − ݉, khi đó ݂′(ݑ) ≥ ݑ − 1 ⇔ ቂ−1 ≤ ݑ ≤ 1

3 ≤ ݑ ⇔ ቂ−1 + ݉ ≤ ݔ ≤ 1 + ݉
3 + ݉ ≤ ݔ  (2) 
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Kết hợp (1) và (2) ta có: ቂ−1 + ݉ ≤ 5 < 6 ≤ 1 + ݉
3 + ݉ ≤ 5 ⇔ ቂ5 ≤ ݉ ≤ 6

݉ ≤ 2.  
Do m nguyên dương nên ݉ ∈ {1; 2; 5; 6} ⇒ ܵ = 14. 

Câu 47. Cho hai số phức ݖ, ݖ| thỏa mãn ′ݖ + 5| = 5 và |ݖ′ + 1 − 3݅| = ′ݖ| − 3 − 6݅|. Tìm giá trị nhỏ nhất 
của |ݖ −  .|′ݖ

 A. 3√10. B. ହ
ଶ
. C. ହ

ସ
. D. √10. 

Lời giải 
Chọn B 

 
Gọi ݔ)ܯ; ݖ là điểm biểu diễn của số phức (ݕ = ݔ + ݖ là điểm biểu diễn của số phức (′ݕ;′ݔ)ܰ ,݅ݕ =
′ݔ +  .݅′ݕ

Ta có |ݖ + 5| = 5 ⇔ ݔ| + 5 + |݅ݕ = 5 ⇔ ݔ) + 5)ଶ + ଶݕ = 5ଶ. 

Vậy ܯ thuộc đường tròn (ܥ): (ݔ + 5)ଶ + ଶݕ = 5ଶ  
′ݖ| + 1 − 3݅| = ′ݖ| − 3− 6݅| ⇔ +′ݔ)| 1) + ′ݕ) − 3)݅| = ′ݔ)| − 3) + ′ݕ) − 6)݅|  

⇔ +′ݔ) 1)ଶ + ′ݕ) − 3)ଶ = ′ݔ) − 3)ଶ + ′ݕ) − 6)ଶ ⇔ +′ݔ8 ′ݕ6 = 35  
Vậy ܰ thuộc đường thẳng Δ: ݔ8 + ݕ6 = 35  

Dễ thấy đường thẳng Δ không cắt (ܥ) và |ݖ − |′ݖ =   ܰܯ

Áp dụng bất đẳng thức tam giác, cho bộ ba điểm (ܯ,ܫ,ܰ) ta có. 

ܰܯ ≥ ܰܫ| − |ܯܫ = ܰܫ| − ܴ| ≥ ܫ| ܰ − ܴ| = (Δ,ܫ)݀| − ܴ| = ቚ|଼.(ିହ)ା.ିହ|
√଼మାమ

− 5ቚ = ହ
ଶ
  

Dấu bằng đạt tại ܯ ≡ ;ܯ  ܰ = ܰ. 
Câu 48. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho điểm 1)ܯ; 1; 2). Mặt phẳng (ܲ) qua ܯ cắt các tia ܱݖܱ ,ݕܱ ,ݔ lần 

lượt tại ܥ ,ܤ ,ܣ sao cho thể tích tứ diện ܱܥܤܣ nhỏ nhất. Gọi ሬ݊⃗ = (1;ܽ; ܾ) là một véc tơ pháp tuyến 
của (ܲ). Tính ܵ = ܽଷ − 2ܾ. 

 A. ܵ = − ଵହ
଼

. B. ܵ = 0. C. ܵ = −3. D. ܵ = 6. 
Lời giải 

Chọn B 
Mặt phẳng (ܲ) cắt các tia ܱݖܱ ,ݕܱ ,ݔ lần lượt tại ܥ ,ܤ ,ܣ nên ܣ(ܽ; 0; ;ܾ;0)ܤ ,(0 ;0)ܥ ,(0 0; ܿ) 
(ܽ, ܾ, ܿ > 0). 
Phương trình mặt phẳng (ܲ): ௫


+ ௬


+ ௭


= 1. 

+ Mặt phẳng (ܲ) qua ܯ nên ଵ


+ ଵ


+ ଶ


= 1. 



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 20    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

Ta có 1 = ଵ


+ ଵ


+ ଶ

≥ 3ට ଶ


య ⇔ ܾܽܿ ≥ 54 

+ Thể tích khối tứ diện ܱܥܤܣ: ܸ = ଵ

ܾܽܿ ≥ 9. 

Thể tích khối tứ diện ܱܥܤܣ nhỏ nhất khi ଵ


= ଵ


= ଶ


= ଵ
ଷ
 suy ra ܽ = 3, ܾ = 3, ܿ = 6. 

Phương trình mặt phẳng (ܲ): ௫
ଷ

+ ௬
ଷ

+ ௭


= 1 hay ݔ + ݕ + ଵ
ଶ
ݖ − 3 = 0 ⇒ ܽ = 1, ܾ = ଵ

ଶ
. 

Vậy ܵ = 0. 
Câu 49. Cho các số thực ݔ, thỏa mãn logଶ ݕ ቀ

ଶି௫
ଶା௫

ቁ − logଶݕ = ݔ2 + ݕ2 + ݕݔ − 5. Hỏi giá trị nhỏ nhất của 
ܲ = ଶݔ + ଶݕ +  ?là bao nhiêu ݕݔ

 A. 24− 16√2. B. 36 − 24√2. C. 30− 20√2. D. 33 − 22√2. 
Lời giải 

Chọn B 
Điều kiện ݔ ∈ (−2; ݕ,(2 > 0. 
Ta có logଶ ቀ

ଶି௫
ଶା௫

ቁ − logଶݕ = ݔ2 + ݕ2 + ݕݔ − 5 ⇔ logଶ(4− (ݔ2 + (4− (ݔ2 = logଶ(2ݕ + (ݕݔ +
ݕ2) +  .(∗) (ݕݔ
Xét hàm số ݂(ݐ) = logଶݐ + ݐ ⇒ (ݐ)′݂ = ଵ

௧୪୬ଶ
+ 1 > ݐ∀,0 > 0. 

Suy ra (∗) ⇔ ݂(4 − (ݔ2 = ݕ2)݂ +   (ݕݔ
⇔ 4 − ݔ2 = ݕ2 + ݕݔ ⇔ 4 = ݔ2 + ݕ2 +  .ݕݔ

Ta có (ݔ + ଶ(ݕ ≥ ݕݔ4 = 16 − ݔ)8 + ,ݔ suy ra điều kiện tồn tại (ݕ ݔlà ቈ ݕ + ݕ ≥ −4 + 4√2
ݔ + ݕ ≤ −4 − (ܮ) 2√4

. 

ܲ = ݔ) + ଶ(ݕ − ݕݔ = ݔ) + ଶ(ݕ + ݔ)2 + −(ݕ 4 =
௧ୀ௫ା௬

ଶݐ + ݐ2 − 4 = ℎ(ݐ). 

 
Vậy ܲmin = 36− 24√2 ⇔ ݔ = ݕ = −2 + 2√2. 
Cách 2. 
(∗) ⇔ ݕݔ + ݔ2 + ݕ2 = 4 ⇔ ݔ) + ݕ)(2 + 2) = 8. 
Ta có ݔ + 2 > ݕ,0 + 2 > ݔ ;0 + 2 + ݕ + 2 ≥ 2ඥ(ݔ + ݕ)(2 + 2) = 4√2 ⇒ ݔ + ݕ ≥ 4√2− 4. 
Xét ܲ = ଶݔ + ଶݕ + ܲ ;ݕݔ + ݕݔ + ݔ2 + ݕ2 + 1 = ଶݔ + ଶݕ + 1 + ݕݔ2 + ݔ2 + ݕ2 = ݔ) + ݕ + 1)ଶ. 
⇒ ܲ ≥ ൫4√2 − 3൯

ଶ
− 5 = 36 − 24√2  

Vậy Min ܲ = 36 − 24√2 khi ൜ݔ + ݕ = 4√2− 4
ݔ = ݕ ⇔ ݔ = ݕ = 2√2− 2  

Câu 50. Cho đồ thị hàm số ݂′(ݔ) như hình vẽ. Diện tích 2 hình tạo bởi ݂′(ݔ) và trục hoành là ଽ
଼

, ହ
ସ

,݂(1) =

3. Tính giá trị của tích phân ∫ ସݔ݀(ݔ)݂(ݔ)′݂
ିଵ   
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 A. ଵହ

ଶଽ
. B. ଷ


. C. ଵଶ

ହ
. D. − ଶଽ

ଵଶ଼
. 

Lời giải 
Chọn D 
Phân tích: Một bài khá dễ thở. 

Ta đặt ∫ ସݔ݀(ݔ)݂(ݔ)′݂
ିଵ = ∫ ସ(ݔ)݂݀(ݔ)݂

ିଵ = (௫)మ

ଶ
ቚ
ିଵ

ସ
= (ସ)మି(ିଵ)మ

ଶ
 (1)  

Từ đồ thị suy ra ቐ
∫ ݔ݀(ݔ)′݂ = ଽ

଼
ଵ
ିଵ

∫ ݔ݀(ݔ)′݂ = − ହ
ସ

ସ
ଵ

⇒ ቐ
݂(1)− ݂(−1) = ଽ

଼

݂(4)− ݂(1) = − ହ
ସ

⇒ ቐ
݂(−1) = ଵହ

଼

݂(4) = 
ସ

  

Thay vào (1) ta được (ସ)మି(ିଵ)మ

ଶ
= − ଶଽ

ଵଶ଼
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
029 

 
Câu 1. Tìm tập nghiệm ܵ của phương trình logଷ(2ݔ + 1) − logଷ(ݔ − 1) = 1. 
 A. ܵ = {4}. B. ܵ = {3}. C. ܵ = {−2}. D. ܵ = {1}. 
Câu 2. Khi tính tích phân ܫ = ∫ ଶݔ√ݔ2 − 1dݔଶ

ଵ  bằng cách đặt ݑ = ଶݔ − 1 ta được tích phân nào bên dưới? 
 A. ܫ = ∫ ݑ݀ݑ√

ଶ
ଵ . B. ܫ = ∫ ݑ݀ݑ√

ଷ
 . C. ܫ = 2∫ ݑ݀ݑ√

ଷ
 . D. ܫ = ଵ

ଶ∫ ݑ݀ݑ√
ଷ
 . 

Câu 3. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ + 1 với mọi ݔ ∈ ℝ. Hàm số đã cho nghịch biến trên 
khoảng nào dưới đây? 

 A. (−∞;−1). B. (−∞; 1). C. (−1; +∞). D. (1; +∞). 
Câu 4. Cho ∫ ଶ ݔd(ݔ)݂

 = 4 và ∫ ଶ ݔd(ݔ)݃
 = 3 thì ∫ −(ݔ)3݂] ଶݔd[(ݔ)2݃

  bằng 
 A. 17. B. 8. C. 6. D. −1. 
Câu 5. Công thức tính thể tích của khối chóp có diện tích đáy ܤ và chiều cao ℎ là 

 
 A. ܸ = ଵ

ଶ
ܸ .ℎ. Bܤ = ଵ

ଷ
ܸ .ℎ. Cܤ = ସ

ଷ
ܸ .ℎ. Dܤ =  .ℎܤ

Câu 6. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ):ݔ − ݕ2 + ݖ − 5 = 0. Điểm nào dưới 
đây thuộc (ܲ)? 

 A. ܲ(0; 0− 5). B. ܳ(2;−1; 5). C. 1)ܯ; 1; 6). D. ܰ(−5; 0; 0). 
Câu 7. Cho khối cầu có diện tích ܵ =  Bán kính của khối cầu là .ߨ64
 A. ܴ = 4. B. ܴ = 2√6. C. ܴ = 8. D. ܴ = 16. 
Câu 8. Cho hàm số ݕ =  :liên tục trên ℝ và có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂

 
Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 

 A. Hàm số có hai điểm cực trị. 
 B. Hàm số đạt giá trị lớn nhất bằng 2 và giá trị nhỏ nhất bằng −3. 
 C. Đồ thị hàm số có đúng một đường tiệm cận. 
 D. Hàm số nghịch biến trên các khoảng (−∞;−1), (2; +∞). 

HB

h
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Câu 9. Nghiệm của phương trình 10ଶ௫ିସ = 100 là 
 A. ݔ = 3. B. ݔ = −1. C. ݔ = 1. D. ݔ = −3.  
Câu 10. Tìm môđun của số phức ݖ biết ݖ = 4 + 3݅. 
 A. 5. B. 25. C. 7. D. √7. 
Câu 11. Cho hàm số ݕ = ௫ିଵ

௫ିଶ
. Chọn khẳng định đúng trong các khẳng định sau; 

 A. Hàm số nghịch biến trên các khoảng mà hàm số xác định. 
 B. Hàm số đồng biến trên khoảng (2; +∞). 
 C. Hàm số nghịch biến trên khoảng (−∞; 2) ∪ (2; +∞). 
 D. Hàm số nghịch biến trên tập ℝ\{2}. 
Câu 12. Hàm số ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1 có bao nhiêu điểm cực trị? 
 A. 1. B. 0. C. 3. D. 2. 
Câu 13. Cho ݖଵ, ݖଶ là hai nghiệm phức của phương trình 2ݖଶ + 1 = 0 (trong đó số phức ݖଵ có phần ảo âm). 

Tính ݖଵ +  .ଶݖ3

 A. ݖଵ + ଶݖ3 = −√2. ݅. B. ݖଵ + ଶݖ3 = √2. C. ݖଵ + ଶݖ3 = √2. ݅. D. ݖଵ + ଶݖ3 = −√2. 
Câu 14. Nguyên hàm ∫ߨଷdݔ bằng 
 A. ߨଷݔ + B. గ .ܥ

య

ଷ
+ C. గ .ܥ

ర

ସ
+ D. ௫ .ܥ

ర

గ
+  .ܥ

Câu 15. Cho dãy số (ݑ) với ݑ = ݊ଶ + ݊ + 1 với ݊ ∈ ℕ∗. Số 21 là số hạng thứ bao nhiêu của dãy số đã 
cho? 

 A. 3. B. 6. C. 4. D. 5. 
Câu 16. Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào đúng? 
 A. Đồ thị hàm số ݕ = ܽ௫ nằm bên trái trục tung. 
 B. Đồ thị hàm số ݕ = logݔ nằm bên trái trục tung. 
 C. Đồ thị hàm số ݕ = ܽ௫ nằm bên phải trục tung. 
 D. Đồ thị hàm số ݕ = logݔ nằm bên phải trục tung. 
Câu 17. Tìm đạo hàm của hàm số ݕ = ݔ) − 1) trên khoảng (1 ; +∞). 
 A. ݕ′ = (݁ − ݔ)(1 − 1). B. ݕ′ = ݔ)݁ − 1)ାଵ. 
 C. ݕ′ = ݔ) − 1). D. ݕ′ = ݔ)݁ − 1)ିଵ. 

Câu 18. Tính tích phân I = ∫ ୢ୶
ୱ୧୬మ௫

ഏ
మ
ഏ
ర

 bằng 

 A. 1. B. 3. C. 4. D. 2. 
Câu 19. Số các chỉnh hợp chập ݇ của một tập hợp gồm ݊ phần tử (với ݇,݊ ∈ ℕ∗,݇ ≤ ݊). 
 A. !(ି)!

!
. B. !

(ି)!
. C. ܥ݇!. D. ܥ(݊ − ݇)!. 

Câu 20. Tìm phần ảo của số phức ݖ, biết ݖ = (ଵା)ଷ
ଵି

. 
 A. −3. B. 0. C. −1. D. 3. 
Câu 21. Đồ thị hàm số nào dưới đây là đường cong trong hình bên? 

 
 A. ݕ = ௫

௫ାଵ
. B. ݕ = ௫ାଵ

௫ିଵ
. C. ݕ = ௫ିଵ

௫ାଵ
. D. ݕ = ௫

௫ିଵ
. 
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Câu 22. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ cho ba điểm 0)ܣ; ;5−)ܤ,(1−;2 4; ;1−)ܥ,(2 0; 5). Tọa độ 
trọng tâm tam giác ܥܤܣ là 

 A. (−2; 2; 2). B. (−6; 6; 6). C. (−3; 3; 3). D. (−1; 1; 1). 

Câu 23. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀ đi qua điểm 4−;2)ܣ; 1) và có một vectơ chỉ phương 
ሬ⃗ݑ = (−3; 2; 3). Phương trình của ݀ là: 

 A. ௫ିଶ
ିଷ

= ௬ାସ
ଶ

= ௭ିଵ
ିଷ

. B. ௫ାଷ
ଶ

= ௬ିଶ
ିସ

= ௭ିଷ
ଵ

. 

 C. ௫ିଶ
ିଷ

= ௬ାସ
ଶ

= ௭ିଵ
ଷ

. D. ௫ିଶ
ଷ

= ௬ାସ
ଶ

= ௭ିଵ
ିଷ

. 
Câu 24. Cho hàm số ݕ =  có bảng biến thiên (ݔ)݂

 
Số nghiệm thực của phương trình ݂(ݔ)− 3 = 0 là 

 A. 2. B. 4. C. 1. D. 3. 
Câu 25. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt cầu có phương trình (ݔ − 1)ଶ + ݕ) + 3)ଶ + ଶݖ =

9. Tìm tọa độ tâm ܫ và bán kính ܴ của mặt cầu đó. 
 A. 3−;1)ܫ; 0);ܴ = 3. B. 1−)ܫ; 3; 0);ܴ = 9. 
 C. 1−)ܫ; 3; 0);ܴ = 3. D. 3−;1)ܫ; 0);ܴ = 9. 
Câu 26. Gọi ݈, ℎ, ݎ lần lượt là độ dài đường sinh, chiều cao và bán kính mặt đáy của hình nón. Diện tích 

xung quanh ܵ௫  của hình nón là 
 A. ܵ௫ = ℎ. B. ܵ௫ݎߨ = C. ܵ௫ .݈ݎߨ2 = D. ܵ௫ .݈ݎߨ = ଵ

ଷ
 .ଶℎݎߨ

Câu 27. Diện tích toàn phần của hình lập phương cạnh 3ܽ là: 
 A. 72ܽଶ. B. 54ܽଶ. C. 36ܽଶ. D. 9ܽଶ. 
Câu 28. Đặt logହ3 = ܽ. Tính log భ

మఱ
81 theo ܽ. 

 A. 2ܽ. B. −ܽ. C. −2ܽ. D. ܽ. 
Câu 29. Khi gieo một con xúc sắc, xác suất xuất hiện mặt 2 chấm và 5 chấm lần lượt là 0,35 và 0,25 (do 

con xúc sắc không cân đối). Xác suất xuất hiện mặt 2 chấm hoặc 5 chấm là 
 A. 0,9125. B. 0,6. C. 0,0857. D. 0,4875. 
Câu 30. Cho số phức ݖ = (3 − 2݅)(1 + ݅)ଶ.Môđun của ݓ = ݖ݅ +  là ݖ
 A. 1. B. √2. C. 8. D. 2√2. 
Câu 31. Trong không gian Oxݖݕ, cho điểm (2−;5−;2)ܫ và mặt phẳng (ܲ): ݔ2 + ݕ + ݖ2 − 1 = 0. Phương 

trình mặt cầu có tâm ܫ và tiếp xúc với mặt phẳng (ܲ) là: 
 A. (ݔ + 2)ଶ + ݕ) − 5)ଶ + (z − 2)ଶ = 4. B. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) + 5)ଶ + (z + 2)ଶ = 2  
 C. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) + 5)ଶ + (z + 2)ଶ = 16. D. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) + 5)ଶ + (z + 2)ଶ = 4. 
Câu 32. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = .ݔ sin2ݔ là 
 A. ିଵ

ଶ
cos2ݔ + ଵ

ସ
sin2ݔ + B. ௫ .ܥ

ଶ
cos2ݔ + ଵ

ସ
sin2ݔ. 

 C. ିଵ
ଶ

cos2ݔ + ଵ
ସ

sin2ݔ. D. ି௫
ଶ

cos2ݔ + ଵ
ସ

sin2ݔ +   ܥ
Câu 33. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có ܵܣ vuông góc với mặt phẳng (ܥܤܣ), ܵܣ = 1 và đáy ܥܤܣ là tam giác 

đều với độ dài cạnh bằng 2. Tính góc giữa mặt phẳng (ܵܥܤ) và mặt phẳng (ܥܤܣ). 
 A. 45. B. 30. C. 90. D. 60. 
Câu 34. Trong không gian ܱݖݕݔ, biết mặt phẳng ܽݔ + ݕܾ + ݖܿ − 13 = 0 đi qua hai điểm 1)ܣ; 2; 3) và 

;2)ܤ 1; 1) và vuông góc với (ܲ): ݔ + ݕ − ݖ3 + 2 = 0. Giá trị của ܽ + ܾ + ܿ bằng 
 A. 9. B. 6. C. 7. D. 8. 
Câu 35. Cho hình lăng trụ đứng ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ có đáy là tam giác vuông cân tại ܤܣ ,ܣ = 2ܽ. Tính khoảng 

cách giữa đường thẳng ܣܣ′ và mặt bên (ܤ′ܥܥܤ′). 
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 A. √ଶ
ଶ

. B. ܽ. C. 2ܽ√2. D. ܽ√2. 

Câu 36. Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đường thẳng ݕ = ଵ
ଷ
ݔ + 1 và đường cong ݕ = ݔ√ + 1. 

 A. ଵ
ସ
. B. ଵ


. C. ଽ

ଶ
. D. ଵସ

ଷ
. 

Câu 37. Một người gửi 100 triệu đồng vào ngân hàng với kì hạn 3 tháng (1 quý), lãi suất 6% một quý theo 
hình thức lãi kép. Sau đúng 6 tháng, người đó lại gửi thêm 100 triệu đồng với hình thức và lãi suất 
như trên. Hỏi sau 1 năm tính từ lần gửi đầu tiên người đó nhận được số tiền gần với kết quả nào 
nhất? 

 A. 236,6 triệu đồng. B. 238,6 triệu đồng. 
 C. 224,7 triệu đồng. D. 243,5 triệu đồng. 
Câu 38. Cho hàm số ݕ =  :liên tục trên ℝ và có bảng xét dấu đạo hàm như sau (ݔ)݂

 
Giá trị nhỏ nhất của hàm số đã cho trên đoạn [−1; 1] là: 

 A. ݂(1). B. ݂(−1). C. ݂(0). D. Không tồn tại. 
Câu 39. Có một cốc thủy tinh hình trụ, bán kính trong lòng đáy cốc là 6 cm, chiều cao trong lòng cốc là 

10 cm đang đựng một lượng nước. Tính thể tích lượng nước trong cốc, biết khi nghiêng cốc nước 
vừa lúc khi nước chạm miệng cốc thì ở đáy mực nước trùng với đường kính đáy. 

 
 A. 120ߨ cmଷ. B. 240ߨ cmଷ. C. 120 cmଷ. D. 240 cmଷ. 
Câu 40. Người ta cần xây một hồ chứa nước với dạng khối hộp chữ nhật không nắp có thể tích bằng ହ

ଷ
mଷ. 

Đáy hồ là hình chữ nhật có chiều dài gấp đôi chiều rộng. Giá thuê nhân công để xây hồ là 500.000 
đồng/m2. Hãy xác định kích thước của hồ nước sao cho chi phí thuê nhân công thấp nhất và chi phí 
đó là 

 A. 77 triệu đồng. B. 74 triệu đồng. C. 75 triệu đồng. D. 76 triệu đồng. 
Câu 41. Tập nghiệm của bất phương trình (2௫ − 2)ଶ < (2௫ + 2)൫1 − √2௫ − 1൯

ଶ
 là 

 A. ܵ = [1; +∞). B. ܵ = [0; 1). C. ܵ = [−3; +∞). D. ܵ = (−∞; 0). 
Câu 42. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ để hàm số ݕ = ௫ାଵ

௫ାଷ
 nghịch biến trên khoảng (6; +∞)? 

 A. 0. B. 6. C. 3. D. Vô số. 
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Câu 43. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình thang cânܦܣ = ܤܣ2 = ܥܤ2 = ܦܥ2 = 2ܽ. Hai mặt 
phẳng (ܵܤܣ) và (ܵܦܣ) cùng vuông góc với mặt phẳng (ܦܥܤܣ). Gọi ܯ, ܰ lần lượt là trung điểm 
của ܵܤ và ܦܥ. Tính cosin của góc giữa ܰܯ và (ܵܥܣ), biết thể tích khối chóp ܵ.ܦܥܤܣ bằng 

య√ଷ
ସ

. 

 A. ଷ√ଷଵ
ଶ

. B. √ହ
ଵ

. C. ଷ√ହ
ଵ

. D. √ଷଵ
ଶ

. 
Câu 44. Cho số phức ݖ thỏa mãn |ݖ + 3| = 5 và |ݖ − 2݅| = ݖ| − 2 − 2݅|. Tính |ݖ|  
 A. |ݖ| = 10. B. |ݖ| = 17. C. |ݖ| = √17. D. |ݖ| = √10. 
Câu 45. Hai chiếc ly đựng chất lỏng giống hệt nhau, mỗi chiếc có phần chứa chất lỏng là một khối nón có 

chiều cao 2 dm (mô tả như hình vẽ). Ban đầu chiếc ly thứ nhất chứa đầy chất lỏng, chiếc ly thứ hai 
để rỗng. Người ta chuyển chất lỏng từ ly thứ nhất sang ly thứ hai sao cho độ cao của cột chất lỏng 
trong ly thứ nhất còn 1dm. Tính chiều cao h của cột chất lỏng trong ly thứ hai sau khi chuyển (độ 
cao của cột chất lỏng tính từ đỉnh của khối nón đến mặt chất lỏng - lượng chất lỏng coi như không 
hao hụt khi chuyển. Tính gần đúng h với sai số không quá 0,01dm). 

 
 A. ℎ ≈ 1,41 dm. B. ℎ ≈ 1,73 dm. C. ℎ ≈ 1,89 dm. D. ℎ ≈ 1,91 dm. 
Câu 46. Cho hàm số ݕ = ݕ nằm phía trên trục hoành. Hàm số (ܥ) có đồ thị (ݔ)݂ =  thỏa mãn các điều (ݔ)݂

kiện ൫݂′(ݔ)൯ଶ + (ݔ)݂.(ݔ)′′݂ + 4 = 0 ,݂(0) = 0,݂ ቀଵ
ଶ
ቁ = √3. Tính diện tích ܵ là hình phẳng giới 

hạn bởi (ܥ) và trục hoành. 
 A. 2ߨ. B. ߨ. C. గ

ସ
. D. గ

ଶ
. 

Câu 47. Cho các số phức ݓ,ݖ thỏa mãn |ݓ + ݅| = ଷ√ହ
ହ

 và ହ௪
௭ିସ

= 2 + ݅. Giá trị lớn nhất của biểu thức ܲ =
ݖ| − 1 − 2݅| + ݖ| − 5 − 2݅| bằng 

 A. √52 + √55. B. 2√53. C. ଶଽ
ଶ

. D. 3 + √134. 
Câu 48. Cho các số thực dương ݕ ,ݔ thỏa mãn log(௫ା௬)(ݔଶ + (ଶݕ ≤ 1. Giá trị lớn nhất của biểu thức ܣ =

ݔ)48 + ଷ(ݕ − ݔ)156 + ଶ(ݕ + ݔ)133 + (ݕ + 4 là 
 A. 29. B. ଵଷଽ

ଷ
. C. 30. D. ହହ

ଷ
. 

Câu 49. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ଶݔ + ݔ2 − ݔ∀,3 ∈ ℝ. Có bao nhiêu giá trị nguyên của 
tham số m thuộc đoạn [−10; 20] để hàm số ݃(ݔ) = ଶݔ)݂ + ݔ3 − ݉) + ݉ଶ + 1 đồng biến trên 
(0; 2)?  

 A. ૡ. B. ૢ. C. . D. ૠ. 
Câu 50. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): ݔ) − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 16 và 

các điểm 1)ܣ; 0; ;1−)ܤ ,(2 2; 2). Gọi (ܲ) là mặt phẳng đi qua hai điểm ܤ,ܣ sao cho thiết diện của 
(ܲ) với mặt cầu (ܵ) có diện tích nhỏ nhất. Khi viết phương trình (ܲ) dưới dạng (ܲ): ݔܽ + ݕܾ +
ݖܿ + 3 = 0 thì giá trị của biểu thức ܽ + ܾ + ܿ bằng 

 A. 0. B. 3. C. −2. D. −3. 
------------- HẾT ------------- 
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BẢNG ĐÁP ÁN 
 

1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
A B A C B C A B A A A C C A C D D A C B B A C A A 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
C B C B D D D B D D B B A D C B C D D D B B C A D 

 
HƯỚNG DẪN GIẢI 

Câu 1. Tìm tập nghiệm ܵ của phương trình logଷ(2ݔ + 1) − logଷ(ݔ − 1) = 1. 
 A. ܵ = {4}. B. ܵ = {3}. C. ܵ = {−2}. D. ܵ = {1}. 

Lời giải 
Chọn A 
Điều kiện: ݔ > 1 
Ta có logଷ(2ݔ + 1)− logଷ(ݔ − 1) = 1 ⇔ logଷ(2ݔ + 1) = logଷ3(ݔ − 1) ⇔ ݔ2 + 1 = ݔ)3 − 1) 
⇔ ݔ = 4. 

Câu 2. Khi tính tích phân ܫ = ∫ ଶݔ√ݔ2 − 1dݔଶ
ଵ  bằng cách đặt ݑ = ଶݔ − 1 ta được tích phân nào bên dưới? 

 A. ܫ = ∫ ݑ݀ݑ√
ଶ
ଵ . B. ܫ = ∫ ݑ݀ݑ√

ଷ
 . C. ܫ = 2∫ ݑ݀ݑ√

ଷ
 . D. ܫ = ଵ

ଶ∫ ݑ݀ݑ√
ଷ
 . 

Lời giải 
Chọn B 
Đặt ݑ = ଶݔ − 1 ⇒ du =  .ݔdݔ2
Đổi cận: ݔ = 1 ⇒ ݑ = ݔ;0 = 2 ⇒ ݑ = 3. 
Từ đó suy ra: ܫ = ∫ ଶݔ√ݔ2 − 1dݔଶ

ଵ = ∫ ݑ݀ݑ√
ଷ
 . 

Câu 3. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ݔ + 1 với mọi ݔ ∈ ℝ. Hàm số đã cho nghịch biến trên 
khoảng nào dưới đây? 

 A. (−∞;−1). B. (−∞; 1). C. (−1; +∞). D. (1; +∞). 
Lời giải 

Ta có: ݂′(ݔ) < 0 ⇔ ݔ + 1 < 0 ⇔ ݔ < −1. 
Hàm số đã cho nghịch biến trên khoảng (−∞;−1) 

Câu 4. Cho ∫ ଶ ݔd(ݔ)݂
 = 4 và ∫ ଶ ݔd(ݔ)݃

 = 3 thì ∫ −(ݔ)3݂] ଶݔd[(ݔ)2݃
  bằng 

 A. 17. B. 8. C. 6. D. −1. 
Lời giải 

Ta có: ∫ −(ݔ)3݂] ଶ ݔd[(ݔ)2݃
 = 3∫ ଶ ݔd(ݔ)݂

 − 2∫ ଶ ݔd(ݔ)݃
 = 3.4 − 2.3 = 6. 

Câu 5. Công thức tính thể tích của khối chóp có diện tích đáy ܤ và chiều cao ℎ là 

 
 A. ܸ = ଵ

ଶ
ܸ .ℎ. Bܤ = ଵ

ଷ
ܸ .ℎ. Cܤ = ସ

ଷ
ܸ .ℎ. Dܤ =  .ℎܤ

Lời giải 

HB

h
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Chọn B 
Công thức tính thể tích của khối chóp có diện tích đáy ܤ và chiều cao ℎ là ܸ = ଵ

ଷ
 .ℎܤ

Câu 6. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ):ݔ − ݕ2 + ݖ − 5 = 0. Điểm nào dưới 
đây thuộc (ܲ)? 

 A. ܲ(0; 0− 5). B. ܳ(2;−1; 5). C. 1)ܯ; 1; 6). D. ܰ(−5; 0; 0). 
 Lời giải 

Chọn C 
Ta có 1 − 2.1 + 6 − 5 = 0 nên 1)ܯ; 1; 6) thuộc mặt phẳng (ܲ). 

Câu 7. Cho khối cầu có diện tích ܵ =  Bán kính của khối cầu là .ߨ64
 A. ܴ = 4. B. ܴ = 2√6. C. ܴ = 8. D. ܴ = 16. 

Lời giải 
Chọn A 
Diện tích của mặt cầu là: ܵ = ଶܴߨ4 = ߨ64 ⇒ ܴଶ = 16 ⇒ ܴ = 4. 

Câu 8. Cho hàm số ݕ =  :liên tục trên ℝ và có bảng biến thiên như sau (ݔ)݂

 
Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 

 A. Hàm số có hai điểm cực trị. 
 B. Hàm số đạt giá trị lớn nhất bằng 2 và giá trị nhỏ nhất bằng −3. 
 C. Đồ thị hàm số có đúng một đường tiệm cận. 
 D. Hàm số nghịch biến trên các khoảng (−∞;−1), (2; +∞). 

Lời giải 
Chọn B 
Dựa vào bảng biến thiên của hàm số ta có lim

௫→ିஶ
(ݔ)݂ = +∞, nên hàm số không có giá trị lớn nhất. 

Câu 9. Nghiệm của phương trình 10ଶ௫ିସ = 100 là 
 A. ݔ = 3. B. ݔ = −1. C. ݔ = 1. D. ݔ = −3.  

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: 10ଶ௫ିସ = 100 ⇔ 10ଶ௫ିସ = 10ଶ ⇔ ݔ2 − 4 = 2 ⇔ ݔ = 3.  

Câu 10. Tìm môđun của số phức ݖ biết ݖ = 4 + 3݅. 
 A. 5. B. 25. C. 7. D. √7. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: ݖ = 4 + 3݅ ⇒ ݖ = 4 − 3݅ ⇒ |ݖ| = ඥ4ଶ + (−3)ଶ = 5. 

Câu 11. Cho hàm số ݕ = ௫ିଵ
௫ିଶ

. Chọn khẳng định đúng trong các khẳng định sau; 
 A. Hàm số nghịch biến trên các khoảng mà hàm số xác định. 
 B. Hàm số đồng biến trên khoảng (2; +∞). 
 C. Hàm số nghịch biến trên khoảng (−∞; 2) ∪ (2; +∞). 
 D. Hàm số nghịch biến trên tập ℝ\{2}. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: ݕ′ = − ଵ

(௫ିଶ)మ
< ݔ∀,0 ∈ (−∞; 2) ∪ (2; +∞) ⇒ hàm số nghịch biến các khoảng mà hàm số 

xác định. 
Câu 12. Hàm số ݕ = ସݔ − ଶݔ2 + 1 có bao nhiêu điểm cực trị? 
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 A. 1. B. 0. C. 3. D. 2. 
Lời giải 

Chọn C 
Tập xác định: ܦ = ℝ. 
Đạo hàm: ݕᇱ = ଷݔ4 −  .ݔ4
ᇱݕ = 0 ⇔ ቂݔ = 0

ݔ = ±1. 
Bảng biến thiên: 

 
Do đó hàm số có 3 điểm cực trị. 

Câu 13. Cho ݖଵ, ݖଶ là hai nghiệm phức của phương trình 2ݖଶ + 1 = 0 (trong đó số phức ݖଵ có phần ảo âm). 
Tính ݖଵ +  .ଶݖ3

 A. ݖଵ + ଶݖ3 = −√2. ݅. B. ݖଵ + ଶݖ3 = √2. C. ݖଵ + ଶݖ3 = √2. ݅. D. ݖଵ + ଶݖ3 = −√2. 
Lời giải 

Chọn C 

Ta có: 2ݖଶ + 1 = 0 ⇔ 
ଵݖ = − √ଶ

ଶ
݅

ଶݖ = √ଶ
ଶ
݅

. Khi đó: ݖଵ + = ଶݖ3 − √ଶ
ଶ
݅ + 3 √ଶ

ଶ
݅ = √2݅. 

Câu 14. Nguyên hàm ∫ߨଷdݔ bằng 
 A. ߨଷݔ + B. గ .ܥ

య

ଷ
+ C. గ .ܥ

ర

ସ
+ D. ௫ .ܥ

ర

గ
+  .ܥ

Lời giải 
Chọn A 
Ta có: ∫ߨଷdݔ = ଷߨ ∫ dݔ = ݔଷߨ +  .ܥ

Câu 15. Cho dãy số (ݑ) với ݑ = ݊ଶ + ݊ + 1 với ݊ ∈ ℕ∗. Số 21 là số hạng thứ bao nhiêu của dãy số đã 
cho? 

 A. 3. B. 6. C. 4. D. 5. 
Lời giải 

Chọn C 

Giả sử ݑ = 21 ⇔ ݊ଶ + ݊ + 1 = 21 ⇔ ቂ݊ = 4
݊ = −5 mà ݊ ∈ ℕ∗ nên ݊ = 4 nên chọn.  

Câu 16. Trong các mệnh đề sau mệnh đề nào đúng? 
 A. Đồ thị hàm số ݕ = ܽ௫ nằm bên trái trục tung. 
 B. Đồ thị hàm số ݕ = logݔ nằm bên trái trục tung. 
 C. Đồ thị hàm số ݕ = ܽ௫ nằm bên phải trục tung. 
 D. Đồ thị hàm số ݕ = logݔ nằm bên phải trục tung. 

Lời giải 
Chọn D 
Hàm số ݕ = logݔ có tập các định (0 ; +∞) nên đồ thị hàm số nằm bên phải trục tung. 

Câu 17. Tìm đạo hàm của hàm số ݕ = ݔ) − 1) trên khoảng (1 ; +∞). 
 A. ݕ′ = (݁ − ݔ)(1 − 1). B. ݕ′ = ݔ)݁ − 1)ାଵ. 
 C. ݕ′ = ݔ) − 1). D. ݕ′ = ݔ)݁ − 1)ିଵ. 

Lời giải 
Chọn D 
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Đạo hàm của hàm số ݕ = ݔ) − 1) là ݕ′ = ݔ)݁ − 1)ିଵ. ݔ) − 1)ᇱ = ݔ)݁ − 1)ିଵ. 

Câu 18. Tính tích phân I = ∫ ୢ୶
ୱ୧୬మ௫

ഏ
మ
ഏ
ర

 bằng 

 A. 1. B. 3. C. 4. D. 2. 
Lời giải 

Chọn A 

Ta có I = ∫ ୢ୶
ୱ୧୬మ௫

ഏ
మ
ഏ
ర

= −cotݔ ቮ ഏ
ర

ഏ
మ

= −cot గ
ଶ

+ cot గ
ସ

= 1. 

Câu 19. Số các chỉnh hợp chập ݇ của một tập hợp gồm ݊ phần tử (với ݇,݊ ∈ ℕ∗,݇ ≤ ݊). 
 A. !(ି)!

!
. B. !

(ି)!
. C. ܥ݇!. D. ܥ(݊ − ݇)!. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có số chỉnh hợp chập ݇ của một tập hợp gồm ݊ phần tử là: ܣ = !

(ି)!
= !.!

! (ି)!
= .ܥ ݇!. 

Câu 20. Tìm phần ảo của số phức ݖ, biết ݖ = (ଵା)ଷ
ଵି

. 
 A. −3. B. 0. C. −1. D. 3. 

Lời giải 
Chọn B 
Ta có: ݖ = (ଵା)ଷ

ଵି
= −3. Vậy phần ảo của số phức ݖ là 0. 

Câu 21. Đồ thị hàm số nào dưới đây là đường cong trong hình bên? 

 
 A. ݕ = ௫

௫ାଵ
. B. ݕ = ௫ାଵ

௫ିଵ
. C. ݕ = ௫ିଵ

௫ାଵ
. D. ݕ = ௫

௫ିଵ
. 

Lời giải 
Chọn B 
Đồ thị hàm số có tiệm cận đứng là ݔ = 1 nên loại Chọn B và D 
Đồ thị hàm số đi qua điểm (−1; 0) nên loại Chọn B 
Vậy Chọn B đúng. 

Câu 22. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ cho ba điểm 0)ܣ; ;5−)ܤ,(1−;2 4; ;1−)ܥ,(2 0; 5). Tọa độ 
trọng tâm tam giác ܥܤܣ là 

 A. (−2; 2; 2). B. (−6; 6; 6). C. (−3; 3; 3). D. (−1; 1; 1). 
Lời giải 

Chọn A 

Ta có tọa độ trọng tâm tam giác ܥܤܣ là 

⎩
⎪
⎨

⎪
ீݔ⎧ = ିହିଵ

ଷ

ீݕ = ଶାସା
ଷ

ீݖ = ିଵାଶାହ
ଷ

⇒ ;2−)ܩ  2;  2). 
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Câu 23. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀ đi qua điểm 4−;2)ܣ; 1) và có một vectơ chỉ phương 
ሬ⃗ݑ = (−3; 2; 3). Phương trình của ݀ là: 

 A. ௫ିଶ
ିଷ

= ௬ାସ
ଶ

= ௭ିଵ
ିଷ

. B. ௫ାଷ
ଶ

= ௬ିଶ
ିସ

= ௭ିଷ
ଵ

. 

 C. ௫ିଶ
ିଷ

= ௬ାସ
ଶ

= ௭ିଵ
ଷ

. D. ௫ିଶ
ଷ

= ௬ାସ
ଶ

= ௭ିଵ
ିଷ

. 
Lời giải 

Chọn C 
Đường thẳng ݀ đi qua điểm 4−;2)ܣ; 1) và có một vectơ chỉ phương ݑሬ⃗ = (−3; 2; 3). Phương trình 
của ݀ là ௫ିଶ

ିଷ
= ௬ାସ

ଶ
= ௭ିଵ

ଷ
. 

Câu 24. Cho hàm số ݕ =  có bảng biến thiên (ݔ)݂

 
Số nghiệm thực của phương trình ݂(ݔ)− 3 = 0 là 

 A. 2. B. 4. C. 1. D. 3. 
Lời giải 

Chọn A 
−(ݔ)݂ 3 = 0 ⇔ (ݔ)݂ = 3. 
Từ bảng biến thiên ta thấy đồ thị hàm số ݕ = ݕ cắt đường thẳng (ݔ)݂ = 3 tại hai điểm phân biệt 
nên phương trình đã cho có 2 nghiệm. 

Câu 25. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt cầu có phương trình (ݔ − 1)ଶ + ݕ) + 3)ଶ + ଶݖ =
9. Tìm tọa độ tâm ܫ và bán kính ܴ của mặt cầu đó. 

 A. 3−;1)ܫ; 0);ܴ = 3. B. 1−)ܫ; 3; 0);ܴ = 9. 
 C. 1−)ܫ; 3; 0);ܴ = 3. D. 3−;1)ܫ; 0);ܴ = 9. 

Lời giải 
Chọn A 
Mặt cầu đã cho có tâm 3−;1)ܫ; 0) và bán kính ܴ = 3. 

Câu 26. Gọi ݈, ℎ, ݎ lần lượt là độ dài đường sinh, chiều cao và bán kính mặt đáy của hình nón. Diện tích 
xung quanh ܵ௫  của hình nón là 

 A. ܵ௫ = ℎ. B. ܵ௫ݎߨ = C. ܵ௫ .݈ݎߨ2 = D. ܵ௫ .݈ݎߨ = ଵ
ଷ
 .ଶℎݎߨ

Lời giải 
Chọn C 

ܵ௫ =  .݈ݎߨ

Câu 27. Diện tích toàn phần của hình lập phương cạnh 3ܽ là: 
 A. 72ܽଶ. B. 54ܽଶ. C. 36ܽଶ. D. 9ܽଶ. 

Lời giải 
Chọn B 
Mỗi mặt của hình lập phương cạnh 3ܽ là hình vuông cạnh 3ܽ nên diện tích mỗi mặt của hình lập 
phương là 9ܽଶ. Mặt khác hình lập phương có 6 mặt nên diện tích toàn phần của nó bằng: ௧ܵ = 
6.9ܽଶ = 54ܽଶ(݀ݐ݀ݒ). 

Câu 28. Đặt logହ3 = ܽ. Tính log భ
మఱ

81 theo ܽ. 

 A. 2ܽ. B. −ܽ. C. −2ܽ. D. ܽ. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có: log భ

మఱ
81 = logହషమ3ସ = −2logହ3 = −2ܽ. 
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Câu 29. Khi gieo một con xúc sắc, xác suất xuất hiện mặt 2 chấm và 5 chấm lần lượt là 0,35 và 0,25 (do 
con xúc sắc không cân đối). Xác suất xuất hiện mặt 2 chấm hoặc 5 chấm là 

 A. 0,9125. B. 0,6. C. 0,0857. D. 0,4875. 
Lời giải 

Chọn B 

Gọi ܣ là biến cố “con súc sắc xuất hiện mặt 2 chấm” ⇒ (ܣ) = 0,35. 
và ܤ là biến cố “con súc sắc xuất hiện mặt 2 chấm” ⇒ (ܤ) = 0,25. 
Biến cố ‘xuất hiện mặt 2 chấm hoặc 5 chấm’ là ܥ = ܣ ∪  .ܤ
Do ܤ,ܣ xung khắc nên ܲ(ܥ) = (ܣ)ܲ + (ܤ)ܲ = 0,35 + 0,25 = 0,6. 
Vậy xác suất cần tìm là ܲ(ܥ) = 0,6. 

Câu 30. Cho số phức ݖ = (3 − 2݅)(1 + ݅)ଶ.Môđun của ݓ = ݖ݅ +  là ݖ
 A. 1. B. √2. C. 8. D. 2√2. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: ݖ = (3 − 2݅)(1 + ݅)ଶ = 4 + 6݅  
Suy ra ݓ = ݖ݅ + ̅ݖ = ݅(4 + 6݅) + (4 − 6݅) = −2 − 2݅  
Vậy |ݓ| = 2√2. 

Câu 31. Trong không gian Oxݖݕ, cho điểm (2−;5−;2)ܫ và mặt phẳng (ܲ): ݔ2 + ݕ + ݖ2 − 1 = 0. Phương 
trình mặt cầu có tâm ܫ và tiếp xúc với mặt phẳng (ܲ) là: 

 A. (ݔ + 2)ଶ + ݕ) − 5)ଶ + (z − 2)ଶ = 4. B. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) + 5)ଶ + (z + 2)ଶ = 2  
 C. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) + 5)ଶ + (z + 2)ଶ = 16. D. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) + 5)ଶ + (z + 2)ଶ = 4. 

Lời giải. 
Chọn D 
Ta có: ݀൫ܫ; (ܲ)൯ = |ଶ.ଶା(ିହ)ାଶ(ିଶ)ିଵ|

√ସାଵାସ
= 

ଷ
= 2. 

Mặt cầu có tâm (2−;5−;2)ܫ và có ܴ = 2 nên (ܵ): ݔ) − 2)ଶ + ݕ) + 5)ଶ + ݖ) + 2)ଶ = 4. 
Câu 32. Họ nguyên hàm của hàm số ݂(ݔ) = .ݔ sin2ݔ là 
 A. ିଵ

ଶ
cos2ݔ + ଵ

ସ
sin2ݔ + B. ௫ .ܥ

ଶ
cos2ݔ + ଵ

ସ
sin2ݔ. 

 C. ିଵ
ଶ

cos2ݔ + ଵ
ସ

sin2ݔ. D. ି௫
ଶ

cos2ݔ + ଵ
ସ

sin2ݔ +   ܥ
Lời giải 

Chọn D 
Đặt ܫ = .ݔ∫ sin2ݔ݀ ݔ  

Đặt: ቄݑ = ݔ
ݒ݀ = sin2ݔ݀ ݔ ⇒ ቊ

ݑ݀ = ݔ݀
ݒ = ∫ sin2ݔ݀ ݔ = − ଵ

ଶ
cos2ܥ) ݔ = 0)  

Theo công thức nguyên hàm từng phần thì ܫ = .ݔ ିଵ
ଶ

cos2ݔ − ିଵ
ଶ ∫ cos2ݔ݀ ݔ = ି௫

ଶ
cos2ݔ +

ଵ
ସ

sin2ݔ  .ܥ+
Câu 33. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có ܵܣ vuông góc với mặt phẳng (ܥܤܣ), ܵܣ = 1 và đáy ܥܤܣ là tam giác 

đều với độ dài cạnh bằng 2. Tính góc giữa mặt phẳng (ܵܥܤ) và mặt phẳng (ܥܤܣ). 
 A. 45. B. 30. C. 90. D. 60. 

Lời giải 
Chọn B 
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Gọi ܯ là trung điểm của ܥܤ. 
Ta có: ܯܣ = 2. √ଷ

ଶ
= √3 và ܯܣ ⊥  .(đều ܥܤܣvì Δ) ܥܤ

ܣܵ ⊥ ܣܵ vì) ܥܤ ⊥ ܯܵ suy ra ,((ܥܤܣ) ⊥  .ܥܤ
Do đó góc giữa mặt phẳng (ܵܥܤ) và mặt phẳng (ܥܤܣ) là góc ܵܣܯ . 
Xét tam giác vuông ܵܣܯ, có tanܵܣܯ = ௌ

ெ
 = ଵ

√ଷ
. 

Vậy góc giữa mặt phẳng (ܵܥܤ) và mặt phẳng (ܥܤܣ) là góc ܵܣܯ = 30. 
Câu 34. Trong không gian ܱݖݕݔ, biết mặt phẳng ܽݔ + ݕܾ + ݖܿ − 13 = 0 đi qua hai điểm 1)ܣ; 2; 3) và 

;2)ܤ 1; 1) và vuông góc với (ܲ): ݔ + ݕ − ݖ3 + 2 = 0. Giá trị của ܽ + ܾ + ܿ bằng 
 A. 9. B. 6. C. 7. D. 8. 

Lời giải 
Chọn D 
Gọi (ߙ):ܽݔ + ݕܾ + ݖܿ − 13 = 0. 
Vì 1)ܣ; 2; 3) ∈ ܽ nên (ߙ) + 2ܾ + 3ܿ − 13 = 0 (1). 
Vì 2)ܤ; 1; 1) ∈ nên 2ܽ (ߙ) + ܾ + ܿ − 13 = 0 (2). 
Vì (ߙ) ⊥ (ܲ) nên ܽ + ܾ − 3ܿ = 0 (3). 

Từ (1), (2), (3) ta có hệ: ൝
ܽ + 2ܾ + 3ܿ − 13 = 0
2ܽ + ܾ + ܿ − 13 = 0
ܽ + ܾ − 3ܿ = 0

⇔ ൝
ܽ = 5
ܾ = 1
ܿ = 2

. Vậy ܽ + ܾ + ܿ = 8. 

Câu 35. Cho hình lăng trụ đứng ܥ′ܤ′ܣ.ܥܤܣ′ có đáy là tam giác vuông cân tại ܤܣ ,ܣ = 2ܽ. Tính khoảng 
cách giữa đường thẳng ܣܣ′ và mặt bên (ܤ′ܥܥܤ′). 

 

 A. √ଶ
ଶ

. B. ܽ. C. 2ܽ√2. D. ܽ√2. 
Lời giải 

Chọn D 
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Vì (ܥ′ܥ′ܤܤ)//′ܣܣ nên ݀൫ܣܣ′; ൯(′ܤ′ܥܥܤ) = ݀൫ܣ;  .൯(′ܤ′ܥܥܤ)
Trong (ܥܤܣ) kẻ ܪܣ ⊥  .ܥܤ là trung điểm của ܪ ,ܥܤ
Mà (ܤ′ܥܥܤ′) ⊥ (′ܤ′ܥܥܤ) ;(ܥܤܣ) ∩ (ܥܤܣ) = ܪܣ nên ܥܤ ⊥  .(′ܤ′ܥܥܤ)
Suy ra ݀൫ܣܣ′; ൯(′ܤ′ܥܥܤ) = ݀൫ܣ; ൯(′ܤ′ܥܥܤ) = ܪܣ = 

ଶ
= ଶ√ଶ

ଶ
= ܽ√2. 

Câu 36. Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi đường thẳng ݕ = ଵ
ଷ
ݔ + 1 và đường cong ݕ = ݔ√ + 1. 

 A. ଵ
ସ
. B. ଵ


. C. ଽ

ଶ
. D. ଵସ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn B 
Xét phương trình hoành độ giao điểm 

ଵ
ଷ
ݔ + 1 = ݔ√ + 1 ⇔ ቐ

ଵ
ଷ
ݔ + 1 ≥ 0

ቀଵ
ଷ
ݔ + 1ቁ

ଶ
= ݔ + 1

⇔ ቂݔ = 0
ݔ = 3. 

Diện tích hình phẳng cần tìm là 
ܵ = ∫ ቚଵ

ଷ
ݔ + 1− ݔ√ + 1ቚdݔଷ

 = ቚ∫ ଵ
ଷ
ݔ + 1 − ݔ√ + 1dݔଷ

 ቚ = ቚିଵ

ቚ = ଵ


. 

Câu 37. Một người gửi 100 triệu đồng vào ngân hàng với kì hạn 3 tháng (1 quý), lãi suất 6% một quý theo 
hình thức lãi kép. Sau đúng 6 tháng, người đó lại gửi thêm 100 triệu đồng với hình thức và lãi suất 
như trên. Hỏi sau 1 năm tính từ lần gửi đầu tiên người đó nhận được số tiền gần với kết quả nào 
nhất? 

 A. 236,6 triệu đồng. B. 238,6 triệu đồng. 
 C. 224,7 triệu đồng. D. 243,5 triệu đồng. 

Lời giải 
Chọn B 
Đặt ݎ = ܣ ,6% = 100  
Sau 6 tháng (2 kỳ), số tiền người đó có được là ܣଵ = 1)ܣ +  .ଶ(ݎ
Sau 1 năm, số tiền người đó có được là ܶ = ଵܣ) + 100)(1 + = ଶ(ݎ 1)ܣ) + ଶ(ݎ + 100)(1 + ଶ(ݎ ≈
238,6. 

Câu 38. Cho hàm số ݕ =  :liên tục trên ℝ và có bảng xét dấu đạo hàm như sau (ݔ)݂

 
Giá trị nhỏ nhất của hàm số đã cho trên đoạn [−1; 1] là: 

 A. ݂(1). B. ݂(−1). C. ݂(0). D. Không tồn tại. 
Lời giải 

Chọn A 
Dựa vào bảng xét dấu của đạo hàm ta có: 
(ݔ)′݂ ≤ ݔ∀ 0 ∈ (−1; ;liên tục trên [−1 (ݔ)݂ ,(1 1]. 
⇒ Hàm số ݕ = ;nghịch biến trên đoạn [−1 (ݔ)݂ 1]. 
⇒ min

[ିଵ;ଵ]
(ݔ)݂ = ݂(1). 
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Câu 39. Có một cốc thủy tinh hình trụ, bán kính trong lòng đáy cốc là 6 cm, chiều cao trong lòng cốc là 
10 cm đang đựng một lượng nước. Tính thể tích lượng nước trong cốc, biết khi nghiêng cốc nước 
vừa lúc khi nước chạm miệng cốc thì ở đáy mực nước trùng với đường kính đáy. 

 
 A. 120ߨ cmଷ. B. 240ߨ cmଷ. C. 120 cmଷ. D. 240 cmଷ. 

Lời giải 
Chọn D 

 
Đặt ܴ = 6 (cm), ℎ = 10 (cm). Gán hệ trục tọa độ như hình vẽ. 
Một mặt phẳng tùy ý vuông góc với trục ܱݔ tại điểm 6−) ݔ ≤ ݔ ≤ 6) cắt vật thể theo thiết diện có 
diện tích là ܵ(ݔ). 
Ta thấy thiết diện đó là một tam giác vuông, giả sử là tam giác ܥܤܣ vuông tại ܤ như trong hình vẽ. 
Ta có ܵ(ݔ) = ܵ  = ଵ

ଶ
= ܥܤ.ܤܣ ଵ

ଶ
= ߙଶtanܥܤ ଵ

ଶ
(ܴଶ − (ଶݔ 

ோ
 = ହ൫ଷି௫మ൯


. 

Vậy thể tích lượng nước trong cốc là ܸ = ∫ ݔd(ݔ)ܵ
ି = ∫ ହ൫ଷି௫మ൯


dݔ = 240

ି  (cmଷ). 

Câu 40. Người ta cần xây một hồ chứa nước với dạng khối hộp chữ nhật không nắp có thể tích bằng ହ
ଷ

mଷ. 
Đáy hồ là hình chữ nhật có chiều dài gấp đôi chiều rộng. Giá thuê nhân công để xây hồ là 500.000 
đồng/m2. Hãy xác định kích thước của hồ nước sao cho chi phí thuê nhân công thấp nhất và chi phí 
đó là 

 A. 77 triệu đồng. B. 74 triệu đồng. C. 75 triệu đồng. D. 76 triệu đồng. 
Lời giải 

Chọn C 
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Giả sử khối hộp chữ nhật là ܦ′ܥ′ܤ′ܣ.ܦܥܤܣ′ và ܤܣ = ܦܣ ,ݔ = ′ܣܣ và ݔ2 = ℎ (ݔ,ℎ > 0). 
Ta có ܸ = .ݔ ⇔ ℎ.ݔ2 ଶℎݔ2 = ହ

ଷ
 ⇔ ℎ = ଶହ

ଷ௫మ
. 

Diện tích cần xây là ܵ = ଶݔ2 + ℎݔ)2 + = (ℎݔ2 ଶݔ2 +  .ℎݔ6
Ta cần tìm giá trị nhỏ nhất của ܵ = ଶݔ2 + ହ

௫
 với ݔ > 0. 

Ta có 2ݔଶ + ଶହ
௫

+ ଶହ
௫
≥ 3ට2ݔଶ. ଶହ

௫
. ଶହ
௫

య  ⇔ ଶݔ2 + ଶହ
௫

+ ଶହ
௫
≥ 150. 

Dấu đẳng thức xảy ra khi 2ݔଶ = ଶହ
௫

 ⇔ ݔ = 5. 
ܵ nhỏ nhất là 150 khi ݔ = 5. 
Số tiền chi phí là 150.500000 = 75000000 hay 75 triệu đồng. 

Câu 41. Tập nghiệm của bất phương trình (2௫ − 2)ଶ < (2௫ + 2)൫1 − √2௫ − 1൯
ଶ
 là 

 A. ܵ = [1; +∞). B. ܵ = [0; 1). C. ܵ = [−3; +∞). D. ܵ = (−∞; 0). 
Lời giải 

Chọn B 
Điều kiện xác định: 2௫ − 1 ≥ 0 ⇔ 2௫ ≥ 1 ⇔ ݔ ≥ 0  
Đặt √2௫ − 1 = ,ݐ ݐ) ≥ 0) ⇒ 2௫ − 1 = ଶݐ ⇔ 2௫ = ଶݐ + 1  
Bất phương trình trở thành: 
ଶݐ) + 1 − 2)ଶ < ଶݐ) + 1 + 2)(1− ଶ(ݐ ⇔ ଶݐ) − 1)ଶ < ଶݐ) + 3)(1− ଶ(ݐ

⇔ ݐ) − 1)ଶ(ݐ + 1)ଶ < ଶݐ) + ݐ)(3 − 1)ଶ ⇔ ൜(ݐ + 1)ଶ < ଶݐ + 3
ݐ ≠ 1

⇔ ൜ݐ
ଶ + ݐ2 + 1 < ଶݐ + 3
ݐ ≠ 1

⇔ ቄݐ < 1
ݐ ≠ 1 ⇔ ݐ < 1.

  

Do đó √2௫ − 1 < 1 ⇔ 2௫ − 1 < 1 ⇔ 2௫ < 2 ⇔ ݔ < 1. 
Kết hợp điều kiện: 0 ≤ ݔ < 1. 
Vậy bất phương trình có tập nghiệm là: ܵ = [0; 1). 

Câu 42. Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ để hàm số ݕ = ௫ାଵ
௫ାଷ

 nghịch biến trên khoảng (6; +∞)? 
 A. 0. B. 6. C. 3. D. Vô số. 

Lời giải 
Chọn C 
Tập xác định ܦ = ℝ( ′ݕ ;( = ଷିଵ

(௫ାଷ)మ
. 

Hàm số ݕ = ௫ାଵ
௫ାଷ

 nghịch biến trên khoảng (6; +∞) khi và chỉ khi: ൜ݕ′ < 0
(6; +∞) ⊂ ⇔ ܦ ቄ3݉ − 1 < 0

−3݉ ≤ 6  

⇔ ቊ݉ < ଵ
ଷ

݉ ≥ −2
 ⇔ −2 ≤ ݉ < ଵ

ଷ
. 

Vì ݉ ∈ ℤ ⇒ ݉ ∈ {−2;−1; 0}. 
Câu 43. Cho hình chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình thang cânܦܣ = ܤܣ2 = ܥܤ2 = ܦܥ2 = 2ܽ. Hai mặt 

phẳng (ܵܤܣ) và (ܵܦܣ) cùng vuông góc với mặt phẳng (ܦܥܤܣ). Gọi ܯ, ܰ lần lượt là trung điểm 
của ܵܤ và ܦܥ. Tính cosin của góc giữa ܰܯ và (ܵܥܣ), biết thể tích khối chóp ܵ.ܦܥܤܣ bằng 

య√ଷ
ସ

. 

C'

D'

B'

B

D A

C

A'
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 A. ଷ√ଷଵ
ଶ

. B. √ହ
ଵ

. C. ଷ√ହ
ଵ

. D. √ଷଵ
ଶ

. 
Lời giải 

Chọn D 

 
Gọi O là trung điểm ܯ .ܥܣ′, ܰ′ lần lượt là trung điểm ܱܵ, ܰܪ .ܦ là trung điểm ܱܣ. 
Chứng minh được ܯ//ܰܯ′ܰ′ 

(vì ܱܤ // ′ܯܯ // ܰܰ′ và ܯܯ′ = ܰܰ′ = ଵ
ଶ
 (′ܰ′ܯ//ܰܯ là hình bình hành, do đó ܰ′ܰ′ܯܯ nên ܱܤ

ܥ′ܰ ⊥ ܥܣ vì)ܥ′ܯ ⊥  .(ܦܥ
Góc giữa ܰܯ và (ܵܥܣ) là góc ߙ = ′ܰ′ܯܥ . Ta có ܵ = ଷమ√ଷ

ସ
⇒ ܣܵ = ଷೄ.ಲಳವ

ௌಲಳವ
= ܽ. 

ܪ′ܯ = ௌ
ଶ

= 
ଶ

ܪܥ, = ଷ
ସ
ܣܥ = ଷ√ଷ

ସ
ܥ′ܯ , = ଶܪ′ܯ√ + ଶܪܥ = √ଷଵ

ସ
′ܰܥ , = ଷ

ସ
ܦܥ = ଷ

ସ
, 

′ܰ′ܯ = ଶܥ′ܯ√ + ଶ′ܰܥ = √ଵ
ଶ

, cosߙ = ெᇱ
ெᇱேᇱ

= √ଷଵ
ଶ

. 
Câu 44. Cho số phức ݖ thỏa mãn |ݖ + 3| = 5 và |ݖ − 2݅| = ݖ| − 2 − 2݅|. Tính |ݖ|  
 A. |ݖ| = 10. B. |ݖ| = 17. C. |ݖ| = √17. D. |ݖ| = √10. 

Lời giải 
Chọn D 
Giả sử ݖ = ݔ + ݕ,ݔ) ݅ݕ ∈ ℝ). Khi đó: 
ݖ| * + 3| = 5 ⇔ ݔ)| + 3) + |ݕ݅ = 5 ⇔ඥ(ݔ + 3)ଶ + ଶݕ = 5 ⇔ ݔ) + 3)ଶ + ଶݕ = 25. (1) 
ݖ| * − 2݅| = ݖ| − 2 − 2݅| ⇔ ݔ| + ݕ) − 2)݅| = ݔ)| − 2) + ݕ) − 2)݅| 

⇔ ඥݔଶ + ݕ) − 2)ଶ = ඥ(ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 2)ଶ 
⇔ ଶݔ + ݕ) − 2)ଶ = ݔ) − 2)ଶ + ݕ) − 2)ଶ 

⇔ ݔ4− + 4 = 0 ⇔ ݔ = 1. (2) 

* Từ (1) và (2). Suy ra: ൜ݔ = 1
ଶݕ = 9. 

* Ta có: |ݖ| = ඥݔଶ + ଶݕ = √1 + 9 = √10. 
Vậy |ݖ| = √10. 

Câu 45. Hai chiếc ly đựng chất lỏng giống hệt nhau, mỗi chiếc có phần chứa chất lỏng là một khối nón có 
chiều cao 2 dm (mô tả như hình vẽ). Ban đầu chiếc ly thứ nhất chứa đầy chất lỏng, chiếc ly thứ hai 
để rỗng. Người ta chuyển chất lỏng từ ly thứ nhất sang ly thứ hai sao cho độ cao của cột chất lỏng 
trong ly thứ nhất còn 1dm. Tính chiều cao h của cột chất lỏng trong ly thứ hai sau khi chuyển (độ 
cao của cột chất lỏng tính từ đỉnh của khối nón đến mặt chất lỏng - lượng chất lỏng coi như không 
hao hụt khi chuyển. Tính gần đúng h với sai số không quá 0,01dm). 
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 A. ℎ ≈ 1,41 dm. B. ℎ ≈ 1,73 dm. C. ℎ ≈ 1,89 dm. D. ℎ ≈ 1,91 dm. 

Lời giải 
Chọn D 

 
Có chiều cao hình nón khi đựng đầy nước ở ly thứ nhất: ܪܣ = 2. 
Chiều cao phần nước ở ly thứ nhất sau khi đổ sang ly thứ hai: ܦܣ = 1. 
Chiều cao phần nước ở ly thứ hai sau khi đổ sang ly thứ hai: ܨܣ = ℎ. 
Theo Ta let ta có: ோᇱ

ோ
= 

ு
= ଵ

ଶ
, ோᇱᇱ
ோ

= ி
ு

= 
ଶ
 suy ra ܴ′ = ோ

ଶ
, ܴ′′ = ோ

ଶ
. 

Thể tích phần nước ban đầu ở ly thứ nhất: ܸ =  .ଶܴߨ2
Thể tích phần nước ở ly thứ hai: ଵܸ = = ଶℎ′′ܴߨ గோమయ

ସ
. 

Thể tích phần nước còn lại ở ly thứ nhất: ଶܸ = గோమ

ସ
. 

Mà: ܸ = ଵܸ + ଶܸ ⇔ గோమయ

ସ
+ గோమ

ସ
= ⇔ ଶܴߨ2 య

ସ
+ ଵ

ସ
= 2 ⇔ ℎ = √7య  ≈ 1,91. 

Câu 46. Cho hàm số ݕ = ݕ nằm phía trên trục hoành. Hàm số (ܥ) có đồ thị (ݔ)݂ =  thỏa mãn các điều (ݔ)݂
kiện ൫݂′(ݔ)൯ଶ + (ݔ)݂.(ݔ)′′݂ + 4 = 0 ,݂(0) = 0,݂ ቀଵ

ଶ
ቁ = √3. Tính diện tích ܵ là hình phẳng giới 

hạn bởi (ܥ) và trục hoành. 
 A. 2ߨ. B. ߨ. C. గ

ସ
. D. గ

ଶ
. 

Lời giải 
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Ta có: ൫݂′(ݔ)൯ଶ + (ݔ)݂.(ݔ)′′݂ + 4 = 0. 
⇔ ൫݂′(ݔ)൯ଶ + (ݔ)݂.(ݔ)′′݂ = −4 ⇔ ൫݂′(ݔ).݂(ݔ)൯ᇱ = −4. 
⇒ ∫൫݂′(ݔ).݂(ݔ)൯ᇱ݀ݔ = ∫(−4) ⇔ ݔ݀  (ݔ)݂.(ݔ)′݂ = ݔ4− +  .ܥ
⇒ ݔ݀(ݔ)݂.(ݔ)′݂∫ = ݔ4−)∫ + (ܥ ݔ݀  ⇔ (ݔ)݂݀ (ݔ)݂∫ = ଶݔ2− + ݔܥ +  .ଵܥ
⇔ మ(௫)

ଶ
= ଶݔ2− + ݔܥ + ଵܥ ⇔ ݂ଶ(ݔ) = ଶݔ4− + ݔܥ2 +   ଵܥ2

Mà ݂(0) = 0,݂ ቀଵ
ଶ
ቁ = √3. 

Nên ta có hệ phương trình 

൜2ܥଵ = 0
ܥ + ଵܥ2 = 4 ⇔ ቄܥଵ = 0

ܥ = 4 . 

⇒ (ݔ)݂ = ଶݔ4−√ +  .ݔ8
ଶݔ4− + ݔ8 = 0 ⇔ ቂݔ = 0

ݔ = 2. 

ܵ = ∫ ଶݔ4−√ + ଶݔ8
 ݔ݀ = 2∫ ඥ2)ݔ − ଶ(ݔ

  .ݔ݀
Đặt ݔ = 2sinଶݐ ⇒ ݔ݀ = 2sin2ݐ݀ݐ. 
Đổi cận: ݔ = 0 ⇒ ݐ = ݔ,0 = 2 ⇒ ݐ = గ

ଶ
. 

2∫ ඥ2)ݔ− ଶ(ݔ
 ݔ݀ = 4∫ sinଶ2ݐ݀ݐ

ഏ
మ
 = 2∫ (1 − cos4t)

ഏ
మ
 ݐ݀ = 2 ቀݐ − ୱ୧୬ସ௧

ସ
ቁ ቤ

గ
ଶ
0

=  .ߨ

Vậy: ܵ =  .ߨ
Câu 47. Cho các số phức ݓ,ݖ thỏa mãn |ݓ + ݅| = ଷ√ହ

ହ
 và ହ௪

௭ିସ
= 2 + ݅. Giá trị lớn nhất của biểu thức ܲ =

ݖ| − 1 − 2݅| + ݖ| − 5 − 2݅| bằng 
 A. √52 + √55. B. 2√53. C. ଶଽ

ଶ
. D. 3 + √134. 

Lời giải 
Chọn B 
Từ giả thiết ହ௪

௭ିସ
= 2 + ݅ , ta có 5ݓ = (2 + ݖ)(݅ − 4). 

Khi đó: |ݓ + ݅| = ଷ√ହ
ହ
⇔ ݓ5| + 5݅| = 3√5 ⇔ |(2 + ݖ)(݅ − 4) + 5݅| = 3√5 ⇔ ݖ| − 3 + 2݅| = 3. 

Suy ra điểm ݔ)ܯ ; (ܥ) sẽ thuộc đường tròn ݖ biểu diễn cho số phức (ݕ  ∶ ݔ)  − 3)ଶ + ݕ) + 2)ଶ =
9. 
Ta có: ܲ = +ܣܯ ; 1)ܣ với ,ܤܯ ; 5)ܤ,(2   2). 
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Gọi ܪ là trung điểm của ܤܣ, ta có 3)ܪ ;  2). Khi đó: 
ܲ = ܣܯ + ܤܯ ≤ ඥ2(ܣܯଶ + (ଶܤܯ = ଶܪܯ4√ +  .ଶܤܣ
Mặt khác: ܪܯ ≤ ܯ với mọi điểm ܪܭ ∈ ܲ nên ,(ܥ) ≤ ଶܪܭ4√ + ଶܤܣ = ඥ4(ܪܫ + ܴ)ଶ + ଶܤܣ =
2√53. 
Vậy ୫ܲୟ୶ = 2√53 khi ቄܯ ≡ ܭ

ܣܯ = ݖ hay ܤܯ = 3 − 5݅ và ݓ = ଷ
ହ
− ଵଵ

ହ
݅. 

Câu 48. Cho các số thực dương ݕ ,ݔ thỏa mãn log(௫ା௬)(ݔଶ + (ଶݕ ≤ 1. Giá trị lớn nhất của biểu thức ܣ =
ݔ)48 + ଷ(ݕ − ݔ)156 + ଶ(ݕ + ݔ)133 + (ݕ + 4 là 

 A. 29. B. ଵଷଽ
ଷ

. C. 30. D. ହହ
ଷ

. 
Lời giải 

Chọn C 

TH1: log(௫ା௬)(ݔଶ + (ଶݕ ≤ 1 ⇔ ൜
ݔ + ݕ > 1
ଶݔ + ଶݕ ≤ ݔ + ⇔ ݕ ൝

ݔ + ݕ > 1

ቀݔ − ଵ
ଶ
ቁ
ଶ

+ ቀݕ − ଵ
ଶ
ቁ
ଶ
≤ ଵ

ଶ
(∗)

 (1). 

Tập nghiệm của BPT (*) là tọa độ tất cả các điểm thuộc hình tròn tâm ܫ ቀଵ
ଶ

; ଵ
ଶ
ቁ bán kính ܴ = ଵ

√ଶ
. 

Miền nghiệm của hệ (1) là phần tô màu như hình vẽ. 

 
Đặt ݐ = ݔ + ݕ ⇒ 1 < ݐ ≤ 2  
Khi đó ݂(ݐ) = ଷݐ48 − ଶݐ156 + ݐ133 + 4  

(ݐ)′݂ = ଶݐ144 − ݐ312 + (ݐ)′݂ ;133 = 0 ⇔ 
ݐ = ଵଽ

ଵଶ

ݐ = 
ଵଶ

  

Bảng biến thiên 

 
Do đó, max݂(ݐ)

ଵழ௧ஸଶ
= 30 ⇒ ݐ = 2 ⇒ ݔ + ݕ = 2. 

TH2: log(௫ା௬)(ݔଶ + (ଶݕ ≤ 1 ⇔ ൜
0 < ݔ + ݕ < 1
ଶݔ + ଶݕ ≥ ݔ + ⇔ ݕ ൝

0 < ݔ + ݕ < 1

ቀݔ − ଵ
ଶ
ቁ
ଶ

+ ቀݕ − ଵ
ଶ
ቁ
ଶ
≥ ଵ

ଶ

 (2). 

(2) không thỏa điều kiện ݔ > ݕ ,0 > 0. 

Câu 49. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ có đạo hàm (ݔ)݂ = ଶݔ + ݔ2 − ݔ∀,3 ∈ ℝ. Có bao nhiêu giá trị nguyên của 
tham số m thuộc đoạn [−10; 20] để hàm số ݃(ݔ) = ଶݔ)݂ + ݔ3 − ݉) + ݉ଶ + 1 đồng biến trên 
(0; 2)?  

 A. 18. B. 19. C. 16. D. 17. 
Lời giải 
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Chọn A 
Ta có ݂′(ݐ) = ଶݐ + ݐ2 − 3 ≥ 0 ⇔ ቂݐ ≤ −3

ݐ ≥ 1  (∗).  
Có ݃′(ݔ) = ݔ2) + ଶݔ)′݂(3 + ݔ3 −݉)  
Vì 2ݔ + 3 > ݔ∀,0 ∈ (0; 2) nên ݃(ݔ) đồng biến trên (0; 2) ⇔ (ݔ)′݃ ≥ ݔ∀,0 ∈ (0; 2)  
⇔ ଶݔ)′݂ + ݔ3 −݉) ≥ ݔ∀,0 ∈ (0; 2)  

⇔ ݔ
ଶ + ݔ3 − ݉ ≤ ݔ∀,3− ∈ (0; 2)
ଶݔ + ݔ3 − ݉ ≥ ݔ∀,1 ∈ (0; 2) ⇔ ݔ

ଶ + ݔ3 ≤ ݉ − ݔ∀,3 ∈ (0; 2)
ଶݔ + ݔ3 ≥ ݉ + ݔ∀,1 ∈ (0; 2) (**) 

Có ℎ(ݔ) = ଶݔ + ;luôn đồng biến trên (0 ݔ3 2) nên từ (**) ⇒ ቂ݉ − 3 ≥ 10
݉ + 1 ≤ 0 ⇔ ቂ݉ ≥ 13

݉ ≤ −1  

Vì ቄ݉ ∈ [−10; 20]
݉ ∈ ℤ

⇒ Có 18 giá trị của tham số m. 
Vậy có 18 giá trị của tham số m cần tìm. 

Câu 50. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): ݔ) − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 16 và 
các điểm 1)ܣ; 0; ;1−)ܤ ,(2 2; 2). Gọi (ܲ) là mặt phẳng đi qua hai điểm ܤ,ܣ sao cho thiết diện của 
(ܲ) với mặt cầu (ܵ) có diện tích nhỏ nhất. Khi viết phương trình (ܲ) dưới dạng (ܲ): ݔܽ + ݕܾ +
ݖܿ + 3 = 0 thì giá trị của biểu thức ܽ + ܾ + ܿ bằng 

 A. 0. B. 3. C. −2. D. −3. 

Lời giải 
Chọn D 

 
 Mặt cầu (ܵ): ݔ) − 1)ଶ + ݕ) − 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 16 có tâm 1)ܫ; 2; 3) và bán kính ܴ = 4. 
 Ta có: ܣܫ = ܤܫ = √5 < ܴ. Do đó hai điểm ܣ và ܤ nằm trong mặt cầu (ܵ). Suy ra mặt phẳng (ܲ) 
luôn cắt mặt cầu (ܵ) theo giao tuyến là đường tròn tâm ܪ là hình chiếu vuông góc của ܫ lên mặt 
phẳng (ܲ) và bán kính ݎ = √ܴଶ − ଶܪܫ = √16 −  .ଶܪܫ
 Để thiết diện của (ܲ) với mặt cầu (ܵ) có diện tích nhỏ nhất thì ݎ nhỏ nhất, suy ra ܪܫ lớn nhất. 
 Gọi ܭ là hình chiếu vuông góc của ܫ lên ܤܣ thì ܪܫ = ,ܫ)݀ (ܲ)) ≤ (ܤܣ,ܫ)݀ =  Do đó, Để .ܭܫ
thiết diện của (ܲ) với mặt cầu (ܵ) có diện tích nhỏ nhất thì ܪ ≡ ܭܫ hay ܭ ⊥ (ܲ). 
Mà ܣܫ = ܤܫ = √5 nên ܭ là trung điểm của ܤܣ ⇒ ;0)ܭ 1; 2) ⇒ ሬሬሬሬ⃗ܭܫ = (−1;−1;−1). 
 Khi đó phương trình (ܲ) là: −ݔ − ݕ − ݖ + 3 = 0. Vậy ܽ + ܾ + ܿ = −3. 

 

K
H

I

A B
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ĐẶNG VIỆT ĐÔNG 
PT ĐỀ THAM KHẢO BGD 2024 

ĐỀ ÔN THI TỐT NGHIỆP THPT - NĂM HỌC 2023 - 2024 
Môn: TOÁN, Lớp 12 

 Thời gian: 90 phút (Không kể thời gian phát đề) 
 

 
Họ và tên thí sinh:.............................................................................. SBD:..................... 

Mã đề thi 
030 

 
Câu 1. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ2 − ݕ + ݖ − 1 = 0. Điểm nào dưới 

đây  
thuộc (ܲ)? 
A. ܲ(1;−2; 0). B. ܰ(0; 1;−2). C. ܳ(1;−3;−4). D. 1−;2)ܯ; 1). 

Câu 2. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ phương trình nào sau đây không phải là phương trình của 
một mặt cầu? 
A. ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 + ݕ4 − ݖ4 + 10 = 0. B. ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ − ݕ2 + ݖ4 − 3 = 0. 
C. 2ݔଶ + ଶݕ2 + ଶݖ2 + ݔ4 + ݕ8 + ݖ6 + 3 = 0. D. 2ݔଶ + ଶݕ2 + ଶݖ2 − ݔ − ݕ − ݖ = 0. 

Câu 3. Biết log2 = ܽ, log5 = ܾ. Tính logଷ5 theo ܽ và ܾ được kết quả? 
A. 

ଵି
. B. 

ଵି
. C. ିଵ


. D. ିଵ


. 

Câu 4. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ ;liên tục trên ℝ (ݔ)݂ = ݔ) − 1)ଶ. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
A. Hàm số đã cho đồng biến trên (−∞ ;  1) ∪ (1 ; +∞). 
B. Hàm số đã cho đồng biến trên ℝ\{1}. 
C. Hàm số đã cho đồng biến trên ℝ\{−1}. 
D. Hàm số đã cho đồng biến trên (−∞ ;  +∞). 

Câu 5. Cho ∫ ݂ ݔ݀(ݔ) = 12. Tính ܫ = ∫ ݂ଶ  .ݔ݀(ݔ3)
A. ܫ = ܫ .۰                          6 = 36

                              ۱. 
ܫ = ܫ .۲                            4 = 2 

Câu 6. Tìm tọa độ các điểm cực trị của đồ thị hàm số ݕ = ଷݔ −  .ଶݔ3
A. (0; 0) và (−2;−4). B. (0; 0) và (1;−2). 
C. (0; 0) và (2; 4). D. (0; 0) và (2;−4). 

Câu 7. Nếu ∫ = ݔ݀(ݔ)݂  2ଵ
  và ∫ = ݔ݀(ݔ)݂  5ଷ

  thì ∫ ଷݔ݀(ݔ)݂
ଵ  bằng 

A. −3. B. 7. C. 3. D. −7. 
Câu 8. Cho ܫ = ∫ ݔ݀(ݔ)݂ = 4;ହ

ଵ ܬ = ∫ ݔ݀(ݔ)݃ = 3ହ
ଵ . Khi đó ܭ = ∫ −(ݔ)4݂] ହݔ݀[(ݔ)3݃

ଵ  bằng 
A. 8. B. 2. C. 7. D. 4. 

Câu 9. Khẳng định nào sau đây sai? 
A. ∫ ଵ

௫
 dݔ = lnݔ + ∫ .B .ܥ ݔସ dݔ = ௫ఱ

ହ
+ ∫ .C .ܥ 0 dݔ = ∫ .D .ܥ e௫  dݔ = e௫ +  .ܥ

Câu 10. Khối lập phương có độ dài cạnh bằng √2 thì tổng diện tích tất cả các mặt là 
A. 6. B. 12. C. 8. D. 10. 

Câu 11. Cho hàm số ݕ = ଶ௫ାଵ
௫ାଵ

. Mệnh đề đúng là 
A. Hàm số đồng biến trên các khoảng (−∞;−1) và (−1; +∞). 
B. Hàm số đồng biến trên tập ℝ. 
C. Hàm số đồng biến trên hai khoảng (−∞;−1) và (−1; +∞), nghịch biến trên khoảng (−1; 1). 
D. Hàm số nghịch biến trên các khoảng (−∞;−1) và (−1; +∞). 

Câu 12. Cho khối chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình vuông cạnh ܽ, chiều cao ܵܣ = ܽ√3. Thể tích của 
khối chóp ܵ.ܦܥܤܣ bằng  
A. ܽଶ√3. B. 

మ√ଷ
ଷ

. C. ܽଷ√3. D. 
య√ଷ
ଷ

. 
Câu 13. Cho số phức ݖଵ = 1 + ݅ và ݖଶ = 3 − 2݅. Tìm số phức liên hợp của số phức ݓ = ଵݖ +  .ଶݖ2

A. ݓ = 7 + 3݅. B. ݓ = 7− 3݅. C. ݓ = 4− ݅. D. ݓ = 3 − 7݅. 
Câu 14. Cho hàm số ݕ =  .có bảng biến thiên như hình vẽ dưới đây (ݔ)݂
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Tổng số đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số đã cho là 
A. 0. B. 1. C. 3. D. 2. 

Câu 15. Phương trình logଷ(5ݔ + 2) = 3 có nghiệm là 
A. ݔ = 5. B. ݔ = ଶଽ

ହ
. C. ݔ = ଶହ

ଷ
. D. ݔ = 

ହ
. 

Câu 16. Với ݊ là số nguyên dương bất kì, ݊ ≥ 5, công thức nào dưới đây đúng? 
A. ܣହ = !

ହ!(ିହ)!
. B. ܣହ = !

(ିହ)!
. C. ܣହ = ହ!

(ିହ)!
. D. ܣହ = !

(ିହ)!
. 

Câu 17. Cho khối nón có chiều cao bằng 2ܽ và bán kính đáy bằng ܽ. Thể tích của khối nón đã cho bằng 
A. 4ܽߨଷ. B. 2ܽߨଷ. C. ଶగ

య

ଷ
. D. ସగ

య

ଷ
. 

Câu 18. Tìm tập nghiệm S của bất phương trình 5௫ାଵ − ଵ
ହ

> 0. 
A. ܵ = (−1 ; +∞). B. ܵ = (−∞ ;  −2). C. ܵ = (−2 ; +∞). D. ܵ = (1 ; +∞). 

Câu 19. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ൝
ݔ = 2
ݕ = 3 + ݐ4
ݖ = 5 − ݐ

ݐ) , ∈ ℝ). Véctơ nào dưới đây là một 

vecto chỉ phương của đường thẳng ݀? 
A. ݑଶሬሬሬሬ⃗ = (2 ;  3 ;  5 ). B. ݑସሬሬሬሬ⃗ = (2 ; −4 ; −1 ). C. ݑଷሬሬሬሬ⃗ = (0 ;  4 ; −1 ).
 D. ݑଵሬሬሬሬ⃗ = (2 ;  4 ; −1 ). 

Câu 20. Gọi ݖ là nghiệm có phần ảo âm của phương trình ݖଶ − ݖ4 + 8 = 0. Môđun của số phức ݖ + ݅ 
bằng? 
A. 13. B. √5. C. √13. D. 5. 

Câu 21. Đường cong ở hình bên là đồ thị của hàm số nào sau đây? 

 
A. ݕ = ଶݔ − ݔ3 + 1. B. ݕ = ଷݔ − ଶݔ3 + 1. C. ݕ = ସݔ− + ଶݔ3 + 1. D. ݕ = ସݔ − ଶݔ3 +
1. 

Câu 22. Cho hàm số ݕ =  .có bảng biến thiên như hình vẽ bên dưới (ݔ)݂

 
Số nghiệm của phương trình ݂(ݔ) = −1 là  
A. 2. B. 1. C. 4. D. 3. 

Câu 23. Cho mặt cầu có bán kính ܴ = 3. Thể tích của mặt cầu đã cho bằng 
A. 3ߨ. B. 4ߨ. C. 36ߨ. D. 9ߨ. 

Câu 24. Trên khoảng (0; +∞) đạo hàm của hàm số ݕ = ଵହఴݔ√  bằng 
A. ଵହ

଼
ఴݔ√ . B. √଼ݔళ . C. ଵହ

଼
ళ଼ݔ√ . D. √ݔఴ . 

Câu 25. Cho số phức ݖ = 2 + 3݅. Phần thực và phần ảo của số phức ݖ lần lượt là 
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A. Phần thực bằng bằng 2, phần ảo bằng −3. 
B. Phần thực bằng bằng −2, phần ảo bằng −3. 
C. Phần thực bằng bằng 3, phần ảo bằng 2. 
D. Phần thực bằng bằng 3, phần ảo bằng −2. 

Câu 26. Trong không gian ܱݖݕݔ cho điểm 2−;1)ܩ; 3) và ba điểm ܣ(ܽ; 0; ;ܾ;0)ܤ ;(0 ;0)ܥ ;(0 0; ܿ). Biết ܩ 
là trọng tâm của tam giác ܥܤܣ thì ܽ + ܾ + ܿ bằng 
A. 9. B. 6. C. 0. D. 3. 

Câu 27. Cho (ݑ) với ݑ = 2݊ − 2 thì ݑହ bằng 
A. 10. B. 7. C. 8. D. 9. 

Câu 28. Đường cong trong hình vẽ là đồ thị của hàm số nào dưới đây? 

 
A. |lnݔ|. B. lnݔ. C. ݁௫. D. −݁௫. 

Câu 29. Cho hình lăng trụ ܤ′ܣ.ܥܤܣ′C′ có đáy ܥܤܣ là tam giác vuông cân tại ܥܤ ,ܣ = ܽ√2 và ܥ là hình 
chiếu vuông góc của ܣ′ lên mặt phẳng (ܥܤܣ) (Tham khảo hình bên). Biết góc giữa đường thẳng 
 bằng (′ܥ′ܤ′ܣ) và (ܥܤܣ) và mặt phẳng đáy bằng 30. Khoảng cách giữa hai mặt phẳng ′ܣܣ

 
A. ܽ√6. B. √

ଷ
. C. √ଷ

ଷ
. D. ܽ√3. 

Câu 30. Cho hàm số ݕ =  ?có đồ thị như hình bên. Mệnh đề nào dưới đây đúng (ݔ)݂

 
A. Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 0 và đạt cực tiểu tại ݔ = 2. 
B. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng 2 và giá trị nhỏ nhất bằng −2. 
C. Hàm số có giá trị cực tiểu bằng 2. 
D. Hàm số có ba cực trị. 

Câu 31. Gọi ܵ là diện hình phẳng giới hạn bởi các đồ thị hàm số: ݕ = ଷݔ − ,ݔ3 ݕ =  .ݔ
Tính ܵ. 
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A. ܵ = 0. B. ܵ = 2. C. ܵ = 4. D. ܵ = 8. 
Câu 32. Hàm số ݕ = ݔ2 − cosݔ + 1 là một nguyên hàm của hàm số nào dưới đây? 

A. ݕ = ଶݔ − sin ݔ + ݕ .۰#ݔ = ଶݔ + sin ݔ + ݕ .C .ݔ = 2 − sin ݔ. D. ݕ = 2 + sin ݔ. 
Câu 33. Cho ݖଵ  =  2 +  4݅, ଶݖ  =  3 −  5݅. Xác định phần thực của ݓ = .ଵݖ  ଶݖ

ଶ. 
A. 88. B. −120. C. −32. D. −152. 

Câu 34. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ2 − ݕ + ݖ2 + 1 = 0 và hai điểm 1)ܣ; 0;−2), 
;1−;1−)ܤ 3). Mặt phẳng (ܳ) đi qua hai điểm ܤ ,ܣ và vuông góc với mặt phẳng (ܲ) có phương 
trình là. 
A. 2ݔ − ݕ + ݖ2 + 2 = 0. B. 2ݔ − ݕ + ݖ2 − 2 = 0. 
C. 3ݔ + ݕ14 + ݖ4 − 5 = 0. D. 3ݔ + ݕ14 + ݖ4 + 5 = 0. 

Câu 35. Một người gửi ngân hàng 200 triệu đồng theo hình thức lãi kép, lãi suất 0,58% một tháng (kể từ 
tháng thứ hai trở đi, tiền lãi được tính theo phần trăm của tổng tiền gốc và tiền lãi tháng trước đó). 
Hỏi sau ít nhất bao nhiêu tháng thì người đó có 225 triệu đồng? 
A. 22 tháng. B. 30 tháng. C. 21 tháng. D. 24 tháng. 

Câu 36. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có ܵܣ ⊥ ܤܣ và (ܥܤܣ) ⊥  là (ܥܤܣ) và (ܥܤܵ) Góc giữa hai mặt phẳng .ܥܤ
góc nào sau đây? 
A. ܵܤܥ . B. ܵܤܣ. C. ܵܣܤ. D. ܵܣܥ . 

Câu 37. Trong không gian ܱݖݕݔ, mặt cầu (ܵ) có tâm 2−)ܫ; 5; 1) và tiếp xúc với mặt phẳng (ܲ): ݔ2 + ݕ2 −
ݖ + 7 = 0 có phương trình là: 
A. (ݔ + 2)ଶ + ݕ) − 5)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = ଶହ

ଽ
. B. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) + 5)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 16. 

C. (ݔ + 2)ଶ + ݕ) − 5)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 4. D. (ݔ + 2)ଶ + ݕ) − 5)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 16. 
Câu 38. Gọi ܣ và ܤ là hai biến cố liên quan đến phép thử ngẫu nhiên ܶ. Cho ܲ(ܣ) = ଵ

ସ
ܣ)ܲ , ∪ (ܤ = ଵ

ଶ
. Biết 

 bằng (ܤ)ܲ là hai biến cố xung khắc, thì ܤ,ܣ
A. ଵ

ଷ
. B. ଷ

ସ
. C. ଵ

ସ
. D. ଵ

଼
. 

Câu 39. Có bao nhiêu giá trị nguyên âm của tham số ݉ để hàm số ݕ = ସ௫ା
ଶ௫ାାଷ

 đồng biến (0; 1). 
A. 3. B. 4. C. 5. D. 1. 

Câu 40. Có bao nhiêu số phức ݖ thỏa mãn |ݖ − 1| = √2 và |ݖ + ݅| + ݖ| − 2− ݅| = 4?  
A. 0. B. 2. C. 1. D. 4. 

Câu 41. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có ܵܣ ⊥ ܤܵ ,vuông góc với nhau (ܥܤܵ) và (ܤܣܵ) hai mặt phẳng ,(ܥܤܣ) =
ܥܵܤ ,3√ܽ = 45୭,ܤܵܣ = 30୭. Thể tích khối chóp ܵ.ܥܤܣ là ܸ. Tìm tỉ số 

య


. 

A. ଼
ଷ
. B. ସ

ଷ
. C. ଶ√ଷ

ଷ
. D. ଼√ଷ

ଷ
. 

Câu 42. Tập nghiệm của bất phương trình ൫2 + √3൯
௫మିଶ௫ାଵ

+ ൫2 − √3൯
௫మିଶ௫ିଵ

≤ ସ
ଶି√ଷ

 là đoạn [ܽ ; ܾ]. Giá 
trị của biểu thức ܽ + 3ܾbằng 
A. 8 + 2√3. B. 2 + 4√2. C. 4 + 2√2. D. 2 + 4√3. 

Câu 43. Một cái trống (hình vẽ dưới) có đường kính 1 m, hai mặt trống có đường kính 0,7 m và chiều cao 
của trống là 1 m. Thể tích khối giới hạn bởi bề mặt của trống gần với số nào? 

 
A. 0,20 (݉ଷ). B. 0,64 (݉ଷ). C. 1,41 (݉ଷ). D. 0,45 (݉ଷ). 
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Câu 44. Bà Hương nhận làm 100 chiếc nón lá giống nhau có độ dài đường sinh là 30 cm. Ở phần mặt trước 
của mỗi chiếc nón (từ ܣ đến ܤ như hình vẽ) bà Hương thuê người sơn và vẽ hình trang trí. Biết 
ܤܣ = 20√2 cm và giá tiền công để sơn trang trí 1 mଶ 1à 50000 đồng. Tính số tiền (làm tròn đến 
hàng nghìn) mà bà Hương phải thuê sơn trang trí cho cả đợt làm nón. 

 
A. 209.000 đồng. B. 384.000 đồng. C. 128.000 đồng. D. 257.000 đồng. 

Câu 45. Một sợi dây có chiều dài là 6 m, được chia thành hai phần. Phần thứ nhất được uốn thành hình tam 
giác đều, phần thứ hai uốn thành hình vuông. Hỏi độ dài của cạnh hình tam giác đều bằng bao 
nhiêu để diện tích hai hình thu được là nhỏ nhất? 

 
A. ଵ଼√ଷ

ସା√ଷ
 (m).                      ۰. ଵ଼

ଽାସ√ଷ
 (m).                ۱. ଷ√ଷ

ସା√ଷ
 ( m).                   ۲. ଵଶ

ସା√ଷ
 ( m).  

Câu 46. Trong các nghiệm (ݕ;ݔ) thỏa mãn bất phương trình logଶ௫మା௬మ(ݔ + (ݕ2 ≥ 1. Giá trị lớn nhất của 
biểu thức ܶ = ݔ +  :bằng ݕ2
A. ଽ

ସ
. B. ଽ

଼
. C. 9.                                ۲. ଽ

ଶ
. 

Câu 47. Cho hàm số ݕ =  :có bảng xét dấu đạo hàm như sau (ݔ)݂

 
Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ thuộc đoạn [−2018; 2019] để hàm số ݃(ݔ) = ଶݔ)݂ +
ݔ3 −݉) đồng biến trên khoảng (0; 2)? 
A. 4038. B. 4025. C. 4037. D. 4024. 

Câu 48. Cho hàm số bậc bốn ݕ =  (ݔ)݂ như hình vẽ bên dưới. Biết hàm số (ܥ) có đồ thị là đường cong (ݔ)݂
đạt cực trị tại ba điểm ݔଵ, ݔଶ, ݔଷ thỏa mãn ݔଷ = ଵݔ + (ଵݔ)݂ ,4 + (ଷݔ)݂ + ଵ଼


(ଶݔ)݂ = 0 và (ܥ) nhận 

đường thẳng ݔ =  ଶ làm trục đối xứng. Gọi ଵܵ và ܵଶ lần lượt là diện tích của hình phẳng được gạchݔ
chéo và hình phẳng được tô màu xanh. Tỉ số ௌభ

ௌమ
 bằng 
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A. ହ
ଵ

. B. 
ଵଵ

. C. 
ଵଵ

. D. ହ
ଵଵ

. 
Câu 49. Biết số phức ݖ thỏa mãn đồng thời hai điều kiện: |ݖ − 3 − 4݅| = √5 và biểu thức ܯ = ݖ| + 2|ଶ −

ݖ| − ݅|ଶ đạt giá trị lớn nhất. Tính môđun của số phức ݖ + ݅. 
A. |ݖ + ݅| = 5√2. B. |ݖ + ݅| = 3√5. C. |ݖ + ݅| = 2√41. D. |ݖ + ݅| = √61. 

Câu 50. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): ݔ) − 1)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 48. Gọi (ߙ) là mặt 
phẳng đi qua hai điểm 0)ܣ; ;2)ܤ,(4−;0 0; 0) và cắt (ܵ) theo giao tuyến là đường tròn (ܥ). Khối 
nón (ܰ) có đỉnh là tâm của (ܵ), đường tròn đáy là (ܥ) có thể tích lớn nhất bằng 
A. ଵଶ଼గ

ଷ
. B. ଶଵହగ

ଷ
. C. 39ߨ. D. ଼଼గ

ଷ
. 

 
------------- HẾT ------------- 



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 7    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

BẢNG ĐÁP ÁN 
1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14 15 16 17 18 19 20 21 22 23 24 25 
C A A D C D C C A B A D A A A D C C C B D A C A A 
26 27 28 29 30 31 32 33 34 35 36 37 38 39 40 41 42 43 44 45 46 47 48 49 50 
B C B C A D D D D C C D C B B A C B D B D B D D C 
 

HƯỚNG DẪN GIẢI 
 

Câu 1. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ2 − ݕ + ݖ − 1 = 0. Điểm nào dưới 
đây thuộc (ܲ)? 

 A. ܲ(1;−2; 0). B. ܰ(0; 1;−2). C. ܳ(1;−3;−4). D. 1−;2)ܯ; 1). 
Lời giải 

Chọn C 
Ta thấy ܳ ∈ (ܲ) vì 2.1 − (−3) − 4 − 1 = 0. 

Câu 2. Trong không gian với hệ tọa độ ܱݖݕݔ phương trình nào sau đây không phải là phương trình của 
một mặt cầu? 

 A. ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2 + ݕ4 − ݖ4 + 10 = 0. B. ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ + ݔ − ݕ2 + ݖ4 − 3 = 0. 
 C. 2ݔଶ + ଶݕ2 + ଶݖ2 + ݔ4 + ݕ8 + ݖ6 + 3 = 0. D. 2ݔଶ + ଶݕ2 + ଶݖ2 − ݔ − ݕ − ݖ = 0. 

Lời giải 
Chọn A 
Phương trình ݔଶ + ଶݕ + ଶݖ − ݔ2ܽ − ݕ2ܾ − ݖ2ܿ + ݀ = 0 là phương trình của một mặt cầu nếu 
ܽଶ + ܾଶ + ܿଶ − ݀ > 0. 
Xét Chọn A ta thấy: ܽ = 1,ܾ = −2, ܿ = 2,݀ = 10 ⇒ ܽଶ + ܾଶ + ܿଶ − ݀ = −1 < 0 nên chọn D 

Câu 3. Biết log2 = ܽ, log5 = ܾ. Tính logଷ5 theo ܽ và ܾ được kết quả? 
 A. 

ଵି
. B. 

ଵି
. C. ିଵ


. D. ିଵ


. 

Lời giải 
Chọn A 
Ta có logଷ5 = ୪୭లହ

୪୭లଷ
= 

୪୭ల
ల
మ

= 
୪୭లି୪୭లଶ

= 
ଵି

. 

Câu 4. Cho hàm số ݕ = (ݔ)′݂ ;liên tục trên ℝ (ݔ)݂ = ݔ) − 1)ଶ. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
 A. Hàm số đã cho đồng biến trên (−∞ ;  1) ∪ (1 ; +∞). 
 B. Hàm số đã cho đồng biến trên ℝ\{1}. 
 C. Hàm số đã cho đồng biến trên ℝ\{−1}. 
 D. Hàm số đã cho đồng biến trên (−∞ ;  +∞). 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: ݂′(ݔ) = ݔ) − 1)ଶ ≥ ݔ∀ ,0 ∈ ℝ và ݂′(ݔ) = 0 ⇔ ݔ = 1. 
Suy ra hàm số đồng biến trên (−∞ ;  +∞). 

Câu 5. Cho ∫ ݂ ݔ݀(ݔ) = 12. Tính ܫ = ∫ ݂ଶ  .ݔ݀(ݔ3)
 A. ܫ = 6 B. ܫ = 36 C. ܫ = 4 D. ܫ = 2 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: ܫ = ∫ ݂ଶ ݔ݀(ݔ3) = ଵ

ଷ∫ ݂ଶ ݔ3݀(ݔ3) = ଵ
ଷ∫ ݂ ݐ݀(ݐ) = ଵ

ଷ
. 12 = 4. 

Câu 6. Tìm tọa độ các điểm cực trị của đồ thị hàm số ݕ = ଷݔ −  .ଶݔ3
 A. (0; 0) và (−2;−4). B. (0; 0) và (1;−2). 
 C. (0; 0) và (2; 4). D. (0; 0) và (2;−4). 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: ݕ = ଷݔ − ଶݔ3 ݕ ⇒ ′ = ଶݔ3 −  .ݔ6



 ST&BS: Đặng Việt Đông Trường THPT Nho Quan A                                Ôn thi tốt nghiệp THPT 
 

 
ĐT: 0978064165 - Email: dangvietdong.ninhbinh.vn@gmail.com                                           Trang 8    
Facebook: https://www.facebook.com/dongpay - Kênh Youtube: Thầy Đặng Việt Đông  
ID Tik Tok: dongpay  

ᇱݕ = 0 ⇔ ଶݔ3 − ݔ6 = 0 ቂݔ = 0
ݔ = 2   ݕ = 0

ݕ = −4. 

Tọa độ các điểm cực trị của đồ thị hàm số ݕ = ଷݔ − ;ଶ là: (0ݔ3 0) và (2;−4). 
Câu 7. Nếu ∫ = ݔ݀(ݔ)݂  2ଵ

  và ∫ = ݔ݀(ݔ)݂  5ଷ
  thì ∫ ଷݔ݀(ݔ)݂

ଵ  bằng 
 A. −3. B. 7. C. 3. D. −7. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: ∫ ଷ(ݔ)݂

 = ݔ݀  ∫ + ݔ݀(ݔ)݂  ∫ ଷݔ݀(ݔ)݂
ଵ

ଵ
 . 

⇒  ∫ = ݔ݀(ݔ)݂ ∫ − ݔ݀(ݔ)݂  ∫ ଵݔ݀(ݔ)݂


ଷ


ଷ
ଵ  =  5 −  2 =  3. 

Câu 8. Cho ܫ = ∫ ݔ݀(ݔ)݂ = 4;ହ
ଵ ܬ = ∫ ݔ݀(ݔ)݃ = 3ହ

ଵ . Khi đó ܭ = ∫ −(ݔ)4݂] ହݔ݀[(ݔ)3݃
ଵ  bằng 

 A. 8. B. 2. C. 7. D. 4. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có ܭ = ∫ −(ݔ)4݂] ହݔd[(ݔ)3݃

ଵ = 4∫ ହݔd(ݔ)݂
ଵ − 3∫ ହݔd(ݔ)݃

ଵ = 16− 9 = 7. 

Câu 9. Khẳng định nào sau đây sai? 
 A. ∫ ଵ

௫
 dݔ = lnݔ + ݔସ dݔ∫ .B .ܥ = ௫ఱ

ହ
+ ∫ .C .ܥ 0 dݔ = ∫ .D .ܥ e௫  dݔ = e௫ +

 .ܥ
Lời giải 

Chọn A 
Ta có: ∫ ଵ

௫
 dݔ = ln|ݔ| +  .C sai ⇒ ܥ

Câu 10. Khối lập phương có độ dài cạnh bằng √2 thì tổng diện tích tất cả các mặt là 
 A. 6. B. 12. C. 8. D. 10. 

Lời giải 
Chọn B 
Mỗi mặt hình lập phương là hình vuông cạnh √2 nên diện tích một mặt của hình lập phương là 
√2.√2 = 2. 
Hình lập phương có tất cả 6 mặt. Do đó tổng diện tích tất cả các mặt là 6.2 = 12. 

Câu 11. Cho hàm số ݕ = ଶ௫ାଵ
௫ାଵ

. Mệnh đề đúng là 
 A. Hàm số đồng biến trên các khoảng (−∞;−1) và (−1; +∞). 
 B. Hàm số đồng biến trên tập ℝ. 
 C. Hàm số đồng biến trên hai khoảng (−∞;−1) và (−1; +∞), nghịch biến trên khoảng (−1; 1). 
 D. Hàm số nghịch biến trên các khoảng (−∞;−1) và (−1; +∞). 

Lời giải 
Chọn A 
Tập xác định ܦ = ℝ\{−1}. 
′ݕ = ଵ

(௫ାଵ)మ
> ݔ∀,0 ∈   .ܦ

Suy ra hàm đồng biến trên các khoảng xác định (−∞;−1) và (−1; +∞). 
Câu 12. Cho khối chóp ܵ.ܦܥܤܣ có đáy ܦܥܤܣ là hình vuông cạnh ܽ, chiều cao ܵܣ = ܽ√3. Thể tích của 

khối chóp ܵ.ܦܥܤܣ bằng  
 A. ܽଶ√3. B. 

మ√ଷ
ଷ

. C. ܽଷ√3. D. 
య√ଷ
ଷ

. 
Lời giải 

Chọn D 
Thể tích khối khóp ܵ.ܦܥܤܣ là ܸ = ଵ

ଷ ܵ . ܣܵ = ଵ
ଷ
ܽଶ. ܽ√3 = య√ଷ

ଷ
. 

Câu 13. Cho số phức ݖଵ = 1 + ݅ và ݖଶ = 3 − 2݅. Tìm số phức liên hợp của số phức ݓ = ଵݖ +  .ଶݖ2
 A. ݓ = 7 + 3݅. B. ݓ = 7 − 3݅. C. ݓ = 4− ݅. D. ݓ = 3 − 7݅. 
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Lời giải 
Chọn A 
Ta có ݓ = ଵݖ + ⇔ ଶݖ2 ݓ = (1 + ݅) + 2(3 − 2݅) = 7 − 3݅. 
Khi đó số phức liên hợp của số phức ݓ là ݓ = 7 + 3݅. 

Câu 14. Cho hàm số ݕ =  .có bảng biến thiên như hình vẽ dưới đây (ݔ)݂

 
Tổng số đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số đã cho là 

 A. 0. B. 1. C. 3. D. 2. 
Lời giải 

Chọn A 
Ta có: 
 lim

௫→ିஶ
(ݔ)݂ = +∞ và lim

௫→ାஶ
(ݔ)݂ = −∞ nên đồ thị hàm số không có đường tiệm cận ngang. 

 lim
௫→ష

(ݔ)݂ = −1 và lim
௫→శ

(ݔ)݂ = −1 nên đồ thị hàm số không có đường tiệm cận đứng. 
Vậy tổng số đường tiệm cận đứng và tiệm cận ngang của đồ thị hàm số đã cho là 0. 

Câu 15. Phương trình logଷ(5ݔ + 2) = 3 có nghiệm là 
 A. ݔ = 5. B. ݔ = ଶଽ

ହ
. C. ݔ = ଶହ

ଷ
. D. ݔ = 

ହ
. 

Lời giải 
Chọn A 

logଷ(5ݔ + 2) = 3 ⇔ ቄ5ݔ + 2 > 0
ݔ5 + 2 = 3ଷ = 27 ⇔ ቊݔ > − ଶ

ହ
ݔ = 5

⇔ ݔ = 5. 

Câu 16. Với ݊ là số nguyên dương bất kì, ݊ ≥ 5, công thức nào dưới đây đúng? 
 A. ܣହ = !

ହ!(ିହ)!
. B. ܣହ = !

(ିହ)!
. C. ܣହ = ହ!

(ିହ)!
. D. ܣହ = !

(ିହ)!
. 

Lời giải 
Chọn D 

Câu 17. Cho khối nón có chiều cao bằng 2ܽ và bán kính đáy bằng ܽ. Thể tích của khối nón đã cho bằng 
 A. 4ܽߨଷ. B. 2ܽߨଷ. C. ଶగ

య

ଷ
. D. ସగ

య

ଷ
. 

 Lời giải 
Chọn C 
Thể tích của khối nón đã cho là: ܸ = ଵ

ଷ
. ℎ.ܴߨଶ = ଵ

ଷ
. .ߨ.2ܽ ܽଶ = ଶగయ

ଷ
. 

Câu 18. Tìm tập nghiệm S của bất phương trình 5௫ାଵ − ଵ
ହ

> 0. 
 A. ܵ = (−1 ; +∞). B. ܵ = (−∞ ;  −2). C. ܵ = (−2 ; +∞). D. ܵ = (1 ; +∞). 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có 5௫ାଵ − ଵ

ହ
> 0 ⇔ 5௫ାଵ > ଵ

ହ
 ⇔ 5௫ାଵ > 5ିଵ ⇔ ݔ + 1 > −1 ⇔ ݔ > −2  

Vậy tập nghiệm S của bất phương trình là ܵ = (−2; +∞). 

Câu 19. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho đường thẳng ݀: ൝
ݔ = 2
ݕ = 3 + ݐ4
ݖ = 5 − ݐ

ݐ) , ∈ ℝ). Véctơ nào dưới đây là một 

vecto chỉ phương của đường thẳng ݀? 
 A. ݑଶሬሬሬሬ⃗ = (2 ;  3 ;  5 ). B. ݑସሬሬሬሬ⃗ = (2 ; −4 ; −1 ). C. ݑଷሬሬሬሬ⃗ = (0 ;  4 ;  −1 ). D. ݑଵሬሬሬሬ⃗ =
(2 ;  4 ; −1 ). 
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Lời giải 
Chọn C 

Đường thẳng ݀: ൝
ݔ = 2
ݕ = 3 + ݐ4
ݖ = 5 − ݐ

ݐ) , ∈ ℝ) có ݑଷሬሬሬሬ⃗ = (0 ;  4 ; −1 ) là một vecto chỉ phương. 

Câu 20. Gọi ݖ là nghiệm có phần ảo âm của phương trình ݖଶ − ݖ4 + 8 = 0. Môđun của số phức ݖ + ݅ 
bằng? 

 A. 13. B. √5. C. √13. D. 5. 
Lời giải 

Chọn B 

Ta có ݖଶ − ݖ4 + 8 = 0 ⇔ ଶݖ − ݖ4 + 4 = −4 ⇔ ݖ) − 2)ଶ = (2݅)ଶ ⇔ ቂݖ − 2 = 2݅
ݖ − 2 = −2݅ ⇔

ቂݖ = 2 + 2݅
ݖ = 2 − 2݅  

Vì ݖ là nghiệm có phần ảo âm nên ݖ = 2 − 2݅ ⇒ ݖ + ݅ = 2 − 2݅ + ݅ = 2− ݅  
Suy ra |ݖ + 1| = |2− ݅| = ඥ2ଶ + (−1)ଶ = √5. 

Câu 21. Đường cong ở hình bên là đồ thị của hàm số nào sau đây? 

 
 A. ݕ = ଶݔ − ݔ3 + 1. B. ݕ = ଷݔ − ଶݔ3 + 1. C. ݕ = ସݔ− + ଶݔ3 + 1. D. ݕ = ସݔ − ଶݔ3 +
1. 

Lời giải 
Chọn D 
Đồ thị hàm số có 3 cực trị nên từ đáp án suy ra hàm số là hàm bậc 4 
Theo nhánh phải đồ thị có hướng đi lên nên ta có hệ số ܽ > 0 nên ta chọn phương án 

B. 
Câu 22. Cho hàm số ݕ =  .có bảng biến thiên như hình vẽ bên dưới (ݔ)݂

 
Số nghiệm của phương trình ݂(ݔ) = −1 là  

 A. 2. B. 1. C. 4. D. 3. 
Lời giải 

Chọn A 
Số nghiệm của phương trình là số giao điểm giữa đồ thị hàm số ݕ = ݕ và đường thẳng (ݔ)݂ = −1  
Dựa vào bảng biến thiên hàm số thấy đường thẳng ݕ = −1 cắt đồ thị hàm số ݕ =  tại 2 điểm (ݔ)݂
phân biệt nên phương trình ݂(ݔ) = −1 có 2 nghiệm phân biệt. 

Câu 23. Cho mặt cầu có bán kính ܴ = 3. Thể tích của mặt cầu đã cho bằng 
 A. 3ߨ. B. 4ߨ. C. 36ߨ. D. 9ߨ. 

Lời giải 
Chọn C 
Thể tích của mặt cầu đã cho bằng ସ

ଷ
ଷܴߨ =  .ߨ36
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Câu 24. Trên khoảng (0; +∞) đạo hàm của hàm số ݕ = ଵହఴݔ√  bằng 
 A. ଵହ

଼
ఴݔ√ . B. √଼ݔళ . C. ଵହ

଼
ళ଼ݔ√ . D. √ݔఴ . 

Lời giải 
Chọn A 
Đạo hàm của hàm số ݕ = ଵହఴݔ√ = ݔ

భఱ
ఴ  là ݕ′ = ଵହ

଼
ݔ
ళ
ఴ = ଵହ

଼
ఴݔ√ . 

Câu 25. Cho số phức ݖ = 2 + 3݅. Phần thực và phần ảo của số phức ݖ lần lượt là 
 A. Phần thực bằng bằng 2, phần ảo bằng −3. 
 B. Phần thực bằng bằng −2, phần ảo bằng −3. 
 C. Phần thực bằng bằng 3, phần ảo bằng 2. 
 D. Phần thực bằng bằng 3, phần ảo bằng −2. 

Lời giải 
Chọn A 
ݖ = 2 + 3݅ ⇒ ݖ = 2 − 3݅. 
Vậy ݖ có phần thực bằng 2, phần ảo bằng −3. 

Câu 26. Trong không gian ܱݖݕݔ cho điểm 2−;1)ܩ; 3) và ba điểm ܣ(ܽ; 0; ;ܾ;0)ܤ ;(0 ;0)ܥ ;(0 0; ܿ). Biết ܩ 
là trọng tâm của tam giác ܥܤܣ thì ܽ + ܾ + ܿ bằng 

 A. 9. B. 6. C. 0. D. 3. 
Lời giải 

Chọn B 

Ta có trọng tâm ܩ của tam giác ܥܤܣ: 

⎩
⎪
⎨

⎪
ீݔ⎧ = ௫ಲା௫ಳା௫

ଷ

ீݕ = ௬ಲା௬ಳା௬
ଷ

ீݖ = ௭ಲା௭ಳା௭
ଷ

 ⇔

⎩
⎪
⎨

⎪
⎧1 = 

ଷ

−2 = 
ଷ

3 = 
ଷ

⇔ ൝
ܽ = 3
ܾ = −6
ܿ = 9

. 

Khi đó: ܽ + ܾ + ܿ = 3 + (−6) + 9 = 6. 
Câu 27. Cho (ݑ) với ݑ = 2݊ − 2 thì ݑହ bằng 
 A. 10. B. 7. C. 8. D. 9. 

Lời giải 
Chọn C 
Ta có: ݑହ = 2.5− 2 = 8. 

Câu 28. Đường cong trong hình vẽ là đồ thị của hàm số nào dưới đây? 

 
 A. |lnݔ|. B. lnݔ. C. ݁௫. D. −݁௫. 

Lời giải 
Chọn B 
Từ đồ thị ta thấy 
(1)ݕ - = 0 ⇒ loại đáp án ݕ = −݁௫ và ݕ = ݁௫  
- 0 < ݔ < 1 thì ݕ < 0 ⇒ loại đáp án ݕ = |lnݔ|  
Vậy đường cong trong hình vẽ là đồ thị của hàm số ݕ = lnݔ. 

Câu 29. Cho hình lăng trụ ܤ′ܣ.ܥܤܣ′C′ có đáy ܥܤܣ là tam giác vuông cân tại ܥܤ ,ܣ = ܽ√2 và ܥ là hình 
chiếu vuông góc của ܣ′ lên mặt phẳng (ܥܤܣ) (Tham khảo hình bên). Biết góc giữa đường thẳng 
 bằng (′ܥ′ܤ′ܣ) và (ܥܤܣ) và mặt phẳng đáy bằng 30. Khoảng cách giữa hai mặt phẳng ′ܣܣ
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 A. ܽ√6. B. √

ଷ
. C. √ଷ

ଷ
. D. ܽ√3. 

Lời giải 
Chọn C 
Do ܥܤܣ là tam giác vuông cân tại ܣ nên ܤܣ = ܥܣ = ܽ. 
Do (ܥܤܣ) ∥ ,(ܥܤܣ)suy ra ݀൫ (′ܥ′ܤ′ܣ) ൯(′ܥ′ܤ′ܣ) = ݀൫ܣ′, ൯(ܥܤܣ) =  .ܥ′ܣ
Biết góc giữa đường thẳng ܣܣ′ và mặt phẳng đáy bằng 30 suy ra ܥܣ′ܣ = 30. 
Khi đó ta có ܣ′C = .ܥܣ tan30 = √ଷ

ଷ
. 

Vậy ݀൫(ܥܤܣ), ൯(′ܥ′ܤ′ܣ) = ܥ′ܣ = √ଷ
ଷ

. 
Câu 30. Cho hàm số ݕ =  ?có đồ thị như hình bên. Mệnh đề nào dưới đây đúng (ݔ)݂

 
 A. Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 0 và đạt cực tiểu tại ݔ = 2. 
 B. Hàm số có giá trị lớn nhất bằng 2 và giá trị nhỏ nhất bằng −2. 
 C. Hàm số có giá trị cực tiểu bằng 2. 
 D. Hàm số có ba cực trị. 

Lời giải 
Chọn A 
Dựa vào đồ thị ta có: Hàm số đạt cực đại tại ݔ = 0 và đạt cực tiểu tại ݔ = 2. 

Câu 31. Gọi ܵ là diện hình phẳng giới hạn bởi các đồ thị hàm số: ݕ = ଷݔ − ݕ, ݔ3 =  .ݔ
Tính ܵ. 

 A. ܵ = 0. B. ܵ = 2. C. ܵ = 4. D. ܵ = 8. 
Lời giải 

Chọn D 

Phương trình hoành độ giao điểm: ݔଷ − ݔ3 = ݔ ⇔ 
ݔ = 0
ݔ = 2
ݔ = −2

  

Bảng xét dấu: 

 
Diện tích hình phẳng giới hạn thỏa yêu cầu là: 
ܵ = ∫ ଷݔ)| − −(ݔ3 ଶ|ݔ

ିଶ dݔ  
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 = ∫ ଷݔ| − ଶ|ݔ4
ିଶ dݔ  

 = ∫ ଷݔ| − |ݔ4
ିଶ dݔ + ∫ ଷݔ| − ଶ|ݔ4

 dݔ  
 = ∫ ଷݔ) − (ݔ4

ିଶ dݔ − ∫ ଷݔ) − ଶ(ݔ4
 dx = 8. 

Câu 32. Hàm số ݕ = ݔ2 − cosݔ + 1 là một nguyên hàm của hàm số nào dưới đây? 
 A. ݕ = ଶݔ − sin ݔ + ݕ .B ݔ = ଶݔ + sin ݔ + ݕ .C .ݔ = 2 − sin ݔ. D. ݕ = 2 + sin ݔ. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có: (2ݔ − cosݔ + 1)ᇱ = 2 + sin ݔ nên theo định nghĩa nguyên hàm thì ݕ = ݔ2 − cosݔ + 1 là 
một nguyên hàm của hàm ݕ = 2 + sin ݔ. 

Câu 33. Cho ݖଵ  =  2 +  4݅, ଶݖ  =  3 −  5݅. Xác định phần thực của ݓ = .ଵݖ  ଶݖ
ଶ. 

 A. 88. B. −120. C. −32. D. −152. 
Lời giải 

Chọn D 
Ta có ݖଶ  =  3 +  5݅ ⇒ ଶݖ 

ଶ  =  −16 +  30݅ ⇒ = ݓ  .ଵݖ  ଶݖ
ଶ  =  (2 +  4݅)(−16 +  30݅) =

 −152 −  4݅. 
Vậy phần thực của ݓ là −152. 

Câu 34. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt phẳng (ܲ): ݔ2 − ݕ + ݖ2 + 1 = 0 và hai điểm 1)ܣ; 0;−2), 
;1−;1−)ܤ 3). Mặt phẳng (ܳ) đi qua hai điểm ܤ ,ܣ và vuông góc với mặt phẳng (ܲ) có phương 
trình là. 

 A. 2ݔ − ݕ + ݖ2 + 2 = 0. B. 2ݔ − ݕ + ݖ2 − 2 = 0. 
 C. 3ݔ + ݕ14 + ݖ4 − 5 = 0. D. 3ݔ + ݕ14 + ݖ4 + 5 = 0. 

Lời giải 
Chọn D 
Ta có ܤܣሬሬሬሬሬ⃗ = (−2;−1; 5); ሬ݊⃗  = (2;−1; 2)  
VTPT ሬ݊⃗ ொ = ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣൣ ; ሬ݊⃗ ൧ = (3; 14; 4)  
PTTQ mp (ܳ) là: 3ݔ + ݕ14 + ݖ4 + 5 = 0  

Câu 35. Một người gửi ngân hàng 200 triệu đồng theo hình thức lãi kép, lãi suất 0,58% một tháng (kể từ 
tháng thứ hai trở đi, tiền lãi được tính theo phần trăm của tổng tiền gốc và tiền lãi tháng trước đó). 
Hỏi sau ít nhất bao nhiêu tháng thì người đó có 225 triệu đồng? 

 A. 22 tháng. B. 30 tháng. C. 21 tháng. D. 24 tháng. 
Lời giải 

Chọn C 
Ta có 225 ≤ 200ቀ1 + ,ହ଼

ଵ
ቁ

 ⇔ ݊ ≥ logଵ,ହ଼ ቀ

ଽ
଼
ቁ ≈ 20,37  

Vậy sau ít nhất 21 tháng thì người đó có 225 triệu đồng 
Câu 36. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có ܵܣ ⊥ ܤܣ và (ܥܤܣ) ⊥  là (ܥܤܣ) và (ܥܤܵ) Góc giữa hai mặt phẳng .ܥܤ

góc nào sau đây? 
 A. ܵܤܥ . B. ܵܤܣ. C. ܵܣܤ. D. ܵܣܥ . 

Lời giải 
Chọn C 
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Vì ൜ܵܣ ⊥ (ܥܤܣ)

ܥܤ ⊂ ܣܵ nên (ܥܤܣ) ⊥  .ܥܤ

Ta có ൞

ܥܤ ⊥ ܣܵ
ܥܤ ⊥ ܤܣ
ܤܣ,ܣܵ ⊂ (ܤܣܵ)
ܣܵ ∩ ܤܣ = ܣ

⇒ ܥܤ ⊥ ܤܵ Mà .(ܤܣܵ) ⊂ ܥܤ nên (ܤܣܵ) ⊥  .ܤܵ

Ta có ቐ
(ܥܤܵ) ∩ (ܥܤܣ) = ܥܤ
ܤܵ ⊂ ܤܵ,(ܥܤܵ) ⊥ ܥܤ
ܤܣ ⊂ ܤܣ,(ܥܤܣ) ⊥ ܥܤ

⇒ góc giữa hai mặt phẳng (ܵܥܤ) và (ܥܤܣ) là góc giữa hai đường 

thẳng ܵܤ và ܤܣ. 

Vì ൜ܵܣ ⊥ (ܥܤܣ)
ܤܣ ⊂ ܣܵ nên (ܥܤܣ) ⊥  . là góc nhọnܣܤܵ Suy ra .ܣ vuông tại ܤܣDo đó Δܵ .ܤܣ

Do đó góc giữa hai đường thẳng ܵܤ và ܤܣ là góc ܵܣܤ. 
Vậy góc giữa hai mặt phẳng (ܵܥܤ) và (ܥܤܣ) là góc ܵܣܤ. 

Câu 37. Trong không gian ܱݖݕݔ, mặt cầu (ܵ) có tâm 2−)ܫ; 5; 1) và tiếp xúc với mặt phẳng (ܲ): ݔ2 + ݕ2 −
ݖ + 7 = 0 có phương trình là: 

 A. (ݔ + 2)ଶ + ݕ) − 5)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = ଶହ
ଽ

. B. (ݔ − 2)ଶ + ݕ) + 5)ଶ + ݖ) + 1)ଶ = 16. 
 C. (ݔ + 2)ଶ + ݕ) − 5)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 4. D. (ݔ + 2)ଶ + ݕ) − 5)ଶ + ݖ) − 1)ଶ = 16. 

. 
Lời giải 

Chọn D 
Vì mặt cầu (ܵ) tiếp xúc với mặt phẳng (ܲ), nên ta có: 
ܴ = ݀൫ܫ, (ܲ)൯ ⇔ ܴ = |ଶ.(ିଶ)ାଶ.ହିଵା|

ඥଶమାଶమା(ିଵ)మ
 ⇔ ܴ = 4. 

Vậy pt mặt cầu (ܵ) có tâm 2−)ܫ; 5; 1) và bán kính ܴ = 4 là: (ݔ + 2)ଶ + ݕ) − 5)ଶ + ݖ) − 1)ଶ =
16. 

Câu 38. Gọi ܣ và ܤ là hai biến cố liên quan đến phép thử ngẫu nhiên ܶ. Cho ܲ(ܣ) = ଵ
ସ
ܣ)ܲ , ∪ (ܤ = ଵ

ଶ
. Biết 

 bằng (ܤ)ܲ là hai biến cố xung khắc, thì ܤ,ܣ
 A. ଵ

ଷ
. B. ଷ

ସ
. C. ଵ

ସ
. D. ଵ

଼
. 

Lời giải 
Chọn C 
Vì ܤ,ܣ là hai biến cố xung khắc nên ܲ(ܣ ∪ (ܤ = (ܣ)ܲ +   (ܤ)ܲ
⇔ ଵ

ଶ
= ଵ

ସ
+ (ܤ)ܲ ⇔ (ܤ)ܲ = ଵ

ସ
.  

Câu 39. Có bao nhiêu giá trị nguyên âm của tham số ݉ để hàm số ݕ = ସ௫ା
ଶ௫ାାଷ

 đồng biến (0; 1). 
 A. 3. B. 4. C. 5. D. 1. 
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Lời giải 
Chọn B 
Tập xác định ܦ = ℝ\ ቄ−ାଷ

ଶ
ቅ, khi đó ݕ′ = ଶାଵଶ

(ଶ௫ାାଷ)
 

Để hàm số đồng biến trên (0; 1) thì 

⎩
⎨

⎧
′ݕ > ݔ∀,0 ∈ (0; 1)


−ାଷ

ଶ
≥ 1

−ାଷ
ଶ

≤ 0
⇔ ቊ

2݉ + 12 > 0
ቂ݉ ≤ −5
݉ ≥ −3

⇔ ቊ
݉ > −6
ቂ݉ ≤ −5
݉ ≥ −3

⇔ ݉ ∈ (−6;−5] ∪ [−3; +∞). 

Vậy các giá trị nguyên âm cần tìm của ݉ là {−5;−3;−2;−1}  
Câu 40. Có bao nhiêu số phức ݖ thỏa mãn |ݖ − 1| = √2 và |ݖ + ݅| + ݖ| − 2 − ݅| = 4?  
 A. 0. B. 2. C. 1. D. 4. 

Lời giải 
Chọn B 
Giả sử ݖ = ݔ + ,ݔ) ݅ݕ ݕ ∈ ℝ). 

Từ giả thiết ta có: ቊ
ݔ) − 1)ଶ + ଶݕ = 2
ඥݔଶ + ݕ) + 1)ଶ + ඥ(ݔ − 2)ଶ + ݕ) − 1)ଶ = 4

⇔

ቊ
ଶݔ + ଶݕ = 1 + (1) ݔ2
ඥ2 + ݔ2 + ݕ2 + ඥ6 − ݔ2 − ݕ2 = 4 (2). 

Xét (2):ඥ2 + ݔ2 + ݕ2 + ඥ6 − ݔ2 − ݕ2 ≤ √1ଶ + 1ଶ.√2 + 6 = 4. 
Dấu “ = ” xảy ra khi ݔ + ݕ = 1. 

Khi đó ta có hệ phương trình: ൜ݔ
ଶ + ଶݕ = 1 + ݔ2
ݔ + ݕ = 1 ⇔ ൦

൜ݔ = 0
ݕ = 1

൜ݔ = 2
ݕ = −1

. 

Vậy có 2 số phức thỏa mãn là: ݖ = ݅ và ݖ = 2− ݅.  
Câu 41. Cho hình chóp ܵ.ܥܤܣ có ܵܣ ⊥ ܤܵ ,vuông góc với nhau (ܥܤܵ) và (ܤܣܵ) hai mặt phẳng ,(ܥܤܣ) =

ܥܵܤ ,3√ܽ = 45୭,ܤܵܣ = 30୭. Thể tích khối chóp ܵ.ܥܤܣ là ܸ. Tìm tỉ số 
య


. 

 A. ଼
ଷ
. B. ସ

ଷ
. C. ଶ√ଷ

ଷ
. D. ଼√ଷ

ଷ
. 

Lời giải 
Chọn A 

 
Δܵܤܣ vuông tại ܣ có ܵܤ = ܤܵܣ ,3√ܽ = 30୭ ⇒ ܤܣ = √ଷ

ଶ
, ܣܵ = ଷ

ଶ
. 

Gọi ܭ là hình chiếu của ܣ trên ܵܤ. Vì (ܵܤܣ) ⊥ (ܥܤܵ) ⇒ ܭܣ ⊥ (ܥܤܵ) ⇒ ܭܣ ⊥  .ܥܤ
Mà ܵܣ ⊥ ܥܤ ⇒ ܥܤ ⊥ (ܤܣܵ) ⇒ ܥܤ ⊥ ܥܤ,ܤܵ ⊥  .ܤܣ
Do đó Δܵܥܤ vuông cân tại ܤ, Δܥܤܣ vuông tại ܣ. 
Thể tích khối chóp ܵ.ܥܤܣ là ܸ = ଵ

ଷ
.ܣܵ ܵ = ଵ

ଷ
. ଷ
ଶ

. ଵ
ଶ

. √ଷ
ଶ

.ܽ√3 = ଷయ

଼
⇒ య


= ଼

ଷ
. 

Câu 42. Tập nghiệm của bất phương trình ൫2 + √3൯
௫మିଶ௫ାଵ

+ ൫2 − √3൯
௫మିଶ௫ିଵ

≤ ସ
ଶି√ଷ

 là đoạn [ܽ ; ܾ]. Giá 
trị của biểu thức ܽ + 3ܾbằng 

 A. 8 + 2√3. B. 2 + 4√2. C. 4 + 2√2. D. 2 + 4√3. 
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Lời giải 
Chọn C 
Nhận thấy ൫2 + √3൯൫2 − √3൯ = 1 ⇒ ൫2 − √3൯ = ଵ

൫ଶା√ଷ൯
. 

Do đó: ൫2 + √3൯
௫మିଶ௫ାଵ

+ ൫2 − √3൯
௫మିଶ௫ିଵ

≤ ସ
ଶି√ଷ

 

⇔ ൫2 + √3൯
௫మିଶ௫

൫2 + √3൯ +
൫2 + √3൯

൫2 + √3൯
௫మିଶ௫ ≤ 4൫2 + √3൯ 

⇔ ൫2 + √3൯
௫మିଶ௫

+ ଵ

൫ଶା√ଷ൯
ೣమషమೣ ≤ 4.(1) 

Đặt ൫2 + √3൯
௫మିଶ௫

= ݐ ;ݐ > 0 
(1)trở thành ݐ + ଵ

௧
≤ 4 ⇔ ଶݐ − ݐ4 + 1 ≤ 0 ⇔ 2 − √3 ≤ ݐ ≤ 2 + √3. 

Ta có 2 − √3 ≤ ൫2 + √3൯
௫మିଶ௫

≤ 2 + √3 ⇔−1 ≤ ଶݔ − ݔ2 ≤ 1 ⇔ ݔ ∈ ൣ1 − √2; 1 + √2൧. 

Do đó ൜ܽ = 1 − √2
ܾ = 1 + √2

⇒ ܽ + 3ܾ = 4 + 2√2. 

Câu 43. Một cái trống (hình vẽ dưới) có đường kính 1 m, hai mặt trống có đường kính 0,7 m và chiều cao 
của trống là 1 m. Thể tích khối giới hạn bởi bề mặt của trống gần với số nào? 

 
 A. 0,20 (݉ଷ). B. 0,64 (݉ଷ). C. 1,41 (݉ଷ). D. 0,45 (݉ଷ). 

Lời giải 
Chọn B 
Xét hình phẳng (ܪ) (hình vẽ). Thể tích khối được giới hạn bởi bề mặt của trống là thể tích khối 
tròn xoay khi quay hình phẳng (ܪ) quanh trục hoành. 

 
Gọi phương trình parabol đi qua 3 điểm ܥ,ܤ,ܣ là (ܲ): ݕ = ଶݔܽ + ݔܾ + ܿ (ܽ, ܾ, ܿ ∈ ℝ, ܽ ≠ 0)  
Thay tọa độ các điểm 0)ܣ; ;0,5−)ܤ,(0,5 ;0,5)ܥ,(0,35 0,35) vào phương trình của (ܲ) ta được: 

൝
ܿ = 0,5
0,25ܽ − 0,5ܾ + ܿ = 0,35
0,25ܽ + 0,5ܾ + ܿ = 0,35

⇒ ൝
ܽ = −0,6
ܾ = 0
ܿ = 0,5

⇒ ݕ:(ܲ) = ଶݔ0,6− + 0,5  

Thể tích cần tìm ܸ = ߨ ∫ ଶݔ0,6−) + 0,5)ଶ݀ݔ = ସଽగ
ଶ

,ହ
ି,ହ  (݉ଷ). 
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Câu 44. Bà Hương nhận làm 100 chiếc nón lá giống nhau có độ dài đường sinh là 30 cm. Ở phần mặt trước 
của mỗi chiếc nón (từ ܣ đến ܤ như hình vẽ) bà Hương thuê người sơn và vẽ hình trang trí. Biết 
ܤܣ = 20√2 cm và giá tiền công để sơn trang trí 1 mଶ 1à 50000 đồng. Tính số tiền (làm tròn đến 
hàng nghìn) mà bà Hương phải thuê sơn trang trí cho cả đợt làm nón. 

 
 A. 209.000 đồng. B. 384.000 đồng. C. 128.000 đồng. D. 257.000 đồng. 

Lời giải 
Chọn D 

 
Xét (ܱ) có ܤܱܣ = ܤܫܣ2 = 120°. 
Xét Δܤܫܣ có 

ୱ୧୬ூ
= 2ܴ ⇔ ܴ = 

ଶୱ୧୬ூ
= ଶ√ଶ

ଶ.ୱ୧୬°
= ଶ√

ଷ
 (cm). 

⇒ Diện tích mặt trước chiếc nón là గோ.ଵଶ
ଷ

= గோ
ଷ

= ଶగ√
ଷ

 (cmଶ) = గ√
ଵହ

 (mଶ)  

⇒ Số tiền để thuê sơn cả 100 chiếc nón là 100. గ√
ଵହ

. 50000 ≈ 257.000 đồng. 
Câu 45. Một sợi dây có chiều dài là 6 m, được chia thành hai phần. Phần thứ nhất được uốn thành hình tam 

giác đều, phần thứ hai uốn thành hình vuông. Hỏi độ dài của cạnh hình tam giác đều bằng bao 
nhiêu để diện tích hai hình thu được là nhỏ nhất? 

 
 A. ଵ଼√ଷ

ସା√ଷ
 (m). B. ଵ଼

ଽାସ√ଷ
 (m). C. ଷ√ଷ

ସା√ଷ
 ( m). D. ଵଶ

ସା√ଷ
 ( m).  

Lời giải 
Chọn B 
Gọi cạnh tam giác đều là ݔ khi đó chu vi tam giác đều là 3ݔ và chu vi hình vuông là 6 −   ݔ3
và do đó cạnh hình vuông có độ dài là ିଷ௫

ସ
, (0 < ݔ < 2)  

Tổng diện tích hình tam giác đều và hình vuông là 
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ܵ = ௫మ√ଷ
ସ

+ ቀିଷ௫
ସ
ቁ
ଶ

= ൫ସ√ଷାଽ൯௫మିଷ௫ାଷ
ଵ

=   (ݔ)݂

Khảo sát hàm số ݂(ݔ) trên (0 < ݔ < 2) ta thấy ܵ୫୧୬ ⇔ ݔ = ଵ଼
ସ√ଷାଽ

.  
Câu 46. Trong các nghiệm (ݔ; ݔ)thỏa mãn bất phương trình logଶ௫మା௬మ (ݕ + (ݕ2 ≥ 1. Giá trị lớn nhất của 

biểu thức ܶ = ݔ +  :bằng ݕ2
 A. ଽ

ସ
. B. ଽ

଼
. C. 9. D. ଽ

ଶ
. 

Lời giải 
Chọn D 

Bất PT ⇔ logଶ௫మା௬మ(ݔ + (ݕ2 ≥ 1 ⇔

⎣
⎢
⎢
⎢
⎡൜2ݔ

ଶ + ଶݕ > 1
ݔ + ݕ2 ≥ ଶݔ2 + ଶݕ

(ܫ) 

൜0 < ଶݔ2 + ଶݕ < 1
0 < ݔ + ݕ2 ≤ ଶݔ2 + ଶݕ

(ܫܫ) 
. 

Xét ܶ = ݔ +  ݕ2
TH1: (ݔ; thỏa mãn (II) khi đó 0 (ݕ < ܶ = ݔ + ݕ2 ≤ ଶݔ2 + ଶݕ < 1 Không tồn tại maxT. 

TH2: (ݔ; ଶݔthỏa mãn (I) 2 (ݕ + ଶݕ ≤ ݔ + ݕ2 ⇔ 2 ቀݔ − ଵ
ସ
ቁ
ଶ

+ ݕ) − 1)ଶ ≤ ଽ
଼
. 

Khi đó 

ݔ + ݕ2 = ଵ
√ଶ

.√2 ቀݔ − ଵ
ସ
ቁ + ݕ)2 − 1) + ଽ

ସ
≤ ටቀଵ

ଶ
+ 2ଶቁ 2 ቀݔ − ଵ

ସ
ቁ
ଶ

+ ݕ) − 1)ଶ൨ + ଽ
ସ

    ≤ ටଽ
ଶ
⋅ ଽ
଼

+ ଽ
ସ

= ଽ
ଶ

. 

Suy ra: maxܶ = ଽ
ଶ
⇔ (ݕ;ݔ) = ቀଵ

ଶ
; 2ቁ. 

Câu 47. Cho hàm số ݕ =  :có bảng xét dấu đạo hàm như sau (ݔ)݂

 
Có bao nhiêu giá trị nguyên của tham số ݉ thuộc đoạn [−2018; 2019] để hàm số ݃(ݔ) = ଶݔ)݂ +
ݔ3 − ݉) đồng biến trên khoảng (0; 2)? 

 A. 4038. B. 4025. C. 4037. D. 4024. 
Lời giải 

Chọn B 
Ta có ݃′(ݔ) = ݔ2) + ଶݔ)′݂.(3 + ݔ3 − ݉). 
Để ݃(ݔ) đồng biến trên khoảng (0; 2) thì ݃′(ݔ) ≥ ݔ∀,0 ∈ (0; 2)  

⇔ ݔ2) + ଶݔ)′݂.(3 + ݔ3 −݉) ≥ ݔ∀,0 ∈ (0; 2)
⇔ ଶݔ)′݂ + ݔ3 −݉) ≥, ݔ∀  ∈ (0; 2)

⇔ 
ଶݔ + ݔ3 − ݉ ≥ ݔ∀,1 ∈ (0; 2)
ଶݔ + ݔ3 − ݉ ≤ ݔ∀,3− ∈ (0; 2)

⇔ ݉ ≤ ଶݔ + ݔ3 − ݔ∀,1 ∈ (0; 2)
݉ ≥ ଶݔ + ݔ3 + ݔ∀,3 ∈ (0; 2)

⇔ ቂ݉ ≤ −1
݉ ≥ 13

  

Vì ൜݉ ∈ ℤ
݉ ∈ [−2018; 2019] nên có 2018 + (2019− 13) + 1 = 4025 giá trị ݉ thỏa mãn. 

Câu 48. Cho hàm số bậc bốn ݕ =  như hình vẽ bên dưới. Biết hàm số (ܥ) có đồ thị là đường cong (ݔ)݂
ଷݔ ଷ thỏa mãnݔ ,ଶݔ ,ଵݔ đạt cực trị tại ba điểm (ݔ)݂ = ଵݔ + (ଵݔ)݂ ,4 + (ଷݔ)݂ + ଵ଼


(ଶݔ)݂ = 0 và 

ݔ nhận đường thẳng (ܥ) =  ଶ làm trục đối xứng. Gọi ଵܵ và ܵଶ lần lượt là diện tích của hình phẳngݔ
được gạch chéo và hình phẳng được tô màu xanh. Tỉ số ௌభ

ௌమ
 bằng 
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 A. ହ

ଵ
. B. 

ଵଵ
. C. 

ଵଵ
. D. ହ

ଵଵ
. 

Lời giải 

 
Tịnh tiến (ܥ) sang trái ݔଶ đơn vị thì từ giả thiết ta được (ܥ) là đồ thị của hàm trùng phương ݕ =
; có ba điểm cực trị là −2 (ݔ)݃  0 ;  2. Suy ra: ݃(ݔ) = ସݔ)ܽ − (ଶݔ8 + ܾ (ܽ < 0). 
Khi đó: ݂(ݔଵ) = ݃(−2) = −16ܽ + (ଷݔ)݂ ,ܾ = ݃(2) = −16ܽ + (ଶݔ)݂ ,ܾ = ݃(0) = ܾ. 
Vậy ݂(ݔଵ) + (ଷݔ)݂ + ଵ଼


(ଶݔ)݂ = 0 ⇔ −32ܽ + 2ܾ + ଵ଼


ܾ = 0 ⇔ ܾ = 7ܽ ⇒ (ݔ)݃ = ସݔ)ܽ −

ଶݔ8 + 7). 
ଵܵ = ∫ ସݔ)ܽ| − ଶݔ8 + 7)|ଶ

ିଶ ݔ݀ = −20ܽ; ܵ = ܥܤ.ܤܣ = 4. [݃(2)− ݃(0)] = −64ܽ ⇒ ܵଶ =
ܵ − ଵܵ = −44ܽ. 

Vậy ௌభ
ௌమ

= ହ
ଵଵ

. 

Câu 49. Biết số phức ݖ thỏa mãn đồng thời hai điều kiện: |ݖ − 3 − 4݅| = √5 và biểu thức ܯ = ݖ| + 2|ଶ −
ݖ| − ݅|ଶ đạt giá trị lớn nhất. Tính môđun của số phức ݖ + ݅. 

 A. |ݖ + ݅| = 5√2. B. |ݖ + ݅| = 3√5. C. |ݖ + ݅| = 2√41. D. |ݖ + ݅| = √61. 
Lời giải 

Chọn D 
Gọi ݖ = ݔ + ݕ,ݔ với ݅ݕ ∈ ℝ. 
Ta có |ݖ − 3− 4݅| = √5  |ݔ + ݅ݕ − 3 − 4݅| = √5  (ݔ − 3)ଶ + ݕ) − 4)ଶ = 5. 
Lại có ܯ = ݖ| + 2|ଶ − ݖ| − ݅|ଶ = ݔ| + ݅ݕ + 2|ଶ − ݔ| + ݅ݕ − ݅|ଶ = ݔ) + 2)ଶ + ଶݕ − ଶݔ] +
ݕ) − 1)ଶ] = ݔ4 + ݕ2 + 3. 
Áp dụng bất đẳng thức: ܽ݉ + ܾ݊ ≤ ඥ(ܽଶ + ܾଶ)(݉ଶ + ݊ଶ) ta được 
ݔ4 + ݕ2 + 3 = ݔ)4 − 3) + ݕ)2 − 4) + 23 ≤ ඥ(16 + ݔ)](4 − 3)ଶ + ݕ) − 4)ଶ] + 23 = 33. 
 ܯ ≤ 33. 

Dấu đẳng thức xảy ra  ቊ
ݔ4 + ݕ2 + 3 = 33
௫ିଷ
ସ

= ௬ିସ
ଶ

⇔ ൜2ݔ + ݕ = 15
ݔ − ݕ2 = −5 ⇔ ൜ݔ = 5

ݕ = 5  ݖ = 5 + 5݅. 

Vậy maxܯ = 33 khi ݖ = 5 + 5݅. 
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Từ đó ta tính được |ݖ + ݅| = |5 + 6݅| = √61. 
Câu 50. Trong không gian ܱݖݕݔ, cho mặt cầu (ܵ): ݔ) − 1)ଶ + ݕ) + 2)ଶ + ݖ) − 3)ଶ = 48. Gọi (ߙ) là mặt 

phẳng đi qua hai điểm 0)ܣ; ;2)ܤ,(4−;0 0; 0) và cắt (ܵ) theo giao tuyến là đường tròn (ܥ). Khối 
nón (ܰ) có đỉnh là tâm của (ܵ), đường tròn đáy là (ܥ) có thể tích lớn nhất bằng 

 A. ଵଶ଼గ
ଷ

. B. ଶଵହగ
ଷ

. C. 39ߨ. D. ଼଼గ
ଷ

. 
Lời giải 

Chọn C 

 
Mặt cầu (ܵ) có tâm 2−;1)ܫ; 3) và bán kính ܴ = ሬሬሬሬሬ⃗ܤܣ .3√4 = (2; 0; 4) 
Vì: ܣܮ = √54 > ܴ; ܤܫ = √14 < ܴ nên ܣ nằm ngoài và ܤ nằm trong mặt cầu (ܵ) nên mặt phẳng 
 .có bán kính 7ᇱ (ܥ) luôn cắt (ܵ) theo đường tròn (ߙ)

Phương trình đường thẳng ܤܣ: ൝
ݔ = 2 + ݐ2
ݕ = 0
ݖ = ݐ4

. 

Gọi ܬ là hình chiếu của ܫ trên ܤܣ ⇒ 2)ܬ + ;ݐ2 0; ⇒ (ݐ4 ሬሬሬ⃗ܬܫ = (1 + ;ݐ2 2; ݐ4 − 3). 
ܬܫ ⊥ ܤܣ ⇔ 2(1 + (ݐ2 + ݐ4)4 − 3) = 0 ⇔ ݐ = ଵ

ଶ
. 

Từ đó ta có ܬܫሬሬሬ⃗ = (2; 2;−1) ⇒ ܬܫ = 3. 
Gọi ℎ là khoảng cách từ ܫ đến mặt phẳng (ߙ), ta có: 0 ≤ ℎ ≤ 3 và ݎ = √ܴଶ − ℎଶ = √48− ℎଶ. 
Thể tích khối nón (ܰ) là: ܸ = ଵ

ଷ
ଶℎݎߨ = ଵ

ଷ
−48)ߨ ℎଶ)ℎ = ଵ

ଷ
48ℎ)ߨ − ℎଷ). 

Xét hàm số ܸ(ℎ) = ଵ
ଷ
48ℎ)ߨ − ℎଷ) với 0 ≤ ℎ ≤ 3. 

ܸᇱ(ℎ) = ଵ
ଷ
−48)ߨ 3ℎଶ) = −16)ߨ ℎଶ). 

ܸᇱ(ℎ) = 0 ⇔ −16)ߨ ℎଶ) = 0 ⇔ ℎ = ±4. 
Bảng biến thiên: 
Từ bảng biến thiên ta có ୫ܸୟ୶ =  .ߨ39

------------- HẾT ------------- 
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